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Incipit  prnticn  geometri £   composita  a   Leonardo  pisano  w.  i   neto, 

de  fUijs  bonaccij  anno  .A/.°  cc.°  xx.° 

OOGAST1  AMICE  DOMINICE  ET  REVERENDE  magister,  ut  tibi  libium  in  pratien 

geometrig  conscriberem;  igitur  amicitia  tua  coactus,  tuis  precibus  condescendens, 

opus  iam  dudum  inceptum  taliter  tui  gratia  edidi,  ut  lii  qui  secundum  demonstra- 
tiones geometricas:  et  lii  qui  secundum  uulgareni  consuetudinem,  quasi  laicalj  more, 

in  dimensionibus  uoluerint  operari  super  .viij.  huius  artis  distinctiones,  que  inferius 

explicantur,  perfectura  inueuiant  documentum.  Quarum  prima  est,  qualiter  latitudines 

camporum  quatuor  equales  angulos  habentium  in  eorum  longitudines  triplici  modo 

multiplicentur.  Secunda  est  de  quibusdam  regulis  geometricis  :   et  de  inuentione  qua- 

dratarum radicum  in  tantum  quantum  eis,  qui  per  rationes  solumodo  geometricas  uo- 

luerint operari,  necessarium  esse  pulaui.  Tertia  dc  inuentione  embadorum  omnium 

camporum  cuiuscunque  formg.  Quarta  de  diuisione  omnium  camporum  inter  consortes. 

Quinta  dc  radicibus  cubicis  inueniendis.  Sexta  dc  inuentione  embadorum  omnium  cor- 

porum cuiuscunque  figurg,  que  continentur  tribus  dimensionibus,  scilicet  longitudine, 

latitudine,  et  profunditate.  Septima  dc  inuentione  longitudinum  planitierum  ,   et  in- 

ucutione  altitudinum  rerum  eleuatanim.  Optnua  dc  quibusdam  subtilitatibus  geome- 

tricis. Tamen  antequam  ad  harum  distinctionum  pemeniam  doctrinam,  quedain  intro- 

ductoria  necessaria  preponenda  esse  putaui.  Ad  lier  igitur  secundum  ingenij  mei  ca- 

pacitatem perficienda,  tue  correctionis  aggressus  Ii  duria,  hoc  opus  curaui  tuo  magi- 

sterio destinare  ,   ut  que  in  eo  fuerint  emendanda,  tua  sapientia  corrigantur. 

/ ncipiu  n   t   in  troductoria . 

Fv.xctvs  est  id  quod  nullam  habet  dimensionem  ,   idest  quod  non  potest  diuidj. 

Linea  est  longitudo  carens  latitudine,  cuius  termini  puncta  sunt.  Recta  linea  est  que 

dc  puncto  ad  punctum  recte  protrahitur.  Superficies  quidetn  est  que  latitudinem,  et 

longitudinem  tantum  habet,  cuius  termini  sunt  linee  :   ct  est  plana,  cum  undique  infra 

suos  terminos  super  rectas  lineas  dilatatur.  Planus  nero  angulus  est  inclinatio  duarum 

linearum  sese  in  plano  tangentium,  cum  non  iaccant  indirecto;  et  est  rectilineus,  cum 

linee  continentes  angulum  surit  recte.  Cuinquc  linea  recta  super  lineam  rectam  steterit, 

fcccritque  circa  se  duos  angulos  sibi  inuiccm  equales,  dicitur  rectus  uterque  angulus; 

et  linea  stans  super  ca,  ari  superstat,  cathetus,  siue  perpendicularis  appellatur.  Amplus 

uero,  uel  obtusus  angulus  est  qui  maior  est  recto.  Acutus  namque  qui  minor  recto 

inuenitur.  Et  terminus  est  finis  rei.  Figura  quidem  est  que  sub  |   uno,  uel  pluribus  fo  .   | 

terminis  iacct.  Figura  quidem  reclilinea  est  que  a   rectis  lineis  circundatur.  Trilatere 

quippe  figuro  sunt  que  sub  tribus  rectis  lineis  continentur. 

Ouadrilatere  uero  sunt  que  quatuor  rectis  lineis  ambiuntur.  Multilatcrc  autem  fi  gure 

sunt  que  sub  pluribus  quam  quatuor  lateribus  comprehenduntur.  Circulus  enim  est 

quedam  plana  figura  sub  una  linea  contcnpta ;   que  linea  uocatur  circumferens ,   uel 

periferia,  intra  quem  est  punctus:  a   quo  omnes  recte  protracte  ad  circumferentem  li- 

neam sibi  inuiccm  sunt  equales  :   punctus  uero  ille  centrum  circulj  appellatur.  Cum- 

que per  centrum  aliqua  recta  protracta  fuerit,  el  terminata  in  utraque  parte  periferie, 
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illa  recta  dyamctcr  rirculj  nuncupatur,  que  diuidit  circulum  in  duas  equas  portiones. 

Quarum  una  queque  semicirculus  dicitur.  Portio  uero  circulj  est  figura»  que  continetur 

sub  circulj  periferia,  et  recta  linea,  siue  maior,  uel  minor  sit  semicirculo.  Sector  uero 

circulj  est  quodam  plana  figura  contcnpta  sub  duabus  rectis  a   centro  ad  periferiam 

deductis,  et  arcu  periferig  ab  ipsis  rectis  comprehenso.  Recte  linee,  que  in  eadem  su- 
perficie sunt,  et  ab  utraque  parte  in  infinitum  protracte,  et  numquam  sibi  inuicem 

concurrunt,  dicuntur  equidistantes:  in  quibus  si  aliqua  recta  inciderit,  faciei  duos  an- 

gulos interiores  ab  una  parte  rectos,  aut  duobus  rectis  equales  :   et  exterior  angulus 

est  equalis  interiori  angulo  sibi  opposito;  et  anguli  qui  permutati  sunt,  sibi  inuicem 

equantur:  ut  si  in  duabus  lineis  cquidistaulibus  .a.b.  et  .g.d.  incidat  quedara  recta 

•e.z.;  anguli  quidem  . b.i.z .   et  .i.z.d.  aut  recti  sunt,  aut  duobus  equales  rectis.  Illud 

idem  est  ex  angulis  .a.i.z.  et  et  exterior  angulus  .e.i.b.  interiori  sibi  opposito 

i.z.d.  est  equalis;  et  angulus  .a.i.z.  ei,  qui  permutati  {sic)  iacet,  scilicet  angulo  .i.z.d. 

cquatur:  adhuc  ergo  ct  angulus  Jb.i.z.  angulo  J.z.g.  est  equalis,  ut  in  geometria  osten- 

ditur. Multa  enim  sunt  que  oportet  scire  eos,  qui  in  mensuratione,  cl  diuisionc  cor- 

porum, secundum  subtilitatem  geometricam  procedere  uolunt,  que  in  euclide  aperte  mon- 
strantur. Ex  quibus  sunt  hcc:  super  datam  rectam,  ct  terminatam  constituere  trigonum 

equilalerum:  et  datum  ungulum,  uel  lineain  in  duo  equa  secare:  et  super  datam  re- 
ctam a   puncto  dato  in  ipsa  cathetum  erigere:  et  super  datam  rectam  a   dato  puncto, 

quod  non  sit  in  ipsa,  cathetum  ducere.  Et  recta  super  rectam  duos  angulos  facit  circa 

se  duobus  rectis  equales.  Kt  cum  duc  rcclc  se  inuicem  secant,  duo  anguli,  qui  sunt 

a   uertice  oppositi,  sibi  inuicem  sunt  equales.  Et  cum  in  duabus  rectis  recta  incidit, 

et  facit  ab  una  parte  duos  angulos  interiores,  minores  duobus  rectis;  si  uh  ipsa  parte, 

a   qua  anguli  sunt  minores  duobus  rectis,  ipse  rcctc  linee  fuerint  protracte,  sibi  inui- 
cem concurrent.  Et  duarum  linearum  cqualium  ct  equidistantium  due  recte  copulato 

fuerint,  ipse  sibi  inuicem  equales,  et  equi  |   distantes  erunt.  Et  ad  datam  rectam,  ad 

quod  in  ipsa  punctum  datum,  dalo  angulo  rcctilinco,  equalcm  angulum  rectilincum 

constituere.  Kt  per  datum  punctum  date  recte  equidislantein  rectam  lineam  ducere. 

Et  trigona,  et  paralilogramina  super  equas  bases:  uel  super  eandem  basctn  inter  easdem 

equidistantes  constituta,  sibi  inuicem  equnlia  sunt,  scilicet  trigonum  trigono:  et  para- 

lilogiamuni  paralilogramo,  etiam  paralilogramum  duplum  est  trigono.  Dicitur  enim  pa- 
ralilograniuni  figura,  que  habet  latera  opposita  cqualia,  ct  cquidistautia;  cuius  anguli 

oppositi  sibi  inuicem  sunt  equales:  et  dyamctcr  etiam  secat  ipsum  in  duo  similia  tri- 
gona, et  cqualia;  etiam  si  aliquod  latus  trigon j   nh  aliqua  parte  protrahatur,  tunc  faciet 

unum  angulum  extra  ipsum  trigonum,  qui  erit  equulis  duobus  angulis  sibi  oppositis 

inlra  trigonum  exis  tentibus;  cl  tres  anguli  cuiuslibet  trigoni  duobus  rectis  equantur. 

Et  eidem  cqualia,  cl  alternis  cqualia  sunt.  Et  si  cqualibus  cqualia  apponantur,  tota 

sunt  cqualia.  Et  si  ab  cqualibus  cqualia  auferantur,  que  relinquuntur,  sunt  cqualia.  El 

si  incqualibus  cqualia  apponantur,  tota  sunt  inequalia.  Et  si  ab  incqualibus  cqualia 

auferantur,  reliqua  sunt  inequalia.  Et  eiusdem  dupla  equa  sibi  inuicem  sunt,  et  eiusdem 

dimidia  alternis  cqualia  sunt,  ct  super  se  inuicem  coaptata  sibi  inuicem  cqualia  sunt. 

Et  totuiu  sua  parte  maius  est.  Et  duc  recte  spatium  non  continent.  Sine  bis  omnibus, 

et  sine  radicum  innentione,  ipsi  qui  secundum  uitlgaiem  modum  procedere  noluerint: 

Digitized  by  Google 



a 

cum  his  que  ostendam  inferius,  conuonienli  loco  poterant  sufficienter  procedere.  Elis 

ita  determinatis;  cum  quibus  mensuris  mensurentur  agri,  breviter  proposui  explicare. 

Quidam  enim  mensurare  consueuerunt  agros  cum  mensuris  cubitalibus,  uel  ulnis,  aut 

cum  passibus.  Alij  cum  perticis,  siuc  cum  alio  quolibet  mensnrabilj  instrumento;  que- 

libct  tamen  suprascriptarum  mensurarum  intelligcnda  est  quandoque  linealis  ,   quan- 
doque superficialis.  Linealis  est  que  sola  longitudine  constat.  Superficialis  que  tantum 

habet  iu  longitudine,  quantum  in  latitudine,  el  in  se  ipsa  quadrata  existens,  et  quatuor 

rectis  constat  angulis.  Kx  his  superficialibus  mensuris  quidam  in  multiplicando  col- 
ligunt quandam  quantitatem,  quam  uocant  iugerum,  uel  aripennium,  siue  carrucam, 

siuc  tornaturam,  uel  culturam,  uel  alias  quantitates,  que  alijs  censentur  uocabulis.  Ego 

ucro,  secundum  pisanorura  incedere  uolens  consuetudinem,  a   pertica  suiumain  initium. 

Pertica  pisana  linealis,  sex  linealibus  pedibus  constat:  pes  ucro  linealis  decem  et  octo 

punctis  linealibus  constat.  Pertica  quoque  quadrata,  scilicet  superficialis,  sex  pedibus 

superficialibus  constat.  Habet  enim  pes  superficialis  unam  perticam  in  longitudine,  et 

sextam  partem  perticg  in  latitudine.  Vntia  ucro  superficialis  habet  unam  perticam  ili 

longitudine,  et  optuuam  decimam  partem  longitudinis  pedis  in  latitudine.  Quare  su- 
perficialis pes  est  sexta  para  superficialis  perticg.  Vncia  superficialis  est  octava  decima 

pars  superficialis  pedis,  uel  centexima  optaua  para  snpcr|ficialis  perticg.  Item  super-  m.  t 
ffcialLs  pertica  continet  in  se  denarios  .xxxvi.  dc  mensura;  et  ita  contingunt  unicuique 

pedi  denari)  sex:  cl  uncia  superficialis  est  tertia  pars  denarij.  Denarius  quoque  habet 

unum  pedem  iu  longitudine,  et  unum  iu  latitudine;  et  ita  denarius  quadratus  ex  qua- 

tuor  rectis  constat  angulis:  et  sic  denarius  est  trigexima  sexta  pars  totius  perticg  su- 

perficialis. Quatuor  quidem  pcrticc  superficiales  faciunt  quandam  mensuram  ,   que 

uocatur  scala.  Quinque  enim  supcificiales  pertice  ,   ct  semis^  faciunt  unum  panorum. 

Sexaginta  nempe,  et  sex  pertice  quadrate  faciunt  mensuram  quandam  ,   que  uocatur 

stariorum,  ad  quam  ucudunlur,  ct  emuntur  agri  in  episcopatu  pisano  ;   et  ad  quam 

mensuram  colligere  embada,  hoc  est  areas  camporum  monstrabo:  cx  suprascripto  uero 

starioro  multiplicato  colligitur  quedaru  alia  suma  («<?)  ,   siue  quantitas  ,   que  uocatur 

modiorum.  Est  enim  modiorum  id  quod  continet  in  se  staiora  -xxiii) .or 
Item  scalc  .xvi  et  semis  sunt  stniorum  unum;  ct  scala  una  est  undecima  pars  de 

duabus  terti js  stariori;  uel  est  scala  soldi  .xq.  de  mensura.  Rursus  panora  .xq.  sunt  sta- 

tiorum unum;  quare  panorum  est  duodecima  pars  stariori;  et  est  panorum  soldi  x\i, 

et  stariorum  est  soldi  cxcviij.  Mensurantur  quidem  agri,  et  spatia  domorum  cum  per- 

ticis, et  pedibus,  et  uncijs  linealibus.  Sed  camporum  embada  colliguntur  in  starioris, 

et  putioris,  ct  soldis,  et  denarijs,  uel  in  partes  unius  panori:  domorum  quoque  spatia 

colliguntur  in  scalis,  ct  in  partibus  sralg,  ct  in  soldis,  el  denarijs.  His  ita  explicatis, 

ostendendum  est,  quid  ex  multiplicatione  perticarum,  et  suarum  partium  in  suprascriptis 

mensuris  cucnint.  Quicquid  enim  multiplicatur  in  perticam  uel  perticas  ,   illud  idem 

procedit  ex  ipsa  multiplicatione:  vl  si  pertica,  uel  pertice  multiplicentur  in  perticas, 

quicquid  ex  multiplicatione  colligitur,  pcrticc  erunt.  Verbi  gratia:  tres  pertice  in  noucm 

perticas  multiplicate,  faciunt  perticas  .xxvij.  Et  si  pertica,  uel  pertice  multiplicantur 

in  panora,  uel  panora  in  perticas,  quicquid  ex  multiplicatione  consurgit,  erunt  panora. 

Verbi  gratia  :   tres  pertice  multiplicate  in  noueni  panora,  uel  nouem  panora  in  tres 
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perticas,  furiunt  panora  .xxvij.;  et  ita  intclligcndum  est  de  multiplicatione  perticarum 

in  scalas,  et  stariora,  et  modiora;  ucl  ex  multiplicatione  scalarum,  et  stariorum,  et 

modiorum  in  perticas.  Rursus  pedes  multiplicati  in  perticas  ,   uel  pcrtice  in  pedes  , 

erunt  pedes,  siuc  medij  solidj.  Verbi  gratia  :   tres  pedes  multiplicati  in  perticas  uoucm: 

ucl  noucm  pcrtice  iri  pedes  tres,  erunt  pedes  .xxvij.,  scilicet  solidi  xiij.,  et  {   de  men- 
sura. Item  uncic  multiplicate  in  perticas,  uel  pertice  multiplicate  in  uncias  faciunt 

uncias,  uel  tertias  unius  denarij.  Verbi  gratia  :   uncie  .nij.or  multiplicate  in  perticas 
uoucm  ,   ucl  ccontra  ,   surgunt  in  uncias  .xxxvij.  ,   hoc  est  in  denarijs  .xi].  mensu  rg. 

Adhuc  pedes  multiplicati  in  pedes  surgunt  in  denarios.  Verbi  gratia:  pedes  tres  mul- 

tiplicati in  pedes  quinque  surgunt  in  denarios  .xv.  Iterum  pedes  multiplicatj  in  uncias 

faciunt  oclauas  decimas  unius  denarij.  Et  uncie  multiplicate  in  uncias  faciunt  oclauas 

i   r,ct*  decimas  partes  |   uclaug  decimg  partis  unius  denarij,  scilicet  tcrccntcximas  uigcximas 

quartas  unius  denarij. 

Et  nota  quia  semper  mensure  que  multiplicantur  sunt  lineales;  et  que  colliguntur 

ex  multiplicatione  carum  sunt  superficiales.  Nec  non  sciendum  est,  quod  pertice  .100. 

superficiales  sunt  stariorum  unum  et  dimidium;  ct  insuper  pertica  una,  et  centenarium 

scalarum  est  stariora  sex;  et  insuper  scala  una,  et  centenarium  panororum  est  stu- 

riora  ~   8.  Item  quia  soldi  J   16  sunt  panorum  unum;  ergo  soldi  .33  sunt  pauora  .1.;  ct 
soldi  J   40  sunt  pauora  .3.;  et  soldi  gg  sunt  pauora  .4.;  et  soldi  £   82  sunt  pariora  .5.;  et  soldi 

.99.  sunt  pauora  .g.  Item  scale  |   3   sunt  panoru  .4.;  et  scale  .11.  sunt  pauora  .8.  Et  nota 

quia  ideo  facimus  mentionem  de  scalis,  quia  quidam  utuntur  colligere  mensuras  ter- 
rarum in  scalis;  et  de  ipsis  scalis  faciunt  pauora.  Vnde  nos  relinquimus  in  hoc  opere 

laborem  de  ipsis  scalis;  et  docebimus  colligere  mensuram  terrarum  per  stariora  ,   ct 

per  pauora  ,   et  per  soldos  ,   et  per  denarios.  Vudc  dicendum  est  ,   quod  pertice  J   5 

multiplicate  in  perticas  quotlibet,  tot  pauora  ex  multiplicatione  eucniunt,  quot  fuerint 

ille  pertice,  in  quas  pertice  \   5   multiplicate  fuerint:  quare  pcrtice  .1  i.  multiplicate  in 

perticas  quotlibet  reddunt  tot  panora  bis,  quot  ille  pcrtice  sunt:  quare  pertice  [   1G 

multiplicate  in  perticas  quotlibet  reddunt  tanta  panora  ter;  ct  pcrtice  .22.  quater  tanta; 

et  pcrtice  \   27  quinquies  tanta;  et  pertice  .33.  sexies  tanta;  et  pcrtice  J   38  septies 

tanta;  ct  pertice  .44.  octies  lanta;  et  pertice  ‘40  nouies  tanta;  ct  pcrtice  55  decies 
tanta  ;   et  pertice  \   go  undecies  tanta.  Similiter  ct  si  pertice  .gg.  multiplicate  sint  in 

perticas  quotlibet,  duodecies  tanta  panora  egrediuntur  cx  multiplicatione  illarum  per- 
ticarum, in  quas  pertice  .gg.  multiplicate  fuerint,  hoc  est  tot  stariora,  quot  fuerint 

ille  pcrtice  :   propter  quod  ct  pertice  132.  multiplicate  in  perticas  quotlibet  faciunt 

bis  tanta  stariora;  ct  sic  iiitelligas  dc  similibus.  Et  hoc  est  quod  diximus  superius 

de  panoris,  et  starioris,  ct  modiora  multiplicatis  in  perticas;  quia  illud  idem  est  mul- 

tiplicare perticas  .22.  iu  perticas  .3.,  quod  panora  .4.  iri  perticas  .3.  Est  enim  illud  idem 

multiplicare  perticas  .132  iu  perticas  quotlibet,  quod  multiplicare  stariora  .2.  in  easdem 

perticas.  Et  notandum,  quod  pertica  una  in  latitudine,  et  ̂    5   in  longitudine  est  pa- 
norum unum;  ct  pertica  una  in  latitudine,  et  duplum  de  perticis  \   5.  iu  longitudine 

est  duplum  unius  panorj;  et  sic  intclligas  dc  triplo,  ct  quadruplo  ct  de  alio  quouis  mul- 

tiplice perticarum  5,  quod  fuerit  in  longitudine,  et  pertica  una  iu  latitudine.  Item 

pertica  una  in  latitudine,  ct  pcrtice  .66.  in  longitudine  est  stariorum  unum.  Quare 
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pertice  due  in  capite,  et  pcrticc  .68.  in  longitudine  sunt  stariora  .2.;  ct  pertice  .3.  in 

capite,  ct  pcrticc  .66.  in  longo  sunt  stariora  .3.;  et  sic  iulelligatur  in  similibus.  Rursus 

duplum  de  pertica  una  in  capite,  et  dimidium  perticarum  .66.  in  longum  est  unum 

stariorum;  et  triplum  unius  perticg  in  capite,  et  tertium  de  perticis  .66.  in  longum 

est  similiter  stariorum  unum:  ct  lioc  intelligas  |   de  alio  quouis  multiplice  unius  per- 

ticg,  si  fuerint  in  capite;  et  ex  eadem  parte  dc  perticis  .66. ,   si  fuerint  in  longum. 

Vnde  si  queratur,  cum  pertice  .6.  fuerint  in  capite  alicuius  campi  quadrati,  quot  per- 
tice erunt  in  longo  ipsius,  ut  perficiatur  stariorum;  tunc  quia  .6.  est  scxcuplum  de 

pertica  una,  sextum  de  perticis  .66.,  scilicet  .ii.  accipies,  et  habebis  longitudinem  ipsius 

agri.  Item  si  in  capite  fuerint  pertice  .7.,  perficietur  stariorum;  si  in  longum  habueris 

septimam  de  perticis  63,  egredieutur  pertice  .».;  et  de  perticis  tribus  que  restant  a   .63 

usque  in  60  fac  pedes,  erunt  pedes  .18.;  quos  diuide  per  .7.,  exibunt  pedes  .2,  et  restant 

pedes  .4.  diuidendj:  ex  quibus  fac  uncias,  erunt  uncic  .72.;  quas  diuide  per  .7,  exibunt 

uncic  f   10;  ct  sic  habemus  perticas  .9.,  et  pedes  .2,  ct  uncias  |   io  pro  f   perticarum  .60.; 
sunt  enim  licc  ualde  utilia,  ut  iu  suo  demonstrabitur  loco. 

Incipit  distinctio  prima  de  multiplicatione  latitudinum  camporum 

quadratorum  rectos  angulos  habentium  in  eorum  longitudine , 

in  quibus  multiplicationibus  eorum  embada  continentur. 

&   uolueris  metiri  campum  quadri  laterum :   cquilaterum:  et  cquiangulum  .a.b.c.d. 

habentem  in  singulis  lateribus  perticas  .2.  Dico  quod  eius  area  est  illud  quod  colli- 

gitur ex  multiplicatione  lateris  .a.c.  in  latus  .a.b.  sibi  contiguum,  scilicet  duarum  per- 

ticarum in  duo;  et  sic  est  eius  embadum  perticarum  .4.  superficialium.  Diuidaiilur 

autem  linee  .a.b.  et  .c.d.  in  duo  equalia  super  puncta  .e./.;  ct  protrahatur  linea  .ef. 

Item  diuidantur  linee  .ac.  et  . bd .   in  duo  equalia  super  puncta  .g.h.y  et  protrahatur 

linea  .g/i.;  ct  sic  erit  diuisum  quadrilaterum  .a.b.c.d.  in  quatuor  quadrata  equalia  et 

ortogonia,  quorum  unumquodque  habet  in  siugulis  lateribus  perticam  unam;  et  sic  sunt 

pcrticc  .4.  superficiales  in  toto  embado  quadri  Ia  teri  . a.c.d.b .   Est  enim  .a.e.  recta  equalis, 

et  cquidislans  recte  .c.f.\  quare  recta  .c.f.  est  equalis  et  cquidistans  linee  .ac. ;   ct 

.ef.  est  equalis  et  cquidistans  linee  .bd.  ;   cum  ei  sit  cquidistans  et  equalis  linee 

.a.c.:  similiter  enim  inucnietur  linea  .gh.  cquidistans  et  equalis  utrique  linee,  scilicet 

.ab.  et  .cd.  :   et  quoniam  linea  .ef.  cquidistans  est  linee  .ac.  ,   ct  linea  .a  e.  linee 

.cf.-j  angulus  ergo  .aef.  angulo  .acf.  sibi  opposito  est  equalis.  Rectus  quidem  qui 
sub  .acf.  Rectus  uero  qui  sub  .aef.  :   propter  eadem  ergo  ostendetur  rectus  angulus 

.e.f.c.y  cum  sit  equalis  recto  angulo  .c.a.e.  Quare  ortogonium  est  quadrilaterum  ,e.a.c.f.y 

et  continet  iu  se  duas  perticas  quadratas,  quarum  una  est  .e.a.g.i.  quadrilaterum,  ct  alia 

est  .i.g.c.f.  Ostenditur  enim  per  supradicta  omnes  angulos  esse  rectos,  qui  ad  nec  non 

ct  angulos,  qui  ad  .g.  et  ad  .h.  Nam  superficies  .e.c.  continet  dimidium  superficiei 

.6.0. ;   quare  et  superficies  .ec.  superficiei  .ed.  est  equalis:  ergo  totius  superficiei  .a.d. 

embadum  est  iuj.*r  perticarum,  ut  prediximus.  Item  sit  quadrilaterum  longum  rectian- 
gulum .a.b.g.d.,  iu  cuius  capita  opposita,  scilicet  in  .ag.  et  bd  sint  pcrticc  due,  ct 

in  unoquoque  reliquorum  laterum  sint  pertice  tres.  Dico  quod  cius  embadum  est  per- 
ticarum .6.,  quod  colligitur  ex  multiplicatione  unius  capitis  in  uuutn  laterum,  scilicet 

dc  .2.  iu  .3.;  ad  hec  itaque  demonstranda,  diuidatur  recta  |   .ag.  et  bd  in  duo  equalia 

IU  doi>  .   KtW  *.f.  •   {   f«l- 
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super  puncta  .ez. ;   et  copuletur  recta  . cz . ;   cl  diuidatur  utraque  rectarum  .ab.  et 

•gd.  in  tria  equalia  super  puncta  J.t.  ct  .k.l.;  et  copulentur  recte  .it.  ct  kl;  tunc 

ostendetur  per  supradicli  quadratj  doctrinam  ,   totum  quadriluterum  . ab'gd .   in  sex 
quadrilatrra  equa  lia  et  ortogonia  esse  diuisum  ,   quorum  unumquodque  continet  in 

singulis  lateribus  perticam  unam:  denique  bis  per  demonstrationes  ostensis,  qualiter 

latitudines  dictorum  camporum  per  longitudinem  multiplicarj  debeant»  ostendamus.  Si 

uolucrimus  multiplicare  perticas  .7.  iu  latitudinem  per  perticas  23.  in  longitudinem,  mul- 

tiplica primum  perticas  .7.  per  perticas  .22.,  scilicet  per  panora  .4.,  egredientur  inde  pa- 
riora .28.  suprascripta  ratione:  deinde  multiplica  unam  perticam,  que  remanet  dc  .23., 

per  .7.,  erunt  pertice  quadrate  .7.;  ex  quibus  pertice  J   s   sunt  panorum  unum;  et  pertica 

|   l.  que  remanet,  est  soldi  ‘   4;  et  sic  liabemus  in  summa  panora  29,  ct  soldos  ~   4   men- 
su rg,  hoc  est  stariora  .2.,  et  panora  s,  ct  soldos  \   4. 

Item  si  uolueris  multiplicare  perticas  .13  per  perticas  .31.,  multiplica  primum  per- 

ticas .ii.,  scilicet  panora  .2.,  per  perticas  .31.,  erunt  panora  ,62.,  scilicet  duplum  dc  .31.: 

deinde  perticas  .2.,  que  remanent  ex  ipsis  perticis  .13. ,   multiplica  per  perticas  .31.,  erunt 

pertice  62.  quadrate,  que  sunt  panora  .11.,  ct  denari  .18.;  que  adde  cum  panoris  .62 

inuentis,  erunt  panora  .73.,  ct  deuari  .18.;  que  diuide  per  .12.:  ideo  quia  stariorum  est 

panora  12.,  exibunt  stariora  .6.,  ct  panorum  vnum,  et  denari  ,18.  mensurg.  Item  si 

uolueris  multiplicare  perticas  19.  per  perticas  .41.,  multiplica  primum  perticas  19.  per  per- 

ticas .33.,  erunt  media  stariora  .19.,  scilicet  stariora  5   9.:  deinde  multiplica  .8.,  que  re- 

manent dc  .41,  per  perticas  ~   16,  erunt  panora  .24.;  quibus  additis  cum  starioiis  |   9,  erunt 

stariora  J   li.  Item  quia  remanent  pertice  \   2,  extractis  perticis  {   16  de  perticis  .19.,  mul- 

tiplicabis ipsas  perticas  ~t  iterum  per  suprascriptas  perticas  .8.,  erunt  pertice  .20.  super- 

t   mit  ficialcs;  cx  quibus  pertice  16  sunt  panora  .3;  ct  relique  pertice  ~   3   sunt  soldi  ~   10; 
*   <*»!•  *   •***•  •   quibus  panoris  .3.,  et  soldis  £   io.  additis  cum  starioris  ‘   11.,  faciunt  in  summa  stariora  .11., 

!•«  3«  et  panora  .9.,  ct  soldos  \   10.  Cuius  multiplicationis  causam  uolo  demonstrationibus  de- 

clarare. Esto  quadrilaterum  longum  .a.b.g.d.  continens  in  unoquoque  capite,  que  sunt 

.1 a.b .   et  .gd.,  perticas  .19.;  et  in  uno  quoque  longiorum  laterum,  que  sunt  <tg.  et  bd., 

perticas  .41.;  accipiatur  cx  latere  .ag.  linea  .ae.  constans  ex  perticis  .33.,  remanebit  linea 

.eg.  perticarum  .8.  Similiter  ex  linea  .bd.  accipiatur  linea  .bz.  equulis  linee  .ae.;  ct  co- 

puletur recta  .ez.,  critquc  .ez.  perticarum  .io.,  cum  sit  cqualjs  cl  equidistans  utrique 

linee  .ab.  et  gd.  Et  zd  quidem  est  equulis  linee  .eg.,  scilicet  perticis  .8.  bursus  cx 

lineis  .ez.  cl  gd.  accipiantur  recte  .ei.  et  gt.  ,   quarum  uuaqueque  sit  perticarum  \   16  ; 

et  copuletur  recta  .it.,  critquc  linea  .it  equalis  utrique  linee  eg  ct  zd.  Cumque  cx 

f0i.  4   .•  er*,  lineis  .ez.  cl  gd.  auferantur  linee  .ei  ct  gt.,  quumin  unaqueque  |   est  perticarum  J   ir>  , 

remanebit  unaqueque  rectarum  .iz.  et  td.  perticarum  \   2   :   cura  itaque  multiplicauimus 

superius  perticas  .19.  in  .33;  tunc  habuimus  embadum  quadrilateri  .az  ,   et  remansit 

nobis  quadrilaterum  .ez.  dg.  ex  toto  qundrilatcro  a.b.g.d.;  et  fuit  arca  quadrilateri 

.e.a.b.z.  stariora  \   9   :   deinde  cum  multiplicauiinus  .8.  in  perticas  1   ie,  scilicet  iu  panora 

.3.,  habuimus  stariora  .2.  pro  embado  quadrilateri  .e.i.t.g.  Rursus  cum  multiplicauimus 

perticas  £   2.  in  perticas  .8.,  tunc  habuimus  perticas  ,20.  quadratas,  scilicet  panora  .3.,  cl 

soldos  £   10  mensurg  pro  embado  quadrilateri  .i.z.d.t.  Nam  tria  quadrilatera  .az.  et  .e.t. 

ct  .tz.  toti  quadrilatcro  .a.b.g.d  equautur ;   et  hoc  noluimus  demonstrare.  Item  si 
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uis  multiplicare  perticas  .15.  per  perticas  .51.,  multiplica  primum  perticas  .8».  ex  ipsis 

perticis  15.,  scilicet  panora  .4.,  per  perticas  .5J.,  erunt  tertie  unius  stariori  .5».  propter 

panora  .4.,  que  sunt  tertia  pars  unius  stariori.  Sunt  enim  tertie  .55.  stariori  statiora  j   «J: 

deimle  perticas  .9.,  que  remanent  a   22  usque  in  .25.,  multiplica  per  perticas  ~   49  ex  illis 

.   perticis  .59,  scilicet  per  panora  erunt  panora  .27.;  q II 1 1   MI s   additis  cum  starioris  j   17, 

reddent  stariora  io. ,   et  panora  .7.:  post  lioc  multiplica  ipsas  perticas  .3.  per  perticas 

j   2,  que  sunt  i   J   49  usque  in  .52.,  erunt  pcrtice  -J  7,  scilicet  panorum  unum,  et  soldi 

et  sic  habebis  in  summa  stariora  .19.,  et  panora  .2.,  et  soldos  .3.:  ucl  aliter  multiplica  25 

per  52,  erunt  pcrtice  |300.,  que  sunt  stariora  13  cum  totidem  medijs  starioris,  et  in- 

super pertice  .13.,  scilicet  stariora  .19.,  et  panora  .8.,  et  soldi  .6.,  ut  predixi.  Item  si  uis 

multiplicare  perticas  .31.  per  perticas  .69.,  multiplica  primum  perticas  .31.  per  perticas 
.66.,  scilicet  per  stariorum  unum,  erunt  stariora  .31.  Item  multiplica  3,  que  remanent  i   66 

usque  in  .69.,  per  perticas  .31.,  erunt  pcrtice  93,  que  sunt  panora  .17,  minus  denari  .18.; 

et  sic  Labemus  in  summa  stariora  .32.,  et  panora  .5.,  minus  denari  .18.  Item  si  uis 

multiplicare  perticas  43.  per  perticas  85.,  multiplica  primum  perticas  43.  per  perticas  |   82., 
scilicet  per  panora  .15.,  eruut  panora  quindecies  .43.,  scilicet  stariora  43.  cum  totidem 

quartis  ,   lioc  est  stariora  j   53  :   deinde  multiplica  perticas  j   2,  que  remanent  ab  j   82 

usque  in  .85.,  per  perticas  .43.;  tamen  multiplicabis  primum  ipsas  perticas  J   2   per  per- 
ticas .33.,  scilicet  per  panora  .6.,  erunt  panora  .15.;  que  adde  cum  starioris  i   53,  erunt 

stariora  .55.:  et  multiplicabis  iterum  ipsas  perticas  i|  per  perticas  .10.,  que  remanent 
a   33  usque  in  .43.,  eruut  pertice  25.,  que  sunt  panora  .4.,  et  soldi  .9.;  et  sic  babebis  pro 

quesita  multiplicatione  stariora  55.,  et  panora  4   et  soldos  9.  Item  si  uis  muliplicare 

perticas  .54.  per  perticas  .113.,  multiplica  primum  perticas  .54.  per  perticas  .no.,  scilicet 

per  panora  20.,  erunt  panora  1080.;  quibus  diuisis  per  .12.  reddunt  stariora  .90.:  deinde 

multiplicabis  perticas  .3.,  que  remanent  i   ito.  usque  in  .113.,  per  perticas  .54.,  hoc  est  per 

panora  9   et  perticas  1   4.,  eruut  panora  27.,  et  pertice  i   <3,  lioc  est  panora  .29.,  et  soldi 

‘   7.;  quibus  additis  cum  starioris  90,  faciunt  sta|riora  92.,  et  panora  5.,  et  soldos  ~   7.  Item  fo,  s 

si  uis  multiplicare  perticas  .72  per  perticas  149.,  multiplica  primum  perticas  .66.  per 

perticas  .149.,  erunt  stariora  .149.:  deinde  multiplica  perticas  .6.,  que  remaneul  a   66  usque 

in  .72,  per  perticas  149.;  taincn  primum  per  perticas  t32,  scilicet  per  stariora  .2,  et  postea 

per  perticas  .17,  que  remaneul  a   132  usque  in  .149.,  erunt  stariora  .12.,  et  pertice  .102. , 

hoc  est  stariora  .13.,  et  panora  6,  et  soldi  9.;  quibus  additis  cum  starioris  .149.,  faciunt 
stariora  162,  cl  panora  o,  et  soldos  .9. 

Nv.xc  satis  dictum  est  de  multiplicatione  perticarum  integrarum  in  integras,  modo 

dc  multiplicatione  earumdnn  cum  pedibus  dicere  uolimius:  et  quia  cum  multiplicatur 

pes  in  perticas  qnotlibet,  ut  dictum  est,  ueniunt  tot  inedij  soldi,  quot  sunt  ille  pertice: 

si  duo  pedes  multiplicantur  in  perticas,  uenient  tot  soldi,  quot  sunt  ille  pertice.  Kt 

si  pedes  .3.  multiplicantur  in  perticas,  ueniunt  tot  soldi,  quot  sunt  pertice,  ct  insuper 

totidem  dimidij  soldi.  Kt  si  pedes  .4.  multiplicantur  in  perticas,  uenient  duplicati  soldi. 

Kt  ex  pedibus  .3  multiplicatis  in  perticas  ueniunt  item  duplicati  soldi  ipsarum  per- 
ticarum, ct  insuper  totidem  dimidij.  Kl  cx  multiplicatione  pedum  in  pedes  ueniunt 

denari,  ut  supra  diximus. 

■Sivis  multiplicare  perticas  .12  cl  pedem  .1.  per  perticas  .25.  et  pedes  .2.,  multiplica 
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primum  perticas  is  per  perticas  25,  erunt  panora  54,  et  soldi  .0.:  retineas  panora  iu 

manu  dextra,  et  soldos  in  manu  sinistra:  deinde  multiplica  pedem  .1.  per  perticas  25., 

erunt  soldi  \   12;  quos  adde  cum  soldis  9.,  erunt  in  manu  sinixtra  soldi. St;  et  cum  pedibus 

\umw  ni* m   retineas  drios  (sic)  6.,  qui  supersunt  super  illis  soldis  .st.  Signa  uero  pedum  sunt  hec: 

”‘v u   m   mnintm  positio  purictg  pedis  sinistri  super  punctam  dextri  signat  .1.:  positio  punctg  sinistri 
super  floccam  dextri.*.; tactus  calcanei  dextri  cum  puncta  pedis  sinistri  .3.;  ducere  pedem 

sinistrum  post  dextrum,  et  tangere  punctam  pedis  dextri  ab  exteriori  parte  cum  puncta 

sinistri  .4.;  ab  eadem  parte  tangere  cura  puncta  pedis  sinistri  nodum  siuc  floccam  dextri 

.5.:  alia  quinque  signa  sunt  per  ordinem  eodem  modo  rura  pede  dextro  tangendo  si- 
nistrum; undecimum  uero  signum  est,  cum  ponitur  calcaneum  pedis  dextri  super  floccam 

pedis  sinistri:  pluribus  signis  non  indigemus,  cum  donari  .12  faciunt  unum  solidum, 

qui  soldus  retinetur  iu  manu  sinistra.  Dc  signis  manuum  nil  dicendum  est,  cura  ipsa 

sciant  omnes, qui  sciunt  abbacum.  Vndc  reuertamurad  propositum:  multiplicabis  iterum 

pedes  .2.  per  perticas  .!*,  erunt  soldi  .12.;  quibus  additis  cum  soldis  |   21  «eruatis,  faciunt 

soldos  \   33.  Item  multiplicabis  pedem  .t.  in  pedes  .2.,  erunt  donari  .2.; quos  adde  cum  de- 

narijs  .6.,  qui  scruantur  in  pedibus,  erunt  donari  .8.;  quos  senia  iterum  cum  pedibus;  ct 

sic  habebimus  panora  .54.,  et  soldos  .33,  ct  denarios  .8.,  scilicet  stariora  .4., et  panora  .8., 

ct  denarios  .8. pro  quesita  multiplicatione.  Item  si  uis  multiplicare  perticas  .47,  et  pedes  .2. 

per  perticas  .35,  ct  pedes  .3.,  multiplica  primum  perticas. 17.  per  perticas  .35.,  erunt  sta- 
riora .9.,  et  panora  .3.,  et  soldi  |   4:  retineas  stariora  in  corde,  panora  retineas  in  mauu 

fj.  s   r#rx«.  dextra,  soldos  iu  |   sinistra,  denarios  in  pedibus;  super  que  omnia  adde  multiplicationem 

de  pedibus  .2.  in  perticas  .36.,  scilicet  soldos  .36.;  et  multiplicationem  de  pedibus  .3.  iu 

perticas*.  17.,  scilicet  soldos  \   23.;  ct  multiplicationem  dc  pedibus  .3.  iu  pedes  .2.,  scilicet 

denarios  .6.;  et  quotiens  exercuerint  tibi  soldi  in  mauu  sinistra,  fac  ex  eis  panora  quotien- 
scumque poteris;  ct  sic  habebis  in  summa  stariora  .9.,  ct  panora  7,  ct  denarios  .5.  lient  si 

uis  multiplicare  perticas  .26,  et  pedes  .4.  per  perticas  .43.,  ct  pedes  .5.,  multiplica  primum 

perticas  .26.  per  perticas  .43.,  que  sunt  stariora  .15.,  et  panora  .11.,  cl  soldi  \   4.  Itera  mul- 

tiplica pedes  .4.,  scilicet  soldos  .2.,  per  perticas  .43.,  erunt  soldi  .86., scilicet  panora  .5,  et 

soldi  ~   3.:  item  multiplica  pedes  .5,  scilicet  soldos  J   2   per  perticas  26.  erunt  soldi  .65:  item 
multiplica  pedes  .4.  per  pedes  .5,  erunt  denari  20.;  quibus  qua  tuor  multiplicationibus  in 

unum  coniunctis,  faciunt  in  summa  stariora  .13.,  ct  panora  .8,  ct  soldos  8., et  denarios  .8. 

Sj  uis  multiplicare  perticas  .28.,  ct  pedem  .4.,  cl  uncias  .7.  per  perticas  .53.,  et  pedes  .5., 

ct  uncias  .12,;  multiplica  primum  perticas  .2s.,  et  pedem  .4.  per  perticas  .53., et  pedes  .5., 

erunt  stariora  .22,  et  panora  .44.,  ct  soldi  .14.,  et  denari  .5:  deinde  multiplica  uncias  .7., 

scilicet  denarios  \   2,  per  perticas  .53.;  tamen  primum  per  48.,  scilicet  per  soldos  .4.,  et  po- 

stea per  denarios  .5.,  erunt  soldi  .10., et  denari  \   3.:  item  multiplica  uncias  42.,  scilicet  de- 

narios .4.,  per  perticas  .28.:  primum  quidem  per  .24.,  scilicet  per  soldos  .2.,  et  postea  per 

.4.,  erunt  soldi  .9.,  ct  denari  4.:  post  hoc  multiplica  uncias  .7.  per  pedes  .5.,  et  uncias  .42. 

per  pedem  .1.,  erunt  sexte  unius  uucie  47,  scilicet  denari  jj  2;  ct  multiplica  uncias  .7.  per 

uncias.  12,  erunt  —   unius  denarij,  de  quibus  mentio  facienda  non  est,  cum  non  sint 
uncia  .4.:  adde  ergo  reliquas  multiplicationes  in  unum,  reddent  pro  tota  summa  stariora 

.23.,  ct  soldos  .44.,  et  denarios  .9.  Item  si  uis  multiplicare  perticas  .37,  ct  pedes  .2.,  et 

uncias  |   5   per  perticas  .67,  et  pedes  .4.,  et  uncias  •[  10,  multiplica  primum  perticas  .37.,  et 
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pedes  .2.,  et  uncias  .5.  per  perticas  .67,  et  pedas  .4)  et  uncie  .10.  erunt  stariora  .38., et  pa- 
nora  .4.,  et  soldi  .8.,  et  denari  .5.  et  parum  amplius  :   super  que  adde  multiplicationem  de 

tertia  unius  uncie  in  perticas  .67,  et  pedes  .4.,  et  uncias  {   io.,  scilicet  parum  amplius 

de  uncijs  22.  Et  addes  etiam  multiplicationem  de  quarta  unius  uncig  iu  perticas  .37,  et 

pedes  .2.,  et  uncias  J   8.,  scilicet  parum  minus  de  unciis  j   9,  erunt  in  summa  stariora 

38,  ct]>anora  .4.,  et  soldi  .0.,  et  denari  .5.  parum  minus.  Kl  sic  crebro  studio  utendo 

suprascriptis  multiplicationibus  poteris  liaberc  notitiam  similium. 

Si  uolueris  multiplicare  perticas  .17,  et  pedes  .3.  in  perticas  .28.,  et  pedes  .4.,  collocabis 

pedes  lateris  longioris  sub  pedibus  lateris  breuioris,  et  perticas  sub  perticis,  scilicet 

pedes  .4.  sub  pedibus  .3.;  et  post  ipsos  pedes  pone  perticas  .28.  sub  perticis  .17.  uersus 

sinistram  retro,  ut  hic  ostenditur;  et  multiplicabis  pedes  .3.  per  pedes  .4.,  erunt  denari 

.12.;  quia  cum  multiplicamus  pedas  in  pedes,  egrediuntur  ex  multiplicatione  denari,  ut 

dictum  est.  Scrua  ergo  pro  illis  denarijs  .12.,  soldum  .1.  in  manu  sinistra;  et  multiplicabis 

pedes  .3.  per  perticas  |   28;  et  pedes  .4  per  pcrlicas  .17  in  cruce,  secundum  quod  docui 

in  multiplicationibus  duarum  figurarum  contra  duas  iu  libro  maioris  guice  abluiri;  sed 

dimidiabis  lias  multiplicationes  multiplicando;  hoc  est  multiplicabis  dimidium  peduum 

.3.  in  .28.,  uel  dimidium  de  28.  in  .3.  Similiter  multiplicabis  dimidium  pedum  .4.  per  17., 

uel  dimidium  de  17.  per  4.;  et  hoc  facies,  quia  cx  multiplicato  pede  in  perticam,  egre- 
ditur inde  jies,  scilicet  medietas  unius  soldi:  quare  multiplicatio  pedum  .3.  in  dimidium 

perticarum  .28.,  scilicet  in. 14.,  faciunt  soldos  42;  quos  adde  cum  soldo. i. scrua to  in  manu, 

erunt  soldi  .43.  in  eadem  manu;  et  multiplicatio  medietatis  pedum  .4.  in  perticas  .17.  facit 

soldos  .34;quibus  additis  cum  soldis  43.,  faciunt  soldos  .77.;  ex  quibus  facies  panora,  erunt 

panora  .4.,  et  soldi  .11.  Serua  quidem  bis  pariora  iu  manu  dextra,  et  soldOvS  in  sinistra  : 

post  hec  multiplicabis  perticas  .17  per  perticas  .2.8  per  demonstratum  modum;  quia  de 

multiplicatione  perticarum  in  perticas  satis  subtiliter  dictum  est  superius;  et  habebis 

in  summa  stariora  .7,  ct  panora  .7.,  et  soldos  .3,  et  denarios  .6. 

Et  Si  uolueris  multiplicare  tantum  pcrlicas  .19.  in  perticas  .41.,  ct  pedes  .4.,  collo 

cabis  perticas  .41.  sub  perticis  .19.;  et  in  loco  pedum  ante  .19.  pones  zefirum;  ct  sub 

ipso  ante  perticas  .41.  pones  pedes  .4.,  ut  bic  ostenditur;  et  multiplicabis  zefirum  per 

pedes  .4.,  faciet  zefirum;  ct  zefirum  per  dimidium  de  41  faciet  iterum  zefirum;  medie- 

tatem de  pedibus  .4.  in  .19.  faciunt  soldi  38.,  qui  sunt  panora  .2.  in  manu  dextra,  ct  soldi 

5   in  sinistra;  et  perticas  19.  in  pcrlicas  .33  faciunt  stariora  J-  9.;  ct  sic  habebis  in  corde 

stariora  .9.,  ct  in  manu  dextra  panora  .8.,  et  in  sinistra  soldos  .5.:  ct  multiplicabis  per- 

ticas que  sunt  a   33  usque  in  .41.,  in  pcrlicas  .19.,  scilicet  in  .11.,  et  in  .8.,  facient  pa- 

nora .io.,  et  perticas  .04.;  que  pertice  64  sunt  panora  .11,  et  soldi  .9.;  et  sic  capiunt  in 

summa  stariora  12,  minus  denaris  .12.  Item  si  uolueris  multiplicare  perticas  .20.,  et  pedes 

.4.,  et  uncias  .11.  iu  pcrlicas  .40,  ct  pedes  ..1.,  et  uncias  .12.,  collocabis  perticas  sub  perti- 

cis, et  pedes  sub  pedibus,  et  uncias  sub  unciis,  ut  hic  ostenditur;  et  multiplicabis  ad  mo- 

dum multiplicationum  trium  figurarum  contra  tres;  ct  erunt  uncie  in  loco  prime  figuro, 

scilicet  in  loco  unitatum,  et  pedes  in  loco  secundg,  scilicet  decenarura;  ct  perticc  in 

loco  tcrlig,  scilicet  centenariorum:  quare  multiplicabis  uncias  .n.  per  uncias  .12,  faciunt 

unius  denari  j;  quia  cx  uncia  multiplicata  in  unciam,  prouenit  ̂    unius  denarij ; 

nam  regula  de  324  est  quare  si  .132  diuiserimus  per  primum  .18.,  qui  est  sub 
2 
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uirgula,  exibunt  J   7;  uel  sextam  unciarum  .12.  multiplica  per.lf.;  et  quod  prouencrit 

diuide  per  sextam  de  18,  exibunt  similiter  \   7,  que  sunt  unius  denarij;  seruabis  .7. 

in  inanu,  et  fractiones  seruabis  in  tabula,  ucl  in  corde;  et  multiplicabis  uncias  .11.  in 

pedes  .5.;  et  uncias  .12.  in  pedes  .4.  in  cruce;  cl  adde  has  duas  multiplicationes  cum  .7. 

scruatis,  crunt.no.,  que  sunt  unius  denari);  quia  ex  multiplicatione  unciarum  in 

pedes  egredientur  ̂    unius  denarij:  quare  diuisis  \   110  per  18,  faciunt  denarios  .6,  et 

;   seruabis  denarios  .6  in  manu,  et  fractiones  in  tabula,  uel  in  corde;  super  quos 

addes  multiplicationem  |   tertig  partis  unciarum  .11.  in  perticas  46.,  uel  tertiam  partem 

de  perticis  .40.  in  .11.;  quia  multiplicatio  uucig  in  perticam  facit  -t  unius  denarij,  erunt 
denari  |   174,  qui  sunt  soldi  .14.,  ct  denari  \   0;  super  quos  adde  iterum  multiplicationem 

tertig  partis  unciarum  .12.  in  perticas  .20.;  ct  multiplicationem  de  pedibus  .4.  in  pedes 

.5,  erunt  in  summa  soldi  .22.,  et  denari  |   10.:  addes  j   unius  denari  cum  se  ruatis , 

faciunt  unius  denari;  ct  dc  soldis  .22.,  et  denaris  10.  seruabis  in  manu  dextra  pa- 

norum unum,  ct  in  sinistra  soldos  .0.,  ct  in  pedibus  denarios  .4.;  super  que  addes  multi- 

plicationem medietatum  pedum  iu  perticas  in  cruce:  ct  perticarum  in  perticas,  ut  in 

antecedentibus  fecimus;  et  habebis  iu  summa  stariora  .n.,  et  panora  .9.,  ct  soldos  4.,  ct 

denarios  J— Jj  4.  Rursus  si  uis  multiplicare  perticas  .21  per  perticas  47,  et  pedes  2.,  ct 
vncias  .10,  collocabis  uncias  .10  sub  zefiro,  ct  pedes  .2  sub  alio  zefiro.  et  perticas  47.  sub 

perticis  21.,  ut  liic  ostenditur;  et  multiplicabis  uncias  per  uncias,  scilicet  zefirum  per 

io,  facit  zefirum:  quod  relinques,  et  multiplicabis  .0.  per  2.,  ct  .10  per  0.  iu  cruce,  fa- 
ciunt zefirum;  quod  relinques  ileruin,  et  multiplicabis  zeiiruni,quod  est  in  loco  unciarum, 

per  ̂    de  perticis  47.,  et  10  per  J   de  .21;  et  zefirum,  quod  est  in  loco  pedum,  per  pedes 

.2,  facient  soldos  .3.,  et  denarios  10. Et  multiplicabis  zefirum,  quod  est  iu  loco  pedum,  per 

|   dc  perticis  47,  ct  J   duorum  peduum  in  perticas. tl*> faciunt  soldos  2i.;ct  sic  habes  soldos 

20,  ct  denarios  .10.,  hoc  est  panorum  unum,  et  soldos  10,  et  denarios. 4.:  super  quos  adde 

multiplicationem  de  perticis  .21.  in  perticas  .47.;  et  habebis  pro  summa  qucsilg  multi- 
plicationis stariora  .13.,  et  panorum  unum,  et  soldum  .1.,  ct  denarios  .4.  mensurg.  Et  sic 

studeas  semper  cum  zefiris  supplere  gradus  laterum  multiplicantium  ;   ut  quot  sunt 

gradus  iu  uno  latere  ,   tot  sunt  in  alio  :   dicimus  enim  primum  gradum  uncias  :   se- 
cundum pedes:  tertium  perticas.  Verbi  gratia:  uolumus  multiplicare  perticas  13,  et  uncias 

.11.  per  perticas  .28.,  et  uncias  .14.;  collocabis  perticas  sub  perticis  in  tertio  gradu,  ct 

uncias  sub  unciis  iu  primo;  et  suppleatur  secuudus  gradus,  ponendo  zefira  inter  uncias, 

et  pedes,  scilicet  in  secundo  gradu,  ut  hic  ostenditur:  et  multiplicabis  numeros,  secundum 

quod  docuimus,  et  habebis  in  summa  stariora  .5,  et  panora  .7.,  et  denarios  1.  Item  uo- 
lumus  multiplicare  perticas  |4,  et  pedes  .2.  in  perticas  .31,  ct  uncias  .15.;  scribes  eos  sic. 

Et  multiplicabis  zefirum  unciarum  per  uncias  .13,  faciet  .0.;  quo  .0.  diuiso  per  19.,  facit 

iterum  .0.;  quod  relinques,  cum  nihil  sit:  cl  multiplicabis  .0.  unciarum  per  .0.  pedum,  et 

uncias  .13.  per  pedes  .2.,  faciunt  .30.;  quibus  diuisis  per  .18.,  facit  denarium  |i:  et  multi- 
plicabis £   de  zefiro  unciarum  per  perticas  31., et  J   unciarum  .13.  per  perticas  .14.,  et  pedes 

.2 per  .0.  peduum;  et  addes  cura  denario  |   i.,  ct  facient  soldos  .0.,  minus  ̂    unius  denarij. 

et  multiplicabis  dimidium  pedum  .2.  per  perticas  .31.,  ct  dimidium  zefiri  per  perticas  .14.; 

ct  addes  cum  soldis  .0.  scruatis,  facient  soldos  .37.,  minus  j   unius  denarij,  qui  sunt  pa- 

nora .2,  et  soldi  *,  minus  |   unius  denarij:  et  de  perticis  .14.  accipe  perticas  .11.;  et  mul- 
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tiplica  eas  per  perticas  .31«,  erunt  pauora  .62.}  cl  multiplicabis  perticas  .3.,  que  reman- 
serunt de  perticis  .14.,  per  perticas  .31.,  primum  per  22,  et  postea  per  .9.;  uel  in  una 

multiplicatione  per  .31.,  erunt  panora  .te  et  |   soldi  .15.}  et  habebis  iu  summa  stariora 

.6.,  et  panora  .9.,  et  soldos  .2,  et  denarios  j   5   mensu  rg.  * 

Rursus  si  uis  multiplicare  perticas  t7,  et  pedes  .4.,  et  uncias  J   9.  per  perticas  .32,  et 

pedes  .5.,  et  uncias  {   14}  collocabis  perticas  sub  perticis,  ct  pedes  sub  pedibus,  et  uncias 

sub  uncijs}  multiplicabisque  uncias  \   9   per  uncias  J   14.}  sic  primum  .0  per  ii.  faciunt 

.126}  super  que  adde  medietatem  de  14,  et  ]   de  9   in  cruce,  faciunt  plus  dc  139}  quibus 

diuisis  per  .18.,  ucniunt  plus  de  .7.}  que  .7.  serua  in  manu}  et  multiplicabis  in  cruce 

uncias  {o  per  pedes  .5.,  ct  uncias  J   II  per  pedes  4.}  ct  adde  cum  .7  scruatis,  cierunt 

plus  de  .H3}  que  diuide  per  is.,  erunt  donari  J   6}  et  multiplicabis  i   de  \   9,  scilicet 

i   3   per  perticas  .32.,  erunt  denari  -J  101}  quibus  additis  cum  donaris  |   6   scruatis,  facient 
soldos  .9.,  minus  \   unius  denari  j:  super  quos  adde  multiplicationem  tertie  partis  dc 

unciis  J   14.  in  .17.,  uel  ccontra;  quam  multiplicatiouem  sic  facies:  de  J   u   accipe  1 2., cuius 

j   in  integrum  est  .4.}  que  .4.  multiplica  per  perticas  .17,  erunt  denari  .6«.:  post  liec  ex 

|   2   accipe  2;  ct  multiplica  eas  per  17.,  erunt  uncie  .34.}  ex  quibus  fac  denarios,  scilicet 

diuide  eas  per  3,  erunt  denari  \   11}  ct  sic  habes  denarios  j   79:  post  hcc  accipe  J   de  J 

que  restant,  erit  {;  quod  multiplica  per  17,  erunt  denari  5   4}  ct  sic  habes  denarios  {   |   83 

pro  multiplicatione  de  J   unciarum  \   14.  in  17.:  uel  aliter  accipe  \   de  17.,  quod  est  |   5.}  ct 

multiplica  ea  per  \   14.  sic:  5   per  14  faciunt  denarios  .70.}  et  J   de  14  sunt  denari  |   9;  ct  J 

de  5   sunt  denari  {   3.}  ct  J   dc  J   sunt  J   unius  denarij;  et  sic  habes  denarios  ~   »3  ut 

supra:  uel  aliter:  super  {   14  adde  J,  erunt  15}  cuius  J   accipe,  quod  est  .5.}ct  multiplica  per 

17.,  erunt  denari  .85.}  et  cx  ipso  J,  quam  iunxisli,  accipe  {,  erit  quam  partem  accipe 

de  .17.,  que  est  denarius  ̂    1}  quem  extrahe  de  85.,  remanent,  ut  prodiximus,  denari  ̂    83.} 

et  sic  studeas  in  similibus  procedere  melius  quod  tibi  uidebitur,  secundum  numerum  un- 

ciarum: additis  ergo  deuarijs  ~   83.  cum  soldis  9,  minus  J   unius  denarij,  faciunt  soldos  16, 

minus  |   unius  denarij}  cum  quibus  adde  multiplicationem  pedutim  in  pedes,  scilicet 

4.  in  .5.,  erunt  denari  .20.,  erunt  soldi  17,  et  denari  J   7.:  super  quos  adde,  ut  supra,  mul- 

tiplicationem medietatis  pedutim  per  perticas  in  cruce,  et  perticarum  in  perticas,  et 

habebis  in  summa  stariora  8,  ct  panora  io.,  cl  soldos  .7.,  et  denarios  -J-  l.:  poles  enim  ali- 

ter dc  fractionibus  unciarum  facere,  uidelicct  in  principio,  antequam  incipias  multi- 
plicare. Accipe  fractiones  unciarum  superiorum  dc  perticis  inferioribus:  et  fractiones 

unciarum  inferiorum  dc  perticis  superioribus,  ut  in  hac  multiplicatione:  pro  uncia  -i, 
que  est  in  superioribus  uncijs,  accipe  medietatem  de  32j  ct  pro  J,  que  sunt  in  uncijs 

inferioribus,  accipc  *   dc  17  in  cruce,  erunt  ig:  ct  \   12,  lioc  est  uncie  f   28,  que  sunt 
fere  denari  .10.,  quos  serua;  et  delebis  ipsas  fractiones  unciarum  dc  multiplicatione; 

et  multiplicabis  tantum  perticas  17,  et  pedes  .4.,  et  uncias  9   per  perticas  32,  ct  pedes 

.5.,  et  uncius  .14.;  cl  super  summam  adde  denarios  .10.  seruatos.  Si  uolueris  multiplicare 

perticas  13,  ct  pedes  .2.  per  perticas  .21.,  et  pedes  .3,  cum  pes  sit  £   unius  pertieg,  pone 

tot  sextas  post  perticas,  quot  sunt  pedes  positi  cum  ipsis  perticis,  et  habebis  |   per- 
ticas 1 13  ad  multiplicaudum  per  perticas  |   21:  pone  sextas  sub  sextis,  ct  perticas  sub 

perticis,  ut  hic  ostenditur;  ct  pones  ex  parte  .6.  bis  sub  una  uirga;  et  nihil  super  sic 

^}  et  multiplicabis  pedes  2   per  3,  qui  sunt  super  ambobus  .6.,  erant  .6.;  quem  diuide 

ili|uu!i-fw*  IS   17,  rnim  » 
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primum  .6.,  «jui  est  ex  parte  sinistra  sub  uirga,  quam  modo  posuimus,  exibit  .1 re- 

manet .0.:  relines  itaque  ipsum  .1.  in  manu,  et  remanens  .0.  pone  super  ipsum  et 

multiplicabis  .t.,  que  sunt  super  per  21.;  et  3,  que  sunt  super  alium  .6.,  permn 

cruce;  et  addes  multiplicationem  eorum  cum  uno  seruato,  erunt  .82.;  que  diuide  per 

alium  .6.,  exibunt  pertice  .13,  et  remanent  .4.:  pone  .4.  super  ipsum  .6.  sic:  et  13  scrua 

in  manu;  super  que  adde  multiplicationem  perticarum  .13.  in  perticas  .21.,  erunt  pcrticc 

.28«.;  quas  diuide  per  scilicet  per  regulam  perticarum  stariori,  exibunt  ̂    £   4:  co- 

pula hanc  uirgvlam  cum  prima,  et  habebis  JJ  \   4:  scias  quia  cum  ita  feceris,  quic- 

qnid  extra  uirgulam  comprehenditur,  sunt  stariora;  et  super  .6.,  qui  est  in  capite  uir- 

gulg  pos t   integrum,  sunt  dupla  pauoni;  ct  super  .11.  sunt  pertice:  et  intclligcs  unam- 

quamque ipsarum  esse  soldos  .3.;  et  super  alijs  duobus  .6.  sunt  denari;  quos  accipies 

sic:  niuhiplicabis  figuram,  que  c$l  super  .0.,  per  alium  .6.,  qui  est  post  ipsum;  et  addes 

figuram,  que  fuerit  super  ipsum  .q.  Verbi  gratia:  pro  .4.,  que  sunt  extra  uirgulam,  ha- 

bemus stariora  .4.;  ct  pro  .2.,  que  sunt  super  .o,  habemus  panora  .4.;  et  pro  4,  que  sunt 

super  alium  .6.,  habemus  soldos  .2.;  quia  multiplicatio  de  .4.  in  .6.,  et  addito  zefiro,  quod 

est  super  ipsum  .6.,  surgit  in  deuurijs  .24.  Item  si  uis  multiplicare  perticas  .14.,  ct  pedes 

.5  per  perticas  .41.;  sub  .14.  pone  .41.,  ct  J   sub  \   sic:  et  scias  quia  ideo  posuimus  J   post 

41.,  ut  equiparentur  fractiones  suhteriorcs  cura  fractionibus  superioribus;  ct  pone  Jjf 

£-5  cx  parte; et  multiplicabis .5., quod  est  super  6.,  per  .0.,  quod  est  super  alium  .6.,  faciet 

.0.:  quare  pones  .0.  super  primum  .c.;  ct  multiplicabis  in  cruce  5   per  41.,  et  .0.  per  .14., 

faciunt  .203.;  que  diuide  per  sequentem  .6.,  exibunt  34.,  et  remanet  .1.:  pone  .1.  super  6, 

et  34.  serua  in  manu;  super  qu em  adde  multiplicationem  de  14.  in  .41.,  faciunt  60»;  que 

diuide  per  t\  J,  que  restant  in  uirgula  diuisionis,  remanebunt  .3.  super  .11.,  ct  .1.  super 

.c.,  cl  9   extra  uirgulam,  ut  iti  questione  ostenditur  :   notantur  enim  in  ipsa  summa 

stariora  .2.,  ct  soldi  .9.,  ct  denari  .6.  mcusurg.  Item  si  uis  multiplicare  perticas  .18.,  ct 

pedes  .3.,  ct  uncias  12  per  perticas  .42.,  ct  pedes  .2.,  et  uncias  .13.;  oportet  ut  uncias  redi- 

gas in  sextis  unius  pedis,  scilicet  in  sextas  sextg  unius  perticg:  ct  quoniam  uncie  .18 

faciunt  pedem  .1.;  ergo  uncie  .3  faciunt  £   pedis;  quare  uncie  .42.  sunt  |   unius  pedis; 

quas  sextas  pone  in  una  uirga  post  propter  eadem  ergo  pro  uncijs  .15  pones  \   post 

J   sub  alia  uirga,  ct  habebis  perticas  ~-|  15  ad  multiplicandum  iu  perticas  £-£  42,  ut 

hic  ostenditur  :   post  hec  protrahe  uirgulam  ex  parte  ,   sub  qua  pone  per  ordinem 

.uij.*r  scxnaiios,  ct  -jj-j  cum  ipsis  sic:  neluSi  et  multiplicabis  .4.  per  .5.,  qui  sunt 

super  primis  sextis;  |   ct  diuide  per  primum  .0.  uirgulg  scruatg,  exibunt  .3.,  et  remanent 

.2.  su|K?r  ipsum  .0.;  ct  multiplicabis  in  emee  4   per  2,  ct  5   per  3,  que  sunt  super  uirgi-S 

ct  addes  cura  tribus  seruatis,  erunt  .26.;  que  diuide  per  secundum  .6.,  exibunt  .4,  .et 

remanent  .2.  super  ipsum  .6.:  ct  multiplicabis  .4.  per  42,  ct  5   per  15,  et  3   per  2;  mul- 

tiplicando videlicet  in  antea,  sicut  multiplicamus  tres  figuras  contra  tres  retrocedendo; 

ct  addes  cum  .4.  seruatis,  erunt  253.;  que  diuide  per  tertium  6.,  exibunt  42,  ct  remanet 

.1.  super  ipsum  .6.:  super  42  uero  addes  multiplicationem  de  3   in  .42.,  et  de  2   in  .15  in 

cruce,  facient  .198.;  que  diuide  per  quartum  .6.,  exibunt  33,  et  remanet  .0.  super  ipsum 

.6.:  et  super  33  adde  multiplicationem  dc  15  in  42.,  erunt  pcrticc  663;  quas  diuide  per 

.11.,  exibunt  co,  ct  remanent  .3.  super  ipsum  .41.:  deinde  diuide  .60.  per  e.,  qui  restant 

iu  capite  uirgulg,  exibunt  .10.  ante  uirgulam,  et  .0.  super  ipsum  .6.;  ct  sic  habes  in 
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summa  stariora  .to.,  ct  soldos  9,  et  denarium  -J-f-fi  mcnsurg:  quia  super  primos  duos 
senarios  habemus  partem  unius  denarij;  ct  super  alios  duos  .6.  habemus  denarios;  ct 

super  .ii.  habemus  perticas,  scilicet  triplos  soldos;  et  super  .6.,  qui  est  in  capite  uirgulg, 

habemus  dupla  panora.  Rursus  si  uis  multiplicare  perticas  .16.,  ct  pedem  .1.,  et  uncias 

.10.  per  perticas  .43.,  et  uncias  |   14;  rediges  uncias  in  sextas  unius  pedis,  erunt  sexte 

5   3;  de  qua  tertia  fac  sextas,  erunt  due  sexte;  ct  sic  habes  in  superiori  latere  perticas 

-8— 1-£-  io  :   possumus  aliter  facere  sextas  uuius  pedis  de  unceis  (sic)  .10.:  quouiam  uncie  .10 

sunt  unius  pedis;  ergo  uncie  .10.  sunt  f-£  pedis:  quare  si  diuiserimus  .20  per  re- 
gulam de  36.,  exibunt  |j  unius  pedis,  ut  diximus:  similiter  duplabis  uncias  \   14,  erunt 

Jf  unius  pedis;  ct  sic  habes  in  subteriori  latere  perticas  *   *   8   43,  ut  hic  ostendimus: 
et  pone  sexties  .6.  sub  una  uirga  post  j—J  sic  :   ;   ct  multiplicabis  numeros, 

qui  sunt  super  uirgulis;  ct  integros,  qui  sunt  ante  uirgulas,  ad  modum  mj.or  figurarum 
in  antea  procedendo:  uerbi  gratia:  multiplicabis  .2  per  5,  qui  sunt  super  primo  .6.; 

ct  diuides  per  primum  .6.:  deinde  a   per  4,  et  5   per  3;  ct  diuide.s  per  secundum  .G. : 

post  hec  .2  per  o.,  et  i.  per  i.,  ct  3   per  4;  ct  diuides  per  tertium  6.;  et  2   per  43, 

et  s   per  ig,  ct  3   per  0,  et  4   per  .1.;  ct  diuides  per  quartum  .6.;  et  habebis  supra 

dictas  .iiij.or  sextas  partes  tantum  uuius  denarij:  deinde  multiplicabis  .4  per  43,  ct  4 
per  ig,  et  i.  per  .0,  et  diuides  per  quintum  .6.;  ct  habebis  super  ipsum  denarios:  deinde 

multiplicabis  .1.  per  43,  et  o   per  is,  ct  diuides  per  sextum  .G.;  et  habebis  super  ipsum 

.6  medios  soldos:  ad  ultimum  multiplicabis  perticas  .16  per  perticas  .43.,  ct  diuides  per 

et  habebis  super  .11.  triplos  soldos,  ct  super  .6.  dupla  panora,  et  ante  uirgulam 

stariora;  et  sic  cum  sextis  sextorum  pedis  pussumus  procedere  iu  infinilum,  redigendo 

fractiones  unciarum,  que  posite  in  multiplicationibus  fuerint  in  sextis  sextarum,  si  in 

ipsis  ipse  fractiones  cadere  potuerint  :   ct  si  numerus  sextarum  unius  lateris  fuerit 

minus  numero  sextarum  alterius,  supplebis  eas  cum  zeliris  super  ipsas  sextas;  hoc  est 

si  duc  sexte  sunt  in  uuo  latere,  et  duc  sint  iu  alio,  ct  si  tres  tres,  et  deinceps,  j 

Et  si  fractiones  unciarum  minime  in  sextis  sextarum  reducere  poteris,  nequaquam  per 

hunc  modum  cum  ipsis  fractionibus  operari  poteris;  sed  derelinquas  ipsas  fractiones; 

et  multiplicabis  residuum  de  ipsis  fractionibus  ,   que  in  sextis  sextarum  cadere  non 

possunt;  ct  ex  ipsis  operaberis,  secundum  quod  superius  diximus. 
In  modo  secundo. 

Potes  enim  per  modum  suprascriptum  multiplicandi  doctrinam  re  peri  re  modum 

multiplicandj  in  ali js  regionibus,  secundum  diucrsitates  mensurarum  ipsarum.  Et  ut 

ca,  que  in  hac  secunda  distinctione  promisimus  plenarie  demonstrentur,  quedara  huic 

operi  necessaria  dignum  duximus  proponenda.  Videlicet  si  numerus  aliquis  diuidatur 

in  quantaslibet  partes ,   ct  multiplicabitur  unaqueque  pars  per  totum  numerum  sum- 

ma illarum  multiplicationum  cquabitur  quadrato  totius  numeri ,   scilicet  multiplica- 

tioni ipsius  numeri  in  se.  Vt  si  numerus  .ab.  diuidatur  in  quantaslibet  portiones,  que 

sint  .ag.  gd.  db.  Dico  quod  si  multiplicabitur  ag.  in  .ab.,  ct  gd  in  .ab.,  et  adhuc  db. 

in  .ab.,  erunt  ipse  multiplicationes  in  unum  coniuncte  equales  multiplicationi  totius  nu- 

meri .ab.  in  se.  Quotiens  enim  unitas  est  in  portione  .ag.,  totiens  numerus  .ab.  procrea- 

bitur ex  multiplicatione  ag.  in  .ab.  Similiter  quotiens  unitas  est  iu  .gd.,  totiens  nume- 

rus .ab.  procreabitur  ox  multiplicatione  .gd.  in  propter  eadem  ergo  quotiens  unitas 
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14  DIS* 
in  numero  . db .,  totiens  oritur  numerus  .ab.  ex  multiplicatione  .db.  in  totum  .ab.  Quare 

quotiens  unitas  est  in  numero  ab.  ,   scilicet  in  portionibus  ag.  gd.  et  .db.  ,   totiens 

coadunabitur  numerus  .ab.  ex  multiplicationibus  ag.  et  gd.  et  db.  in  .ab.  Verum 

quotiens  unitas  est  in  .ab.,  totiens  numerus  .ab.  surgit  ex  multiplicatione  .ab.  in  se. 

Quare  summa  multiplicationum  .ag.  et  gd.  et  db.  in  .ab.  equatur  multiplicationi 

.ab.  in  sc,  quod  oportebat  ostendere.  Nam  ut  hec clarius  uideantur,  esto  recta  .ab. 

.10.  ulnarum;  et  portio  .ag.  sit  .2.;  .gd.  uero  .3;  .db.  quoque  .5.;  si  autem  multiplicentur 

2.  in  .io.,  et  3   in  .10.,  et  .5.  in  .10.,  hoc  est  .ag ,   et  gd.,  et  db.  iu  tota  .ab.',  eteon- 

iungantur  multiplicationes  in  unum  numerum  .100.  ex  earum  congregatione  procrea- 
buntur, que  cquantur  multiplicationi  de  io.  in  .10.  Item  si  recta  linea  diuidatur  in 

quantaslibet  portiones ;   et  unaqueqne  multiplicabitur  per  aliam  quamlibet  lineam , 

omnes  multiplicationes  in  unum  coniuncte  equabuntur  multiplicationi  totius  linee 

diuis£  in  aliam  lineam.  Quod  ostendamus  cum  numeris.  Sit  linea  .10.  ulnarum  diuisa 

in  .2.,  et  3.,  ct  5.;  et  alia  quelibct  linea  sit  .12.  ulnarum.  Siquidem  si  multiplicentur  2, 

et  3,  ct  5.  in  .12,  ct  iungantur  eorum  multiplicationes  in  unum,  nimirum  equabuntur 

multiplicationi  de  io.  in  .12.,  scilicet  .120.  Rursus  si  recta  diuidatur  ubilibet  in  duas 

portiones ,   erit  multiplicatio  unius  portionis  in  se  cum  multiplicatione  eiusdem  portionis 

in  aliam ,   equalis  multiplicationi  eiusdem  portionis  in  totam  lineam :   ut  si  linea  .ab.  di- 

uidatur super  punctum  .g.,  erit  multiplicatio  .ag.  in  sc  cum  .ag.  in  ,gb.  (“qualis  mul- 
tiplicationi .ag.  in  tota  .ab. :   adiaccat  itaque  quedam  recta  .d.  equalis  recte  , ag ct 

erit  multiplicatio  linee  .d.  in  ag.,  ct  in  .gb.  equalis  multiplicationi  .d.  in  totam  .ab. : 

verum  multiplicatio  .d.  iu  .ag.  est  sicut  multiplicatio  .ag.  iu  sc  ipsam,  cum  recta  ai.  sit 

equalis  recte  .ag.;  |   ct  multiplicatio  rcctc  .d.  in  .gb.  est  sicut  multiplicatio  recte  .ag. 

in  rectam  .gb.  Quare  multiplicatio  ag  in  se  cum  .ag.  in  gb.  equatur  multiplica- 

tioni .ag.  in  .ab.,  ut  oportebat  ostendere.  Vel  si  hoc  cum  numeris  demonstrare  uo- 

lumus,  sit  ag.  3,  ct  bg.  .7;  quare  tota  .ab.  erit  .10.:  multiplicatio  quidem  ag.  in  se, 

scilicet  de  3   in  .3  cum  multiplicatione  de  3.  in  .7.,  scilicet  de  .ag.  in  .gA.,  surgunt 

in  .30.,  que  cquantur  multiplicationi  .ag.  iu  .ab.,  scilicet  de  3.  in  .to.  ut  dictum  est. 

Adhuc  si  recta  linea  diuidatur  ut  accidat  in  duas  portiones,  erunt  duo  quadrati  utri- 

usque  portionis  cum  duplo  multiplicationis  unius  portionis  in  aliam,  equales  quadrato, 

scilicet  multiplicationi  totius  liucc  in  sc.  Vt  si  linea  .ag.  diuidatur  in  duas  portiones, 

que  sunt  .ab.  ct  .bg.  Dico  quod  multiplicatio  .ab.  in  se  cum  multiplicatione  .bg. 

in  se,  et  cum  duplo  multiplicationis  ab.  in  . bg equatur  multiplicationi  totius  .ag. 

in  se  ipsam.  Quoniam  linea  ag.  diuisa  est  in  duo  in  puncto  . b .,  erit  multiplicatio 

.ab.  in  se  cum  .ab.  in  bg.,  sicut  multiplicatio  .ab.  in  tota  .ag. 

Similiter  ct  multiplicatio  .bg.  in  se  cum  multiplicatione  .gb.  in  .ha.  est  sicut  mul- 

tiplicatio .gb.  in  totam  . ga .:  ergo  multiplicatio  .ab.  in  sc  cum  .bg.  iu  se,  et  cum 

duplo  multiplicationis  .ab.  in  .bg.  cquantur  duabus  multiplicationibus,  que  sunt  .ab. 

in  .ag.,  et  bg.  in  .ag.  Verum  multiplicatio  ab.  in  .ag.  cum  .bg.  in  .ag.  equatur 

multiplicationi  .ag.  iu  se.  Quare  quadratum  .ab.  cum  quadrato  .bg.,  et  cum  duplo 

multiplicationis  .ab.  in  .bg.  equatur  quadrato  linee  .ag.,  quod  oportebat  ostendere. 

Quod  etiam  demonstrabimus  cum  numeris.  Sit  linea  .ab.  3.,  et  .bg.  7.;  quare  tota  linea 

.ag.  erit  .10.  Vndc  si  acceperimus  quadratum  linee  .ab.,  scilicet  .9.;  et  quadratum 
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.bg.,  scilicet  .40.,  et  (lu pium  .ab.  in  .bg.  cquabuntur  .ioo.,  scilicet  multiplicationi  .ag. 

in  se  ipsam.  Iterum  si  recta  linea  diuidatur  ubilibet  in  duas  portiones ,   erit 'duplum 
multiplicationis  unius  portionis  in  totam  lineam  cum  quadrato  alterius  portionis , 

equale  duobus  quadratis ,   scilicet  quadrato  totius  linee ,   et  quadrato  ipsius  portionis , 

que  multiplicatur  bis  in  totam  lineam.  Vt  si  linea  .bg.  diuidatur  ubilibet  super  pun- 
ctum .a.  Dico  quod  duplum  multiplicationis  .ab.  in  .bg.  cum  quadrato  linee  ,ag. 

equatur  duobus  quadratis  linearum  .bg.  et  .ba.  Quoniam  linea  . bg .   diuisa  est  in  duo 

super  punctum  . a .,  erit  multiplicatio  .ba  in  se  cum  .ba.  in  . ag .   ,   sicut  multiplicatio 

.ba.  in  .bg.  Quare  in  duplo  multiplicationis  .ba.  in  .bg.  est  bis  quadratus  linee  .ba., 

ct  bis  multiplicatio  .ba.  in  .ag.  Verum  semel  quadratus  .ba.  cum  quadrato  .ag.  cum 

duplo  multiplicationis  .ba.  in  .ag.  equatur  quadrato  totius  linee  .bg.  Quare  duo  qua- 
drati linee  .ba.  cum  quadrato  linee  .ag.,  ct  cum  duplo  multiplicationis  linee  .ba. 

in  .ag.  equatur  duobus  quadratis  linearum  .bg.  ct  ba.  Sed  duo  quadrati  linee  .ba. 

cum  duplo  multiplicationis  .ba.  in  .ag.  ostensi  sunt  equales  duplo  multi  plica  i   ionis 

linee  .ba.  in  totam  lineam  .bg.  :   propter  quod  duplum  multiplicationis  linee  .ba.  in 

totam  lineam  .bg.  cum  quadrato  linee  .ag.  equatur  duobus  quadratis  linearum  .bg.  ct 

ba.,  quod  oportebat  ostendere.  Quod  idem  ostendamus  cum  numeris.  Sit  tota  linea  .bg. 

10;  dc  qua  sit  portio  .ba.  3.,  ct  portio  .ag.  7.;  duplum  quidem  |   multiplicationis  .ba.  in 

.bg.,  scilicet  de  3.  in  .10.,  cum  multiplicatione  linee  .ag.  in  se,  que  surgit  in  .49., 

nimirum  in  .109.  ascendunt,  que  cquantur  ni  ult  i   plicat  ion  j   linee  .bg.  in  se,  scilicet  .ioo., 
et  linee  .ab.  in  se,  scilicet  .9.  Sj  recta  linea  diuidatur  iu  duo  equalia  ,   et  totidem 

inequalia,  erit  multiplicatio  inequalium  portionum,  scilicet  unius  in  aliam  cum  quadrato 

linee,  que  iacet  inter  utramque  sectionem,  equalis  quadrato  dimidig  linee  diuisg.  Vt 

si  linea  .ab.  diuidatur  in  duo  equalia  super  punctum  .g.,  ct  inequalia  super  .d.  Dico 

quod  multiplicatio  .ad.  in  .db.  cum  quadrato  linee  .dg.  equatur  quadrato  linee  .ag. 

Quoniain  linea  .db.  diuisa  est  ubilibet  super  punctum  .g.,  cui  adiacct  quodam  alia  recta 

.ad.  ,   erit  multiplicatio  .ad.  iu  .db.  equalis  duabus  multiplicationibus  linee  .ab.  in 

.bg.  ct  in  .gd.  Verum  linee  .bg.  equalis  iacet  linea  .ga.  Quare  multiplica  lio  linee 

.ad.  in  lineam  .ag.,  ct  in  lineam  .gd.  est  sicut  multiplicatio  liucc  .ad.  iu  lineam 

.db.  Rursus  quoniam  linea  .ag.  diuisa  est  ubilibet  iu  duo  super  .d.  punctum  ,   erit 

multiplicatio  portionum  .ad.  ct  .gd.  in  .ag.,  sicut  multiplicatio  .ag.  in  se.  Sed  .dg. 

in  .ag.  equatur  quadrato  .dg.,  et  multiplicationi  .ad.  iu  .dg.  Ergo  multiplicatio  .ad. 

in  .ag.  cum  .ad.  in  .dg.,  et  cum  quadrato  linee  .dg.  equatur  multiplicationi  ,ag.  in 

se.  Inueuimus  autem  superius  .ad.  in  .ag.  cura  .dg.  in  .da.  cquari  multiplicationi  .ad. 

in  .db.  Quare  .ad.  in  .db.  cum  quadrato  .dg.  equatur  quadratu  linee  .ag.,  quod  opor- 

tebat ostendere.  Quod  etiam  ostendamus  cum  numeris:  sit  linea  .ab.  10.  ulnarum  di- 

uisa in  .5.,  et  3.  super  punctum  q*. ;   ct  in  .3,  et  in  .7.  super  punctum  .d.;  erit  tunc 

multiplicatio  .ad.  in  .db.,  scilicet  dc  .3.  in  .7.,  cum  quadrato  .dg.  equalis  multiplica- 

tioni .ag.  in  se,  scilicet  de  .s  in  .5.  Si  recta  linea  diuidatur  in  duo  equalia,  et  adiun- 
gatur  ei  in  directo  quedam  alia  linea  cuiuslibet  longitudinis,  erit  multiplicatio  totius 

liuee,  que  fit  ex  prima  linea,  et  ex  adiuncta  in  lineam  adiunctam  cum  quadrato  di- 

midig lincg  diuisg,  equalis  quadrato  linee,  que  fit  ex  dimidio  primg  linee,  et  ex  adiun- 
cta. Vt  si  linea  .ab.  diuidatur  iu  duo  equalia  super  punctum  .g.  ,   ct  adiuugalur 
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ei  in  directo  alia  quedam  linea  .bd.  cuiusuis  longitudinis.  Dico  quod  multiplicatio 

linee  .ad.  iu  .bd.,  lioc  est  .bd.  in  .ad.  cum  quadrato  linee  .gb.t  ucl  .ga.  equatur 

quadrato  linee  .gd.  Quoniam  linea  .ad.  diuisa  est  ubilibet  super  puncta  .g.  et  b.  , 

erit  multiplicatio  .bd.  in  tota  .ad.  equalis  summg  trium  multiplicationum,  que  sunt 

.bd.  in  .ag.  in  .gb.  et  in  .bd.  Sed  quia  linea  .ag.  est  equalis  linee  .bg. ;   equa  est 

ergo  multiplicatio  linee  bd.  in  ag.  multiplicatioui  .bd.  in  .gb.  Quare  duc  multiplica- 

tiones .bd.  in  .ag.,  et  bd.  in  .gb.  summam  constituunt,  que  est  dupla  multiplica- 

tionis .bd.  iu  .gb.  Quare  quadratus  linee  bd.  cum  duplo  multiplicationis  .bd.  in  .gb. 

equatur  multiplicatioui  linee  .bd.  in  totam  .ad.:  comuniter  accipiatur  quadratum  linee 

.gb.,  erunt  duo  quadrati  linearum  .bd.  et  bg.  cum  duplo  multiplicationis  j   bd  in  .bg. 

equales  summe  ,   que  (it  ex  multiplicatione  linee  .bd.  in  .ad.  ,   et  cx  quadrato  linee 

.bg.  Sed  duo  quadrati  linearum  .bd  et  bg.  cum  duplo  .bd.  in  .bg.  equatur  qua- 

drato linee  .gd.  Quare  et  multiplicatio  linee  .bd.  in  .ad.  cum  quadrato  linee  bg. 

equalis  erit  quadrato  linee  .gd.  ,   quod  oportebat  ostendere.  Quod  etiam  ostendatur 

cum  numeris:  sit  liucu  .ab.  io.  diuisa  in  duo  equalia,  scilicet  in  .5  et  5.  super  punctum 

.g.,  cui  addatur  in  directo  linea  .bd.  trium  ulnarum,  erit  tota  lineant/,  et  gd. 

8.:  multiplicatio  quidem  .bd.  in  ad.,  scilicet  dc  .3  in  13.  cum  quadrato  linee  .gb., 

scilicet  cum  .25.,  surgit  in  .64.,  scilicet  in  quadrato  linee  .gd.  Si  recta  linea  diuidatur 

in  equalia,  et  in  inequalia;  qui  ab  inequalibus  totius  portionis  quadrati  dupli  sunt 

cius  qui  i   dimidia,  et  cius  qui  ab  ca,  que  est  inter  sectiones  quadrati.  Yt  si  linea 

.gd.  diuisa  fuerit  in  equalia  super  punctum  .a.,  ct  in  inequalia  super  punctum  .b. 

Dico  quod  quadrati  portionum  .gb.  ct  .bd.  dupli  sunt  duorum  quadratorum  linearum 

.da.  ct  ab.  Quouiain  linea  .ag.  diuisa  est  in  duo  super  punctum  .b.,  emut  duo  qua- 

drati linearum  .gb.  et  . ba .   cum  duplo  multiplicationis  .ab.  in  .bg.  equalis  quadrato 

linee  .ga.,  hoc  est  quadrato  linee  .ad.  Verum  quadratus  linee  .ba.,  cum  semel  .ba.  in 

.bg.  est  sicut  .ba.  in  .ag.  Quare  quadratus  .bg.  cum  ba.  in  .ag.,  ct  cum  .ba.  in  .b  g. 

equatur  quadrato  linee  .ad.:  comuniter  adiaceat  quadratus  linee  .ba.,  erunt  duo  qua- 

drati .gb.  et  .ba.  cura  .ba  iu  .ga,  et  cum  ba.  in  .bg.  equales  quadratis  linee  .ad, 

ct  linee  ab.  Sed  quadratus  linee  .ba.  cum  .ab.  in  .bg.  est  sicut  .ba.  in  .ag.;  ergo  qua- 

dratus .gb.  cum  duplo  .ba.  in  ga.  equatur  duobus  quadratis  linearum  da.  et  .ab.  Quare 

quadratus  linee  da.  cum  quadrato  linee  .ab.  superliabundat  quadratum  linee  .gb.  in 

duplo  multiplicationis  linee  .ba.  in  .ga.,  lioc  est  .ba.  in  .ad.  Item  quoniam  linea  .bd. 

diuisa  est  iu  duo  super  punctum  .a.,  quadrati  linearum  .da.  ct  .ab.  cum  duplo  .ba.  in 

.ad.  equantur  tetragono,  scilicet  quadrato  linee  .bd.:  ergo  tetragonum  .bd.  superhabun- 

dat  tetragona  da  et  .ab.  in  duplo  multiplicationis  .ba  in  .a  d.  ;   ergo  quantum  tetra- 

gona da  et  .ab.  superhahundaut  tetragonum  .bg.,  tantum  superhabundatur  a   tetrago- 

no .bd.  Quare  tetragona  .gb  ct  bd.  dupla  sunt  quadratis  .da.  et  ab.  ,   quod  oportebat 

ostendere.  Que  etiam  ostendamus  in  numeris.  Sit  linen.gr/.  io.  jn  5, et  in.  6.  diuisa  super  .a., 

et  iu  3   ct  7   super  .b.,  erit  tetragonum  .gb.  9,  et  bd.  49.;  que  insimul  iuncla  surgunt  in 

.58.,  hoc  est  in  duplum  quadratorum  da.  et  .al/.;  quia  quadratus  .da.  est  .25.,  et  .ab.  4 

Irem  Si  recta  linea  diuidatur  in  duo  equalia ,   cui  addatur  in  directo  quedam 

alia  linea,  erit  tetragonum  totius  linee  eflectg  cum  tetragono  linee  adiuuctg  duplum 

eius  ,   quod  fit  a   media  linea  diuisa  ,   et  eius  quod  fit  a   media  et  ab  aditincta.  Yt 
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si  Unca  .ab.  in  duo  cqualia  diuisa  fuerit  super  g.;  et  apponatur  ci  in  directo  linea 

.bd.  Dico  quod  tetragonum  linee  .ad.  cum  tetragono  linee  bd.  duplum  est  tetragono-  m.  to  <«. 
rum  linee  .ac.  et  linee  -g.d.  Quoniam  linea  .ad.  in  duo  utlibet  diuisa  est  super  ,b.\ 

°   v   *   •   bd .   ia  .ad  ...  d   iiflo  .tnl  > 

erit  itaque  quadratus  linee  .ad  cum  quadrato  linee  .bd  equalis  quadrato  .ab.  ct  du-  nV0  U '   4'*s  r** 
pio  bd.  in  .ad.  Sed  duplum  .bd  iu  .ad  est  sicut  duo  quadrati  liuec  .bd  cum  duplo 

bd.  in  ,ba.  ;   ergo  tetragonum  .ab.  cum  duobus  quadratis  linee  .bd.,  ct  cum  duplo        
.bd.  in  .ab.  equantur  quadratis  lincanim  .ad.  et  bd.  Verum  multiplicatio  .bd.  in  .ab. 

dupla  est  multiplicatum j   .bd.  in  gb .,  cum  dimidia  sit  .bg.  cx  ab.  Quare  duplum  .bd  in 

.ab.  est  quadruplum  ex  bd.  in  *gb.;  ergo  tetragonum  .ab.  cum  duobus  quadratis  li- 
nee bd,  ct  cum  quadruplo  .bd.  in  .gb.  cquatur  duobus  quadratis  linearum  ,ad  et  bd. 

Sed  tetragonum  linee  .ab.  quadruplum  est  tetragoni,  quod  a   media  .ab.  describitur, 

scilicet  a   linea  .gb.;  ergo  quadruplum  tetragoni  .gb.  cum  duobus  tetragonis  linee  .bd., 

et  cura  quadruplo  multiplicationis  .bd.  in  .gb.  cquatur  duobus  quadratis  linearum 

ad.  ct  bd.  Rursus  quoniam  linea  gd  in  duo  diuisa  est  super  .b.,  erunt  duo  quadrati 

portionum  .gb.  ct  bd.  cum  duplo  .bd.  in  .bg.  equales  quadrato  linee  .gd.  Quare 

duplum  quadrati  linee  gb.  cum  duobus  quadratis  linee  .bd.,  et  cum  quadruplo  .bd. 

in  .gb.,  erit  duplum  quadrali  linee  .gd.  Reliquum  uero  duplum  quadrati  linee  .gb. 

duplum  est  quadrati  linee  ,ga.  Ergo  quadruplum  quadrati  linee  gb.,  ct  duo  quadrati 

linee  .bd.  cum  quadruplo  .bd.  in  gb.  dupli  sunt  tetragonorum  portionum  .ab.  ct  bd. 

Sed  quadruplum  quadrati  linee  et  duo  quadrati  liuec  .bd.  cum  quadruplo  .bd. 

in  .gb.  ostensi  sunt  equales  duobus  quadratis  linearum  ad  et  bd.  Quare  ct  quadrati 

linearum  ad.  et  bd.  dupli  sunt  quadratorum  portionum  .ag.  ct  gb.  ;   quod  oporte- 

bat ostendere.  Que  etiam  ostendamus  cum  numeris.  Sit  linea  .ab.  10.  diuisa  super  pun- 
ctum .g.  in  .5  ct  5.;  cui  addatur  in  directo  linea  .bd.  trium  ulnarum,  erit  tota  .ad. 

13.,  ct  gd.  .$■:  quadratus  quidem  linee  .ad  est  160.,  ct  bd.  est  .9;  qui  insimul  iun- 
cti  surgunt  in  .178.,  scilicet  in  duplo  de  89.,  que  sunt  summa  quadratorum  .ag  ct 

gd.,  scilicet  de  25  et  G4.  Quoniam  superfluum  uidetur  nostris  demonstrationibus  de- 
monstrare omnia,  que  Euclides  super  ostensionibus  assignauit.  Idcirco  quedam  ex  ipsius 

libro  huic  operi  necessaria  sine  demonstratione  proponere  procuramus.  Si  tres  numeri, 

uel  tres  quanlitutes  proportionales  fuerint,  ita  quod  sicut  primus  numerus  fuerit  ad 

secundum,  ita  secundus  sit  ad  tertium  ;   tunc  multiplicatio  primi  numeri  in  tertium 

cquatur  quadrato  secundi  numeri,  scilicet  multiplicationi  cius  in  sc.  Exempli  causa: 

sunt  .4,  ct  0.,  et  9.  in  una  proportione;  quia  sicut  .4.  sunt  ad  .6.,  ita  .6.  sunt  ad  .9.:  uel 

sicut  .9.  sunt  ad  .6.,  ita  .6.  sunt  ad  .4.  Quare  multiplicatio  de  .4.  in  .9.  surgit  iu  multipli- 
catione de  .6.  in  G.  Vndc  quando  cx  tribus  datis  numeris  multiplicatio  primi  in  tertium 

facit  quadratum  secundi  numeri;  tunc  illi  tres  numeri  continue  proportionales  sunt. 

Item  cum  quatuor  numeri  proportiones  (f/e)  sunt;  fucritquc  sicut  primus  ad  secundum,  ita 

tertius  ad  quartum;  tunc  |   multiplicatio  primi  in  quartum  cquatur  multiplicationi  secundi  fci.  11  m* 

in  tertium.  Verbi  gratia:  sicuti  primus  numerus  .g.  est  ad  secundum  .8.,  ita  tertius  .9. 

est  ad  quartum  .12.;  erit  quidem  multiplicatio  de  .6.  in  .12.  equalis  multiplicationi  de  .8. 

in  .9.  Surgit  enim  utroque  multiplicatio  in  .72.:  ex  hoc  uero  comprehenditur,  quod  cum 

multiplicatio  primi  numeri  in  quartum  est  equalis  multiplicationi  secundi  in  tertium; 

tunc  illi  quatuor  numeri  proportionales  sunt,  in  ipsa  yidclicct  proportione ,   in  qua 
3 
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primus  est  m!  secundum,  in  eadem  est  tertius  ad  quartum.  Et  notandum,  cum  aliquis 

numerus  diuiditur  per  aliquem  numerum,  si  illud  quod  ex  diuisione  cuenerit,  multipli- 

cabitur per  diuisorem,  nimirum  diuisus  numerus  cx  ipsa  redibit  multiplicatione.  Vt  si 

.20.  diuidanlur  per  .4.,  exibunt  .5.;  et  cx  multiplicatione  igitur  de  .4.  in  .5.  redijt  diuisus 

numerus  .20.  Si  autem  cx  tribus  numeris  proportionalibus  duo  erunt  noti ,   scilicet 

primus  et  secundus,  et  tertius  ignotus  erit:  quadratum  secundi  numeri  per  primum 

numerum  diuidc,  et  quod  ex  diuisione  cuenerit,  erit  tertius  numerus.  Verbi  gratia :   sit 

primus  numerus  .4.,  secundus  .6,  et  tertium  ignoramus.  Quadratum  de  .6.,  scilicet  .36,, 

per  4.,  scilicet  per  primum  numerum  diuidemus,  exibunt  .9.  pro  tertio  numero.  Quare  si 

exeuntem  .9.  perdiuisorem  .4.  multiplicauerimus,  redibunt  .36. , scilicet  diuisum  numerum: 

ergo  cum  ex  multiplicatione  primi  numeri  in  tertium  egreditur  quadratum  secundi  nume- 
ri, tunc  illi  tres  numeri  proportionales  sunt.  Est  ergo  sicut  .4.  ad  .6.,  ita  .6.  ad  .9.  Nam  si 

ignora uerimus  primum  numerum,  diuidemus  cumdcin  .3G.  per  tertium  .9.,  et  egreditur 

primus. 4.;  et  si  ignoraucrimus  secundum  numerum,  multiplicabimus  primum  per  tertium, 

scilicet  .4.  per  .9.,  exibunt  .30.;  quorum  radix,  que  cst.o.,  est  secundus  numerus.  Item  sit 

sicut  primus  numerus  .a.  ad  secundum  .b.,  ita  tertius  .g.  sit  ad  quartum  .d.  Quoniam 

multiplicatio  primi  in  quartum,  scilicet  a.  iu  est  cqualis  multiplicationi  Jb.  in 

.g.  ,   scilicet  secundi  numeri  in  tertium.  Si  noti  fuerint  a   et  b   ct  .g.;  fueritque  d 

ignotus,  multiplicationem  itaque  ex  b.  in  .g.  diuidemus  per  et  egredietur  . d .   Et 

si  eadem  multiplicatio,  scilicet  de  .b.  in  .g.,  diuidalur  per  .r/.,  egredietur  .a.:  pro- 

pter eadem  ergo  si  multiplicatio  de  m.  in  .d.  diuidalur  per  . b .,  egredietur  .g. ;   et 

si  diuisa  fuerit  per  .g.,  egredietur  .b.  Verbi  gratia:  sit  .a.  4   ct  b.  e   et  g.  8.  et  .d. 

12.  ;   si  multiplicatio  .b.  in  .g.  ,   scilicet  48,  diuidalur  per  .a.,  scilicet  per  .4.,  egre- 

dietur scilicet  12.  :   que  .48.  si  per  12  diuisa  fuerint,  scilicet  per  quartum  nume- 

rum, egredietur  .4.,  scilicet  primus  numerus.  Simili  quoque  modo  si  multiplicationem 

primi  numeri  in  quartum,  scilicet  de  .4  in  12,  hoc  est  .48.,  diuiscrimus  per  secundum 

uumerum,  scilicet  per  .6.,  egredietur  .8.  pro  tertio  numero;  que  etiam  .48.  diuisa  j>er 

tertium  numerum,  scilicet  per  .8.,  egreditur  numerus  secundus.  HIS  itaque  memoric 

commendatis,  dicendum  est:  cum  in  circulo  due  recte  se  inuiccm  serant,  erit  multipli- 

catio unius  portionis  unius  linee  in  alteram  sui  partem  eqtialis  multiplicationi  unius 

portionis  alterius  linee  in  suum  residuum.  Vt  si  in  circulo  .abgd.  duc  recte  .<ig.  cl  bd. 

se  inuiccm  secaucrint  super  punctum  .e,\  multiplicatio  quidem  .ae.  in  .eg.  equa  tu  r 

multiplicationi  Me.  in  .ed  in  Euclide  ostenditur.  Nunc  uero  ad  radices  numerorum 
inueuiendas  ucuiamus. 

Di  st  in  ctio  secunda . 

Incipit  capitulum  de  inuenctione  radicum . 

Cvm  autem  per  geometricales  regulas  campos  mensurare  uolumus ,   oportet  nos  iu 

quibusdam  dimensionibus  radices  quinque  numerorum  inuenirc.  Quare  qualiter  radices 

numerorum  inueniatur,  secundum  quod  in  hoc  opere  suflicere  uideatur,  prcscntialiter  de- 

monstrare curaui.  Est  enim  radix  numeri  latus  alicuius  quadraturg;  quia  cum  multipli- 
catur latus  in  se  ipsum,  perficitur  embadum  illius  quadrature  :   quare  summa  multi- 

plicationis lateris  recte  dicitur  quadratus;  cum  in  se  quadratam  contineat  superficiem. 

Et  est  notandum,  quia  una  figura  est  radix  numerorum  unius  figure,  et  duarum;  duc 
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figure  suiil  radix  trium  figurarum,  et  quatuor;  tres  figurc  suut  radix  quinque  figurarum, 

et  sex;  quatuor  figure  sunt  radix  septem  figurarum,  et  octo,  et  sic  deinceps.  Radices 

autem  quadratorum  numerorum  unius  figurg,  et  duarum  oportet  scire  cordetenus,  ut 

possimus  cum  ipsis  in  inuenlione  radicum  plurium  figurarum  subtilius  procedere.  Est 

enim  unum  radix  de  .1;  quia  semel  viium,  vnum  facit;  et  2   suut  radix  dc  .4.,  et  3   de 

9,  et  4   de  16.,  et  5   de  2S.,  et  o   dc  36,  et  .7  de  49,  et  8   de  64,  et  ode  8i.,  ct  io  de 

.100.  Reliqui  ucro,  qui  sunt  infra  hos  quadratos  numeros,  non  habent  radicem.  Sed  pos- 

sumus radici  ipsorum  cum  minutis  quantum  necesse  est  per  plurcs  modos  subtiliter  ap- 

propinquare; quod  in  suo  demonstrabitur  loco.  Cvm  autem  uolueris  inucnirc  radicem 

integram  alicuius  numeri  trium  figurarum  ,   inucnias  primum  radicem  ultirag  figurg; 

ct  pones  cara  sub  secundo  gradu;  cum  scias  duas  figuras  esse  necessarias  in  radice 

trium  figurarum;  ct  sic  erit  una  sub  secunda,  ct  alia  cadet  sub  prima:  ct  quod  su- 

pcraucrit  ex  ipsa  tertia  figura,  pones  super  ipyim  tertiam  figuram;  ct  copulabis  ipsum 

superfluum  cum  secunda  figura;  et  pones  aliam  figuram  sub  prima,  scilicet  ante  fi- 

guram, que  est  posita  sub  secunda  ;   que  multiplicata  per  duplum  posilg  figurg  in 

radice,  faciat  ita  prope  dictg  copulationis,  ut  de  superfluo  quod  inde  superfuerit  co- 

pulato cum  prima  figura  possis  extrahere  multiplicationem  ipsius  figurg  iu  se  ipsam; 

et  non  remaneat  inde  ultra  duplum  radicis  inuentg:  ct  si  de  ultima  figura  nihil  re- 

manserit, intelligcs  eueuirc  dc  secunda  figura  hoc  quod  diximus  dc  copulatione  su- 

perflui tertig  figurg  cum  secunda.  Verbi  gratia  :   nolumus  reperire  radicem  de  .133., 

inuenies  radicem  de  quod  est  in  tertio  gradu,  que  est  .1.;  quod  .1.  pone  sub  .5.,  ct 

ante  ipsum  .1.  pone  .2  sub  .3.;  quia  multiplicato  .2.  in  duplo  radicis  itiuenlg,  scilicet  in 

.2.,  faciunt  .4.;  quibus  extractis  dc  .3.,  remanet  .1.  super  ipsum  .5.;  quo  .1.  copulato  cum 

.3.  primi  gradus,  facit  13.;  dc  quo  possumus  extrahere  multiplicationem  dc  .2.  in  se  ipsum, 

et  remanet  inde  .9.,  que  sunt  minus  duplo  radicis  inuentg,  scilicet  de  .24.:  ergo  integra 

radix  dc  .153.  est  .12,  et  remanent  .9.  Item  si  uis  inucnirc  radicem  dc  .864.,  pone  .2  sub 

.6.,  cum  .2  sint  integra  radix  de  .8.;  ct  4   que  remanent  |   pone  super  .8.:  deinde  dupla  ipsa 

.2,  erunt  .4.,  que  pone  sub  .2.;  et  per  ipsa  .4  diuidc  .40.,  scilicet  copulationem  superflui 

tertig  figurc  cum  secunda,  exibunt  .11.:  ex  qua  diuisionc  possumus  habere  arbitrium 

sequentis  ponende  figure,  que  multiplicanda  est  per  duplum  prime  figurc  posite;  et 

postea  per  se  ipsam,  erit  ipsa  figura  aut  parum  minus,  aut  totidem  quantum  ex  ipsa 

diuisione  cucnit;  quod  cognosces  ex  usu.  Quare  ponemus  arbitrio  .0.  sub  prima  figura, 

que  sunt  minus  de  .11.  predictis;  ct  multiplicabis  .9.  per  .4.,  scilicet  per  duplum  inuenti 

hiuarij  ,   et  extrahes  dc  4C.  predictis,  ct  ex  remanentibus  .10.  pones  0.  super. 6.,  ct  .1. 

super  .4.;  et  copulabis  ipsa  10.  cura  .4.  primi  gradus,  erunt  .104.;  de  quibus  extracta  mul- 

tiplicatione nouenarij  in  se  ipso,  remanent  .23.;  que. 23. sunt  mitius  dupla  radicis  inucnctg. 

Rursus  si  radiccin  de  .960  inucnirc  uolueris,  pone  radicem  de  .9.,  scilicet  .3  sub  .6.; 

et  duplica  ipsa  .3.,  erunt  .6.,  que  pones  sub  ipso  .3.;  per  que  .c.  oportet  quamdam  figu- 

ram multiplicare,  que  ponenda  est  ante  .3.;  et  ipsam  multiplicationem  de  .6.  superiore 

extrahere,  et  remaneat  inde  figuro;  que  cum  fuerit  copulata  cura  .0.;  et  possis  extra- 

here multiplicationem  ijisius  figurc  in  sc  ipsam,  ct  non  remaneat  ultra  duplum  ra- 

dicis inuentg;  eritque  illa  figura  .0.:  quod  .0.  cum  multiplicatum  fuerit  per. 6.,  que 

fuerunt  duplum  de  .3.;  ct  ipsa  multiplicatio  extracta  fuerit  dc  .6.,  remanebunt  eadem 

f«ni[unl  wlf  —   rum  .3  » 
(M.  11  vertn,  l.n.  25  e   26-31. 

19.  l.o.  18- 24). 

C? 

1 

1   5   3 

1   2 
2 

fui.  12  recto. 

«   jMuir  «uper  .8.  ■■  •   de  46.  (>r«- 
dirlit  >   (   f«l.  12  recto  ,   lio. 

1-7.  |ug.  19.  Ii».  27-31]. 

■   eilr»h«|r«,  «1   60-,  <j«»  » 
{fol.  12nv/o,li».  11  e   14  19. 

(•ig.l9.liu. 40—  m.  20.  lia.  2. 

Digitized  by  Google 



‘20 

DlSa 

G.;  que  rum  copulata  fuerint  cum  .0.,  quod  est  in  primo  gradu,  faciunt  .60.;  dc  quibus 

.60.  cum  extracta  fuerit  multiplicatio  de  .0.  in  sc  ipso,  remanebunt  .go.,  que  sunt  duplum 

.   rlT  I   "t  To  30’  sc,l'cel  dc  ̂ icc  inucnta.  SI  nutem  uolueris  scire  radicem  numeri  quatuor  fi  gura - 
r«-  w-  i'5  rum,  iuucnias  prirnum  radicem  duarum  figurarum  ultimarum;  et  superfluum  copulabis 

cum  remanentibus  duabus  figuris,  ct  operabis  secundum  lioc  quod  diximus  in  tribus  figu- 
ris: ad  cuius  rei  cuidcntiara  sint  quibus  uolumus  radicem  inuenire:  pone  sub  .3. 

radicem  ultimarum  figurarum,  scilicet  de  .12.;  que  radix  est  .3.,  et  remanentia  .3.  pones 

super  .2.  dc  .12.;  et  copulabis  ipsa  .3.  curn  sequentibus  figuris,  erunt  .334.;  et  duplicabis 

radicem  inueutam,  erunt  .6.;  que  pones  sub  .3.,  scilicet  sub  radice  inucnta:  cl  considera» 

quot  suut  multiplicationes,  que  multiplicande  sunt  secundum  hoc  quod  dictum  est  supe- 

rius; et  quot  sunt  figure  in  numero,  de  quo  debemus  extrahere  ipsas  multiplicationes:  sunt 

enim  multiplicationes  due,  quarum  una  est  multiplicatio  ponende  figure  per  duplum  ra- 

dicis inuontg,  scilicet  per  .6.;  alia  multiplicatio  est  ipsius  ponende  figure  in  se  ipsam:  has 

quidem  duas  multiplicationes  debemus  extrahere  dc  .33’.,  et  linire  ultimam  multiplica- 
tionem sub  figura  primi  gradus.  Ideo  primam  multiplicationem  oportet  extrahere  de 

copulatione  duarum  figurarum  ultimarum,  scilicet  de  .33.;  et  ex  copulatione  superfiu i, 

el  quaternarij,  qui  est  in  primo  gradu,  extrahes  aliam.  Quare  pones  .5.  sub  primo  | 

r.i  11  ver»  gradu;  quia  diuisis  .33  per  .6,  reddunt  .5.;  et  mutliplicelur  .5  per  .6.,  et  extrahatur  ipsa 
multiplicatio,  sc  ilicet  30  de  33,  cl  remanebunt  .3.  in  secundo  gradu:  que  .3.  copula  cum 

..  ii  tuti aale  »   #M.  1   .   i   •   i-  •   i   •   .   1 

J*  *-*  i   e*»*  •   .4.  primi  gradus,  faciunt  .34.;  de  quibus  extrahe  multiplicationem  de  .5.  in  sc  ipsum,  re- 
manent 9.;  ct  sic  habes  33  pro  radice  dc  1234,  ct  remanent  .9.  Rursus  si  uolueris  inuenire 

radicem  de  .G142.  Iuucnias  radicem  de  .61.,  quem  (sic)  est  .7.,  et  remanent  .12:  pone  .7. 

sub  .4.,ct  12  pone  super  .61.;  el  duplicabis. 7. inuenta, erunt  .14.;  pones  .4.  sub  .7.,  et  i   post 

ipsum  septenarium;  el  intclligas  copulationem  remanentium  .12.  cum  .42.;  que  copulatio 

facit  .1212.,  in  quo  numero  sunt  .4. figure,  cx  quibus  sunt  extrahende  tres  multiplicationes. 

Quarum  prima  est  ponende  figure  per  positum  voum,  et  alia  per  .4.,  que  sunt  ante  ipsum 

.1.,  et  alia  persc  ipsam:  quas  tres  multiplicationes  debemus  gradutim  extrahere  dc  .4.  di- 

ctis figuris,  ita  ut  ultima  multiplicatio  cadat  in  primo  gradu.  Et  quoniam  numerus  figu- 
rarum excedit  numerum  multiplicationum  in  una  figura,  pro  ipsa  una  figura  oportet  co- 

pulare ulliniam  figuram  de  1212.  cum  sequente,  erunt  .12.;  de  quo.  12. extrahe  primam  mul- 

tiplicationem; ct  deinceps  cadet  secunda  multiplicatio  sub  secundo  gradu,  et  ultima  sub 

primo:  quare  pones  .8.  ante  posita  .7.;  et  multiplicabis  .8.  per  .1.  predictum,  et  extrahes 

de  .11.,  rcmaucbunt  tibi  .4.:  que  copulabis  cum  sequentibus  .4.,  que  sunt  in  secundo 

gradu,  erunt  .44.;  dc  quibus  extrahe  multiplicationem  de  .8.  in  .4.;  que  .4.  sunt  sub  .7., 
•   7*.  rei.ev  ....  em  a.*.!  remanent  .12.,  que  pone  super  .44.;  et  copulabis  ipsa  cum  .2.  primi  gradus,  erunt  .122.: 

rin  a   M.  10-  ,   J   1   .   ‘   .....  ,   .   .   ,   , 
*5«26;  2o,  iio.  47-42;  de  quibus  extrahes  64.,  scmcct  multiplicationem  de  .8.  in  se,  remanent  .58.;  ct  sic  habes 

.78.  pro  radice  de  .6142.,  ct  remanent  .58.  Verum  si  radicem  de  .8172.  reperire  uolueris,  ra- 

dicem de  81.,  scilicet  .9.,  pone  sub  .7.;  ct  de  duplo  ipsius  .9  pone  .8  sub  .9.,  et  .1.  post 

ipsum  uersus  sinistram;  in  quibus  .1.  ct  3   oportet  multiplicare  ponendam  figuram  singula- 

riter, ct  de  inccps  ipsam  figuram  in  se  ipsam;  et  sic  sunt  tres  multiplicationes,  que  sunt 

extrahende  gradalim  de  72.,  que  remanent  de  .81.  post  inuentionem  radicis  de  .81.:  unde 

euidenter  cognoscimus,  nullam  post  sc  cadere  preter  .0.,  cum  deficiat  gradus,  unde  possit 

extrahi  prima  multiplicatio;  quia  si  prima  multiplicatio  extrahatur  de  .7.,  oportet  securi- 
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dam  extrahere  dc  .2.;  ct  sic  non  habemus  unde  extraheremus  tertiam  multiplicationem. 

Vel  aliter,  quoniam  primus  gradus  quemcumque  gradum  multiplicat,  ipsum  gradum  surgit 

ex  multiplicatione;  quare  ponenda  figura,  que  cadit  in  primo  gradu  multiplicata  iu  tertio 

gradu,  scilicet  in. i., facit  tertium  gradum; qui  gradus  minime  est  in  ,72.:  ergo  radix  de  .g., 

et  172  est  90,  et  remanent  .72.  Et  si  uolucris  radicem  alicui  numero  quinque  figurarum 

inuenirc,  inuenies  per  premissam  doctrinam  radicem  tribus  ultimis  figuris:  etsi  inde 

aliquid  superfuerit,  pones  illum  superfluum  super  ipsum  gradum;  ucl  gradus  de  quo,  uel 

de  quibus  superfuerit;  ct  copulabis  ipsum  superfluum  cum  duabus  reliquis  figuris;  et  po- 

nes duplum  inuentg  radicis  sub  ipsa  radice;  similem  gradum  s*ub  similj  gradu;|  et  per 
premissam  notitiam  studebis  ponere  aliam  figuram  sub  priino  giadu;  quia  prima  figura 

iu  radice  quinque  figurarum  cadit  sub  tertio  gradu,  cum  tres  flgurc  sint  radix  nume- 
rorum quinque  figurarum.  Verbi  gratia  :   nolumus  iquenirc  radicem  de  mis.  Inuenias 

quidem  primum  radicem  de  123.,  que  est  .11,  ct  remanent  .2;  ctcuminucncrisipsa.il., 

pones  primam  .1.  de  .11.  sub  .3.,  et  aliam  sub  .4.;  et  duplicabis  ipsum  .11.,  erunt  .22,  que 

poue  sub  .11.;  et  .2.  que  remanserunt  pone  super  .3.;  ct  copulabis  ipsum  .2  cura  sequen- 
tibus figuris,  erunt  .245.,  in  quo  numero  sunt  tres  figure;  ct  multiplicationes  quidem 

flende  erunt  similiter  tres.  Quare  de  singula  figura  exit  singula  multiplicatio.  Vndc 

oportet  ponere  talem  figuram  ante  posita  .11.;  que  cum  multiplicata  fuerit  per  primum 

binarium,  postea  per  secundum,  postea  per  sc  ipsam,  possit  prima  multiplicatio  exire 

de  .2.,  que  remanserunt  super  .3.;  et  alia  de  .4.;  et  alia  de  .5.,  que  sunt  in  primo  gradu; 

critquc  illa  figura  .1.:  multiplicato  quidem  .1.  per  primum  binarium  extracta;  et  extracta 

ipsa  multiplicatione  de  duobus,  que  sunt  super  .3.,  remanet  nihil.  Item  multiplicato 

ipso  .1.  per  sequentem  binarium,  et  extracto  de  4.,  remanent  .2.  super  .4.;  quibus  .2. 

copulatis  cum  .5.  primi  gradus,  faciunt  .25.;  de  quibus  extracto  .1.,  quod  surgit  ex  mul- 

tiplicatione de  .1.  in  se  ipso,  remanent  .21.;  ctsic  habes  .111.  pro  radice  de  12345.,  ct  re- 

manent .24.  Quod  si  rectum  est,  ita  per  qualem  uis  probam  cognoscitur:  probam  dc  .111. 

in  sc  ipsam  multiplica,  et  ex  ipsa  multiplicatione  probam  accipe;  ct  super  acceptam  pro- 
bam adde  probam  de  .24.;  et  si  ex  hoc  habueris, scilicet  probam  de  12345.,  rectum  est  quod 

fecimus.  Verbi  gratia:  proba  dc  lll.  per  .7  est  .6;  quia  diuisis  .111.  per  7,  remanent  .6;. 

quibus  in  sc  multiplicatis,  faciunt  .36.;  quibus  per  .7.  diuisis,  remanet  .1.;  quo  addito 

cum  proba  de  .24.,  que  est  .3,  faciunt  .4.,  scilicet  prolwim  dc  12345.;  quia  diuisis.  12345  per 

.7.,  remanent  .4.;  ct  hoc  uolumus:  et  secundum  hunc  modum  probabis  semper  in  inuen- 
tionc  radicum.  Rursus  si  uis  inuenirc  radicem  dc  SS7G5.,  inuenies  radicem  dc  .987.,  que 

est  .31.,  et  remanent  .26.:  pone  .3.  sub  .7.,  ct  .1.  sub  .6.,  remanentem  .20.  pone  super  87., 

scilicet  2.  super  .8,  et  6   super  .7.;  ct  copulabis  .26.  cuin  alijs  duabus  figuris,  erunt  .2663.; 

et  duplicabis  31,  et  habebis  .6.  sub  .3.,  et  2   sub  .1,:  et  quia  quatuor  restant  figure  in  nu- 

mero, quas  gradalim  debemus  delere  per  tres  multiplicationes, que  fieri  debent  cum  figura 

poneuda  ante  .31.;  quarum  una  erit  per  .6.,  et  alia  per  2,  et  alia  perse  ipsam;  oportet 

itaque,  ut  primam  multiplicationem  accipiamus  dc  .20.:  quare  diuides  .26.  per  6.,  que 

sunt  duplum  de  3   inuentis  in  radice;  et  positis  sub  .3.,  exibunt  .4.;  ct  ideo  ponenda 

sunt  .4.  ante  .31.:  ponemus  ergo  .4.  ante  .31.,  cum  fieri  possit;  et  multiplicabis  ipsa  .4  per 

.6., et  extrahes  de  .26.,  et  remaucntia  .2. poue  super  .6;  et  copulabis  ipsa  cum  .6.,  que  sunt 

in  secundo  gradu,  faciunt  20.:  de  quo  numero  extrahes  multiplicationem  de  .4.  in  .2., 

M.  IS  rjtel». 
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que  posita  sunt  sub  .1.,  remanent  .18.,  uidelicet  .1.  super  .2,  et  .8  super  .6.:  et  copulabis 

ipsa  .18  cum  .5  primi  gradus,  erunt  .185.;  de  quibus  |   extrahes  multiplicationem  de  .4.  in 

se  ipsis,  remanent  .169.;  cl  sic  habes  .114  pro  radice  de  98765,  et  remanent  169.  Et  si 

uolueris  inuenire  radicem  alicui  numero  sex  figurarum.  Inuenias  primum  radicem  qua- 

tuor  ultimis  figuris;  et  residuum  quod  superfuerit,  copulabis  cum  sequentibus  duabus 

figuris  ;   ct  deinceps  operabis  ut  supra.  Verbi  gratia  :   uolumus  reperire  radicem  de 

123456.  Inuenics  primum  radicem  de  .1234,  que  est  35,  et  remanent  .9.;  et  pone  .35  sub 

.45.;  et  .9.  que  remanent  pone  sub  .4.;  et  copulabis  ipsa  .9.  cum  .56.,  faciunt  .956.;  et  du- 

plicabis inunitum  .35.,  erunt  .70.;  de  quibus  pone  .0.  sub  .5.,  et  7   sub  .3.;  et  quoniam 

figuro  sunt  tres  que  restant;  ct  multiplicationes  sunt  tres,  quarum  prima  debet  fieri 

per  .7.,  secunda  pro  zefiro,  tertia  exponenda  figura  in  se;  tunc  scimus,  quia  prima  mul- 
tiplicatio debet  exire  de  .9.:  quare  diuidc  .9.  per  .7.,  exibit  unum  pro  ponenda  figura 

ante  .35.  Quo  uno  multiplicato  per  .7.,  et  extracta  ipsa  multiplicatione  de  .9.,  remanent 

.2.  super  .9.;  quibus  copulatis  cum  .5.,  cl  inde  extracta  secunda  multiplicatione,  scilicet 

de  .1.  iu  zefiro,  remanent  25:  quibus  copulatis  cum  sequente  figura,  faciunt  .256.:  ex 

quibus  extracta  multiplicatione  de  .1.  in  se  ipso,  remanent  .255.;  et  sic  habemus  .351.  pro 
radice  de  .123456.,  et  remanent  .255.  Rursus  si  uolueris  inuenire  radicem  de  9S7C54  Inuenics 

primum  radicem  de  .9876.,  que  est  .99.,  et  remanent. 75.:  pone  .99.  sub  65., et  75  suj>er.76.; 

et  duplicabis  radicem  inuentam,  erunt  .m.:  de  quo  numero  pones  8   sub  .9.,  que  sunt 

in  secundo  gradu,  et  9   sub  9,  que  sunt  in  tertio  gradu;  et  .1.  pones  post  ipsa;  et  co- 

pulabis 75  cum  54.,  erunt  .7554.,  in  quo  numero  sunt  quatuor  figurc,  quas  debemus  delere 

gradatim  per  quatuor  multiplicationes,  quas  facere  debemus  cum  polienda  figura,  sci- 

licet per  tres  figuras  dc  .198.,  et  per  se  ipsam:  quare  primam  multiplicationem  oportet 

extrahere  dc  .7.  tantum:  ct  si  cognoscimus  ponendam  figuram  esse  .3.  ante  .99.;  quo  .3. 

multiplicato  per  .1.  de  .198.,  et  extracta  ipsa  multiplicatione  dc  .7.,  remanent  .4.  super 

ipsis  .7.:  quibus  copulatis  cum  .5.  terti j   gradus,  faciunt  .45.:  de  quo  extracta  multiplica- 

tione de  .3.  in  .9.  de  .198.,  remanent  .18.  super  quartum  cl  tertium  gradum:  quo  is  co- 

pulato cum  .5.,  qui  est  in  secundo  gradu,  faciunt  .185.;  dc  quibus  extracta  multiplica- 
tione de  .3.  in  .8.  dc  198,  remanent  .161. super  quartum,  ct  tertium,  et  secundum  gradum: 

quibus  161.  copulatis  cum  .4.  primi  gradus,  faciunt  16I4. :   dc  quibus  extracta  multipli- 
catione de  .3.  in  se,  remanent  .1605.;  et  in  radice  habemus  .993.  Item  si  uolueris  inue- 

nire radicem  alicuius  numeri  septem  figurarum.  Inuenias  primum  radicem  quinque  fi- 

guris ultimis;  et  residuum,  si  fuerit,  copulabis  cum  reliquis  duabus  figuris;  ct  opera- 

beris ut  supra.  Verbi  gratia  :   uolumus  inuenire  radicem  de  .9876543.;  ct  quoniam  radix 

septem  figurarum  sunt  quatuor  figure,  oportet  ponere  primam  figuram  radicis  sub  quarto 

gradu,  |   et  sequentem  figuram  sub  tertio,  aliam  sub  secundo  :   quas  tres  figuras  in- 
uenies  iuuciiicndo  radicem  quinque  figurarum  ultimarum,  scilicet  de  98765.;  quorum  radix 

est  .314.,  et  remanent  .169.  super  quintum,  ct  quartum,  cl  tertium  gradum:  quibus  169. 

copulatis  cum  duabus  reliquis  figuris,  scilicet  cum  .43,  faciunt  .16943.:  deinde  duplica 

inuenta  .314.,  ct  habebis  .8.  sub  .4.,  ct  2   sub  .1.,  et  6   sub  .3.:  per  quas  tres  figuras  mul- 

tiplicanda est  gradatim  ponenda  figura,  ct  deinceps  iu  se  ipsam;  ct  sic  erunt  quatuor 

multiplicationes,  quas  debemus  extrahere  gradatim  dc  quinque  figuris  prcdictis,  scilicet 

de  16943:  quare  prima  multiplicatio  extrahenda  est  dc  duabus  ultimis  figuris,  scilicet 
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ile  .16.;  quare  diuides  .16.  per  .6.,  qui  primus  multiplicandus  est,  exibunt  .2.:  quare  pones 

.2.  in  primo  gradu  radicis;  ct  multiplica  ea  per  .6.  de  628.,  erunt  .12.;  que  extrahes  dc  .16, 

remanent  .4.  super  .6.;  que  copulabis  cum  .9,  faciunt,  .49:  de  quibus  extrahes  multipli- 

cationem dc  .2.  in  .2,  remanent  .45  super  49;  que  copulabis  cum  .4.  secundi  gradus,  faciunt 

.454.;  de  quibus  extrahes  multiplicationem  de  .2.  in  .8.,  remanent  .438.,  scilicet  .4  super 

quartum  gradum,  et  3   super  tertium,  et  s   super  secundum:  et  copulabis  .438.  cum  .3 

primi  gradus,  faciunt  4383;  de  quibus  extrahes  multiplicationem  de  2   in  se  ipsis,  re- 
manent .4379.,  que  sunt  minus  duplo  radicis  inuentg;  et  radix  est  .3142.  Similiter  si 

uis  inuenire  radicem  octo  figurarum,  inucnies  radicem  sex  liguris  ultimis;  et  copulabis 

residuum  cum  reliquis  duabus  liguris,  ut  dictum  est.  Et  sic  cum  bis  que  dicta  sunt 

possunt  radices  in  infinitum  quorumlibet  numerorum  inucniri.  Nam  si  scire  desideras 

quot  figure  erunt  in  radice  alicuius  numeri  multarum  figurarum,  considera  si  numerus 

figurarum  ipsius  numeri  fuerit  par,  ucl  impar.  Si  fuerit  par,  dimidia  ipsum  numerum; 

et  quot  unitates  sunt  in  medietate,  tot  figurg  erunt  in  radice  ipsius.  Si  uero  fuerit 

i   ii  par,  adde  numero  ipsorum  unum,  ut  efficiatur  numerus  figuraram  par.  Et  tunc  quot 

unitates  erunt  in  medietate  numeri  ipsarum,  tot  figure  simililcr  erunt  in  radice.  Et 

tuuc  incipies  ponere  primam  figuram  sub  ipso  gradu  sub  quo  ceciderit.  Nam  si  fra- 

ctiones, que  cadunt  dc  superfluo  inuentarum  integrarum  radicum,  prope  ueritatem  nasse 

desideras,  considera  utrum  numerus  ille,  cui  radicem  inucncris,  fuerit  perticarum  se- 

cundum geometriam,  aut  graduum  secundum  astronomiam. 

Quia  in  radicibus  perticarum  fractiones  in  pedibus,  deinde  in  unceis,  ct  in  partes 

unciarum  reducere  neccssc  est.  In  radicibus  quoque  graduum  fractiones  in  minutis,  ct 

in  secundis,  ct  in  partibus  secundorum  reducende  sunt.  Est  enim  pertica,  ut  diximus, 

pedes  .6.;  et  pes  est  uncie  .19.;  et  uncia  est  ~   pedis;  ct  pes  est  sexta  perlieg;  pertica 
tota  est  uncie  .ios.  Item  gradus  diuiditur  in  minutis  .60.,  ct  minutum  in  secunda  60., 

et  secundum  similiter  in  tertia  .60.;  quare  totus  gradus  est  secunda  .3600.,  ct  tertia  2igooo.  :   | 

quibus  ad  memoriam  reductis,  cum  uoluerls  radicem  alicui  numero  perticarum  inucuire,  foi.  14  w*>.' 
multiplica  ipsas  perticas  per  multiplicationem  de  ios.  vicibus  ios.,  hoc  est  per  .11064.; 

et  sume  (sic)  multiplicationis  radicem  inucnias;  et  habebis  numerum  unciarum,  que  sunt 

in  radice  quesita:  quibus  unceis  diuisis  per  .18.,  redduut  pedes,  qui  sunt  in  illa  radice. 

Quibus  pedibus  in  .6.  diuisis,  reddunt  perticas.  Verbi  gratia:  uolumus  inuenire  radicem 

de  perticis  67.,  multiplica  67  per  11664.,  erunt  781488.;  quibus  inuenias  radicem,  que  est 

.884.,  et  remanent  .32.:  que  32  diuide  per  duplum  dc  .884.;  ucl  dimidium  dc  32,  scilicet 

.16,  diuide  per  884.,  exibit  fere  :   ergo  radix  de  perticis  67.  sunt  uncie  884,  ct  5^; 

quibus  unceis  diuisis  per  .18.  reddunt  pedes  49,  et  remanent  uncie  2,  et  quibas  pedi- 

bus .49.  diuisis  per  6   redduut  perticas  8,  et  remanent  pes  (sic)  .1.:  ergo  radix  dc  perticis 
.67  est  pcrtice.8.,  et  pes  .1.,  et  uncie  2,  ct  et  sic  studeas  facere  in  omnibus  similibus. 

Et  si  uolucris  radicem  numero  graduum  inuenire.  Multiplica  secunda  unius  gradus,  scili- 

cet 3600. in  se  ipsis,  erunt.  12960000;  per  quem  numerum  multiplica  gradas,  quibas  radicem 
inuenire  desideras;  et  summe  multiplicationis  radicem  inucnias;  ct  superfluum  diuide 

per  duplum  radicis  inucnlg,  et  habebis  secunda,  que  fuerint  in  radice  quesita:  quibus 

secundis  diuisis  in  .60.  reddent  minuta  :   quibus  minutis  diuisis  in  .60.,  reddent  gradus; 

et  sic  habebis  gradus,  et  minuta,  et  secunda,  ct  partes  unius  secundi,  que  fuerint 
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in  radice  quorumlibet  graduum.  Et  si  primum  perticas,  deinde  pedes,  post  hoc  uncias, 

ad  extremum  partes  unde,  que  sunt  in  radice  quarumlibet  perticarum,  gradatim  inucnire 

desideras.  Inuenias  primum  radicem  perticarum  ,   ut  dictum  est :   deinde  de  perticis 

que  remanserint,  fac  dimidios  soldos,  scilicet  pedes;  et  diulde  eos  per  duplum  perti- 

carum iuucularuin  in  radice,  et  habebis  pedes;  ct  ei  hoc  quod  remanserit,  fac  de- 

narios; cx  quibus  extrahe  multiplicationem  peduum  inu  en  lorum  in  se  ipsos;  residu- 

umque triplicabis,  scilicet  facies  inde  uncias;  quas  diuides  iterum  per  duplum  perti- 
carum, et  pedum  inueutorum  in  radice,  et  habebis  perticas,  et  pedes,  ct  uncias,  et 

partes  uncig,  que  sunt  in  radice  quarumlibet  perticarum*  Verbi  gratia.  Volumus  iterum 

radicem  dc  perticis  ct.  inucnire;  primum  quidem  radix  de  perticis  .«7.  sunt  pertice  .8. 

in  integrum,  ct  remanent  pertice  .3.,  que  sunt  medij  soldi,  uel  pedes  .18.:  quibus  di- 
uisis  per  duplum  dc  .8.,  scilicet  per  ic,  egreditur  pes  .§.,  et  remanent  pedes  .8.,  qui  sunt 

deuarij  .12.:  ex  quibus  extrahe  multiplicationem  unius  pedis  in  sc  ipso,  scilicet  denarium 

unum;  quia  cum  pes  multiplicatur  in  pedem,  facit  denarium,  ut  dictum  est,  remanent 

denarj  .11.:  quibus  multiplicatis  per  .3.  faciunt  uncias  .33.;  quibus  diuisis  per  duplum 

dc  perticis  .8.,  et  pedem  .!.,  scilicet  scilicet  (.wc)  per  ~   ic,  ueniuut  uncie  2,  ct  remanet  ~ 
unius  uncig:  de  qua  |   si  extraxerimus  multiplicationem  iiiucritarum  duarum  unciarum  in 

se  ipsis,  remanebit  ex  ipsa  tertia  uncic,  quasi  ̂    unius  uncig;  cum  diuiscriinus  ipsum 

f-i.  is  rret*.  superfluum  per  duplum  radicis  inuentg.  Rursus  \   si  uolueris  inucnire  per  hunc  modum 

radicem  de  perticis  .111.,  accipe  radicem  integram  ipsarum,  scilicet  .10.;  et  duplica,  erunt 

.20.;  per  quem  diuidc  pedes  perticarum  .11.  superfluarum,  scilicet  cc.,  exibunt  pedes  .3., 

et  remanent  pedes  .6., scilicet  denari  .30.:  ex  quibus  extractis  dena rijs  .9.,  qui  procreantur 

ex  multi plicationo  peduum  .3.  in  sc,  remanent  denari  .27.;  quibus  triplicatis  faciunt  uu- 
cias  si.;  quibus  diuisis  per  duplum  radicis  inuentg  ,   scilicet  per  .21.,  exibunt  uncie 

*   3,  et  non  remanet  inde  aliquid,  unde  possis  extrahere  multiplicationem  unciarum  in- 
uentarum  iu  se  ipsis:  quare  pone  aliquantulum  minus  de  unius  uncig  ;   et  sic  ha- 

bebis perticas  .io.,  ct  pedes  .3.,  ct  uncias  \   3.  pro  radice  de  perticis  .m.  Et  nota  ea 

que  superius  diximus  dc  multiplicatione  perticarum,  et  pedum,  et  unciarum  in  per- 

ticas, et  pedes,  ct  uncias;  ct  cognosces  unde  procedunt  ea  que  facimus  in  inuentione 

peduum,  et  unciarum  in  radicibus. 

lieni  si  uis  inucnire  radicem  de  perticis  1234.  Integra  quidem  radix  ipsarum  est  per- 

tice 35.,  et  remanent  pertice  .9;  que  pcrticc  9.  sunt  pedes  .54.:  per  quas  pedes  .54.,  cum 

sit  minus  duplo  radicis  inuentg,  scilicet  de  .70.,  cognoscimus  in  hac  radice  nequaquam 

cadere  pedes:  quare  de  pedibus  54  facies  uncias,  erunt  uncie  .972.;  quas  diuidc  per 

.70.,  exibunt  uncie  .13,  ct  £;  ct  non  remanet  inde  umlc  extrahas  multiplicationem  de 

unccis  J   u.  in  se  ipsis:  quare  per  ’   pone  minus,  scilicet  uel  uel  uel  \   ad  Libi- 
tum; quia  ita  faciendo,  parum  poteris  deuiarc;  et  sic,  secundum  hunc  modum,  potes  cui- 

libet numero  perticarum,  uel  perticarum  ct  peduum;  etiam  et  perticarum,  et  peduum, 
ct  unciarum  radicem  subtiliter  inucnire. 

De  fractionibus  quidem  graduum  in  minuta  ct  secunda  inucniendis  in  libro  no- 

stro abaci  satis  aperte  monstrauimus;  vere  quidem  radices  numerorum,  qui  non  sunt 

quadrati,  in  lineis  haberi  possunt,  iu  numeris  uero  minime.  Est  enim  modus  re  periendi 

radices  in  lineis,  ut  protrahas  lineam  illius  quantitatis,  uel  numeri,  cuius  radicem  ha- 
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bcre  desideras,  eiquc  lineam  unius  unitatis  super  addas,  et  in  medio  illius  lincg  centrum 

figas,  in  spatio  dimidig  linee  circulum  ducas;  et  a   puncto,  quod  est  inter  unitatem 

et  lineam,  ad  rectos  angulos  lineam  usque  ad  circulum  protrahe;  et  illa  linea  erit  ucra 

radix  quesiti  numeri.  Exempli  causa:  uolumus  radicem  .67.  inucnire.  Adiaceat  quedam 

recta  .ab .,  que  sit  67.;  cui  addatur  in  directo  unitas  .<ig.,  erit  tota  .gb.  es:  diuida- 

turque  .gb.  in  duo  cqualin  super  punctum  .d.;  et  spatio  .dg.  uel  .db.  circulus  circi- 

netur .gebz.  Et  protrahatur  ad  rectos  angulos  linea  ,ae.m,  dico  quod  linea  .ae.  uera 
radix  est  linee  ,ab.%  scilicet  de  67. 

Protrahatur  quidem  recta  .ea.  iu  directo  ad  punctum  .5.;  ct  quoniam  recta  . ha . 

stat  super  rectam  cz.  ,   farit  duos  angulos  ,   aut  rectos  ,   aut  duobus  rectis  oquales. 

Rectus  quidem  qui  sub  . bae .,  rectus  quoque,  qui  sub  .baz.  Et  quoniam  recta  .ag.  per 

centrum  ducta  secat  quamdam  rectam  .cz.  ad  rectos  angulos,  ipsam  rectam  per  cqualia 

secare  nccesse  est.  Equalis  ergo  recte  .ea.  recta  .az •   Rursus  quoniam  in  circulo  .gebz. 

due  recte,  que  sunt  .bg.  et  .ez.  sc  inuicem  secant  supra  punctum  . a .,  erit  multiplicatio 

.ba.  in  . ag .,  sicut  |   multiplicatio  .ca.  iu  .az.  Sed  multiplicatio  .ae.  in  .az.  est  sicut 

multiplicatio  .ea.  in  se  ipsam.  Quare  multiplicatio  .ba.  in  .ag.  est  sicut  multiplicatio 

.ae.  in  sc.  Multiplicatio  quidem  .ba.  in  .tfg.,  scilicet  de  .67.  in  .1.,  facit  67.  Et  multi- 

plicatio ucro  ex  .ae.  in  se  facit  similiter  .67.;  et  hoc  nolumus. 

De  multiplicatione  radicum. 

Nvnc  autem  ostendamus,  qualiter  radices  numerorum  per  radices  multiplicentur.  Et 

qualiter  insimul  addantur.  Et  quomodo  minores  de  maioribus  extrahantur.  Etiam  et  quo 

ordine  inter  se  diuidatitur.  Cvm  autem  uolueris  multiplicare  radicem  de  16  per  radicem 

de  .25,  cum  16  et  25  sint  quadrati  numeri.  Accipe  radices  comm,  que  sunt  4   ct  5;  et 

multiplica  eas  insimul,  egredientur  .20.  pro  quesiti»  multiplicatione.  Si  nero  radicem  de 

16  per  radicem  de  30.  multiplicare  uis;  cum  radix  de  30  sit  surda,  multiplicabis  .is  per 

30,  erunt  .480.;  quibus  inuenies  radicem  quam  propius  poteris,  ct  habebis  summam  dictg 

multiplicationis.  Rursus  si  uolueris  multiplicare  radicem  de  20  per  radicem  de  30.  , 

multiplica  ?o  per  30,  erunt  .eoo.  ;   quibus  inuenies  radicem  ,   et  habebis  propositum. 

Verbi  gratia  :   sit  . a .   20.,  et  .b.  .30.,  et  g   sit  radix  dc  .20.,  et  d.  sit  radix  de  .30.;  multi- 
plicato quidem  .a.  iu  M.  faciat  .e.,  scilicet  .coo.;  et  multiplicato  .g.  in  .d.  faciat  . z . 

Dico  quoniam  .z.  radix  est  sexcentorum,  scilicet  ex  .e.  Sed  primo  dicendum  est,  quod 

sicut  aliquis  numerus  est  ad  aliquem  numerum,  ita  est  quoduis  multiplex  unius  ad  idem 

multiplex  alterius;  et  que  uis  pars  unius  ad  eandem  partem  alterius:  quod  probabimus 

in  .12  et  24.:  in  qua  enim  proportione  sunt  12  ad  24.,  in  eadem  est  duplum  de  12  ad 

duplum  dc  24.,  et  triplum  ad  triplum,  et  deinceps  quadruplum,  et  que  sccuntur  mul- 

tiplicia. Similiter  in  qua  proportione  esL  12  ad  24,  in  eadem  proportione  est  dimidium 

dc  12.  ad  dimidium  de  24.,  et  tertium  ad  tertium,  ct  deinceps:  his  itaque  demonstratis, 

rcuertamur  ad  proposita.  Quoniam  numerus  .g.  radix  est  numeri  .a.y  scilicet  de  20.; 

ergo  .g. ,   sc  ipsum  multiplicans,  .a.  facit;  ct  .g.  quidem  .d.  multiplicans,  numerum  .z. 

facit.  Quam  multiplex  ergo  est  a   ex  .g.,  tam  multiplex  est  .z  ex  d.:  quare  sicut  .g.  est 

ad  ita  .a.  est  ad  .z.  Rursus  quoniam  . d .   radix  est  ex  . b .,  scilicet  de  30;  cum  .d. 

itaque  se  ipsum  multiplicat,  .b.  facit.  Sed  .d.  multiplicans  .g,  z   facit.  Quam  multiplex 

ergo  est  .z.  ex  .g.,  tam  multiplex  est  , b .   ex  .d.  Quare  sicut  .g.  est  ad  .d. ,   ita  .z. 
4 
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est  ad  .b.:  fuit  itaque  sicut  .g.  ad  .d.t  ita  . a .   ad  .z.:  per  equale  «iero  est  sicut  .a 

ad  .s.,  ita  .z.  ad  .b.  Quare  multiplicatio  .a.  in  b.  est  sicut  multiplicatio  z.  in  se. 

Sed  multiplicatio  .a.  in  b.  facit  .e.  ,   scilicet  600.  Et  multiplicatio  quidem  de  s.  in 

sc  facit  similiter  .e.  Ergo  .z.  radix  est  ex  . e quod  oportebat  ostendere.  Et  notandum, 

cum  numeri,  quorum  radices  insimul  multiplicantur,  habent  inter  se  proportionem  qua- 

dratorum numerorum  eorum,  multiplicatio  surgit  in  quadratum  numerum.  Quare  mul- 

tiplicatio radicum  ipsorum  surgit  in  numerum  rationabilem.  Verbi  gratia  :   uolumus 

multiplicare  radicem  de  .8.  per  radicem  dc  .18.;  quorum  proportio  est  sicut  .4.  ad  .9.,  sci- 

licet sicut  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.  Dico  quod  multiplicatio  de  .8. 

in  .18.  surgit  in  |   quadratum  numerum,  scilicet  in  .144  ;   quorum  radix,  que  est  .IS.,  est 

summa  multiplicationis  radicis  dc  .8.  in  radicem  de  .18.  Item  si  uis  multiplicare  10  per 

radicem  dc  .20,  multiplica  quadratum  dc  .10.,  scilicet  luo.,  per  20.,  erunt  .2000.;  quorum 

radix  est  summa  dictg  multiplicationis.  Et  nota  quod  id  quod  prouenit  ex  multipli- 

catione de  .10.  iu  radicem  de  .20.,  est  equale  .10.  radicibus  de  .20.  Vndc  cum  .10.  radi- 

ces de  .20.  uolumus  redigere  in  radicem  unius  numeri,  tunc  multiplicamus  quadratum 

de  .to.  in  20,  et  haheinus  .2000.;  quorum  radix  est  id  quod  aggregatur  cx  ipsis  10.  ra- 

dicibus: et  hoc  idem  intclligendum  est  de  similibus  :   vndc  si  radicem  alicuius  numeri 

in  plures  radices  alterius  redigere  uis,  diuide  ipsum  numerum  per  aliquem  quadratum 

numerum;  ct  quot  unitates  fuerint  in  radice  ipsius  quadrati  numeri,  tot  radices  ue- 
nient  exeuntis  numeri  ex  diuisionc.  Verbi  gratia:  vis  reducere  radicem  de  .1200.  in  plures 

radices  alterius  numeri,  diuides  .1200.  per  aliquem  quadratum  numerum,  ut  dicamus  per 

.   16. ,   ct  ucnient  75;  et  accipc  radicem  de  .16.,  que  est  .4.;  cl  tot  radices  de  .75.  habebis  pro 

una  radice  de  .1200.:  et  si  diuiscrimits  .1200.  per  25,  quorum  radix  est  .s.,  habebimus  .5. 

radices  dc  .48.  pro  una  radice  de  .1200.  Et  sic  possumus  radicein  de  .1200.  in  plures 
radices  d   mersorum  numerorum  reducere. 

De  addictione  radicum. 

Radices  quidem  numerorum  quandoque  cum  radicibus  ita  iunguntur,  ut  suma  {sic) 

iunrtiouis  earum  surgit  in  aliquem  numerum  raci  ocina  tum,  aut  in  radicem  alicuius  nu- 

meri; ct  quandoque  non  possunt  coniungi,  ut  ex  eorum  coniunctione  numerus,  aul 

radix  numeri  egrediatur. 

Cvm  autem  radices  quadratorum  in  unum  roniungere  uolumus,  tunc  cx  eorum  cou- 
iunctionc  numerus  procreatur:  i:t  si  rcdiccm  dc  18  cum  radice  dc  25  addere  nolumus, 

coadunabimus  4   et  5,  scilicet  radices  de  10  et  de  25,  egredientur  .9.  pro  quesita  con- 
iunctione. 

Quando  ucro  radices  numerorum  inter  se  proportionem  quadratorum  habentium  con- 

iuugerc  uolumus,  tunc  egreditur  radix  alicuius  numeri  ratiocinati.  Vnde  qualiter  addan- 
tur, dupliciter  ostendamus.  Volumus  addere  radicem  de  .27  cum  radice  de  .48.;  inucnias 

quadratos,  qui  sunt  in  eorum  proportione;  critquc  .9  et  10.;  quorum  radices  addas  in 

unum,  erunt  .7.;  que  multiplica  in  sc,  erunt  .49.;  que  triplica  propter  27  et  43.,  que 

sunt  triplum  de  9   et  de  .10.,  erunt  .147.;  quorum  radix  est  summa  predictg  iunctionis. 

Que  regula  probatur  per  proportiones  similium  triangulorum  hoc  tnodo:  adiaccant  in  di- 

recto recte  .ab.  et  .bg.\  quarum  .ab.  sit  radix  de  .27.,  ct  .bg.  de  48.;  et  a   puncto  .a.  an- 

gulum faciens  protrahatur  recta  .ad.  de .;  ct  ad  sit  .3.,  et  .de.  sit  .4.;  et  copuletur  .eg- 
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ct  ,djb:  est  itaque  quadratum  linee  .ab.  triplum  quadrati  linee  .aci.,  ct  quadratum  linee 

. bg .   triplum  quadrati  linee  .de.  Ergo  sicut  .ab.  recta  est  ad  .ad.,  ita  recta  .bg.  ad  .de. 

Quare  recta  .db.  equidistans est  linee  .eg.  Vude  trigonum  .adb. simile  est  trigono  . aeg .; 

habent  angulum  .a.)  coraunera;  et  angulus  .adb.  angulo  .aeg.',  ct  angulus  .adb.  angulo 

.age.  sunt  equalcs,  scilicet  exteriores  interioribus.  Est  ergo  sicut  quadratus  linee  .ab. 

ad  quadratum  linee  .ad.,  ita  quadratus  linee  .ag.  ad  quadratum  linee .ae.  Sed  quadratus 

linee  .ab. quadrati  linee  .ad  triplus  est;  quare  quadratus  linee  .ag.  quadrati  linee  .ae. 

est  similiter  triplus:  sed  quadratus  linee  .ae.  est  .40;  quare  quadratus  linee  .ag.  est  tri- 

plus, scilicet  .147.  Ergo  ex  coniunctioric  linearum  ab  et  bg.  egreditur  radix  de  147.,  ut 

oportebat  ostendere.  Et  nota,  quod  omnes  radices  numerorum  proporlioucs  habentium 

inter  se  possunt  reduci  ad  radices  uuius  numeri,  diuidendo  antecedentem  numerum  per 

antecedentem  quadratum,  et  consequentem  per  consequentem.  Verbi  gratia:  si  uis  re- 
ducere radices  de  27  ct  dc  4s.  in  radices  unius  numeri,  diuides  antecedentem  numerum, 

scilicet  27,  per  antecedentem  quadratum,  scilicet  per  9;  ct  sequentem  .48.  per  sequentem 

quadratum,  scilicet  per  .18.,  et  euement  .3.  ex  unaquaque  diuisionc.  Ergo  quot  unitates 

sunt  in  radice  dc  .9.,  tot  radices  de  3   sunt  in  radice  dc  .27.;  et  quot  unitates  sunt  in 

nidice  dc  16.,  tot  radices  de  .3.  sunt  in  radice  de  48.;  ct  sic  pro  una  radice  de  .27  ha- 

bentur tres  radices  de  3;  ct  pro  uua  radice  dc  48  habentur  4   radices  de  .3.  Vnde  si 

eas  aggregare  nolumus,  habebimus  .7  radices  de  .3.  pro  earum  aggregatione:  quas  si 

ad  radicem  unius  numeri  reducere  uis,  multiplica  quadratum  de  .7.  per  3;  et  eius  quod 

prouenerit  radicem  accipe;  et  pro  earum  aggregatione  habebis  radicem  de  .147.,  ut  supra. 

Aliter  iungantur  primum  .27  cum  .48.,  erunt  .75.;  et  multiplicentur  27.  per  48.,  ct  illius 

multiplicationis  radicem  duplica,  cruut  .72.;  que  cum  .73.  adde,  et  habebis  similiter 

.147.  pro  quadrato  dictg  iunctionis. 

Que  etiam  demuns  trabi  mus  per  exemplum:  adiaccat  in  directo  recta  .ab.  recte  . bg .; 

et  sit  .ab.  radix  de  .27.,  et  bg  de  .48.  Volumus  itaque  quantitatem  scire  totius  linee 

.a g.  Quoniam  linea  .ag.  diuisu  est  in  duo  super  punctum  .b.  ,   erunt  duo  quadrati 

portionum  .ab.  et  .bg.  cum  duplo  multiplicationis  .ab.  in  .bg.  cquales  quadrato  lo- 

tius linee  .ag.  Sed  quadrati  .ab  et  bg.  sunt  .27  ct  48,  scilicet  .75;  ct  multiplicatio 

linee  .ab.  in  .bg.  surgit  in  radicem  multiplicationis  de  .27.  in  .43.,  scilicet  in  .36.;  quorum 

duplum  sunt  .72.;  quibus  additis  cum  .75.,  reddunt  .147.  pro  quadrato  linee  .ag.,  ut  pre- 

diximus.  Si  autem  uolumus  addere  radicem  de  .20.  cutn  radice  de  .30.;  quia  2u.  et  30  inter 

se  proportionem  nou  habent,  sicut  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum;  ct  hoc 

cognoscitur,  quia  multiplicatio  de  20.  in  30.  surgit  in  numerum  non  habentem  radicem. 

Ideo  suma  iunctionis  earum  radicum  nou  surgit  in  numerum,  ueque  in  radicem  nu- 

meri. Verbi  gratia  :   sit  recta  .ha.  radix  de  .20,  et  recta  .ag.  sit  radix  de  30.,  erit 

quadratus  linec  .ba.  cum  quadrato  linee  .ag.  .50.;  ct  multiplicatio  .ha.  in  ag.  surgit 

in  radicem  de  600.;  quare  duplum  multiplicationis  .ba.  in  .ag.  surgit  in  radicem  qua- 

drupli dc  600.,  scilicet  in  radicem  dc  2400.  :   que  cum  radicem  non  habeant,  scimus 

quod  cx  adiunctione  prodictu  11011  possumus  habere  |   numerum,  aut  radicem  numeri; 

sed  habemus  pro  earum  coniunctione  radicem  numeri,  cl  radicis,  hoc  est  radicem  dc  50-, 

et  radicis  dc  2400.  Vnde,  ut  inde  habeamus  illud  quod  possumus,  inueniatur  radix  de 

.2400.  quam  propius  potest,  que  est  49,  minus  el  addantur  50  supradictis,  erunt  .99, 
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minus  quibus  iuucuics  radicem,  ct  habebis  propositum:  ucl  iitucnias  radicem  de  20 

et  de  .30.  quam  propius  poles;  et  adde  cas  insimul,  et  habebis  similiter  propositum. 
De  extractione  radicum. 

SI  uero  radicem  quadrati  numeri  de  radice  quadrati  numeri  extrahere  uolueris,  ut 
radicem  de  te  ex  radice  de  49.,  extrahes  radicem  de  .10.,  scilicet  .4.,  cx  radice  de  .49., 

scilicet  de  .7.,  remanebunt  .3.  pro  residuo  dictg  extractionis.  Et  si  radicem  de  .43  ex 

radice  dc  .125  extrahere  uis;  quia  proportio  eorum  est  proportio  quadratorum,  scilicet 
de  .9.  et  dc  25.,  extrahe  radicem  de  9   ex  radice  dc  .23.,  scilicet  .3  dc  .5,  remanent  .2.; 

que  multiplica  iu  se,  erunl  .4.;  que  multiplica  jrcr  5.  propter  43  et  .123.,  que  suul  quin- 
cupla de  D   cl  de  .23.,  exibunt  20.;  quorum  radix  est  residuum  dictg  extractionis.  Verbi 

gratia:  adiaceat  recta  .ab.,  que  sit  radix  de  125.;  et  a   puncto  .a.  protrahatur  recta 

ag .   faciens  angulum  Mag.;  et  sil  . ag .   .5.,  scilicet  radix  de  25.;  et  auferatur  ex  .ag. 

recta  .gd.,  que  sit  3,  remanebit  .da.  2.;  et  per  punctum  .d.  protrahatur  recta  .de. 

cqiiidislaus  luteri  .gb.;  ct  quoniam  iu  trigono  ,agb.  protracta  est  recta  .de.  equidislaus 

lateri  . bg .,  erunt  latera  .ab  ct  .ag.  proportionali  ter  secta  in  punctis  .de.  ,   scilicet 

quod  est  sicut  .ae.  ad  .eb. ,   ita  .ad.  ad  .dg.  Coniunctim  ergo  est  sicut  .ba.  ad  . be ., 

ita  .ga.  ad  .gd.:  et  si  pennutaucrimus,  erit  sicut  .ba.  ad  .ag.,  ita  .be.  ad  .gd.  Quare 
est  sicut  nuadratum  lateris  .ba.  ad  quadratum  lateris  .ag.  ,   ita  quadratum  linee  .be. 

ad  quadratum  liucc  .gd.  Sed  quadratum  luteris  .ba.  est  quincuplum  quadrati  lateris 

.<7g .;  quare  ct  quadratum  rectg  Me.  est  quincuplum  quadrati  linee  .gd.:  est  enim  .9. qua- 

dratum linee  .gd.‘t  quare  quadratum  linee  Me.  est  43.:  ergo  linea  Me.  est  radix  de 
43.;  quam  uoluiuus  extrahere  ex  .ab.,  scilicet  ex  radice  dc  .123.,  et  inucnirc  residuum, 

scilicet  lincain  .as.’,  cuius  quadrati  proj>orlio  est  ad  quadratum  linee  .ad.,  sicut  qua- 
dratum linee  Me.  ad  quadratum  linee  .gd.  Quare  quadratum  linee  .ae.  est  quincuplum 

quadrati  linee  .ad.  Sed  quadratum  Ulice  .ad.  est  .4.;  ergo  quadratum  linee  .ae.,  scilicet 

quesiti  residui,  est  .20.;  et  sic  .ae.  inucula  est  esse  radix  de  .20.,  ut  supra.  Vel  si  radices 

dc  45  et  de  123.  reduxerimus  in  radices  dc  .3.,  lia  be  bimus  pro  radice  de  .45.  tres  radices 

de  5.,  ct  pro  radice  de  125.  habebimus  .3.  radices  dc  .5.:  uude  si  de  s   radicibus  de  .5. 

auferantur  .3.  radices  de  .3.,  remanent  2   radices  de  .3.,  que  sunt  una  radix  dc  .20.,  ut  in- 
ueiitutu  est.  Aliter  adde  .45  cum  .125.,  erunt  .170.;  de  quibus  extrahes  duplum  radicis 

multiplicationis  de  .43.  in  .125.,  idest  150.,  remanent  .20.  pro  quadrato  quesiti  residui.  Ad 

cuius  exemplum  sit  linea  .ab.  radix  dc  .123.;  de  qua  sumniatur  linea  Mg.,  que  ait 

radix  dc43.:  dico  quod  |   linea  .ga.  est  radix  de  20.  Quoniam  linea  .ab.  in  duo  diuisa 

est  super  punctum  .g.  ,   erunt  duo  quadrati  linearum  .ab.  et  .gb.  cquales  quadrato 

.ag.,  et  duplu  multiplicationis  .gb.  in  .ab.:  sunt  enim  duo  quadrati  .ab.  et  .gb.  .170.; 

quibus  cquantur  quadratus  linee  -ag.,  cl  duplum  multiplicationis  Mg.  in  .ba.  Sed  Mg. 

in  ba.  est  radix  multiplicationis  de  45  in  123.,  scilicet  .75.;qttc  .75.  duplicata  faciunt  .130.; 

que  extracta  de  170,  remanent  .20.  pro  quadrato  linee  .ag.;  quod  oportebat  ostendere. 

Et  si  uis  extrahere  radicem  dc  20  ex  radice  dc  30.;  quia  .20  ct  30  non  sunt  in  propor- 

tione quadratorum  numerorum.  Iuucuics  radicem  dc  .20.  ct  dc  30  quam  propius  potes; 

et  extrahe  radicem  de  20  de  radice  dc  30.;  ct  sic  habebis  residuum  non  ad  plenum, 

sed  fere:  vel  aliter  adde  .20  cum  .30.,  erunt  .50.;  et  multiplica  .20  per  30.,  erunt  .000.;  dc 

quibus  accipe  duas  radices,  scilicet  duplum  radicis  cius,  hoc  est  radicem  quadrupli 
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de  60u.,  que  est  fere  49.,  minus  et  extrahe  eam  de  so.,  remanet  ̂    ij  cui  inucnias 

radicem,  et  liahcbis  quesitum  residuum,  secundum  propinqui  latera. 
De  diiiisione  radicYM . 

SI  vis  diuidere  radicem  de  eoo  per  radicem  de  .40.,  diuidc  .eoo.  per  40.,  exibunt  .15.; 

quorutu  radix  cadit  ex  diuisione  predicta.  Verbi  gratia:  sit  .a.  .40.,  et  b.  .600.,  et  .g. 

.15.;  et  d.  sit  radix  ex  et  .e.  ex  .b.:  diuidutur  quidem  .e.  per  scilicet  radix 

de  .600.,  per  radicem  de  .40.,  egrediatur  .z.  Dico  .z.  esse  radicem  ex  .g.,  scilicet  de  .15.; 

quoniam  diuiso  .e.  per  d.  facit  .z.  :   si  .d.  multiplicat  .2.,  facit  ,c.  Sed  .d.  sc  ipsum 

multiplicans  facit  .r.  Quam  multiplex  ergo  est  .a.  ex  tam  multiplex  est  .e.  ex 

.s.  Quare  est  sicut  .d.  ad  .2.,  ita  .a.  ad  .e.  Rursus  .2.  multiplicans  .d.  facit  .e.;  et 

.2.  sc  ipsum  multiplicans  facit  ./.  Est  ergo  sicut  d.  ad  2.  ,   ita  .e.  ad  ./.  Sed  sicut 

.d.  ad  .2.,  ita  repertum  est  .a.  ad  .e.  Quare  est  sicut  .a.  ad  ita  .e.  ad  ./.Sunt 

ergo  .a.  e.  i.  continue  proportionales.  Quare  multiplicatio  .a.  in  ./.  est  sicut  .e.  in 

se.  Sed  multiplicatio  .e.  iu  se  facit  .b.;  ergo  .a.  iu  ./.  facit  similiter  i».,  scilicet  .ooo. 

Sed  .//.  diuiso  per  m.  uenit  .g.  Ergo  multiplicatio  .a.  per  .g.  facit  . b .;  et  .a.  mul- 

tiplicato per  ./.  facit  .b.  Quare  numerus  equulis  est  numero  .g.  Sed  .s.  sc  ipsum 

multiplicans  ./.  facit.  Quare  ex  multiplicatione  .z.  in  sc  egredietur  similiter  .g. ;   ergo 

.2.  radix  ect  ex  .g.,  quod  oportebat  ostendere.  Aliter  .d.  multiplicans  .2.  facit  .e.; 

et  .e.  se  ipsum  multiplicatis  facit  .b.\  ergo  multiplicatio  .d.  ia  .r.  multiplicata  per 

.e.  facit  . b .   Item  .d.  sc  ipsum  multiplicans  .<?.  facit;  ct  .a.  multiplicans  .g.  fecit 

ergo  multiplicatio  .d.  in  se,  multiplicata  per  .g.,  facit  . b .   Quare  muilinlicalio  .d.  in 

.2.  producta  in  . e .   equa  est  multiplicationi  .d.  in  sc  producte  iu  .g.:  com uniter  re- 

linquatur multiplicatio  remanebit  multiplicatio  .2.  in  .e.  equa  multiplicationi  .d. 

in  .g.  Quare  est  sicut  .d.  ad  .2.  ,   ita  .e.  ad  .g.,  sed  sicut  .d.  ad  .2.  ,   ila  est  .e.  ad 

./.;  ergo  .e.  ad  .g.  et  ad  ./.  eandem  proportionem  habent:  quare  .g.  equa  lis  est  ./. 

Sed  .2.  radix  est  ex  ./.;  quare  .2.  radix  erit  ex  .g.  Et  si  radicem  de  .40.  per  radicem 

dc  .coo.  diuidere  uis,  diuidc  .40.  per  .600.,  exibit  cui  inucnias  radicem,  et  habebis  pro- 

positum. Sed  qualiter  radices  fractionibus  inucniantur,  demonstrare  procurabimus.  Sed 

primum  | notandum  est,  cum  inter  se  diuiduntur  radices  numerorum  quadratorum,  uel  eo- 

rum proportionem  habeutium,  tunc  semper  egreditur  numerus  rationalis.  Verbi  gratia: 

uoluinus  diuidere  radicem  de  .64.  per  radicem  de  .16.:  dinisis  .64.  per  .16., egrediuntur  .4.; 

quorum  radix,  scilicet  .2.,  egreditur  ex  dicta  diuisione.  Nam  .8.,  que  sunt  radix  de  .64., 

diuisis  per  radicem  de  .10.,  scilicet  per  .4.,  egrediuntur  similiter  .2.  Et  nota,  quia  illud 

idem  egreditur  ex  diuisione  radicum  omnium  numerorum  babeutiuiu  eandem  proportio- 

nem, quam  habet  .16.  ad  .64.:  ut  si  radicem  de  .so  per  radicem  de  .20.  diuidere  uolumus, 

egredientur  .2.  similiter  ex  dicta  diuisione.  SI  alicui  fractioni  uel  fractionibus  radicem 

inuenire  desideras,  dupliciter  tibi  hoc  facere  demonstrabimus.  Primus  modus  est,  ut 

ipsam  partem,  uel  partes  accipias  ex  aliquo  magno  numero;  et  quot  habueris,  multi- 

plica per  ipsum  numerum;  ct  sume  multiplicationis  radicem  inucnias;  ipsatnque  per 

supradictum  numerum  diuide;  et  sic  habebis  propositum.  Verbi  gratia:  uolumus  inue- 

nire  radicem  dc  {:  accipe  ~   ex  aliquo  magno  numero.  Sitque  numerus  ille  .60.  Nam 

quanto  maiorem  numerum  acceperis,  tanto  propius  uerc  radici  deucucris:  \   quidem  dc.60. 

sunt  .40.;  quibus  multiplicatis  per  .60.,  rcdueiit  .2400.;  quorum  radix,  que  est  .49.,  minus 
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diuide  per  r,o,  et  habebis  propositum.  Nam  si  hor  in  pedibus,  ct  unceis  habere  de- 

sideras, accipe  {   ex  unceis  unius  perticg,  scilicet  de  .1  os.,  exibunt  .72.;  quibus  multi- 

plicatis per  .tos.,  ueniunt  7776  ;   quibus  accipias  radicem,  critque  —   88;  et  tot  uocie 
sunt  in  radice  de  \   unius  perlicg.  Similiter  si  uis  habere  in  minutis  et  secundis  ra- 

dicem de  j   unius  gradus,  accipe  £   cx  secundis  unius  gradus,  scilicet  ex  .3600,  eruat 

2SS0;  que  multiplica  per  .3600.,  erunt  quarta  toscsooo.;  quorum  radix  dabit  tibi  secunda, 

que  sunt  in  radice  de 
Aliter  uolumus  inucnire  radicem  de  J   unius  perticg;  quia  cx  multiplicatione  pedix  («c) 

in  pede  egreditur  denarius.  Iccirco  fac  denarios  de  |   unius  pertice,  erunt  denari  .14.; 

quibus  inucnias  radicem,  exibunt  pedes  .4.,  ct  remanent  .8.;  cx  quibus  fac  octauadcci- 
mas  unius  detiarij,  erunt  .144.;  quas  diuide  per  duplum  radicis  inueutg,  scilicet  per.s., 

egredientur  uncic  .16.,  ct  remanent  quos  multiplica  per  18,  erunt  ex  quibus 

extrahe  mulliplicationem  de  unceis  .ig.  in  se,  scilicet  remanebunt  ~   unius  denarij; 

quibus  diuisis  per  duplum  radicis  inuentg,  egredietur  circa  ~   unius  uncig.  Vel  aliter: 
accipe  radicem  de  denarijs  24.,  erit  pedum  {sic)  .5.,  et  deest  tibi  deuarius  .l.jei  quo 

fac  oct  a   undecimas,  erunt  .18.;  quas  diuide  per  duplum  radicis  iuuenctg,  scilicet  per  .10., 

exibit  uncia  \   1   ;   quibus  extractis  dc  pedibus  .5.,  remanent  pedes  .4.,  et  uncic  \   14. 

Incipit  distinctio  tertia 

in  mensurat  ion  c   omnium  camporum ♦ 

Hanc  itaque  distinctionem  in  quinque  partes  diuidere  decreui.  In  prima  quarum  men- 

surabimus triangulos.  In  secunda  quadrilatcros.  In  tertia  niullilatcros,  qui  ex  rectis 

lineis  constant.  In  quarta  circulos,  et  eorum  portiones,  et  obliquas  H   ruras  insuper, 

ct  commixtas  ex  rectis  et  curuis  lineis.  In  quinta  mensurabimus  ipsos  campos  ,   qui 

in  ascensione  montium  iacent.  { 

Incipit  pars  prima  tertig  distinctionis  dc  mensuratione  triangulorum. 

Cahim  qui  triangulj  uel  trilateri  sunt,  alij  ortbogonij,  scilicet  rectianguli;  alij  oxi- 

gonij,  scilicet  acutianguli;  alij  quoque  ampligonij  appelluntur:  ct  bcc  nomina  recipiunt 

ab  angulis.  Orthogonium  quidem  trigonum  est,  quod  habet  unum  ex  tribus  angulis 
rectum.  Reliqui  uero  duo  anguli  uni  recto  sunt  cquales.  Oxigonium  quoque  trigonum 

est,  quod  omnes  tres  angulos  acutos  habet.  Ampligonium  autem  est,  quod  unum  ex 

tribus  angulis  habet  maiorem  recto.  Recipiunt  quidem  trianguli  nomina  a   lateribus, 

ex  quibus  quidam  ysopleuri,  idest  equilalcri;  quidam  uero  ysocbeli,  idest  cquicrurij;  et 

quidam  diucrsilatcri,  qui  scaleni  appellantur.  Equilateri  quidem  sunt,  quorum  omnia  tria 

latera  sibi  inuicem  cquantur.  Equierurij  autem  sunt,  qui  duo  latera  sibi  inuicem  equalia 

habent.  Diucrsilatcri  quippe  sunt,  qui  omnia  tria  latera  habent  inequalia.  Et  notandum, 

quia  in  omni  triangulo  tres  catheti,  scilicet  perpendiculares,  exigi  possunt.  Ex  quibus 

unaqueque  cadit  a   quolibet  angulorum  super  latus  subtendens,  uel  recipiens  ipsum  an- 

gulum. I11  orthogonijs  autem  trigonis  una  perpendicularium  cadit  infra  trigonum  ;   ct  est 

illa  que  producitur  ab  angulo  recto  super  latus  subtendens  ipsum  angulum.  Relique  qui- 

dem perpendiculares  sunt  duo  latera  continentia  angulum  rectum.  In  oxigonijs  autem 

trigonis  omnes  tres  perpendiculares  cadunt  interius.  In  ampligonijs  namque  due  cadunt 

exterius,  et  alia  interius.  Colligitur  quippe  embadum,  scilicet  area  omnium  trim- 
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gulorum  ex  multiplicatione  dimidij  cathetus  in  totam  basem,  uel  ex  multiplicatione 

medietatis  basis  in  totam  perpendicularem  ;   quo  cura  demonstrationibus  ostendere 

procurabo.  Si  in  trigono  ab  angulo,  qui  nou  sit  mittor  alicui  reliquorum  angulorum, 

cathetus  supra  latus  subtendens  ipsum  angulum  erigatur,  infra  trigonum  cadet.  SI  in 

trigono  .abg.  sit  angulus  .bag.  non  minor  angulo  abg.  ucl . bga .j  dico,  si  a   puncto 

.a.  super  rectam  .bg.  cathetus  erigatur,  infra  trigonum  . abg .   cadet. 

Non  enim;  sed  si  possibile  est,  cadat  extra  trigonum  a   latere  . b .;  et  ducatur  itaque 

.gb.  in  directo  in  infinitum  super  punctum  . e ct  protrahatur  super  .ge.  recta  ca- 
thetus .az.  ;   eritque  trigonum  .azb.  orthogonium  haberis  angulum  ,   qui  sub  .azb. 

rectum:  et  quoniam  in  trigono  .a*6.unum  latus  eductum  est  extra  trigonum, scilicet .zb. 

in  bg.  Exterior  quidem  angulus,  qui  sub  .abg.  maiorem  opposito  ct  interiori,  qui  sub 

.azb.:  rectus  quidem,  qui  sub  .azb.}  maior  ergo  recto,  qui  sub  .abg.  Sed  qui  sub  . bag . 

non  minor  csl  eo,  qui  sub  .abg.}  maior  enim  recto,  epii  sub  .abg.  Similiter  ct  qui  sub 

•bag.  maior  est  recto.  In  trigono  quidem  .abg.  sunt  duo  anguli  duobus  rectis  maiores; 

quod  est  impossibile.  Cum  omnes  tres  anguli  cuiuslibet  trigoni  duobus  rectis  sint  equulos, 

vt  ait  euclides  32.*  primi:  nou  ergo  cathetus  ab  .a.  super  latus  .bg.  ducta  extra  trigonum 
cadet  ex  parte  .b.  Similiter  ostendetur,  neque  extra  ex  parte  .g.  intus  enim  cadet;  quod 

oportebat  \   ostendere.  Ex  hoc  enim  comprehenditur,  quod  in  oxigonio  trigono  ab  an- 
gulo minore  existente  in  ipso,  ct  in  ortogonio  ab  angulo  recto,  ct  in  ampligonio  ab 

augulo  obtuso;  si  cathetus  supra  latera  subtendentia  ipsos  angulos  erigatur,  infra  ipsa 

trigona  cadet.  Demonstremus  itaque,  qualiter  in  orthogonio  trigono  latera  continentia 

angulum  rectum  sit  cathetus  iu  ipso.  Adiaccat  quidem  trigonum  orthogonium  .bgd. 

rectum  habens  angulum,  qui  sub  .bgd.  Dico,  rectam  .bg.  perpendicularem  esse  super 

. gd .   rectam,  et  .dg.  super  .bg.:  protrahatur  recta  ,gd.  in  directo  ad  punctum  ct 

quoniam  super  rectam  .ad.  stat  recta  *bg.,  facit  circa  se  duos  angulos,  aut  rectos, 

aut  duobus  rectis  equalcs.  Rectus  quidem,  qui  sub  .bgd.  rectus  manet,  qui  sub  .bga. 

Quare  .bg.  cathetus  est  super  .ad.  Similiter  si  protrahatur  recta  .bg.,  ostendetur,  re- 

ctam dg.  esse  cathetum  super  .bg.  Dico  iterum  :   a   puncto  .b.  alia  cathetus  cadere  non 

posse  super  redam  .ad.  preter  cathetum  .bg.  Sed  si  possibile  est;  esto  .ha.  caihclus 

super  .ad.,  erit  tunc  in  trigono  .bag.  du»>  ungulj  rcctj;  quod  est  inccnuenicns.  Simi- 
liter si  fecerimus  eam  cadere  inter  .g.d.  super  punctum  .e.,  erit  in  triangulo  ,abe.  duo 

anguli  recti,  qui  sub  .bge.,  et  qui  sub  .geb.}  quod  est  impossibile:  nori  enim  super 

rectam  .ad.  cathetus  cadit  preter  .bg.  Similiter  ostendetur,  nec  a   punio  .d.  super  .bg. 

cathetum  cadere  posse  preter  dg.}  quod  oportebat  ostendere.  SI  in  oxogonio  trigono 

ab  angulo  minore  existente  in  ipso  super  latus  subtendens  ipsum  anguluui  'cathetus 
trahatur,  infra  trigonum  cadet.  Exempli  causa:  sit  oxogonium  trigonum  .abg.  minorem 

habeas  angulum,  qui  sub  .bag.  Dico;  si  ab  .a.  erigatur  cathetus  super  redam  .bg., 

infra  trigonum  cadet.  Nou  enim;  sed  si  possibile  est  cadat  exterius  super  .d.  punctum. 

Et  quoniam  recta  .ad.  cathetus  est  super  rectam  .dbg.,  rectus  est  angulus,  qui  sub 

.adb.  Sed  angulus  qui  sub  .abg.,  qui  est  extra  trigonum  .adb.,  maior  est  interiori  sibi 

opposito,  qui  sub  .adb.  Sed  qui  sub  .adb.  est  rectus;  quare  angulus,  qui  sub  abg. 

maior  est  redo;  quod  est  inconuenicns,  cum  aculiangulum  sit  trigonum  .abg.:  nou  enim 

cadit  cathetus  ab  ,a.  extra  trigouum  .abg.:  intus  enim  cadit;  quod  oportebat  ostendere. 
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In  ampligonio  trigono  si  ab  angulo  acuto  cathetus  trahatur  super  latus  subtendens  ipsum 

angulum,  extra  trigonuni  cadet.  Sit  trigonum  ampligoniura  . bdg .,  amplum  haliens  angu- 

lum, qui  sul>  .bdg.  Dico,  si  ab  angulo  .dbg.  cathetus  ducatur  super  .gd.  rectam,  extra 

trigonum  .bdg.  cadet.  Non  enim;  sed  si  possibile  est,  cadat  inter  . dg .   ad  punctum  .a. Et 

quoniam  .ba.  cathetus  est  super  rectam  .gd.;  angulus  quidem, qui  sub  . bad .,  rectus  est. 

Est  enim  maior  recto,  qui  sub  . bdn .   Quare  in  trigono  .bda.  sunt  duo  anguli  duobu* 

rectis  maiores;  quod  est  in  possibile.  Non  enim  a   puncto  .b.  super  ,gd.  cathetus  infra 

trigonum  bdg.  cadit.  Similiter  ostendetur,  nec  a   puncto  .g.  super  lineam  .bd.  cathetum 

posse  j   infra  trigonum  .bgd.:  exterius  enim  radunt;  quod  oportel>at  ostendere.  SI  in 

duabus  lineis  angulum  continentibus  recta  aliqua  inciderit;  et  in  medio  ipsius  r-tira- 

matur  punctus  ;   et  a   puncto  ad  angulum  protrahatur  recta  ;   si  ipsa  recta  equalts 

fuerit  linee  iacenlis  d   dieto  puncto  usque  ad  unam  linearum  continentium  angulum, 

tunc  angulus  ille  rectus  erit.  Exempli  causa  :   sint  due  linee  .ab.  et  bg.  continentes 

angulum  .abg.;  et  iu  eis  incidit  recta  recta  (f/c)  .de.;  in  medio  cuius  accipiatur  punctus 

,z.,  protrahatur  .zb.  Dico  quoniam  si  .zb.  recta  cqualis  est  recte  ze.  ucl  zd .,  quod 

angulus  .abg.  esi  rectus.  Quoniam  tres  linee,  que  sunt  .zb.  et  zd.  et  ze.  sibi  inuicem 

«■quales  sunt;  si  a   puncto  .z.  spatio  ullius  ipsarum  circulus  circinabitur,  uiminim  J*r 

puncta  .d.b.e.  ucniet;  infra  quem  circulum  coaptata  est  quodam  recta  .de.,  infra  quam 

est  centrum  circulj  j   ideo  recta  .de.  est  dyameter  illitis  circulj;  d   quo  dyamclro  com- 

prehensus est  arcus  .d.b.e.:  ergo  semicirculus  est  .d.b.e.,  infra  quem  «?st  angulus  .dbe. 

Angulus  quidem,  «pri  est  iu  semicirculo  ,   rectus  est ;   ut  Euclides  in  tertio  suo  libro 

ostendit.  Ex  hoc  enim  manifestum  est,  quod  si  recta  .zb.  maior  esset  quam  recta  .zd. 

ucl  .ze.;  angulus  quidem  .dbe.  acutus  esset.  Si  ucro  minor  esset  .zb.  quam  .zd.  ud 

.ze.,  obtusus  esset  angulus  .abg. 

/y  orthogonio  quidem  trigono  quadratus  lateris  subtendentis  angulum  rectum 

equus  est  duobus  quadratis  laterum  continentium  angulum  rectum.  Sit  trigono* 

orthogonium  abg.  rectum  hahens  angulum,  qui  sub  .agb.  Dico  quoniam  quadratum 

linee  .ab.  cqualem  esse  duobus  quadratis  linearum  . ag .   et  .gb. :   protraham  super  it* 

ctam  .ab.  a   puncto  .g.  cathetum  .gd. ;   critque  trigonum  .abg.  ciiuisura  in  duobus 

trigonis  orthogonijs,  que  sunt  . gdb .   et  gda.  ;   et  sunt  sibi  inuicem  similia  et  toti, 

ut  Euclides  in  sexto  libro  demonstrauit  .   Et  quoniam  simile  est  trigonum  .gdb.  tri- 

gono .agb.,  circa  comunem  angulum  .b.  habent  latera  proportionalia.  Est  enim  sicut 

,db.  ad  .bg  cx  trigono  . dbg ita  ,gb.  ex  trigono  .bag.  est  ad  lineam  .ab.  Quar* 

multiplicatio  .db.  in  .ba.  equa  est  quadrato  linee*  .bg.  Kursus  quoniam  simile  est  tri- 

gonum .gda.  trigono  .agb.,  circa  comunem  angulum  ipsorum  .a.  latera  habcr.t  pro- 

portionalia. Est  ergo  sicut  recta  .da.  ad  .ag.  ex  triangulo  .gda.,  ita  recta  .ga.  eI 

triangulo  .agb.  est  ad  rectam  .ab.  Quare  .ad.  in  .ab.  equatur  quadrato  linee  .ag- 

Demonstratum  quidem  est  ct  .db.  in  .ba.  equari  quadrato  linee  .gb.  Quare  multiplicati" 

.db.in.ba.  cum  multiplicatione  linee  .ad. in  .ab.  equatur  duobus  quadratis  linearum 

et  .ga.  Sed  multiplicatio  .db.  in  .ab.  cura  .da.  in  .a b.  equa  est  quadrato  linee  .ab.', 

ergo  quadratus  linee  .ab.  equatur  duobus  quadratis  linearum  .bg.  ct  .ga.;  quod  opor- 
tebat ostendere,  lis  itaque  demonstratis,  qualiter  trigona  mensurentur,  demonstrant 

Sed  notandum  primum,  quod  ex  trigonis  orthogonijs  ampligonijs  alia  |   sunt  equicruna* 
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alia  diuersilatcra.  Oxigoniomm  quidem,  alia  sunt  equilatera,  alia  cquicroria,  alia  ucro 

diucrsilatcra.  Yndc,  ut  doctrinam  mensurandi  omnia  genera  trigonorum  perfecte  ha- 

beamus, hanc  partem,  scilicet  primam  huius  tertie  distinctionis,  in  tres  dilVerentias  di- 

uidiraus.  In  piima  quarum  mensurabimus  trigona  orthogonia  :   in  secunda  oxigotiia  : 

in  tertia  ampiigonia. 

Incipit  differentia  prima. 

Akka  omnium  trigonorum  orthogoniorum  colligitur  ex  multiplicatione  unius  la- 

teris in  dimidium  alterius  continentibus  angulum  rectum.  Exempli  causa :   Sit  tri- 

gonum orthogonium  et  cquicrurium  abc.  habens  iu  singulis  lateribus  .ab.  et  .bc.  per- 

ticas .10.;  latus  quoque  .ac.  sit  radix  de  perticis  .200.;  multiplicabis  dimidium  latens  .ab. 

in  totum  latus  ,bc.t  uei  e   couuerso,  scilicet  .5  per  .to.;  et  sic  reddet  pro  area  totius 

trigoni  perticas  .50.  superficiales:  et  hoc  probabitur,  sia  puncto  .a.  super  lineam  . ba ., 

secundum  rectum  angulum,  lineam  .ad.  cqualem  linee  .bc.  protraxeris;  et  copulandis 

lineam  .dc.t  que  erit  cqualis  linee  .ab.  Ideo  quia  quadrilaterum  est  .abed.  equila  torum, 

et  orthogonium,  cx  quo  trigonum  .abc.  dimidium  continere  in  suprascripta  figura  aperte 

declaratur:  totum  ergo  quadratum  .abed.  est  perticarum  .100.,  que  colliguntur  cx  mul- 

tiplicatione de  .10.  in  .10.,  scilicet  ex  uno  latere  in  se  ipso:  quare  trigonum  .abc.  cum 

sit  dimidium  ipsius  quadrati,  perticas  50  continere  necesse  est.  hem  est  trigonum  or- 

thogonium diuersilaterum  . bed cuius  latus  .bc.  est  perticarum  .8.;  latus  quoque  .cd.  est 

perticarum  6.;  latus  uero  .bd.  perticarum  .10.;  cl  angulus  rectus  est,  qui  ad  . c .   Quare 

multiplicabis  dimidium  .bc.  per  totam  . cd .,  hoc  est  .4.  per  .6.;  ucl  dimidium  .cd.  in  to- 

tam .cb.,  scilicet  .3.  per  .8.,  et  halubis  perticas  .24.  pro  area  trigoni  .bcd.;  quod  esse 

ucrum  cognoscitur  suprascripti  trigonj  doctrina:  ucl  aliter  diuidatur  .bc.  in  duo  cqualia 

supra  punctum . e .;  et  d   puncto  .c.  cquidistans  et  equalis  linee  .cd.  protrahatur  linea 

.<•/.;  ct  copuletur  .df.  Et  quouiam  linea  .cd.  cquidistans  est  et  equalis  linee  .df.,  erit 
linea  .fd.  equulis,  et  cquidistans  linee  .ce.,  ut  in  geometria  aperte  declaratur.  Quare 

linea  .df.  est  pcrtice  .4.,  et  est  equalis  linee  .eb.\  et  .bh.  est  cqualis  ,hd.;  ct  angulus 

xbh.  angulo  .hdf.  est  equalis:  uude  recta  .eh.  rcctc  Jif.  cquatur.  Quare  trigonum 

.hfd.  equalis  trigono  . beh .:  totum  ergo  trigonum  .bcd.  equalis  est  quadrilatero  .ecfd. 

orthogonio,  quod  continetur  cx  multiplicatione  linee  .ec.  in  lineam  .cd.,  scilicet  de  4 

iu  c.  Quare  trigonum  .bcd.  continetur  ex  multiplicatione  dimidj  .bc.,  scilicet  cx  .ec. 

in  .cd.,  ut  prediximus. 

Similiter  ostendetur,  si  a   puncto  .i.  ,   scilicet  dimidio  .cd.  ,   protrahatur  linea  .ia. 

cquidistans  et  equalis  linee  .cb.  ;   et  copuletur  recta  .ba.  ;   el  erit  triangulus  .abh. 

equalis  triangulo  .hid.  :   comunilcr  si  addatur  quadrilaterum  .bcih.,  erit  totum  qua- 

drilaterum .abei.  equale  triangulo  .bcd.*,  cuius  quadrilaleii  area  habetur  cx  .ic.  in 

.cb.,  hoc  est  de  .3.  in  .8.,  ut  supradixinuis.  Nam  si  latus  .bd.  per  reliqua  latera  |   in- 

uenirc  uolueris,  multiplica  latus  .bc.  in  se,  scilicet  per  8.,  erunt  .64.;  cui  superadde 

multiplicationem  lateris  .cd.  in  se,  scilicet  .36.,  erunt  .100.;  cuius  radix,  que  est  .10.,  est 

longitudo  .bd.  ypotenusg.  Sit  ypotenusa  .bd.  pertice  .10.,  et  basis  .cd.  pcrtice  .6.;  ct 

queratur  longitudo  catheti  . bc .;  multiplicabis  ypotenusam  in  se,  scilicet  .10  per  10., 

erunt. 100. ;dc  quibus  tolle  multiplicationem  basis  in  sc,  scilicet  .36., remanent  64.;  quorum 

radix,  scilicet  .8.,  est  longitudo  catheti  .bc.  Item  ypotenusa  sit  .10.,  et  cathetus  sit  .8.; 
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et  ingnoraucrls  basem  .cd.  Ex  tetragono  quidem  .bd.,  scilicet  de.  too.>  ex  trahe  tetragonum 

.bc.,  scilicet  .64.,  remanent  .30.;  quorum  radix,  scilicet  .6.,  est  latus  .cd. 

Incipit  Differentia  secunda. 

O Mnium  trigonorum  o.rigon iorum  area  colligitur  e.r  multiplicatione  catheti  in 

dimidium  basis ,   uel  ex  multiplicatione  basis  in  dimidium  catheti.  Ad  cuius  rei  eui- 

dentiam  sit  trigonum  acutiangulum,  et  cquilaterum  .abc.  hal>ons  in  singulis  laterilns 

perticas,  io.:  protraliatur  super  rectam  .bc.  cathetus  .ad.;  quoniam  .ad.  cathetus  est 

super  rectam  .Ac.,  equalis  est  uterque  angulorum,  qui  ad  .d.:  ergo  orthogonia  suul 

trigona  .adb.  et  .adc.:  et  quoniam  equalis  est  linea  linea  [sic)  .ab.  linee  .ac.;  et  lina 

.ad.  cunuinis  est  utrique  triangulo;  basis  ergo  .bd.  basi  .bc.  equalis  erit;  cl  trigonum 

utdb.  trigono  .adc.  equale  erit.  Et  quoniam  orthogonium  est  trigonum  .adb.,  aita 

ipsius  colligitur  ex  multiplicatione  catheti  .ad.  in  dimidium  basis  .bd.  ,   scilicet  i» 

‘   2.  Similiter  quoniam  orthogonium  est  trigonum  .adc.,  area  ipsius  colligitur  ci  mul- 

tiplicatione catheti  .ad.  iu  dimidium  basis  .dc.;  quare  urca  tutius  .abc.  trigoni  col- 

ligitur cx  multiplicatione  catheti  .ad.  in  dimidium  basis  .bc.,  ul  supra  diximus. 

Kisdtni  ucro  dispositis  ostendetur,  quod  area  .abc.  trigon j   colligitur  ex  multipli 

catione  totius  basis  .bc.  iu  dimidium  catheti  .ad.  Nam  si  longitudinem  catheti  Ati. 

scire  desideras,  tetragonum  linee  .bd.,  hoc  est  raultiplicatioucm  ipsius,  uel  potentiam 

extrahe  ex  potentia  totius  linee  .ab.,  scilicet  .25.,  de  .100.,  remanebunt  .75.;  cuius  numen 

radix,  scilicet  parum  minus  de  perticis  }   8.,  est  longitudo  catheti  .ad.:  quibus  perticis 

1 8.  multiplicatis  per  medietatem  basis  .bc.,  scilicet  per  .5.,  reddunt  parum  minus  dt 

perticis  i   43.  pro  area  totius  trigoni  .abc.  Similiter  multiplicatio  totius  basis,  scilicet  .10-. 

in  dimidio  catheti,  qui  est  parum  minus  de  perticis  {   4.,  facit  fere  dc  perticis  | 

uel  .bd.  per  .ad.,  hoc  est  .5.  per  radicem  de  .75.  multiplica,  et  habebis  radicem  de 

.1875.  pro  embado  trianguli  .<i bc.’,  que  radix  est  secundum  propinquitatem  J   43.,  minus 

Et  si  embadum  suprascripti  triaugulj  aliter  inuenirc  uls  ex  quadrato  unitis  laterum, 

scilicet  de  .ioo.  tertiam  et  decimam  partem  occipe;  et  quod  prouenerit,  erit  embadum  se- 

cundum propinquitatem.  Est  enim  proportio  arc£  cuiuscumque  trianguli  equila  teris  ad 

quadratum  sui  lateris  parum  minus  de  proportione,  quam  habent  .13.  ad  .30.  Item  sit 

cquicrurinm  trigonum  et  acutiau  'uluiu  .def.,  habens  latera  .de.  et  .df.  cqualia;  quorum 

unumquodque  sit  perlice  .io.;  latus  quoque  .ef.  sit  pertice  .12.:  inter  cqualia  quidem 

crura  ipsius,  scilicet  super  basem  .ef.  cathetus  protrahenda  est;  ideo  quia  cadit  super 

dimidium  .ef.  ;   cl  protraclg  |   cntlietj  .dg.  studeas  longitudinem  inucnire;  uidelicet 

extrahere  potentiam  .eg.  cx  potentia  lateris  ule.,  scilicet  .36.  de  .too.,  remanent  .64.;  qui 

numerus  est  potentia  catheti  . dg .:  quare  .dg.  est  perticarum  ,8.,  scilicet  radix  dc  .64.: 

similiter  .8.  multiplicatis  per  dimidium  basis  .ef.,  scilicet  in  .e.;  uel  tota  baso  in  dimidio 

catheti,  scilicet  .12.  per  .1.,  ucniunt  pertice  .48.  pro  area  totius  trigoni  .def.  Nam  cum 

multiplicatur  cathetus  iu  dimidium  hasis,  tunc  constituitur  ex  ipso  triangulo  quadri- 

laterum  longum,  habens  in  longitudinem  perticas  .8.,  scilicet  quantitatem  catheti,  et  in 

latitudinem  perticas  .6.,  scilicet  dimidium  1   nisis.  Ycrhi  gratia  :   describatur  iterum  tri- 

gonum .def.’,  et  i   puncto  u/«  protrahatur  linea  .dh.,  equidistans  et  equalis  linee 
hoc  est  equalis  linee  .ge.;  et  copuletur  recta  ./</.,  que  erit  equalis  catheto  .dg. 

(}uare  quadrilaterum  .dgfh.  equale  est  trigono  .def.  Nam  quadri  laterum  dgfh. 
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constat  ex  multiplicatione  callidi  .dg.  in  . gf scilicet  indimidio  .cf.  liem  sit  trigonum 

diiiersilatcrum  et  aciitiungulum  .abc.',  cuius  latus  .ab.  sit  perlice  .13.;  latus  .ac.  sit 

perticc  .15;.  basis  .bc.  sit  perticc  .n.  In  lioc  enim  triangulo  cathetus  inucniri  non  po- 

test, donec  primum  inueniatur  cusus  supra  basem,  in  quo  pnprudicularis,  scilicet  ca- 
thetus, cadat;  qui  casus  trihus  modis  inucniri  potest.  Primus  quidcin  modus  est  ,   ut 

potentia  unius  lateris  cum  jmtentia  basis  iungns ;   et  ex  eorum  summa  extrahes  po- 

tentiam alterius  lateris;  residuique  dimidium  per  longitudinem  basis  diuide;  et  quod 

ex  diuisione  prouenerit,  erit  casus  ab  illa  jiartc,  a   qua  couiungitur  potentia  lateris 

cuiu  potentia  basis.  Yt  in  trigono  suprascripto,  cuius  putentia  Itasis,  scilicet  de  .u. 

in  se  ipso,  est  .1»«.;  quo  addita  cum  potcutia  lateris  .ab.,  scilicet  cum  multiplicatione 

de  .13.  in  se,  que  est  .169.,  faciunt  .305.:  de  quibus  extracta  potentia  lateris  .ac.,  scilicet 

.225.,  remanent  .140.;  quorum  dimidium,  scilicet  .70.,  per  liasem,  scilicet  per  .14.,  diuide, 

exibunt  .5.,  que  sunt  casus  a   latere  . ab.,  scilicet  quantitas  .bd.:  reliquum  ucro  .dc. 

erit  pcrtice  .9.,  scilicet  dilTcrenlia,  que  est  a   .5.  usque  iu  .14. 

Irem  potentia  lateris  .ac.,  scilicet  .225.,  addita  cuin  potentia  basis  .cb.,  scilicet  cum 

.196.,  facient  .421.;  de  quibus  extracta  potentia  lateris  .ab.,  sc ilice'  .109.,  ren.  nent  .252.; 
quorum  dimidium,  scilicet  .120.,  diuisum  per  basem,  reddunt  .9.  pro  casu  d.  Modus  alius 

est,  ut  addas  perticas  utriusque  ypotcniisg,  ut  in  lioc  trigono  .13.  cum  15.  erunt  .28.;  quas 

diuide  per  .2.,  erunt  .14.;  quas  multiplica  per  differentiam,  que  est  ab  una  ypoo  .usarum 

usque  in  ipsis  .14.,  scilicet  per  erunt  .14.;  quas  diuide  per  dimidiuin  basis,  scilicet  per 

.7.,  exibunt  .2.;  quas  adde  super  dimidium  basis,  erunt  .9.;  que  sunt  maior  casus  a   latere 

maioris  ypolenusg  .ac.  Similiter  extractis  ipsis  .2.  ex  ipsis  *7.,  relinquetur  miuor  casus  .bd. 

perticarum  .5.,  ut  per  primum  moduiu  ioucntum  est.  Tertius  modus  est,  ut  per  potentiam 

minoris  ypotcniisg  dc  potentia  maioris  extrahe,  scilicet  -ico.  de  .225.;  residuum  ucro, 

scilicet  .56.  per  basem,  scilicet  per  .14.  diyide,  exibunt  .4.  que  adde  cum  base,  erunt  .18. 

quorum  dimidium,  scilicet  .9., est  maior  casus:  uel  .4.  extrahe  de  hasc,  remanent  .10.;  quo- 

rum dimidium,  scilicet  .5.,  est  minor  casus.  Et  laic  j   uidetur  mihi  actior  reliquis.  Inuencto 

itaque  casu,  si  perpendicularem  .ad.  inuenirc  nolueris,  extrahe  potentiam  minoris  casus, 

scilicet  .25.,  de  potentia  lateris  .ab.,  scilicet  de  .169.,  remanebunt  .144.;  quorum  radix, 

scilicet  .12.,  est  cathetus  uid.:  uel  potentium  maioris  casus,  scilicet  multiplicationem 

de  .9.  in  se  ipso,  scilicet  .81.,  extrahe  de  potentia  .ac.,  scilicet  de  .225.,  remanebunt  . simi- 

liter .144.  pro  potentia  catheti  .ad.:  quare  cathetus  Md.  est  .it.,  ut  prediximus.  Multi- 

plicatio quidem  catheti  iu  dimidium  basis,  uel  e   couucrso,  reddit  perticas  .84.  pro  area 

totius  trigoni  .abc.  In  suprascripto  quidem  trigono  cquicrurio  ostendimus,  ipsum  equalem 

esse  ei  quadrilntero  rectiangulo,  qui  habet  in  longitudine  quantitatem  catheti  eiusdem 

trigoni ,   et  in  latitudine  quantitatem  dimidij  sug  basis  .   In  /wc  ucro  nolumus  de- 

monstrare, qualiter  trigona  cquiparuntur  ipsis  quadrilatcribus  rectiangulis,  qui  habent 

iu  longitudine  quantitatem  totius  basis  trigonorum,  et  iu  latitudine  quantitatem  dimidij 

catheti  :   d iuidatur  cathetus  ad.  in  duo  equalia  supra  puuetum  .e.,  ut  m   hac  alia 

cernitur  formula;  ct  per  puuetum  .e.  linea  trahatur  .fg.,  que  sit  equulis,  et  cquidi- 

stans  linee  .bc.;  et  copulentur  recte  .fb.  et  .gc.  ,   que  erunt  cquales  ct  equidistantes 

sibi  inuicem;  propter  quod  recta  '.fg.  est  equidistaus  et  equulis  linee  .bc.  :   ct  quo- 
niam cathetus  .ad.  ili  duo  equalia  diuisus  est  secundum  punctum  .e.;  et  per  puuetum 
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.e.  protracta  est  basis  .bc.  equidistans  rcctg  .fg.,  que  secat  rectas  ab.  et  .ac.  in 

duo  cqualia  in  punctis  .h.  et  secundum  quod  in  geometria  declaratur;  et  anguli, 

ad  .e.  recti  erunt,  sicut  sunt  anguli,  qui  ad  .d.:  quare  anguli  ./.  et  .g.  rectj  sunt: 
ideo  si  scindatur  recta  Me.  ab  .a.  in  .e.,  et  recta  jeh.  ab  .e.  in  .h.  ;   et  ponatur 

trigonum  .aeh.  super  trigonum  .bfh.,  recta  .ae.  super  rectam  -fb.  cadet:  ideo  quia 

recta  fb.  equalis  est  recte  ed.,  que  est  equalis  recte  .ea.,  et  recta  .eh.  super  rectam 

./*/.;  et  recta  .ah.  super  rectam  .hb.)  et  angulus  .(.  equalis  erit  angulo  .aef.  Quare 

angulus  .f.  rectus  est :   propter  eadem  ergo  rectus  angulus  qui  ad  .g.,  et  trigonum 

.cig.  equale  est  trigono  Mei.:  totum  ergo  ,a bc.  trigonum  quadrilatcro  .fbeg.  equalc 

est,  quod  liabet  in  uno  latere  quantitatem  basis  ;   in  alio  quantitatem  dimidij  catheti, 

ut  oportebat  ostendere.  Nec  prctermictcndum  est,  quod  in  quadrilatcro  .fbeg.  angulus, 

qui  sub  .bcg.  equalis  est  angulo,  qui  ad  ideo  quia  oppositi  sunt:  quare  ct  angulus 

.{bc.  equalis  est  angulo  qui  ad  .g.;  que  omnia  in  libro  euclidis  aperte  declarantur, 

ubi  ostenditur,  quod  omnes  figurc  que  habent  latera  opposita,  equalia  habebunt  simi- 
liter et  angulos  cquales:  quare  angulus  .fbc.  et  .bcg.  recti  sunt:  orthogonium  ergo 

est  quadrilatcruiu  .fbeg..,  ut  oportet.  In  secundo  quidem  euclidis  libro  demonstratur, 

unde  procedit  prima  inuentio  casus  perpendicularis  in  oxigonio  trigono. 

Et  nos  unde  procedit  inuentio  eiusdem  casus,  per  secundum  ct  tertium  modum  uo- 
lumus  |   figuris  geometricis  demonstrare.  Describatur  rursus  trigonum  suprascriptum  .aber, 

et  protrahatur  in  co  cathetus  .ad.-,  et  per  puncta  .bc.  ad  rectos  angulos  protrahantur 

recte  .eb.  ct  .fc.',  et  sit  recta  .eh.  equalis  recte  .ac.,  scilicet  i$;  et  recta  ,fc.  equalis 

reelc  .ab.,  scilicet  n;  et  copulentur  .fe.  et  .fd.  ct  .de.',  et  diuidatur  recta  . ef .   in 

duo  equa  super  punctum  .g.)  ct  a   punto  .g.  utrisque  rectis  .{c.  et  .eb.  equidistans  pro- 

trahatur recta  .gh.',  ct  per  punctum  .f.  recte,  ct  equidistans  .bc.  protrahatur  recta  .fik. 
Rursus  per  punctum  .g.  rectis  .cb.  ct  .fik.  equidistans  protrahatur  recta  .gl.\  ct 

quoniam  orthogonia  sunt  trigona  .adc.  et  .adb.  rectos  habentia  angulos  ,   qui  sub 

.adc.  et  .adbr,  potentia  quidem  lateris  .ac.  equatur  duobus  potenlijs  linearum  ad. 

ct  .dc.',  et  potentia  linee  .ab.  equatur  duobus  potentijs  linearum  .ad.  ct  .db.  Quare 
si  comuuitcr  aufleratur  potentia  linee  .ad.,  poterit  potentia  maioris  casus  .dc.  pios 

potentia  minoris  .db.,  quantum  potest  potentia  linee  .ac.  plus  potentia  linee  .ab. 

Quare  potentie  linearum  .ab.  ct  .dc.  cquantur  potentijs  linearum  .ac.  et  .db.  Sed 

recta  .fc.  equalis  est  recte  .ab.  ,   ct  recta  .eb.  recte  .ac.  Quare  potentia  linearum 

,fc.  ct  .cd.  equatur  potentie  linearum  .eb.  ct  .bd.  Sed  potentie  linearum  .fc.  et  .cd. 

equa  est  potentia  linee  .fd.  cum  augulus  ,fcd.  sit  rectus.  Simili  quoque  modo  potentia 

linee  .dc.  equatur  potentie  linearum  .eb.  et  .bd.:  quare  linee  .fd.  et  .de.  sibi  inuicern 

sunt  equales.  Equicrurium  ergo  est  trigonum  .fde.  Et  quoniam  basis  .ef.  in  cluo  equa 

diuisa  est  super  punctum  .g.;  linea  quidem  .dg.  cathetus  est  super  lineam  .ef  :   quare 

rectus  est  uterque  angulus,  qui  sub  .dge.  et  -dgf.  Rursus  quoniam  recta  .gh.  equi- 

distans csl  recte  .fc.',  et  in  eis  incidit  reda  .cb.  ;   anguli  quoque  qui  sub  .fch.  et 

. ghc .   duobus  rectis  sunt  cquales.  Sed  qui  sub  .fch.  rectus  est;  quare  qui  sub  gbc- 

rectus  erit  ;   exterior  angulus  qui  sub  .ghd.  est  rectus;  quia  equalis  est  interiori  et 

opposito,  qui  sub  .fch.:  cathetus  ergo  est  linea  .gh.  super  rectam  .bc.  Irem  quo- 
niam per  punctum  .f.  protracta  est  linea  .fik.  equidistans  linee  xb.  ;   ct  linea  he. 
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est  equidistans  linee  .fc.;  paralilogramum  ergo  est  quadrilaterum  .kbef.  Quare  op- 

posita  latera  sibi  inuiccin  sunt  equalia:  equalis  ergo  est  recta  .[k.  recte  .bc.,  et  recta 

.bk.  recte  .cf.  Ergo  .bk.  est  13,  remanet  .ke.  2.  Nam  recta  Ah.  equalis  est  utrique 

rectarum  .fc.  et  . kb . 

Paralilogramina  enim  sunt  quadrilatera  .kbhi.  et  Ahcf.  Ergo  recta  Jli.  est  13.  Item 

quoniam  in  cquulislantibu-s  .eb.  ct  .gh.  recta  incidit  .e/.,  exterior  angulus,  qui  sub 

.fgi.  equalis  est  opposito  interiori,  qui  sub  .gei.  Et  angulus  quidem  qui  sub  .fig. 

equalis  est  .ei.,  qui  sub  .gle.:  est  enim  uterque  rectus.  Reliquus  qui  sub  .gfi.  re- 

liquo, qui  sub  .egi.  est  equalis;  et  recta  .fg.  recte  .ge.  est  equalis.  Quare  reliqua  la- 

tera reliquis  lateribus  equalia  erunt,  que  equales  angulos  subtendunt  :   latus  qUftppe 

.gi.  lateri  .el.  est  cquale  ;   ct  latus  .fi.  lateri  .gl.  est  similiter  \   equalc.  .Sed  recta 

.gl.  recte  Ak.  est  equalis;  quia  paralilogramum  est  quadrilaterum  Jkig.  Ergo  recta 

.fi.  equalis  est  recte  . ik .;  quare  recta  .ch.  equa  est  recte  .hb.:  diti*»a  est  ergo  basis 

.bc.  in  duo  equa  super  punctum  .h.;  quare  .ch.  est  .7.  Item  quia  paralilogramum  est 

quadrilaterum  Jkig.;  equalis  est  recta  ,lk.  recte  Ag.  Sed  rec*a  ,ig.  demonstrata  est 

esse  equalis  recte  ./e.;  quare  et  .kl.  equa  est  recte  ./e.  SeJ  tota  .ke.  est  .2.;  ergo 

unaqueque  rectarum  .kl.  et  .le.  ct  Ag.  est  .1.:  vnde  tota  Jig.  est  .14.  Rursus  quoniam 

rectus  est  angulus  . dgf.,  duo  quidem  angulj  qui  sunt  .dgh.  et  . hgf .   uni  recto  sunt 

equales.  Similiter  quoniam  orthogonium  est  trigonum  .gif.  habens  rectum  angulum, 

qui  sub  -gif  ’,  reliqui  duo  anguli  qui  sub  .igf.  et  .gfi.  uni  recto  sunt  equales;  ergo 

anguli  .dgh.  et  .hgf.  sunt  equales  angulis  .hgf.  et  .gfi.  Quare  si.  comuuiler  aufe- 

ratur angulus  .hgf.,  remanebit  angulus  .dgh.  equalis  angulo  .gfi.  Nam  el  angulus 

.gif.  angulo  .ghd.  est  equalis.  Reliquus  .igf.  reliquo  .hdg.  est  equalis.  Simile  ergo 

est  trigonum  .fig.  trigono  .ghd.;  quare  est  sicut  .fi.  ad  Ag.,  scilicet  sicut  .7.  est  ad 

unum,  ita  .gh.,  scilicet  .14..  est  ad  .hd.  Quare  multiplicatio  .gi.  in  .gh.  diuisa  per 

.fi.  reddit  . hd .;  et  hoc  est  quod  in  secundo  modo  fecimus.  Videlicet  addidimus  latus 

.ab  cum  latere  .ac.,  hoc  est  .fc.  cum  .eb.  ,   el  habuimus  .ss.;  quorum  dimidium, 

scilicet  .14.,  fuit  linea  .gh.;  que  multiplicauimus  per  .ig.,  quod  est  id,  in  quo  .gh. 

recta  supcrliabundat  rectam  .fc.,  hoc  est  .ab.,  uel  .gi.  est  illud,  in  quo  .ac.,  scilicet 

.eb.,  siipcrhabundat  lineam  .gh.;  cx  qua  multipticalionc  habuimus  .14.;  que  diuisimus 

per  dimidium  lwsis  .bc.,  scilicet  per  .ch.,  lioc  est  per  .fi.;  quarum  unaqueque  est 

.7.,  ct  habuimus  .*.  pro  quantitate  hd  ;   que  addidimus  dimidio  basis,  scilicet  .ch.,  que 

est  .7.,  et  habuimus  .0.  pro  .cd.  recta,  que  est  maior  casus;  ucl  extraximus  .hd.  cx 

.hb.,  scilicet  .2.  de  .7.,  remanserunt  nobis  .5.  pro  minore  casu  .db.;  quod  oportebat 
ostendere. 

modus  tertius. 

Aoiaceat  iterum  supradictum  trigonum  .abg.,  cuius  latus  .ab.  sit  .13.;  latus  quoque 

.ag.  sit  .15.;  basis  quidem  ,bg.  sit  .14.;  et  protrahatur  super  .bg.  cathetus  .ac.,  et  quo- 

niam maior  est  latus  .ag.  quam  .ab.,  maior  est  casus  .gc.  quam  . cb .:  quare  ex  .cg. 

auferatur  .cd.,  que  sit  equalis  recte  .cb.,  et  erit  recta  .bd.  diuisa  in  duo  equa  super 

punctum  x.;  cui  recte  .bd.  in  directo  addita  est  .dg.  Quare  multiplicatio  .dg.  in  .bg. 

rum  quadrato  linee  .cd.,  ucl  .cb.  cquatur  quadrato  linee  .cg.  Quare  quadratus  linee 

.cg.,  scilicet  maioris  casus,  superbabundat  quadrato  linee  .bc.,  scilicet  minoris  casus 
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in  quantitate  multiplicationis  linee  .dg.  in  lineam  .bg.  Sed  ostensum  est  superius  in 

alia  litura,  quod  supcrhahiiudanlia  quadrati  casus  .cg.  ad  quadratum  casus  ,cb.  est 

sicut  superliabundantia  quadrati  lateris  .ag.  ad  quadratum  lateris  .ab.  Quare  super- 

halmndanlia  quadrati  lateris  utg.  ad  quadratum  lateris  .ab.  est  sicut  multiplicatio  recte 

.dg.  iu  rectam  .bg.  Sed  quadratum  lateris  . ag .,  scilicet  .225.,  stiperliahundal  potentiam 

lateris  .ab.,  scilicet  .<t).  in  .56.;  quare  multiplicatio  .dg.  in  .bg.  surgit  in  .56.  Sed  .bg. 

est  .14.;  in  quibus  diuisis  |   .56.,  reddunt  .4.  pro  quantitate  linee  . dg.\  quibus  .4.  extractis 

ex  base  .bg.,  scilicet  de  .14.,  remanet  linea  ,bd.  io.;  quorum  dimidium,  scilicet  .5.,  erunt 

in  minori  casti  . bc .;  quod  oportebat  ostendere. 

Incipit  differentia  tertia. 
SI  nutem  trigonum  atnpligouiiim,  ct  equicrurium  fuerit,  protrahes  cathetum  in  ipso 

super  latus  naius;  ct  operaberis  secundum  quod  superius  iu  trigono  acutiangulo  et 

equicrurio  diximus.  Sed  si  trigonum  ampligonium  diuersilatcnun  fuerit,  vt  trigonum 

.abg.,  cuius  latus  .rb.  sit  pertice  n;  et  latus  .bg.  perticc  4;  latus  quoque  .ag.  pertice 

.15.;  si  ab  angulo  .b.  obtuso  cathetum  protrahere  nolueris  super  maius  latus,  scilicet 

super  .ag.,  infra  triangulum  cadet.  Casum  itaque  seu  callidum,  nec  non  et  emlsidum 

ipsius  inucnics,  secundum  quod  docuimus  in  triangulo  acutiangulo  diucrsilatcro.  Sed  si 

ab  angulo  .a.,  ucl  ab  angulo  .g.  cathetos  protrahere  nolueris,  extra  triangulum  cadent. 

Quare  qualiter  casus  ipsorum  exira  bases  reperianlur,  indicare  necesse  est.  Ex  po- 

tenlia  maioris  lateris,  que  est  .225.,  extrahes  potentiam  reliquorum  duorum  laterum; 

quorum  potentia  .ab.  est  .169.,  et  potcnfn  .bg.  est  .16.,  remanebunt  .40.;  quorum  dimi- 
dium, scilicet  .20.,  si  per  hasem  .bg.  diuiscris,  srilicet  per  .4.,  exibunt  .5.  pro  quantitate 

casus  . bd .,  super  quem  cathetus  .ad.  erigitur.  lv  si  eadem  .20.  per  baseni  .ab.,  sci- 

licet per  .13.,  diuiseris,  habebis  pro  casu  .be.  perticam^  i.,  super  quem  cathetus  .ge. 

deuatur.  Deinde  si  potentiam  .</&.,  que  est  .25.,  ex  potentia  ab.,  que  est  .169.,  extraxeris; 

ucl  si  potentiam  .dg.,  que  est  .81.,  ex  potentia  .ag.  dempstris,  emanebunt  pro  po- 
tentia catheti  .ad.  144.;  cuius  radix,  scilicet  .12.,  est  longitudo  catheti  .ad.:  quum  si  in 

dimidium  sue  basis,  scilicet  in  .2.,  multi plicaueris,  reddent  perticas  .24.  pro  arca  tri^uii 

abg.  :   uerbi  gratia  :   trigonum  .adg.  orthogonium  est  ;   ct  colligitur  area  ipsius  ex 

multiplicatione  dimidij  catheti  .ad.,  scilicet  de  .6.  iu  totam  hasem  .dg.,  scilicet  in 

.9.:  quare  area  trigonj  .adg.  est  pertice  .54.;  ex  qua  si  extrarxeris  arcam  trigonj  ortlio- 

gonij  .adb.,  que  est  .30.,  que  colligitur  cx  multiplicatione  eiusdem  dimidij  catheti  .ad. 

iu  basim  .db.,  remanebunt  pio  area  trigoni j   .abg.  pertice  .24.;  que  colliguntur  iterum 

e\  multiplicatione  dimidij  catheti  .ad.  in  basim  .bg.,  ucl  cx  multiplicatione  catheti 

.ad.  in  dimidium  basis  .bg.,  ut  prediximus.  Similiter  si  nuilliplicaiieris  cathetum  .ge. 

in  dimidium  basis  .ba.,  camdcm  habebis  arcam.  Cathetum  enim  .ge.  muenies,  si  extra- 
xeris potentiam  linee  .rb.  ex  potentia  linee  .bg.,  uel  potentiam  linee  .ea.  cx  potentia 

linee  .ag.  Et  est  cathetus  .ge.  perticarum  £   3.;  quorum  dimidium,  scilicet  —i,t  si 

per  basem  .ab.,  scilicet  per  13  multi plicauerimus,  ad  easdem  perticas  14  pro  embado 

trigonj  .abg.  ur niemus. 
Est  enim  in  secundo  Euclidis  libro  aperte  demonstratum,  unde  procedit  modus  su- 

pradictus  in  reperiendis  casibus  perpendicularium,  que  cadent  extra  obtusum  angulum 

in  ampligonijs  trigonis.  Possumus  quidein  per  alios  duos  modos  ipsos  casus  reperire  | 
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uidclicel  per  eos,  quos  demonstrationibus  superius  demonstrauimus.  Et  est  iste  primus 

modus:  adde  .ia.  cum. is.,  scilicet  latus  .ab.  cum  latere  .<tgMenint  .28.  ;   quorum  dimidium, 

scilicet  .14.,  multiplica  per  differentiam,  que  est  ab  ipsis  .14.  usque  ad  unum  ex  late- 

ribus prcdictis, scilicet  per  .1.,  erunt  .14.}  que  si  diuiserinms  per  .2.,  scilicet  per  dimidium 

basis,  egredientur  .7.;  de  quibus  demptis  .2.,  scilicet  .6/.,  remanebunt  .5.  pro  casu  .bd.: 

super  quibus  namque  .7.,  si  addiderimus  lineam  ,fg.,  habebimus  pro  tota  linea  Ag. 

Alius  quidem  modus  est,  ut  potentiam  lincg  .ab.  cx  potentia  linee  .ag.  extrahas,  sci- 

licet .ir,9.  de  .225.;  residuumque,  scilicet  .5«.,  per  hasem  .bg.  diuidas,  scilicet  per  .4.}  et 

que  de  ipsa  diuisione  peruenit,  .4.,  scilicet  hasem  extrahas,  reinanebuiit  .10.;  quorum 

dimidium,  scilicet  .5.,  est  casus  .bd.  Que  cniden  tissi  me  monstrabuntur,  si  lineam  .gd. 

protraxerimus  iu  puncto  M.i  ct  sit  linea  ,dh.  equalis  linee  .db.;  et  copuletur  .ah., 

ut  in  bac  alia  cernitur  formula.  Est  eniin  in  trigono  . ahg .,  et  infra  ipsum  trigonum 

cathetus  ducta  .ad.;  et  quoniam  recta  Md.  equalis  est  rcctc  .db.,  ct  in  cis  est  ca- 

thetus .ad.,  equalis  est  recta  .ah.  recte  .ab.:  ergo  recta  .ah.  est  13,  et  recta  .ag. 

est  .15.,  ct  recta  .bg.  est  .4.,  ct  recta  .bh.  est  ignota}  et  est  diuisa  iu  duo  equa  supra 

punctum  cui  iacct  in  directo  linea  .bg.;  et  est  linea  Ag.  maior  casus;  linea  quoque 

.dh.  minor  in  trigono  .ahg.  Quare  potentia  lincg  .dg.  supcrhahundal  potentiam  linee 

.dh.  in  quantitate,  ili  qua  supcrliahuudal  potentia  linee  .ag.  potentiam  linee  . ah .,  scili- 

cet iu  .Sfi.  Sed  potentia  lincg  .dg.  supcthahundul  potentiam  linee  .dh.  in  multiplicatione 

.bg.  in  lineam  ,gh. Quare  .bg.  ducta  in  .gh.  facit  .5«.:  quare  d   i   nisis  .50.  per  .bg.  reddent 

.14.  pro  tota  linea  ./<g.;dc  quibus  dempta  linea  .bg.,  scilicet  .1.,  nimirum  .10.  remanebunt 

pro  linea  .bh.;  quorum  dimidium,  scilicet  .5.,  est  cusus  .bd.,  ut  superius  inuentum  est. 

Nam  si  super  rectam  ,hg.  protraherinius  ad  rectos  angulos  lineas  .gc.  et  .hi.  Quarum  gc. 

sit  equalis  utrique  linearum  .ab.  et  .ah.;  et  linea  .hi.  equatur  linee  .ag.;c t   copuletur. ci.; 

et  expleatur  figura,  secundum  quod  fecimus  in  trigono  oxigonio.  liiuenies  lineam  Jil.  esse 

dimidium  laterum  .ah.  et  ag.;  ct  .hi.  esse  dimidium  basis  Jig.  Quare  ,dl.  est  .2,  et  .lg. 

remanet  ignota;  et  .mk.  csll.,  scilicet  differentia, que  est  a   linea .A7.ad  quaralil>et  linearum 

.cg.  iiel  Mi.;  et  est  trigoiiuin  .dlk.  simile  trigono  .kmc.  Quare  est  sicut  .dl.  ad  . Ik 

ita  .km.  ad  .rnc.  Quare  multiplicationem  ,kl.  iu  .kni.  diuides  per  .2.,  scilicet  per  .dl., 

egredientur  .7.  pro  linea  .mc.,  scilicet  pro  .lg.;  quibus  additis  .2,  scilicet  Ad.,  habebis 

.9.  pro  linea  .gd.;  de  qua  extracta  . gb scilicet  .4.,  remanebunt  .5.  pro  casu  .bd.,  ut 

oportet.  Aliter  adiaceat  rursus  trigonum  ampligonium  .acb.  oblusum  liabeus  angulum, 

qui  sub.rtc//.;  et  sit  .ac.  .13.,  et  .ab.  20.,  ct  Mc.  II.;  ct  protrahatur  extra  ipsum  cathetus 

.ag.  super  lineam  Mg.;  ct  a   punctis  .c.  ct  M.  |   ad  rectos  protrahatur  .bd.  cl  .c/., qua- 

rum Md.  sit  equa  linee  .ac.  et  .cf.  linee  .ab.,  erit  Md.  13.,  ct  .c/.  ao.;ct  copulentur .d/.cl 

,fg.  et  .dg.;  ct  a   puncto  .c.,  scilicet  a   medio  linee  .df.,  protrahatur  cathetus  .eh. 

su|K*r  lineum  .gb.;  et  copuletur  recta  .eg.;  ct  per  punctum  .d.  protrahatur  ,dk.  cqui- 

distans  linee  .bh.:  et  quoniam  orthogonia  sunt  trigona  .age.,  et  .agb.  equatur  po- 

tentia linee  .ac.  duohus  polentijs  linearum  .ag.  ct  .gc.  ;   ct  potentia  linee  .ab.  po- 

tentiis linearum  .ag.  et  .gb.  Quare  potentia  linearum  .ac.  et  .gb.  equatur  potcutie 

linearum  .ab.  et  .gc.  ,   hoc  est  potentia  linearum  .fc.  et  .gc.  equatur  quadratis  li- 

nearum db.  ct  .bg.:  quare  recte  .dg.  et  .gf.  sibi  inuicem  sunt  cquales;  et  recta  .ge. 

est  cathetus  stiper  .df.;  ct  per  reliqua  supradicta  ostendetur,  .hk.  esse  .13.,  scilicet 

f«l-  SI  wrw, 

*   ■liilrliccl  |K-r  **»     (|U»riini  it, 
miJiuui  »   •„!  Mfjip  lui  i«th 

I-.R.  SV,  1,11.  (.(•). 

bic  a.»  MfliiUf  ....  «oprTtubiiu- 
Jii  .i.ni  11  .   23  »■*  Tt*.  I». 

1218.  |uf.  S9,  lin.  12  18:. 

liii^»  .b  ?■.  — 

*mplt«»niMin  •   |M.  23  •**■«•,  Ii» 

12-21,  j ut-  V>.  Ii*  >*'- 
n 

Digitized  by  Google 



nt  .b.4.  II   mU>t  pro  arra  > 
(fo|.  24  rrr##,  |jg.  2-l5i  pjg-  19, 

lin.  15-4)  —   f<g  40.  Ua.  1-7) 

M.  24  r/r». 

•   Qmu,  rrl.qua.  ....  §tnlj|lU, .   <W.  *4  u„  ,   ,b 
*nrr.i  p*g.  40,  |ini  S4-<7|. 

(l 

40  D   I   S* 

cqualcm  linrg  .db.  et  .ke.  esse  superhahundantiam  linee  .Ae.  ad  .bd.  ;   et  trigonum 

•ghe.  esse  simile  jrigono  .ekd.  Quare  est  sicut  .dk.  ad  .ek.  ,   ita  .eh.  est  ad  .hg 

Quare  si  multiplicatio  .ek.  in  eh.  diuidatur  per  .dk.,  scilicet  per  . AA.,  que  est  di- 

midium linee  . bc .,  exibit  linea  Mg.  1 10.:  ex  quibus  extracta  linea  .cA.,  scilicet  j   s., 

remanebit  casus  .cg.  .5.,  ut  oportebat  ostendere.  Quare  cathetus  .ag.  erit  .11.;  cuius  di- 

midium, si  per  basem  -cg.,  scilicet  .6.  per  .11.  multiplicaueriraus,  nimirum  perticas  .M. 

reddet  pro  area  trigoni  .oc/).  Nam  ut  mensurandi  doctrina  perfecte  in  hoc  libro  con- 

tineatur; qualiter  quodlibet  trigonum  sine  inuestigatione  catheti  mensurari  possit,  in- 

dicabimus. Trigonj  latera  in  unum  coniunge  ,   et  dimidium  sumg  accipe  eorum;  de 

qua  extrahe  per  ordinem  latera  trigonj;  et  multiplica  residuum  unius  lateris  per  re- 

siduum alterius;  et  sumam  multiplica  per  residuum  alterius  lateris;  quod  totum  per 

medietatem  trium  laterum  multiplica;  et  summe  radicem  inucnias,  que  erit  arca  lotius 

trigonj.  Verbi  gratia:  additis  in  unum  lateribus  suprascripti  trigoni,  scilicet  .11.  cl  .11. 

ct  .10.,  faciunt  .44.;  cuius  dimidium  est  .12.,  a   quo  maius  latus  distat  perticis  .t.;  secun- 

dum perticis  .9.;  tertium  perticis  .11.:  multiplicatio  quidem  residui  primi  lateris,  scilicet 

.2.,  in  residuo  secundi  lateris,  scilicet  in  .9.,  multiplicata  per  residuum  terti j   lateris, 

scilicet  per  .11.,  faciunt  .198.;  quo  numero  iterum  multiplicato  per  dimidium  laterum, 

scilicet  per  .22.,  faciunt  .4356.;  que  sunt  potentia  areg  trigonj,  quorum  radix  est  .06.,  at 

pro  area  ipsius  superius  inuenimus.  AD  cuius  rei  demonstrationem  adiaceat  trigonum 

.a bg.‘f  ct  diuidantur  in  duo  equa  anguli,  qui  sub  .abg.  et  .agb.  a   rectis  J>t.  et  Jgr, 

ct  i   puncto  . t .   cathetus  protrahantur  .th.  te.  ct  . tz .;  ct  copuletur  .at.:  et  quoniam 

rectus  est  qui  sub  . thg et  qui  sub  . tzg equalis  est  angulus  qui  sub  .thg.  angulo 

qui  sub  . tzg .,  nec  non  ct  angulus  qui  sub  .tgh.  angulo,  qui  sub  .tgz.  est  equalis. 

Quare  reliquus  qui  sub  .gth.  reliquo  qui  sub  .gtz.  equatur  :   equianguii  enim  sunt 

trianguli  .thg.  ct  .tgz.  :   et  quoniam  latus  . gt .   est  comunc  eorum  ;   reliqua  quidem 

latera,  que  equos  angulos  subtendent,  cqualia  habebunt;  latus  quoque  .th.  lateri  .t:., 

et  Jig.  lateri  .gz.  cquantur.  Similiter  ostendetur  |   rectam  Jib.  recte  .Ae.,  ct  rectam 

.th.  recte  .te.  esse  equales;  et  trigonum  .thb.  cquarj  trigono  .tcb.i  ct  quoniam  utroque 

rectarum  .te.  ct  .tz.  equales  sunt  recte  .th.,  et  sibi  inuicem  equalia  sunt;  ergo  eqnalU 

est  recta  .te.  recte  .f2.:cumuuis  adiaceat  recta  .ta.\  due  ergo,  que  sunt  .et.  ct  .ta., 

duabus,  que  sunt  .at.  ct  . tz .,  cquantur;  et  angulus  qui  sub  .aet.  angulo  qui  sub  .azt. 

est  equalis;  ct  latus  .at.  est  comunc.  Quare  equiangulum  ct  cquilaterum  est  trigonum 

.aet.  trigono  .azt.  Quare  latus  .az.  lateri  .ae.  equatur.  Et  quoniam  equalis  est  recta 

,az .   rcctc  .a e.  Si  comune  adiaceat  eis  recta  .eb.,  erit  quidem  recta  .ab.  equalis  duabus 

rectis,  que  sunt  .az.  et  . eb .,  hoc  est  .az.  ct  .bh.  Kursus  quoniam  recta  .zg.  equalis 

est  recte  .gh. j   erunt  quidem  duc  recte,  que  sunt  .ag.  et  .AA.,  equales  duobus  recti* 

.ab.  ct  .gh. ;   ergo  .ag.  et  .A  A.,  scilicet  .eb.,  sunt  medietas  laterum  trigonj  .abg.  Quare 

.eb.  est  id  in  quo  medietas  laterum  trigonj  .abg.  superhabundat  latus  .ag.  Similiter 

ostendetur,  rectam  .ae.  esse  illud,  in  quo  medietas  laterum  trigonj  .abg.  superhabundat 

latus  .bg.;  et  .hg.,  uel  .gz.  esse  superhabundantiam  a   latere  .ab.  Quare  recte  .ab.  et 

Jig.  sunt  medietas  laterum  trigoni  .abg.  Similiter  et  recte  .ag.  et  .hb.  sunt  medietas 

laterum  eiusdem  trigoni:  protrahantur  ergo  recte  .ab.  et  .ag.  in  directo  in  punctis 

L.M.\  ct  sit  .bl.  equalis  recte  .Ag.,  ct  .gm.  equalis  recte  .A  A.;  erit  ergo  utraque  re- 
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rtarum  .al.  et  .am.,  slbut  medietas  laterum  trigoni  . abg .   Deinde  producatur  .at.  in 

puncto  Jc.;  et  copulentur  recte  .lk .   et  ,km.m,  et  sit  rectus  qui  sub  .alk.  Quare  rectus 
erit  qui  sub  . amk quia  due  recte  .al.  et  .ak.  equales  sunt  rectis  .ak.  et  .am.;  ct 

angulus  qui  sub  Jak.  angulo,  cjiii  sub  Jiam,  est  equalis:  quare  et  latus  .lk.  lateri 

.ntk.  liquatur;  et  reliqui  anguli  reliquis  ungulis,  qui  ab  equalibus  rectis  subtenduntur, 
equabuntur:  angulus  quidem  qui  sub  .akl.  ei  qui  sub  .akm.,  ct  qui  sub  .alk.  ci  qui 

sub  .amk.’,  sed  rectus  qui  sub  .alk.;  ergo  rectus  qui  sub  .amk.,  ut  prediximus.  Et 
secetur  a   linea  .bg.  equalis  linee  .bl.;  ct  sit  .bn.;  et  copulentur  .nk.  ct  .kg.  et  .kb.:  ct 

quoniam  .gh.  est  superba bundantia  dimidij  laterum  trigoni  .abg.  a   latere  .ab.,  equalis 

est  linee  .bl.,  hoc  est  .bn.  Quare  ,ng.  equa  tu  r   .gm.;  cum  si  tsuperhabundant  ia  me- 

dietatis laterum  a   latere  .a g.  Et  quoniam  trigona  .gmk.  et  .klb.  orthogonia  sunt,  po- 

tentia linee  .gk.  equatur  duabus  potentijs  linearum  .gm.  ct  .mk.  ,   hoc  est  .gn.  et 

.mk.;  ct  potentia  linee  bk.  equatur  duabus  potentijs  linearum  .kl.  et  .bl.,  hoc  est 

. kl .   et  .bn.  Sed  potentie  linee  .lk.  equa  est  potentia  linee  ,km.  Quare  quantum  po- 

tentia linee  .kg.  superhabundat  potentiam  linee  .kb.,  tantum  potcutia  .ng.  superha- 
bundat  potentiam  .nb.  Quare  linea  ,kn.  cathetus  est  super  lineam  .bg.,  et  est  equalis 

linee  .kl.  Et  quia  anguli  .knb.  et  .blk.  recti  sunt,  remanent  anguli  .nbl.  et  .Ikn. 

duobus  rectis  equales.  Sed  angui j   .ebn.  et  .nbl.  similiter  duobus  rectis  sunt  equales. 

Quare  angulus  .ebn.  equalis  est  angulo  Jkn.;  et  angulus  ./kb.  dimidium  est  anguli 

.Ikn.;  erit  ergo  equalis  |   angulo  .ebt.,  qui  est  medietas  anguli  .ebh.y  ct  angulus  qui 

ad  ./.  est  equalis  ei  qui  ad  .e.;  cum  ambo  sint  recti;  et  remanet  angulus  .etb.  equalis 

angulo  .kbl.:  trigonum  ergo  .kb/.  simile  est  triangulo  .ebt.  :   proportio  ergo  .kl.  ad 

.lb.  sicut  proportio  .bc.  ad  .et.  :   ductus  ergo  .kl.  ad  .et.  sicut  ductus  . Ib .   ad  .be. 

Sed  proportio  tetragoni  .et.  ad  ductum  .et.  ad  .lk.,  sicut  proportio  .et.  ad  .lk;  et  pro- 

portio .et.  ad  lk.  sicut  .ae.  ad  .al.;  cum  .et.  sit  cquidistans  linee  .lk.:  proportio 

ergo  .ae.  ad  .al.  sicut  proportio  tetragoni  .et.  a   ductu  .et.  ad  .lk.  sicut  ductus  .eb. 

ad  .bl.:  proportio  ergo  .ae.  ad  .al.  sicut  proportio  tetragoni  .et.  ad  ductum  .eb.  ad 

.bl.  :   ductus  ergo  tetragoni  .c / .   ad  .al.  sicut  ductus  .a e.  ad  ductum  .eb.  ad  .bl. 

Kt  ductus  tetragoni  .et.  ad  tetragonum  .al.  est  sicut  ductus  .ac.  ad  ductum  .eb. 

ad  .bl.,  ct  producti  .al.  Sed  ductus  tetragoni  .et.  ad  tetragonum  .al.  est  sicut  te- 

tragonum superficiei  trigoni  abg.;  quod  iu  sequenti  demonstrabimus.  Quare  multipli- 

catio .ae.,  que  est  superbabundantia  medietatis  laterum  trigoni  .abg.  a   latere  .bg. 

in  .eb.,  que  est  superbabundantia  a   latere  .ag.  ducta  in  .bl.  ,   que  est  superhabun- 
danlia  d   latore  .ab.,  et  producti  iu  .al.,  scilicet  in  medietate  laterum  trigon  j   .abg., 

reddit  tetragonum  arcg  trigoni  .abg.,  ut  oportebat  osteudcrc.  Sed  ostendendum  est, 

qualiter  ductus  tetragoni  .et.  ad  tetragonum  .al.  est  sicut  tetragonum  areg  trigon  j 

.abg.  Quoniam  trigonum  .abg.  in  tribus  trigonis  resolutum  est  a   puncto  .t.,  que  sunt 

.atb.  et  .btg.  et  .gta, J   et  catheti  uniuscuiusque  sunt  equales  sibi  inuiccm;  et  sunt  .te. 

et  .th.  et  .tz. ;   ergo  ductus  .et.  in  dimidio  basis  .ab.  reddit  aream  trigoni  .atb.:  simi- 

liter ductus  .th.,  scilicet  .te.,  in  dimidio  .bg.  reddit  aream  trigoni  .btg.:  propter  ean- 
dem ergo  et  ductus  .tz.,  lior  est  .te.,  in  dimidio  .ag.,  reddit  arcam  trigoni  .atg. 

Quare  ductus  .et.  in  .al.,  scilicet  iu  dimidio  laterum  trigoni  .abg.,  reddit  aream  tri- 

goni .abg.:  quare  ductus  tetragonj  .et.  ad  tetragonum  .al.  est  sicut  tetragonum  aree 
G 
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trigoni  .abg.,  ut  oportebat  ostendere.  Er  si  in  trigono  aliquo  duo  tantum  latera  pro- 
ponantur nota;  cl  unlueris  per  ea  habere  embadi,  et  alterius  lateris  notitiam,  ut  iri 

trigono  -abg.,  cuius  latera  .ab.  et  . bg .   sint  nota;  considerandum  est  primum,  utrum 

angulus  contcnrtus  a   notis  lateribus,  scilicet  angulus  .abg.  sit  rectus,  uel  minor,  aut 

maior  recto.  Esto  primum  rertift;  quare  recta  .ab.  super  rectam  .bg.  catbetus  est.  Ex 

ductu  ergo  .ab.  in  .bg.  dimidium  proucnit  arca  trigoni  -abg.  ;   et  si  acceperimus  in 

unum  quadrata  linearum  .ab.  ct  .bg.  notarum,  proueniel  uolum  quadratum  linee  .ag., 

cuius  radix  liai>cbitiir  pro  linea  .ag.  Sed  si  angulus  qui  sub  .abg.  est  minor  recto, 

tunc  accipies  in  lineam  .«//.punctum  aliquod,  quod  sit  .d. ;   a   quo  super  lineam  .bg. 

cathetus  trahatur  .de.  cl  mensurabis  latera  trianguli  .deb.;  et  si  proportio  .be.  ad  .bg. 

est  equalis  proportioni j   .bd.  ad  .ba.,  angulus  qui  ad  .g.  erit  rectus;  quia  linea  .ad.  cqui- 

distans|  erit  lateri  .ag.:  quare  si  ex  quadrato  lateris  .ab.  auferatur  quadratum  lateris 

.//g.,  remanebit  quadratura  lateris  .ag.  notum:  uel  quia  linea  .de.  equidistaus  est  linee 

.ag.,  erit  proportinnalitcr  sicut  .bd.  ad  .ba.,  ita  .ed.  ad  .ga.:  quare  si  multiplicauc- 
rimus  latus  .ba.  in  .ed.;  et  diuiscritmts  sumam  per  .<///.,  proueniet  utique  latus  .ag. 

notum.  Verbi  gratia:  sit  latus  .ab.  20.,  ct  .bg.  12.;  et  sit  angulus  qui  sub  .abg.  minor 

recto;  et  sit  .bd.  perticarum  .5.,  ct  .de.  sit  .4.,  ct  .eb.  tres:  erit  ergo  sicut  .bd.  ad  ./><1., 
scilicet  sicut  .5.  ad  .20.,  ita  .3.  ad  .<2.,  hoc  est  .be.  ad  .bg.:  quare  recta  .de.  cquidistat 

recte  .ag.;  quare  angulus  qui  sub  .agb.  est  rectus,  cuin  rectus  est  qui  sub  .deb.:  quare 

si  ex  quadrato  lateris  .ab.  auferatur  quadratum  lateris  . bg.,  scilicet  .144  ex  400.,  rema- 

nebunt .250.  pro  quadrato  lateris  .ag.;  quarum  radix,  scilicet  .ic.,est  longitudo  lateris 

■ag.:  uel  si  multiplicaucrimiis  .ba.  iu  .ed.,  scilicet  .20.  per  .4.;  et  diuisorimus  per  ,db.t 

scilicet  per  .5.,  proucnicnt  utique  .ie.  pro  latere  .«g.;  quorum  dimidio  ducto  per  -gb., 

scilicet  .8.  per  .12.,  uenient pro  embado  trianguli.  Et  si  proportio  .be.  ad  .bg.  fuerit 

mitior  proportione  .bd.  ad  .ba.,  ut  in  hoc  alio  trigouo  cernitur;  tunc  angulus  qui  sub 

.agb.  erit  minor  recto:  quare  oxigonium  erit  trigonum  .abg.;  et  a   puncto  .a.  cathetus 

cadat  inter  .bg.;  uude  ut  habeamus  casum  ipsius,  liat  sicut  .bd.  ad  .ba.,  ita  .be.  ad 

■bfi  et  copuletur  .«/*.,  quin  ipsa  erit  cathetus  super  .bg.  rectam.  Verbi  gratia  :   sit 
iterum  .ab.  20.,  ct  .bg.  17.,  et  erit  .bf.  12.;  cum  sil  sicut  .bd.  ad  . ba ,,  ita  .be.  ad  .///'.: 
quare  per  ea  que  dicta  sunt,  inuciiics,  cathetum  .af.  esse  .10.;  cuius  quad ratum,  scilicet 

.250.,  si  addiderimus  cum  quadrato  linee  .fg.t  scilicet  cum  .23.,  habebuntur  .ibi.  pro  qua- 
drato linee  .«g.:  cl  si  multiplicaucrimiis  dimidium  calhcli  utf.  in  tutam  -gb.,  uenient 

.130.  pro  embado  trianguli  .abg.  ET  si  proportio  .be.  ad  .bg.  fuerit  maior  propurtioue 

.bd.  ad  .ba.,  erit  angulus  qui  sub  .agb.  maior  recto;  unde  cathetus  a   puncto  .a.  cadet 

extra  trigonum  .a bg.  Otiare  protrahatur  linea  .bg.  iu  puncto  Ji.;  ct  sit  .be.  ad  .bh. 

sicut  .bd.  ad  .ba.;  et  copuletur  .ah.,  qui  erit  cathetus,  super  lineam  Jib.  Verbi  gratia: 

sit  latus  .ab.  20.,  et  .bg.  sil  .7.,  et  .bd.  5.,  ct  .be.  sil  .3.,  et  .de.  sit  .4.;  quare  .bh.  erit 

.12.:  que  reperies  si  multiplicationem  ex  .be.  iu  .ba.  diuisorimus  \ter.db.;  cum  sit  .be.  ad 

.bh.  sicut  .bd.  ad  .ba.:  et  erit  iterum  .ed.  ad  .ah.,  sicut  .bd.  ad  .ba.  Quare  diuisa  mul- 

tiplicatione ex  .de.  in  .ba.  per  .db.  proucnicnt  .10.  pro  catheto  .ah.:  et  si  ex  .bh., scilicet 

ex  12,  auferatur  .bg.,  scilicet  7,  remanebunt  5   pro  casu  .gh.;  cuius  quadratum,  scilicet 
.25.,  si  addatur  quad  rato  linec  .ah.,  habebuntur  .281.  pro  quadrato  linee  .ag.:  quare  latus 
.ag.  est  radix  de  .281.;  et  ex  ducto  dimidio  .ah.  in  .gb.  proucniunt  .56.  pro  embado  tri- 
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goni  . abg .   Et  si  unum  tantum  latus  alicuius  trigoni  proponatur  notum;  ct  uoluejis 

per  ispum  reliquorum  laterum  ,   et  ipsius  embadi  habere  notitiam.  Vt  trigoni  .dez.; 

cuius  latus  . dz .   sit  notum,  |   accipiam  in  rectam  .dz.  partem  aliquam,  que  sit  .az.;  et  a   w.  te  w. 

puncto  .a.  super  rectam  .az.  protraham  lineam  .ab.  cquidistautem  linee  .de.;  et  men- 

surabo lineos  .ab.  et  . bz .,  ut  sint  nota  latera  trigoni  .abz.:  et  quia  recta  .ab.  equi* 

distat  recte  ale.,  proportionaliter  est  sicut  .za.  ad  .zd.,  ita  recta  .zb.  ad  .ze.,  nec  non 

et  recta  .ab.  ad  .de.  Sed  proportio  .za.  ad  .zd.  est  nota;  quare  latera  .de.  et  .es.  erunt 

nota.  Verbi  gratia  :   sit  .dz.  ib.,  et  .az.  c.,  et  .ab.  sil  .7.,  et  .bz.  sit  .5.;  et  sic  .zd.  e\ 

.za.  est  tripla;  quare  .de.  erit  tripla  ex  . ab.,  ct.cs.  ex  .bz.  similiter  est  tripla:  ergo  latus 

.de.  est  .si.)  et  latus  .es.  est  .IS.;  et  cum  latera  trigoni  .dez.  sint  nota,  erit  notum 

embadum  ipsius  per  ea  que  dicta  sunt  superius.  Vel  habeatur  embadum  trigoni  .abz. 

per  modum  predictuin,  scilicet  accipiatur  dimidium  laterum  ipsius,  quod  est  .9.;  et  ac- 

cipiamus differentiam  laterum,  que  est  usque  in  .9.,  scilicet  .2.,  et  .3.,  et  .4.;  et  multi- 

plicemus .2.  per  .3.;  quod  totum  per  .4.;  quod  totum  per  .9.,  erunt  .210.;  quorum 

radix  est  emliadum  trianguli  .abz. 

Et  quoniam  simile  est  trigonum  .abz.  trigono  .dcs.%  erit  embadum  trigoni  .abz.  ad 

trigonum  .dez.,  sicut  quadratum  lateris  .za.  ad  quadratum  lateris  .zd.,  ut  eudides 

ostendit  :   et  quia  latus  .dz.  est  triplum  cx  .az.,  erit  quadratum  linee  .dz.  nonupbim 

quadrati  linee  .az.;  quare  embadum  trigoni  .dez.  est  nonuplum  trigoni  .abz.  Quare  si 

inultiplicaueris  .216.  per  quadratum  noucuarij,  scilicet  per  .81.,  habebis  .17490.  pro  qua- 

drato embadi  trigoni  .dez.;  quorum  radix,  que  est  parum  plus  dc  \   132.,  habebitur  pro 

embado  ipsius.  Diximus  autem,  simile  esse  trigonum  .abz.  trigono  .dez.;  cum  ad  intricem 

habeant  angulos  equales  :   est  enim  recta  .ab.  equidistaus  recte  .de. ;   quare  angulus 

.zab.  cqualis  est  angulo  .zde.  ,   exterior  interiori  :   propter  eadem  et  angulus  .zba. 

equulis  est  angulo  . zed .   ;   et  babenl  enim  angulum  qui  sub  .dze.  comuiicm  ;   quare 

eqiiiaiigulum  est  trigonum  .abz.  trigono  .dez.;  et  sic  ipsa  trigona  sunt  similia. 

Modus  uulgaris  quo  uti  debent  agrimensores ,   et  est  sufficiens 

in  mensurat ione  omnium  trigonorum. 

Stet  mensor  super  maiorem  trigoni  angulum,  ct  aspiciat  super  latus  maius,  ubi  ab 

ipso  angulo  cathetus  cadere  debeat;  et  si  hoc  ad  oculum  perfecte  comprehendere  nc- 

quiuerit,  liaheat  lensam  Ilii,  et  ligat  unuin  caput  iu  ipso  angulo;  ct  extendat  ipsum 

Ii  Ium  iu  partes,  in  quibus  cathetus  cadere  ci  uidehitur;  ct  producat  ipsum  aliquan- 

tulum extra  maius  latus  trigoni;  ct  tunc  ducat  eam  lensam  circiter,  donec  in  utraque 

parte  cum  manu  tanget  ipsum  maius  latus;  ct  signet  utrumque  contactum,  et  diuidut 

spatium  quod  fuerit  inter  utrumque  in  duo  equalia,  ct  ibi  erit  casus  catheti  .*  tunc  •   «* 
1   1   '   4   ...  ....  *■"■*«»  lin.  l-J  ;   r*«  a». 

mensuret  cum  pertica  cathetum,  ct  multiplicet  eam  per  longitudinem  diinidig  basis, 

scilicet  per  medietatem  maioris  lateris;  et  hahehit  aream  trigoni.  Ad  cuius  euidr  ritiam 

esto  trigonum  .abc.  habens  lutus  .bc.  maius  quam  .ab.,  ucl  quam  .ac.  Quare  ab  angulo 

.<2.  cathetus  dirigendus  est  super  latus  |   .bc.;  ct  si  latus  .ab.  cqualis  est  lateri  .ac.;  m.u*. 
cadet  cathetus  in  medio  lateris  .bc.;  si  minus  cadet  uersus  .b.;  et  si  maius  cadet  uersus 

.c.  Vndc  stabit  mensor  super  punctum  .a.;  et  considerabit  ubi  ab  ipso  puncto  .a.  ca- 

dere debeat  super  lineam  .bc.:  quo  facto  liget  lensam  in  puncto  .a.;  ct  extendet  eam 

super  limam  .bc.  uersus  .ab.  latus,  cum  sit  minor  lateri  .ac.:  sitque  lensa  illa  .ad.  ; 

ritui  «it  -ti-:  ■   19.  .   ..  ItunfMli 
■   Ai.  •   (fol.  28  r*rto,  |ia  6-14. 

I**g.  4|,  I   *.  8-16). 
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tenebit  cum  manu  lensam  super  punctum  .d.  ,   scilicet  aliquantulum  extra  trigonum 

ducet  ipsam  lensam  uersus  .c.,  donec  .d.  punctus  tangat  lineam  .bc.;  sitquc  contactus 

eius  punctus  .c.;  quare  lensa  .ac.  erit  leusa  .ad.:  deinde  ducet  lensam  uersus  . b donec 

punctus  .d.  tangat  lineam  .bc.,  ubi  sors  dediderit;  sitquc  contactus  ipsius  punctus  hoc 

est  cura  lensa  .af.  sit  lensa  .ad.-,  et  diuidat  lineam  .ef.  in  duo  cqualia  supra  punctum 

,h.;  et  a   puncto  .a.  in  punctum  Ji.  protrahet  lineam  .ah.  Dico  quoniam  .ah.  cathetus 

est  super  lineam  .bc.  ;   ideo  quia  rqualis  est  linea  .af.  linee  .ac.,  et  linea  .fh.  linee 

.he.;  quare  mensurabit  cum  pertica  cathetum  .ah.,  nec  non  et  latus  .bc.;  ct  multipli- 

cabit dimidium  catheti  per  totam  hasem  .bc.,  uel  econuerso,  ct  habebit  arcam  trigoni 

.abc.  Nam  si  trigonum  suprascriptum  .abc.  tam  magnum  fuerit,  uel  lensa  quam  habuerit, 

liat  minor  catheto,  aut  area  trigoni  uineata,  uel  arhorata  fuerit,  aut  plena  segetibus, 

ita  quod  cathetus  ordine  suprascripto  habere  non  possit;  tunc  quot  sunt  pertice  in  la- 

tere uib.,  tot  pedes  sint  in  linea  .ai.:  similiter  et  quod  pcrtice  fuerint  in  latere  .ac.,  tot 

pedes  sint  in  linea  .ak.\  et  copuletur  linea  dk.,  etinucniat  cathetum  cum  lensa,  supra- 

scripto  modo,  iu  trigono  .aik.;  silque  . al .,  et  protrahet  cathetum  .al.  in  directo  supra 

punctum  .m.;  linea  uero.nra.esl  cathetus  trigoni  .abc.,Ul  in  geometria  aperte  declaratur. 

De  proportionibus  et  accidcntijs,  que  fiunt  in  trigonis 

per  protractionem  linearum  in  ipsis. 

Cva  duo  sint  nota  latera  trigoni  ;   ct  in  eis  recta  protrahatur  equidistans  reliquo 

lateri;  et  sectiones  unius  lateris  note  fuerint;  tunc  sectiones  alterius  note  erunt,  et  linea 

protracta  nola  erit.  Sil  trigonum  .abg.,  et  iu  ipso  protracta  sit  linea  .de.  equidistaus 

basis  . bg .,  seeansque  latera  .ab.  et  .ag.;  ct  sit  .ad.  4.,  et  .bd.  9.,  et  .ag.  15.,  et  .bg.  14. 

Dico  quod  sectiones  .a e.  et  .eg.  note  erunt. 

Quoniam  er|uidistans  est  linea  .de.  linee  .bg.,  proportionaliter  secla  sunt  trigoni  latera, 

ut  Euclides  in  sexto  libro  ostendit.  Est  enim  ut  .ad.  ad  .db.,  ita  .ae.  ad  .eg.  Ergo 

sicut  .4.  est  ad  .9.,  ita  .ae.  est  ad  .eg.  Similiter  erunt  coniunctc  proportionales  sirtit 

.ad.  ad  .ab.,  ita  .ae.  est  ad.ng.,  scilicet  sicut  .4.  ad  .13.,  ita  .ae.  ad  .ag.,  scilicet  ad  .15. 

Quare  multiplicatio  de  .4.  in  .15. est  sicut  multiplicatio  dc  .13.  in  lineam  .ae.:  ergo  diuisis 

.60.  per  .13.,  ucniunt  *-  4.  pro  linea  .ae.;  quibus  extractis  ex  .ag.,  scilicet  de  .15.,  rema- 

nent -j  10.  pro  linea  .eg.  Vel  aliter,  quia  permutarim  est  sicut  .ab.,  scilicet  .13.,  ad  .db., 

scilicet  .9.,  ita  ag.,  scilicet  .15.,  est  ad  .eg.  Quare  si  diuiscrimus  nouies  .15., scilicet  .135., 

per  .13.,  nimirum  ad  eadem  io.  ucniemus  pro  linea  .eg.;  uel  quia  est  sicut  .4.  ad  .9., 

ita  .ae.  est  ad  .eg.:  diuidcuula  est  |   linea  .ag.  iu  .4.  ct  .9.,  scilicet  in  .13.  partes,  ct  erunt 

pro  linea  .ae.  .   ex  tota  .ag.;  et  pro  linea  .eg.  erunt  similiter  cx  .ag.:  quare  ac- 

ceptis et  de  .15.,  habebimus  supradicta  —   4.  ct  —   10.  Sed  sit  .ad.  4.,  et  .db.  9.,  et 

.ae.  £   4.;  et  .eg.  sit  ignota.  Quoniam  est  sicut  .4.  ud  .9.,  ita  ̂    4.  sunt  ad  .eg.:  multi- 

plicabis ituque  .9.  per  ~   4.;  et  diuides  per  .4.,  exibunt  ̂    io.  pro  linea  .eg.:  et  si  igno- 

raueriraus  lineam  .ae.  tantum,  multiplicandum  erit  .4.  per  ~   10.,  et  diuidendum  per  .9.; 

quia  sicut  .bd.  ad  .da.,  ita  .ge.  ad  .en. Similiter  demonstrabimus,  lineam  .de.  esse  notam; 

cum  ipsa  sit  equidistans  linee  .bg.,  erit  simile  trigonum  .ade.  ei  quod  est  .abg.  Quare 

circa  equales  angulos  latera  sunt  proportionalia:  est  ergo  sicut  .ad.  ad  .de.,  ita  .ab. 

ad  .bg.  Quare  si  multiplicatio  ex  .ad.  in  .bg.,  scilicet  de  .4.  in  .14., diuisa  fuerit  per  .ab. . 

egredientur  ~   4.  pro  linea  .de.,  que  oportebat  ostendere. 
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Volumus  inucnirc  quantitatem  linee  protractae,  et  terminate  in  notis  terminis  duo- 

rum laterum  trigoni,  que  non  sit  cquidistans  reliquo  lateri.  Sit  idem  trigonum  . bag .; 

et  protracta  sit  linea  .ez.  et  sit  ,eb.  due  tertie  linee  .ba.  et  .z.  sit  in  medio  . bg .:  ergo 

.be.  est  j8.,  remanet  .ea.  J4.:  uolumus  ergo  scire  quantitatem  .ez.:  protrahatur  cathetus 

.bd.,  quam  esse  .is.  superius  demonstrauimus;  et  est  minor  casus  .ad.  5.;  maior  quoque 

.dg.  est  .9.;  et  per  punctum  .e.  basi  ,ag.  cquidistans  ducatur  .ei.',  et  per  punctum  . z .   cqui- 

distans catheto  .bd.  protrahatur  .ztk.  Et  quoniam  linea  .zk.  cquidistans  est  linee  .bd., 

est  sicut  .zg.  ad  .gb.,  ita  ,gk.  ad  .gd.,  et  .zk,  ad  .bd.:  sed  .gz.  cx.gb.c st  medietas. Quare 

,gk.  ex  ,gd.  et  .zk.  ex  .bd.  sunt  medietas. 

Ergo.gA*.  est  \   4.,  et  remanet  .kd.  totidem,  et  .zk.  est  .6.  Rursus  protrahatur  .ef.  cqui- 
distans catheto  .bd.;  eritque  sicut  .ac.  ad  .ab.,  ita  .af.  ad  .ad.,  et  .ef.  ad  .bd.  Quare 

.af.  est  1 1.,  remanet  .fd.  ‘   3.,  et  .ef.  est  .4.,  scilicet  tertia  pars  ex  .bd.  Et  quoniam  equi- 

distantes  sunt  linee  .ef.  et  .tk.  catheto  .bd.;  et  sibi  inuicem  cquidistantes  sunt,  et  co- 

pulant equidistantes  .et.  et  ,fk.\  quare. .t k.  est  equatis  .ef.,  cl  .et.  linee  ,fk.  Sed  .fk. 

equatur  duabus,  que  sunt  .kd.  et  .df.,  hoc  est  j   4.  et  {   3. Quare  tota .kf.  est}  7.  Ergo  .te. 

est  |   7.  Similiter  .tk.  est  4,  cum  sit  equa  .ef.,  remanet  .tz.  2.  Et  quoniam  in  duabus 

equidislantibus  .ei.  et  .ag.  recta  incidit  .zk. ;   exterior  angulus  .ztc.  equalls  est  oppositu, 

et  interiori  .zkf.  Sed  rectus  cum  rectus  sit  qui  sub  .bdk.,  rectus  quoque  qui 

sub  .ite.  Orthogonium  ergo  est  trigonum  .ztc.',  et  sunt  duo  latera  nota,  illa  uidclicct 

que  continent  angulum  rectum.  Quare  tertium  latus,  scilicet  .es.,  notum  erit,  ut  prodi- 

ximus; cum  quadratus  eius  equclur  duobus  quadratis  linearum  .it.  et  .te.  Nam  quadratus 

ex  .It.  est  et  cx  .te.  est  .61.,  et  tertia,  et  trigesima  sexta  pars  unius;  quibus  additis 

cum  .4.,  reddent  65.  pro  quadrato  linee  .e:.;  quorum  radix,  que  est  parum  amplius  cx 

i*.,  est  quantitas  linee  .ez.;  quod  oportebat  ostendere.  Possumus  autem  aliter  ad  notitiam)  .   .   (fo|  ,, 
nuryinc  inferiore  t   et  1 i   1'aagulu  «- 
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linearam  .zt.  et  .te.  deuenire.  Est  enim  trigonum  .zti.  simile  trigono  .b dg.  propter  w.  » 

rectam  .ti.,  que  est  cquidistans  linee  .dg.  et  .zt.  linee  .bd.:  est  enim  latus  .zi.  I»- 

teri  .bg.  simile  ;   et  .it.  lateri  .gd.;  reliquum  .zt.  reliquo  .bd.  est  simile:  est  ergo 

sicut  .zi.  ad  bg.,  ita  Ut.  ad  gd.,  et  .zt.  ad  . bd .;  est  enim .gi.  tertia  pars  cx  . gb .;  ct  .gz. 

est  medietas  ex  .gb.  Quare  .iz.  est  sexta  pars  cx  .gb.,  scilicet  *   .   Ergo  .zt.  est  sexta  ex 

.bd.,  scilicet  ,t.;  ct  Ut.  est  sexta  ex  .gd.,  scilicet  |   l.;  quo  extracto  ex  .i e. ,   que  est  -   d., 

remanet  .te.  |   7,  ut  prediximus. 

Aliter  protrahatur  .ic.  cquidistans  linee  .bd.;  et  erit  trigonum  Ucg.  simile  trigouis 

Digitized  by  Google 



(   »il.i  iBitirrin,  ....  r»t  Ii * 

(fui.  27  v tn»,  nv>ign«  »B«*riorr: 

l>»j.  46.  ]ib>  S6)- 

I«l.  St  tttlo. 

46  D   I   S* 
.bdg.  et  .zti.  :   est  ergo  sicut  .gi.  ad  .gb.y  ita  .gc.  ad  .gd.y  ct  .ic.  ad  .bd.  Est  enim  .gi. 

tertia  pars  ex  .gb.;  cl  .gc.  est  tertia  ex  .gd.\  et  .ic.  est  tertia  similiter  ex  .bd.:  ergo  .gi. 

est  5,  ct  .gc.  3,  ct  .ic.  4.  Et  quoniam  trigonum  .zti.  simile  est  trigono  . icg .,  est  sicut 

.24.  ad  .ig.y  ita  .ti.  ad  . cg est  enim  .gi.  medietas  ex  .ig.‘,  quare  .it.  est  medietas  ex  .gc. 

et  .s t.  est  medietas  ex  .ic. ;   que  oportebat  ostendere. 

Verum  si  lineas  .ze.  et  . ga .   extra  trigonum  in  puncto  .//.  protraherimus  ;   ct  uolue- 

rimus  scire  quantitatem  linearum  .ah.  et  .eh.;  ducemus  lineam  .te.  in  .e/.;  et  diuide- 

mus  summam  in  .zt.y  ct  habebimus  lineam  .fh.;  ct  hoc  faciemus,  quia  trigonum  .zte. 

simile  est  trigono  .efh.:  est  enim  .te.  equidistaus  recte  .gh.;  et  in  eis  incidit  recta  . zh . 

exterior  angulus,  qui  sub  .zet.  equalis  est  interiori  et  opposito,  qui  sub  .ehf.;  et  an- 

gulus .2 te.  equalis  angulo,  qui  sub  .efh.;  cum  ambo  sint  recti.  Reliquus  autem  qui  sub 

.tze.  reliquo,  qui  sub  .fch.  est  equalis.  Quare  est  sicut  .zt.  ad  .te.y  ita  ,e(.  ad  .fh. 

Quare  multiplicatio  .te.  in  .c{.  diuisa  per  .zt.y  reddit  lineam  .fh.  Vel  quia  permutatim 

est  sicut  .2*.  ad  .e/.,  ita  .te.  ad  .fh.  Est  enim  .zt.  medietas  ex  .ef.;  «piare  .te.  est  me- 

dietas ex  .///.,  hoc  est  .fh.  est  duplum  ex  .te.  Sed  .te.  est  \   7;  quare  .fh.  est  |   ts;  de 

quibus  extractis  ./in.,  remauet  .ah.  14.  Itera  enim  est  sicut  .zt.  ad  . ef. ,   ita  .ze.  est  ad 

.eh.  Quare  est  duplum  ex  .ez.  Sed  quia  .ez.  est  surda  ,   accipiemus  proportionem  in 

quadratis  earum,  uidelicet  est  sicut  quadratus  linee  .zt.  ad  quadratum  linee  .e/.,  hoc 

est  sicut  4   est  ad  16,  ita  quadratum  linee  .ze.  est  ad  quadratum  linee  .eh.  Quare  qua- 

dratum linee  .eh.  est  quadruplum  quadrati  linee  .ez.  Vel  adde  in  unum  «piadrata  li- 

nearum .af.  et  'fh.;  ct  ueniet  quadratum  linee  .eh.  Aliter  protrahatur  linea  .hz.  extra 

trigonum,  donec  concurrat  linee  .bl.  in  puncto  ./.;  ct  sit  .b/.  cquidistans  linee  .hg,  Et 

quoniam  cquidistantes  inter  .b/.  et  Jig.  incidit  linea  Jil.y  angulus  qui  sub  .elb.  equalis 

est  .ei.t  qui  sub  .zhg.;  et  angulus  qui  sub  dbz.  ei  qui  sub  . zgh .   est  equalis;  reliqui 

qui  ad  .2.  equales  sibi  inuicem,  qui  sunt  a   uertice.  Ergo  trigonum  dbz.  simile  est  trigono | 
b 

a   f   d   k   c   g 

.hgz.  Quare  est  sicut  .gz.  ad  ,zb.y  ita  .hg.  ad  .bl.:  est  enim  .gz.  equalis  ,zb.;  et  ,/tg. 

cquatur  .bl.  Rursus  quia  similia  sunt  trigona  .leb.  et  .eha.y  erit  quidem  sicut  .ae. 

ad  .eb.y  ita  .ah.  ad  .bl.y  hoc  est  ad  .hg.  :   est  enim  .ae.  ex  .ab.  tertia  pars.  Quare  .ae. 

est  medietas  ex  .eb.;  et  Jia.  erit  medietas  cx  .bl.y  hoc  est  ex  .hg.  ;   remanet  .ag.  me- 

dietas cx  .hg.  Quare  Jta.  cquatur  .ag.  Sed  .ag.  est  .14.;  quare  .ah.  erit  similiter  .14.;  et 

«piclibct  rectarum  .hg.  et  .bt.  erit  .18.  Nam  si  coniunclionem  linearum  .2f.et  .eh.  habere 

uolumus;  quia  est  sicut  .zt.  ad  .ef.y  ita  .ze.  ad  .eh.  Sed  .zt.  est  ad  .ef.  sicut  medietas 

.zt.  ad  medietatem  ex  .c/,  hoc  est  sicut  .1.  est  ad  .1.  Adiaceat  quidem  quidam  recta  .m no.' 
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ct  sil . mni et  non  sil  .1.  Et  quia  est  sicut  .mn.  ad  .no.,  ita  .ze.  ad  .ch.;  et  coniuncte 

proportionales  erunt;  cruntquc  sicut  .mn.  ad  .mo.,  ita  .ez.  ad  .zh.  Quare  est  sicut  qua- 

dratum linee  .mn.  ad  quadratum  linee  .mo.,  hoc  est  sicut  .1.  est  ad  .9.,  ita  quadratum 

linee  .ze.  est  ad  quadratum  linee  .zh.  Quare  quadratum  linee  .zh.  erit  nonuplum  ex 

quadrato  linee  .ze.  Quare  si  per  .9.  multiplicauerimus  ~   es  .,  que  sunt  quadratum  linee 

.ze.,  habebimus  |   588.  pro  quadrato  linee  .zh. 

Aliter  quia  trigonum  .zkh.  orthogonium  est  habens  angulum  qui  ad  .4*.;  iunganlur 
quidem  quadrata  linearum  .zk.  et  .kh.}  ct  habebimus  quadratum  linee  .zh.  Nam  .kd. 

inuenta  est  superius  esse  \   4.,  et  .da.  5.,  ct  .ah.  «4. :   quare  tota  .kh.  est  -t  23.;  cuius  qua- 

dratum est  ~   552.;  ct  quadratum  linee  ,zk.  est  .38.;  ct  sic  haliemus  pro  quadrato  linee 

.zh.  -   588.,  ut  prediximus.  Rursus  sit  trigonum  .bgd,  cuius  .bg.  latus,  ut  diximus,  sit 

.13.,  .gd.  14.,  ot  .bd.  is.;  et  emiciatur  .gd.  in  punctum  .a.,  et  sit  .ga.  10.;  ct  super  .gb. 

accipiatur  punctus  .s.;  et  sit  .gz.  5.,  remanebit  .zb.  8.  Queritur;  si  protrahatur  .az.,  ct 

emictatur  usque  in  .e.,  quanta  erit  quantitas  sectionum  .de.  et  .eb.  Ducatur  quidem  per 

.b.  punctum  linea  .bi.  equidistans  linee  .gd.  ;   ct  emictatur  linea  .ae.  in  punctum 

eruntque  duo  trigona  .bzi.  et  .azg.  sibi  inuiccm  similia.  Quare  est  sicut  .ag.  ad  .gz., 

ita  Jb.  est  ad  .bz.  Sed  .ag.  est  duplum  ex  .gz.}  quare  Jb.  erit  .16.,  scilicet  duplum  cx 

.bz.  Iteni  quia  trigonum  .aed.  simile  est  trigono  .eib.,  est  sicut  .ad.  ad  .bi.,  ita  .de. 

ad  .eb.  Nam  .ad.  ad  .bi.  est  sicut  octaua  pars  ex  .ad.  ad  octauam  partem  ex  .bi.:  est 

euira  .3.  octaua  cx  .ad.,  et  .2.  est  octaua  ex  .bi.}  ergo  est  sicut  .3.  ad  .2.,  ita  .de.  ad 

.eb.}  et  coniunctim  proportionales  erunt. 

Quare  sicut  .3.  est  ad  .5.,  ita  .de.  ad  .db.  Quare  .de.  est  \.  cx  .db.,  scilicet  .9., 

et  .eb.  .6.;  que  oportebat  ostendere.  Sint  itaque  note  portiones  .bz.  ct  .zg.  et  .be. 

et  .cd.  }   et  sint  eodem  suprascriple  ,   et  trigonum  sit  idem  ;   et  ignorantur  .ag.  ct 

.bi.:  primum  quidem  quia  est  sicut  .de.  ad  .eb.,  scilicet  sicut  .3.  est  ad  .2.,  ita  | 

b 

.ad.  ad  .bi.  Ergo  .ad.  est  semel  .bi.,  et  dimidium  cius.  Rursus  quia  est  sicut  .gz.  ad  .zb., 

scilicet  sicut  .5.  est  ad  .8.,  ita  .ag.  ad  .bi.  Ergo  .ag.  est  J.  ex  .bi.:  tota  quidem  .ab.  in- 
uenta est  esse  duodecim  octaue  cx  .bi.}  cum  tota  .ad.  sit  semel  .61.,  et  dimidium  eius. 

Quare  extractis  ex  remanet  .gd.  j.  ex  .bi.  Ergo  est  sicut  .7.  ad  .8.,  ita  .gd.  ad  .bi. 

Quare  multiplicatis  .8.  per  .14.,  scilicet  per.gr/.;  et  diuisa  summa  per  .7.  Vel  septimam  de 

.14., scilicet  .2.,  multiplica  per  .8.,  egredientur  .16.  pro  linea  .bi.}  cx  quibus  .16.  acceptis 

egredientur  .10.  pro  linea  .ag.  Item  sit  idem  trigonum  .abg.}  et  extra  ipsum  summatur 

■d.  punctus,  qui  non  sit  indirecto  linee  -bg.}  et  per  .d.  punctum  protrahatur  linea  .de. 

r<l  .14-  fu»  4.  ....  prn  ipw- 
Jnlo  Lier  »   (M.  18  recti,  lia. 

6   15.  r*K  <6.  U.  31  21  —   ptf. 

47,  lia.  l-«). 

4.1  .7  .!•  •   (   lol.  26  recti  .   ari 
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equidistans  basi  .bg.;  ct  sint  .de.  et  .bg.  note,  remanebit  .ea.  nota;  cum  tota  .ab.  sit 

nota.  Et  sumatur  in  .ab.  punctus  .2.  notus;  et  copuletur  Az.\  ct  cmictatur  in  punctum  .4. 

Dico,  quod  proportio  .gi.  ad  .ia.  erit  nota;  compleatur  figura.  Et  quoniam  trigonum 
.dze.  simile  est  trigono  . zat est  sicut  ,ez.  ad  .za.;  quorum  proportio  est  nota,  ita  nota 

.de.  est  ad  .ad.  Quare  .at.  erit  nota.  Rursus  quoniam  similia  sunt  trigona  dizb.e t   .zat., 

est  sicut  mz.  ad  .zb.,  que  sunt  note,  ita  .at.  nota  est  ad  .bh.  Quare  .bh.  erit  nota  po- 
sita est  dfg.;  ergo  nota  est  tota  .hg.  Et  quoniam  similia  sunt  trigona  .hig.  et  .iat.  est 

sicut  .hg.  nota  ad  nolam  .at.,  ita  .gi.  ad  ia.:  ergo  proportio  .gi.  ad  da.  est  nota,  ut 

oportebat  ostendere.  Rursus  sit  trigonum  notum  .gab.,  cuius  cathetus  sit  . gd.\  ct  su- 
matur in  ipso  punctus  notus  .e.;  ct  per  puncta  quidem  .ac.  protrahatur  linea  .aez. 

Dico  quidem,  quod  proportio  .bz.  ad  .zg.  erit  nota:  protrahatur  itaque  linea  .gi.  cqui- 
distans  linee  .ab.;  ct  producatur  .az.  in  et  erunt  trigona  .aed.  ct  .ieg.  sibi  inuicera 

similia.  Quare  est  sicut  .de.  ad  .eg.,ita  .ad.  ad  .gi. ;   erit  itaque  nota  .gi. ,   cum  nota 

sit  .ad.;  ad  «piam  .gi.  proportionem  habet  recta  .ab.,  sicut  .bz.  ad  .zg.:  ergo  proportio 

.bz.  ad  .zg.  est  nota  ;   quod  oportebat  ostendere.  * 

Et  si  punctus,  per  quem  transierit  linea  ab  angulo  nequaquam  in  catheto  fuerit,  ut  in 

trigono  .dez.,  in  quo  datus  est  punctus  .tf.in  lineam  .dg.,  que  non  est  cathetus,  per  quem 

punctus  transit  linea  .e ab.;  et  sit  nota  proportio  ,ga.  ad  .ad.,  nec  non  ct  sit  nota  . ge . 

Dico  quidem,  proportionem  .zb.  ad  .bd.  notam  esse:  eisdem  dispositis.  Compleatur  qui- 

dem figura;  ct  quoniam  est  sicut  .ga.  nota  nd  .ad.  notam,  ita  .eg.  nota  ad  .di. Quare  .di. 

nota  erit;  et  est  sicut  .ez.  nola  ad  notam  .di.,  ita  .zb.  ad  .bd.  :   ergo  proportio  .zb.  ad 

.bd.  nota  est,  ut  oporleliat  ostendere.  Et  si  proportio  sectionum  linee  transeundis  per 

punctum  .a.  datum,  que  sit  equidistans  catheto,  nota  fuerit  que  linea  terminata  sit  ab 

uua  parte  super  hasem  in  puncto  .g.,  ct  ab  alia  super  lineam  .di.  in  puncto  .t.,  ut  in  hac 

alia  cernitur  figura.  Dico  iterum,  proportionem  .zb.  ad  .bd.  notam  esse.  Quoniam  simile 

est  trigonum  |   .eag.  ei  quod  est  .ait.,  est  sicut  .ga.  ad  .at.,  ita  .eg.  ad  di.:  protrahatur 

quidem  in  trigono  .dez.  cathetus  .dk.,  et  erit  ,dt.  equulis  .gk.;  quia  paralilogramum  est 

quadrilatcrum  .dg.  Quare  si  addatur  linee  di.  equalis  linee  .gk.,  scilicet  .td.,  erit  nota 

tota  .di.:  ct  quoniam  est  sicut  .ez.  ad  .di.,  ita  .zb.  ad  .bd.Q uarc  proportio  .zb.  ad  .bd. 

nota  est,  ut  predi\imns.  Et  si  punctus  datus  infra  trigonum  fuerit  inter  cathetum,  et 

angulum,  a   quo  per  punctum  extenditur  linea  ad  latus  subtendens  ipsum  angulum; 

similiter  sectiones  illius  lateris  note  erunt.  Sitque  in  trigono  .abg.,  cuius  cathetus  est 

.ad.  datus,  punctus  .e.;  et  a   puncto  . b .   per  .e.  ducta  est  linea  .bez. 

Dico  iterum,  sectiones  .gz.  et  ,za.  note  erunt:  protrahatur  per  punctum  .a.  linea  .it. 

equidistans  linee  .bg.;  et  expleatur  linea  . bt .,  et  per  punctum  .e.  equidistans  catheto 

.ad.  protrahatur  dii.;  ct  sit  nota  proportio  die.  ad  .ei.;  et  sint  nota  latera  trigoni  .abg., 

nec  non  et  linea  .bh.  sit  nota:  et  quoniam  nota  sunt  latera  trigoni  .abg.,  notus  erit 

et  casus  .bd.;  dc  quo  si  extrahatur  .bh.  nota,  reliqua  .hd.  nola  erit.  Quare  et  .ia.  nota 

est,  cum  sit  equalis  .hd.  propter  .id.  paralilogramum;  et  quia  trigona  .beh.  et  .eit.  si- 

milia sunt,  est  sicut  die.  ad  .ei.,  ita  .bh.  ad  .it.;  ergo  nota  erit  .it.;  dc  qua  si  aufe- 

ratur .ia.,  remanebit  .at.  nota.  Et  quoniam  est  sicut  .hg.  ad  .at.,  ita  .gz.  ad  .zn.  Ergo 
sectiones  .gz.  ad  z.a.  nota  erunt,  ut  prediximus.  Similiter  si  per  punctum  datum  infra 

trigonum  a   puncto  dato  in  uno  laterum  trigoni  linea  protrahatur  usque  ad  unum.  Ex 
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lateribus  trigoni  inucnictur  proportio  sectionis  illius  lateris.  Exempli  causa:  in  trigono 

.bdg.  sit  datus  punctus,  punctus  notus  .e.  in  base  .gd.-,  et  infra  trigonum  sit  datus 
punctus  .a.  Similiter  notus  in  linea  .zk.,  que  est  equidistans  catheto  hir,  et  perpuncta 

.ea.  linea  protrahatur  .et.  Dico,  proportionem  .<ft.ad.ti>.  nolam  esse:  compleatur  figura. 

Et  quoniam  linea  .zk.  equidistans  est  catheto  hi.  ,   et  .bk.  est  equidistans  .iz. ;   ergo 

cqualis  est  .bk.  recte  .iz.  et  .zk.  catheto  -hi.:  que  cum  sit  nota,  eritque  nota  .zk.  et 

•za.  nota  est,  remanet  .ak.  nota:  et  quoniam  est  sicut  .za.  ad  .ak.,  ita  .ez.  ad  .kh. 

Ergo  Jch.  est  nota:  cui  si  addatur  .kb.,  scilicet  .zi.,  que  nota  esse  ponitur,  erit  .bh. 

nota.  Et  quoniam  similia  sunt  trigona  .etd.  et  .tbh.,  est  sicut  .cd.  ad  .bh.,  ita  .dt.  ad 

•tb.-,  quod  oportebat  ostendere.  iTcm  sit  trigonum  .abg.,  cuius  .ab.  sit  .13.,  et  .bg.  14., 
et  .ag.  15.;  cuius  cathetus  .ad.  est  .11.;  et  summatur  punctus  .d.  extra  trigonum,  a   quo 

ducatur  recta  .az.  equidistans  catheto  .ad.-,  et  sit  .ez.  1.,  et  .zb.  I.;  quare  .zd.  erit  .4.  : 
et  sumatur  iterum  infra  trigonum  punctus  .1.;  et  sit  .it.  3.;  et  sit  equidistans  catheto 

.ad.-,  et  sit  .tz.  ».;  et  per  puncta  .ei.  protrahatur  linea  .cik.  Dico  quod  proportio  .gk. 
ad  .ka.  est  nota  :   protrahatur  linea  .al.  equidistans  Iasi  .bg.  ;   et  emittetur  .eh.  in 

puncto  .1.,  et  .i.  in  punctis  .h.  et  .m.-,  et  sit  .tm.  cqualis  .ez.;  et  copuletur  .em.-,  |   et 
quoniam  recte  .ez.  et  .it.  equidistantes  sunt  catheto  .ad.,  erit  recta  Jm.  equidistans 

recte  .se.,  et  sunt  equales  sibi  inuicem,  erit  recta  .em.  cqualis  et  equidistans  recte 

■st.:  ergo  .em.  est  .8.;  et  est  equidistans  recte  .al.-,  et  .(/<.  est  .11.,  cum  sit  cqualis  .ad.: 
tota  ergo  .mh.  est  .14.:  est  enim  .mi.  5.,  remanet  ,ih.  9.;  est  ergo  sicut  .mi.  ad  .ih.,  ita 

.em.  ad  ./>/.;  hoc  est  sicut  .5.  est  ad  .9.,  ita  .9.  est  ad  Jil.-,  ergo  .hl.  est  j   15.  Quare  tota 

.al.  est  jii.  Item  quia  equidistans  est  .ez.  recte  ,ti.,  similia  sunt  trigona  .enz.  et  .int. 

Quare  est  sicut  .li.  ad  .ez.,  ita  .tn.  ad  .nz.  Quare  .tn.  est  |   5.  Vel  aliter:  quia  trigona 

,nit.  et  .lih.  sunt  similia  sibi  inuicem,  est  sicut  ad  ,ih.,  hoc  est  sicut  .3.  est  ad  .9., 

ita  .nt.  est  ad  .hl.-,  ergo  .nt.  est  tertia  ex  .hl.,  scilicet  J   5.:  cui  si  addatur  .tg.,  erit 

.ng.  |   9.;  et  est  sicut  .ng.  ad  .al.,  ita  .gk.  ad  .ka.:  est  enim  .al.  ■   n,  que  sunt  quinte 

.100.,  et  in  .gn.  sunt  quinte  .4".;  ergo  sicut  .47.  est  ad  coniunctum  de  .47.  et  de  .106.,  sci- 
licet ad  .153.,  ita  .gk.  est  ad  -ga.,  scilicet  ad  .15.:  quare  est  sicut  .47.  ad  tertiam  de  .153., 

scilicet  ad  .51.,  ita  .gk.  est  ad  tertiam  de  .15.,  scilicet  ad  .5. Quare  si  multiplirauerimus  .5. 

per  .47.,  et  summam  diuiscrimus  per  .51.,  exibunt  j-~4  4.  pro  linea  .gk.  Reliquum  quidem 

est  usque  io  .15.,  scilicet  f-~  10.  remanebit  pro  .ka.  Aliter  emiciantur  linee  .em.  et  .ag. 

in  .0.,  erit  sicut  .eo.  ad  .al.,  ita  ,ek.  ad  .ka.:  per  hanc  quidem  proportionem  inuenie- 

mus  .ak.,  et  tunc  habebimus  -kg.-,  quod  oportebat  ostendere. 

Nam  notitiam  ex  .go.  et  ex  .oc.  habebitur  pro  premissa;  quia  trigonum  .agd.  si- 
mile est  trigono  .<1/0.  Item  si  notitiam  puncti  .c.,  per  quem  linea  .e/,  secat,  cathetum 

.ad.  habere  uolumus;  quia  trigonum  .ncd.  est  simile  trigono  .lea.,  est  sicut  Jld.  ad 

.al.,  scilicet  sicut  duc  quinte  sunt  ad  se,  et  ad  quintas  .106.,  scilicet  sicut  1   sunt  ad 

.108.,  ita  .dc.  est  ad  -da.  Quare  .dc.  est  J.  unius  integri,  remanet  .ca.  ••  II.  Vel  si  pro- 

traxerimus cathetum  .n.r.,  erit  sicut  .ex.  ad  .xn.,  ita  .nd.  ad  .dc.:  est  enim  .<>/.  equalis 

■dz.,  et  .dn.  cqualis  .fx.  Quare  .ex.  nota  est. 

Rursus  sit  .ge.  uice  .ez.  in  hac  alia  figura,  et  sit  1;  Latera  uero  trigonj  et  cathetus, 

ucc  non  et  linea  .ti.  sint  ubi  prodiximus  ;   et  sit  angulus  -egt.  rectus.  Quare  equi- 

distans erit  rectis  .it.  et  .ad.:  et  protrahatur  per  puncta  .ei.  linea  .e/.  Volumus  ergo 
7 

•n.  ad      et-  Dic«  •   {fini. 
T)  recte.  I.n.  17-2«  ;   i»,  *».  I1”' 
4i-4|  —   pag.  49,  |i«.  |-4>. 
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sdre  sectiones  linearum  .gb.  et  .ad.,  ncc  non  ct  .ab.  Emiciatur  quidem  linea  . ef ’.  in 
puncto  .c.,  et  linea  .ti.  in  puncto  ./.;  ct  copuletur  .cal.\  ct  sit  equidistans  linee  . bg 

eritque  ut  .eg.  ad  .1/.,  ita  .gz.  ad  .zt.  Quare  erit  sicut  .eg.  ct  .ti.  ad  . ti .,  hoc  est  sicut 

.5.  ad  .3.,  ita  .gt.  ad  .zt.:  ergo  .zt.  erit  §   2., cum  ,gt.  sit  .4.  Itera  est  sicut  .ti.  ad  .<7.,  ita 

.zt.  ad  .tc.  Quare  Ac.  est  j   7;  de  qua  dempta  Aa remanet  .ac.  Itera  est  sicut  .td.  ad 

se  et  ad  .ac,  ita  .dh.  ad  .da.  Quare  .dh.  est  J   9,  remanet  .ha.  J   i.  |   Rursus  quia  est 

sicut  .zb.  ad  sc  ct  ad  .ac.,  ita  .bf.  ad  .ba. ;   erit  ergo  .bf.  7\  It;  reliqua  .fa.  erit  i. 

1«  trigono  orthogonio  notorum  laterum  protrahatur  extra  trigonum  latus  subtendens 

angulum  rectura  per  longitudinem  notam;  ct  a   termino  ipsius  linee  ad  angulum  rectum 

recta  producatur»  erit  etiam  ipsa  linea  uola.  Exempli  causa  :   sit  trigonum  orthogo- 
nium .abc.  notorum  laterum,  habens  angulum  .abc.  rectum;  et  emittatur  latus  .ac.  extra 

trigonum  in  punto  .d,;  ct  sit  tota  .ad.  nota;  et  a   puncto  .d.  ad  punctum  .b.  protra- 
hatur recta  .bd.  Dico,  lineam  .db.  notam  esse;  quod  sic  probatur.  Protraham  rectam  .ab. 

secundum  rcctitudiuem  in  infinitum  per  punctum  . c ct  per  punctum  .d.  protraham 

rcclani  .de.  equedistaulem  linee  .bc.}  ct  erit  uugulus  .aed.  rectus;  cum  sit  equalis  an- 
gulo .u^c.:quia  cum  in  duabus  rectis  cquidistantibus  recta  incidit,  erit  interior  angulus 

equalis  exteriori  ct  opposito.  Nam  in  cquidistantibus  . bc .   et  .td.  recta  incidit  .ae.} 

quare  angulus  .aed.  equalis  est  angulo  .abc.  .   propter  eadem  ergo  et  angulus  .ade. 

equalis  angulo  . acb .;  ct  angulus  qui  ad  .a.  est  comunis.  Quare  trigona  .abc.  et  .aed. 

equiangula  sunt,  et  sibi  inuicem  similia. 
Similia  uero  trigona  circa  equales  angulos  latera  babent  proportionalia.  Quare  est 

sicut  .ac.  ad  . cb .,  ita  .ad.  ad  .de.  :   permutatim  ergo  erit  sicut  .ad.  nota  ad  .ac.  no- 
tam, ita  .ed.  ad  .bc.  notam.  Quare  recta  .ed.  erit  nota.  Similiter  est  sicut  .ad.  ad  . ac ., 

ita  .ae.  ad  .ab.  notam.  Quare  recta  .ae.  erit  nota:  de  qua  si  auferatur  recta  .ah.  nota, 

remanebit  recta  .be.  nota;  cuius  quadratum  si  addatur  cuin  quadrato  linee  .de.,  egre- 
dietur quadratum  linee  .bd.  notum:  ct  sic  ostenditur,  lineam  .bd.  esse  notam,  ut  predixi. 

Ex  hac  quidem  figura  egreditur  solutio  subscriptg  questionis  milii  proposita  a   quodam 

ueronense.  qui  proposuit,  arborem  quamdam  erectam  esse  prope  ripam  cuiusdam  flu- 
minis; et  fuit  longitudo  arboris  peduum  .40.:  quam  longitudinem  pono  lineam  .bg.}  et 

spatium,  quod  erat  a   pede  arlioris  usque  ad  llurncn,  posuit  esse  pedum  .5.;  quod  spa- 
tium posui  lineam  . bc .;  et  fuit  in  arbore  .bg.  acceptus  punctus  quidam  .a.  ;   ct  fuit 

.ba.  i0.  pedum;  et  in  puncto  .a.  secta  fuit  arbor  ,   ct  cecidit  superior  pars  . ag .,  que 

erat  .30.  pedum  super  lineam  .ad.  tangens  punctum  .c.  ;   ct  fuit  linea  .ad.  30.:  peti) t 

quanta  esset  quantitas  lineg  .db.  egredientis  a   puncto  summitatis  arboris  usque  ad 

punctum  pedis  ipsius.  Vnde  cum  ucllem  hanc  questionem  soluere,  intellexi  figuram  su- 
prascriptam;  et  aggregaui  quadrata  linearum  .ba.  et  .bc.,  hoc  est  .100.  et  .25.,  et  habui 

.iis.  pro  quadrato  linee  .ac.:  et  quia  emt  sicut  .ad.  ad  .ac.,  ita  .ed.  ad  .bc.,  fuit  sicut 

quadratum  linee  .ad.  ad  quadratum  linee  .ac.,  hoc  est  sicut  .ooo.  ad  .125.,  ita  quadratum 

linee  .ed.  ad  quadratum  linee  .bc.,  quod  est  .25.  Sed  proportio  |   de  .ooo.  ad  .125.  est  io 
minimis  numeris  sicut  .36.  ad  .5.;  ergo  est  sicut  .30.  ad  .5.,  ita  quadratum  linee  .ed.  ad 

.15.:  permutatim  ergo  fuit  .36.  ad  quadratum  linee  .ed.,  sicut  .5.  ad  .25.  Sed  .5.  de  .15.  est 

quinta  pars;  quare  .36.  fuit  J.  quadrati  linee  .ed.  Quare  multiplicaui  .36.  per  .s.,ct  habui 

.180.  pro  quadrato  linee  .ed.:  quod  quadratum  extraxi  cx  quadrato  linee  .ad.,  scilicet  de 
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.800.,  remausenmt  .7»).  pro  quadrato  linee  .ae.:  vel  aliter  quia  est  sicut  .ad.  ad  .ac.,  ita 

.ae.  ad  .ab.:  fuit  ergo  sicut  .36.  ad  .5.,  ita  quadratum  linee  .ea.  ad  quadratum  linee  .ba.t 

hoc  est  ad  .100.:  quare  permutatim  est  sicut  .5.  ad  .100.,  ita  .36.  ad  quadratum  linee  .ae. 

Quare  multiplicanda  sunt  .36.  per  .20.;  quia  .5.  sunt  dc  .ioo.;ct  habentur  similiter. 720. 

pro  quadrato  linee  .ae.;  ergo  .ae.  fuit  radix  de  .720.:  de  qua  extraxi  lineam  .ab.,  que 

est  .10.,  remansit  mihi  radix  de  .720.  minus  .10.  pro  linea  .eb.  :   quam  multiplicaui  in  se, 

et  habui  .820.  minus  radice  de  .288000.  pro  quadrato  linee  .eb.;  cui  addidi  quadratum 

linee  .ed.,  quod  est  .180.,  et  habui  .1000.  minus  radice  de  .288000.  pro  quadrato  linee  .bd. 

Quare  .bd.  est  radix  de  .1000.  minus  radice  de  .288000.  Et  ut  hec  reducerem  ad  numerum 

ratiocinatum,  accepi  radicem  de  .288000.,  quam  inucni  esse  \   536.  minus  ̂ .;  quam  etiam 

extraxi  dc  .1000.,  remanserunt  —   463.:  de  quibus  etiam  accepi  radicem,  et  habui  {21., 

et  unam  quadragesimam  unius  pedis  pro  quantitate  linee  .bd.  Nec  etiam  pretermi- 

ctendum  est  demonstrare  uiam  habendi  quadratum  liucg  .eb.,  que  recisum  ucl  abscisio, 

seu  residuum  nuncupatur;  cum  sit  differentia,  que  est  inter  duas  lineas  potentia  solum 

commensurabiles,  scilicet  inter  .ae.  ct  .ab.  rectas;  quarum  .ae.  est  radix  numeri  ratio- 
cinati, scilicet  de  .720.,  ct  .ab.,  que  est  .10.,  est  numerus.  Et  quoniam  recta  .ae.  diuisa 

est  in  duo  in  puncto  ,b.  Quadrata  linearum  .ae.  et  .ab.  equantur  duplo  multiplicationis 

.ab.  in  .ae.,  ct  quadrato  linee  .eb.,  ut  superius  demonstratum  est  :   ergo  si  ex  qua- 

dratis linearum  .ae.  et  .ab.,  scilicet  ex  .720.  et  cx  .100.,  hoc  est  de  .820.  auferatur  du- 

plum multiplicationis  ex  .ab.  in  .ae.;  quod  duplum  est  equalc  .20.  radicibus  de  .720.;  que 

etiam  equantur  uni  radici  numeri  prouenientis  ex  multiplicatione  quadrati  de  .20.,  hoc 

est  dc.400.in  .720.;  ct  qui  numerus  est  .288000.,  remanebunt  .820.  minus  radice  dc  .288000., 

ut  superius  demonstraui.  R vasus  si  in  trigono  .abg.  ab  angulis  .gb.  egrediantur  recte 

,be.  ct  .gd.  se  inuicem  secantes  super  punctum  .2.;  et  sit  nota  proportio  ex  .ge.  ad 

.ea.,  ct  ex  .bd.  ad  .da.  ,   erunt  utique  note  proportiones  .bz.  ad  ,ze.  et  .gz.  ad  .zd. 

Sed  antequam  hec  demonstrare  possimus,  oportet  nos  tractare  de  compositione  propor- 

tionum ex  dualius,  uel  pluribus  proportionibus.  Nam  illa  proportio  composita  diritur, 

que  prouenit  cx  multiplicatione  omnium  antecedentium  ad  multiplicatum  omnium  con- 

sequentium duarum,  ucl  plurium  proportionum.  Verbi  gratia:  cx  proportione,  quam  lia 

bent  .2.  ad  .3.,  et  ex  ca  quam  habent  .4.  ad  5   componitur  proportio  ex  .8.  ad  .15.;  cum  ex 

multiplicatione  de  .2.  in  .4.  prouenient  .8.;  cx  .3.  in  .5.  ucnient  .15.  Item  cx  proportione 

quam  habent  .2.  ad  .3.  et  .4.  ad  .5.  et  .6.  ad  .7.  componitur  |   proportio  quam  habent  .48. 

ad  .105.:  cum  ex  multiplicato  omnium  antecedentium  prouenient  .48,  scilicet  cx  2.  in  .4. 

productam  in  .6.;  et  cx  multiplicato  consequentium,  scilicet  ex  .3.  in  .5.  ducto  in  .7., 

ucniunt  .105.;  sed  proportio  de  .48.  ad  .105.  est  illa  in  minimis  numeris,  quam  habent  .16. 

ad  .35.  Et  est  intellectus  talis  compositionis,  quod  inter  .16.  et  .35.  cadunt  tres  numeri  in 

proportionibus  su proscriptis,  uidelicet  sicut  .2.  ad  .3.,  ita  .16.  ad  .24.;  et  sicut  .4.  ad  .5., 

ita  .24.  ad  .30.;  et  sicut  .6.  ad  .7.,  ita  .30.  ad  .35.  Ex  lils  enim  procedit  compositio  propnr- 

tiouis  duarum  quantitatum,  uel  duorum  numerorum:  cum  inter  ipsas  quantitates  eiciatur 

quantitas  aliqua,  erit  tunc  proportio  prime  quantitatis  ad  secundam  composita  ex  propor- 

tione, quam  habet  prima  quantitas  ad  ciectam,  et  cx  ea  quam  habet  quantitas  eiecta  ad 

secundam.  Cuius  exemplum  ponamus  in  numeris:  sint  .7.  ciecta  inter  .3.  et  .10.  Dico 

quod  proportio  de  .3.  ad  .10.  componitur  cx  ca  quum  habet  .3.  ad  .7.,  et  ea  quam 

«ni  r-i.lici  ....  prou*»i««i  .8.  • 
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habent  .7.  ad  .io.  Nam  multiplicatio  ex  antecedentibus  ad  multiplicatum  cx  consequen- 
tibus fit  sicut  .3.  ad  .10,;  quam  si  multiplicauerimus  insimul  antecedentes,  scilicet  .3. per 

.7.,  prouenient  .21.:  etsi  multiplicauerimus  insimul  consequentes,  scilicet  ,7.  per  .10., 

proucniunt  .70.:  proportio  quidem  de  ,ti.  ad  .70.  est  proportio  seplimg  partis  de  .21. 

ad  septimam  partem  de  .70.;  et  est  illa  quam  habent  .3  ad  io.,  ut  diximus.  Similiter 

inter  duas  quantitates  possunt  cici  due,  ucl  plures  quantitates;  et  erit  proportio  ipsa- 

rum duarum  quantitatum  composita  ex  ipsis  proportionibus:  ut  si  inter  .3.  et.  10  eiciau- 

tur  .5  et  .6  et  .7.,  erit  proportio  de  .3.  ad  .io.  composita  ex  proportione,  quam  habent 

.3.  ad  .5.,  et  ex  cis  quam  habent  .3.  ad  .6.,  et  .6.  ad  .7.,  et  .7.  ad  .10. 

Ilis  optiine  intellectis,  oportet  nos  etiam  demonstrare,  quomodo  et  ex  proportione 

data  extrahatur  proportio  aliqua:  ut  si  nolueris  ex  proportione  quam  habeut  .7.  ad  .8., 

extrahere  proportionem  quam  hahent  .6.  ad  .5.;  multiplicabis  antecedens  proportionis, 

de  qua  extrahenda  est  proportio, per  consequens  proportionis  extrahendg,  scilicet  .7.  per 

.5.,  prouenient  .35.  pro  antecedente  proportionis  residug:  et  multiplicabis  antecedens 

extrahendg  proportionis  per  consequens,  de  qua  extrahitur  proportio,  scilicet  .fi.  per  .8., 

erunt  pro  consequente  residug  questionis:  ergo  si  ex  proportione  quam  habent  .7.  ad 

.8.  auferatur  proportio  de  .8.  ad  .5.,  remanebit  utique  proportio  de  .35.  ad  .48.  Vnde  si 

addiderimus  proportiones  quam  habent  o   ad  5,  et  35  ad  48,  proueniet  proportio  quam 
habent  .sio.  ad  .240.;  ct  est  ipsa  eadem  quam  habet  trigesima  pars  unius  ad  trigesimam 

partem  alterius,  scilicet  .7.  ad  .8.  Ilis  itaque  intellectis,  oportet  nos  ostendere,  antequam 

redeamus  ad  propositum,  quomodo  proportio  quam  habet  in  suprasrripto  trigono  -abg. 

recta  .ga.  ad  .ea.  componatur  ex  proportione,  quam  habet  tota  reflexa  .gd.  ad  partem 

suam  .zd.fC t   ex  proportione  quam  habet  ,bz.  ad  .be.‘,  et  est  ista  demonstratio,  que 
uocatur  cala  coniunctum:  a   puncto  quidem  .e.  protrahatur  recta  .ei.  cquidislans  linee 

.gd.,  ut  in  hac  alia  ostenditur  figura;  et  erit  trigonum  Ait.  simile  trigono  .adg.  Quare  | 

erit  sicut  .ga.  ad  .ac.t  ita  .gd.  ad  xi.t  eiciatur  itaque  recta  .zd.  iuter  .gd.  ct  .ei.;  et  erit 

per  ea,  que  supra  diximus,  proportio  .gd.  ad  .ei.  composita  ex  proportione  . gd .   ad  .d  z. 

ct  cx  ,dz.  ad  .ei.  Sed  proportio  .zd.  ad  .ei.  est  sicut  proportio  .bz.  ad  . be .,  cum  simile 

sit  trigonum  .bzd.  trigono  Jbei.,  cum  .zd.  equidistet  recte  .ei.:  ergo  proportio  .gd.  ad 

.ei.  componitur  cx  proportione  .gd.  ad  .dz.  et  .bz.  ad  .be.  Sed  proportio  .gd.  ad  .ei. 

est  sicut  proportio  .ga.  ad  .a e.;  ergo  proportio  .ga.  ad  .ae.  componitur,  ut  diximus,  ex 

proportione  .gd.  ad  .dz.  ex  .bz.  ad  .be.  Dico  iterum  quod  proportio  .ga.  ad  .ae.  com- 

ponitur cx  proportione  .gd.  reflexa  ad  reflexam  .be.,  ct  cx  ea  quam  habet  .bz.  ad  .zd.; 

quoniam  equalis  est  proportio  .gd.  ad  xi.  proportioni  .ga.  ad  .ae.  Si  iulcr  proportionem 

quam  habet  .gd.  ad  .ei.  eiciatur  recta  .be.,  erit  proportio  recte  .ga.  ad  .ae.  composita 

ex  proportione  quam  habet  gd.  ad  .be.,e t   .be.  ad  .ei» Sed  proportio  .bc.ad  .ei.  est  sicut 

proportio  .bz.  ad  .zd.;  ergo  proportio  .ga.  ad  .ae.  componitur  ex  proportione  .gd.  ad 

.be.,  et  ex  .bz.  ad  .zd.;  quod  oportebat  ostendere. 

Nam  seinpcr  contingit,  cum  aliqua  proportio  composita  fuerit  cx  duabus  proportio- 

nibus ,   erit  etiam  ipsa  eadem  proportio  composita  ex  proportione  antecedentium  ad 

permutatus  consequentes.  Verbi  gratia:  proportio  de  .8.  ad  .13.  est  composita  ex  pro- 

portione quam  liubct  .2.  ad  .3.,  et  .4.  ad  .5.;  erit  etiam  proportio  de  .8.  ad  .15.  composita 

ex  permutatis  proportionibus,  sicut  cx  ea  quam  habet  .2.  ad  .5.,  ct  ex  ca  quam  habet 
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.4.  ad  .3.;  quia  multiplicati»  ile  .3.  ia  .3.  equa  est  multiplicationi  de  .3.  iu  .3.;  et  sunt  .3. 

et  .5.  in  utraque  compositione  consequentes;  ct  .2.  et  .4.  sunt  antecedentes.  Simili  quoque 

modo  ostendetur,  quod  proportio  .ba.  ad  .ad.  componitur  ex  proportione  .be.  ad  .es.; 

et  ex  ea  quam  habet  .gz.  ad.gr/.:  si  protraxerimus  infra  trigonum  a   puncto  .d.  lineam 

equidistantem  linee  .be.;  et  sic  ex  proportione  quam  habet  ,ga.  ad  . ae .   ostensa  est  una 

concuhinatio  compositarum  proportionum.  Rursus  dico  ,   quod  proportio  .bd.  ad  .da. 

compouitur  ex  proportione  .bz.  ad  .se.,  ct  ex  proportione  .ge.  ad  ga.;  quod  sic  proba- 

tur: a   puncto  quidem  .a.  protrahatur  recta  .ai.  cquidistans  linee  .be.,  ut  in  hac  aliacer* 

nitur  figura,  que  cala  dicitur  disiunctum;  et  emictatur  recta  .gd.  usque  ad  puuclum  ,t.; 

ct  quia  equidistantes  sunt  recte  .at.  et  ,zb.;  et  in  eis  incidit  recta  .ab.,  cqualis  est  an- 

gulus, qui  sub.t/z</.  angulo, qui  sub  .dbz.:  propter  eadem  et  angulus  qui  sub  .atd.  equa- 

lis  est  angulo,  qui  sub  .dzb.;  et  anguli  qui  ad  .d.  cum  sint  a   uertice  sibi  inuicein  sunt 

cquales:  ergo  cquiangula  sunt  trigoua  .atd.  ct  .dbz.,  et  circa  equales  angulos  habent 

latera  proportionalia:  quare  erit  sicut  .db.  ad  .bz.,  ita  Aa.  ad  .at.:  permutatiin  ergo 

erit  sicut  .bd.  ad  Aa.,  ita  .bz.  ad  .at.:  ciciamus  ergo  rectam  .ze.  inter  .zb.  et  .at. ;   erit 

tunc  proportio  .bz.  ad  .at.  ,   hoc  est  proportio  .bd.  ad  Aa.  composita  ex  proportione, 

quam  habet  .bz.  j   ad  .ze.,  et  ex  ca  quam  habet  .ze.  ad  .at.,  hoc  est  .ge.  ad  .ga.;  cum 

simile  sit  trigonum  .gez.  trigono  .gftt.:  ergo  proportio  .bd.  ad  Aa.  componitur  ex  pro- 

portione .bz.  ad  .ze.,  et  .ge.  ad  .ga.  Vel  proportio  .bd.  ad  Aa.  componitur  ex  propor- 

tione .bz.  ad  .ga.,  ct  ex  proportione  .ge.  ad  .ez. ;   quod  sic  ostenditur:  inter  .bz.  ct  .at. 

ciciatur  recta  .ga.,  erit  proportio  quidem  .bz.  ad  .at.  composita  cx  proportione  .bz.  ad 

.ga.,  ct  cx  proportione  .ga.  ad  .at.  Sed  proportio  .ga.  ad  .at.  est  sicut  proportio  .ge.  ad 

.ez.;  ergo  proportio  .bz.  ad  .at.,  hoc  proportio  .bd.  ad  Ab.  compouitur  ex  proportione 

.bz.  ad  .ga.,  et  ex  proportione  .ge.  ad  .ez.;  quod  oportebat  ostendere.  Et  sic  ostensa 

est  uua  combiuatio  compositionis  proportionis  .bd.  ad  Aa.  Similiter  ostendetur,  quod 

proportio  .ge.  ad  .ea.  compouitur  ex  proportione  .gz.  ad  .zd.,  ct  ex  proportione  .bd. 

ad  .ba.:  si  protraxerimus  a   puncto  .a.  equidistantem  linee  .gd.,  ct  copulauerimus  eam 

cum  linea  .be.  NVNC  reuertamur  ad  propositum;  et  ostendam,  quod  si  proportiones 

.ge.  ad  .ea.  ,   et  .bd.  ad  Aa.  fuerint  note ;   cruntque  utique  proportiones  .bz.  ad  .ze. 

et  .gz.  ad  .zd.  note.  Cum  itaque  proportio  quam  habet  .ge.  ad  .ea.  nota  componatur 

ex  proportione  quam  habet  .gz.  ad  .zd.,  ct  cx  proportione  quam  habet  .bd.  ad  .ba.  Si 

ex  proportione  quam  habet  .ge.  ad  .ea.  auferatur  proportio  .bd.  ad  .ba.,  que  est  nota, 

remanebit  nota  proportio  .gz.  ad  .zd.  Similiter  si  ex  proportione  quam  habet  .bd.  ad 

Aa.  auferatur  proportio  .ge.  ad  •ga..,  remanebit  nota  proportio  .bz.  ad  .ze.:  que  omnia 

ut  darius  uideantur,  ponamus  lineam  ,ag.  esse  «6,  et  lineam  .ab. esse  .15.;  ct  sit  .ge.  tertia 

pars  ex  .ea.;  ct  .bd.  sit  dimidium  ex  Aa. ;   erit  ergo  proportio  .ge.  ad  .ea.  sicut  i   ad  3: 

de  qua  si  extrahatur  proportio  .bd.  ad  .ba.,  scilicet  ca  quam  habet  i   ad  3,  remanebit 

proportio  .gz.  ad  .zd.,  sicut  .3.  ad  .3.;  quare  equalis  est  recta  .gs.recte.se/.;  et  sic  propor- 

tio ,gz  .zd.  inuenta  est  nota.  Similiter  si  cx  proportione  quam  habet  .1.  ad  .2.,  scilicet 

.bd.  ad  Aa.,  extraxerimus  proportionem  quam  habet .«.  ad  .4.,  scilicet  .ge.  ad  .ga.,  re- 

manebit proportio,  quam  habet  .2.  ad  .i.,  proportione  .bz.  ad  .se. Et  quanuis  proportiones 

sectionum  reflexarum  sint  note,  tamen  longitudines  ipsarum  reflexarum  habere  non  possu- 

mus nisi  per  basis  notitiam;  quam  ponamus  esse  radicem  de  .97.;  ct  studeamus  super  latus 

fiat.  32  rrelo. 

c   «i    t't  ri  * 
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.ag.  iuucnirc  casum  perpendicularis  cadentis  super  eam  ah  angulo. b.;  et  inucuicraus  ipsum 

esse,  per  ca  que  demonstrata  sunt  inuentione  casuum,  punctum  .e.;  quare  recta  Me. 

cathetus  est  super  rectam  .ag.  Orthogonia  ergo  sunt  trigona  Meg.  et  xba.:  quare  si 

quadratum  lateris  ,eg.,  quod  est  .16.,  auferatur  cx  quadrato  linee  .bg.y  scilicet  de  .97., 

remanebunt  .81.  pro  quadrato  linee  Me.;  quare  recta  Me.  est  .9.:  et  quia  Mz.  ad  .ze.  est 

sicut  .2.  ad  .1.;  si  coniun gerimus  proportionem  Mz.  ad  .ze.,  inueniemus  ipsam  sicut  .3.  ad 

.1.  Quare  |   recta  Me.  tripla  est  recte  .ze.:  quare  cum  Me.  sit  .9., erit  .ze.  3,  et  .zb.  erit  .6. 

Item  ut  inucniamus  longitudinem  recte  .gd.  ,   faciemus  cadere  cathetum  a   puncto  .g. 

super  lineam  .ab.,  que  sit  linea  .gk.;  et  erit  notus  casus  Mk.  per  ea  que  demonstrauhnus 

in  inuentione  casuum:  quare  .kd.  remanebit  nota,  et  erit  *   2.:  unde  si  ex  quadrato  linee 
.gb.  extraxerimus  quadratum  linee  Mk.,  que  est  [   i.,  remanebunt  pro  quadrato  linee 

.gk.  ̂    92.;  quibus  si  addiderimus  quadratum  linee  .dk.,  scilicet  .8.  minus  uenient 

.100.  pro  quadrato  linee  .gd.;  ergo  linea  .gd.  est  .10.:  quare  quelibet  rectarum  .gz.  zd. 

est  .5.,  cum  ambe  sibi  inuicem  inuente  sint  equales.  Iterum  sine  hase  reiteretur  figura 

trigoni  supradicti,  dico  quod  proportio  .gd.  ad  .dz.  componitur  ex  duabus  proportio- 
nibus linearum  .ga.  ad  .ae.,  ct  Me.  ad  .zb.;  quod  sic  probatur.  Iu  puncto  quidem  .z. 

protraham  lineam  .21.  cquidistantera  linee  .ga. ;   ct  erit  trigonum  .d.zU.  simile  trigona 

.dga.;  quare  proportiunalitcr  est  sicut  .gd.  ad  .dz.,  ita  .ga.  ad  .zi.  :   et  eiciatur  Me. 

inter  .ga.  et  .zi.;  et  erit  proportio  .ga.  ad  .zi.  composita  ex  proportione  .ga.  ad  ute., 

ct  ex  .a e.  ad  .iz.  Sed  proportio  .ea.  ad  .zi.  est  sicut  proportio  .eb.  ad  Mz.,  cum  simile 

sit  trigonum  Mzi.  trigono  .bea.;  ergo  proportio  .ga.  ad  .zi.,  hoc  est  proportio  .gd.  ad 

.dz.,  componitur  cx  proportione  .ga.  ad  ute.  ,   ct  cx  proportione  .eb.  ad  .bz.  ;   quod 

oportebat  ostendere.  Ex  hoc  ergo  manifestum  est  ,   quod  quando  proportio  duarum 

quantitatum  componatur  cx  proportione  tertig  quantitatis  ad  quartam,  ct  cx  proj»or- 

tionc  quintg  quantitatis  ad  sextam;  tunc  proportio  tertig  quantitatis  ad  quartam  erit 

composita  ex  proportione  primg  quantitatis  ad  secundam,  et  sextg  ad  quintam  :   fuit 

enim  proportio  primg  quantitatis  .ag.  ad  secundam  .ae.  composita  cx  duabus  pro- 
portionibus, scilicet  ex  ea  quam  habet  tertia  quantitas  .gd.  ad  quartam  .zd.,  et  ex 

proportione  quintg  Mz.  ad  sextam  Me.:  modo  inuenimus,  proportionem  tertig  quantitatis 

.gd.  ad  quartam  .zd.  compositam  esse  cx  proportione  primg  quantitatis  .ga.  ad  secun- 
dam .ae.,  ct  ex  proportione  sextg  quantitatis  Me.  ad  quintam  Mz.  Ostendam  rursus 

in  eadem  figura,  quod  proportio  .gd.  ad  .dz.  compouitur  ex  proportione  .ga.  ad  .zb.  , 

et  ex  proportione  quam  lmhet  Me.  ad  .ae.  ;   quod  sic  probatur :   est  enim  sicut  .gd. 

ad  .dz.,  ita  .ga.  ad  .zi.:  adiaceat  quidem  recta  .zb.  inter  .ea.  et  .zi.;  ct  erit  proportio 

.ga.  ad  .zi.  composita  ex  .ga.  ad  .zb.,  ct  ex  .zb.  ad  .zi.  :   si  proportio  Mz.  ad  .zi.  est 

sicut  proportio  Me.  ad  .ca.;  ergo  proportio  .ga.  ad  scilicet  proportio  .gd.  ad  .dz. 

componitur  ex  proportione  .ga.  ad  Mz.,  et  ex  proportione  Me.  ad  .ea.,  ut  prodiximus: 

et  sic  in  hac  figura  ostensa  est  alia  combinatio  proportionum  .   Sunt  enim  decem  et 

octo  comhinationes  proportionum  ,   que  ostendi  possunt  in  hac  figura  cata  ,   et  quas 

etiam  in  libro  meo  in  regula  baracti  demonstraui.  Sed  quia  ex  his  |   colligitur  tantum 

scientia  habendi  notitiam  alicuius  ignotg  quantitatis  per  notitiam  quinque  quantitatum 

notarum;  cx  quibus  sex  quantitatibus  proportio  unius  ad  aliam  componatur  ex  duabus 

proportionibus  reliquarum  quatuor  quantitatum,  non  curo  reliquas  combinationes  osten- 
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dere.  Sed  qualiter  ad  notitiam  quantitatis  ignotg  per  quinque  quantitates  notas  ucnirc 

debeamus,  ex  ordine  cum  suprascriptis  numeris  demonstrare  curaui.  Sit  itaque  proportio 

primg  quantitatis  a.  ad  secundam  .b.  composita  ex  proportione  tertig  quantitatis  .g. 

ad  quartam  .d.t  et  ex  proportione  quintg  quantitatis  .e.  ad  sextam  .z.;  et  sit  ignota 

quantitas  .a.:  ct  quia  proportio  . a .   ad  .b.  proucnit  ex  proportione  multiplicati  ante- 
cedentium duarum  reliquarum  proportionum  ad  multiplicatum  duarum  consequentium 

earumdem  ,   erit  multiplicatio  multiplicati  ipsarum  antecedentium  in  quantitatem  . b . 

equalis  multiplicationi  ipsarum  consequentium  in  quantitatem  .a.  Quare  si  multiplica- 

uerimus  multiplicationem  ex  .e.  in  .g.,  que  sunt  quantitates  antecedentes, per  quantitatem 

.b.m,  et  diuiserimus  summam  per  factum  ex  multiplicatione  .d.  in  .s.,  que  sunt  conse- 
quentes, prouenit  utique  quantitas  .a.  nota.  Verbi  gratia:  sit  .«.  18.,  et  .b.  sit  .ii.,  et  .g. 

sit  .10.,  et  .d.  sit  .8.,  et  .e.  sit  .8.,  et  .z.  sit  .0.;  et  multiplicentur  .6.  per  .10.,  scilicet  .e. 

in  .g.,  ucnient  .60.;  quibus  ductis  in  .6.,  scilicet  in  .ii.,  prouenient  .720.  Similiter  si  multi- 

plicauerimus  .9.  per  .5.;  quod  totum  per  .16.,  prouenient  .720.*  ergo  cum  equalis  sit  mul- 
tiplicatio ex  . e .   in  .g.  ducta  .b.  multiplicationi  .z.  in  .d.  ducta  in  . a si  multiplicationem 

ex  .z.  in  .d.  diuiserimus  factum  ex  multiplicatione  ex  .e.  in  . g .   ducta  in  . b .,  scilicet  .720. 

per  .48.,  prouenient  utique  .10.  pro  quantitate  .a.  Sed  si  quantitas  .b.  ignota;  et  relique 

quinque  quantitates  sint  note;  diuiserimus  .720.,  que  proucniunt  cx  .9.  multiplicatis  in  .9.; 

quod  totum  in  .16.  per  .60.,  que  proueniunt  ex  .6.  multiplicatis  in  .10.,  prouenient  .12. 

pro  quantitate  .b.  Sed  sit  ignota  quantitas  .9.;  diuidemus  iterum  .720.,  que  proueniunt 

ex  .a.  in  .d.  ct  in  .z.  per  factum  ex  .b.  in  .e.,  scilicet  per  .72.,  prouenient  .10.  pro  quan- 

titate .g.  Sed  sit  ignota  tantum  quantitas  diuidemus  iterum  .720.,  que  proueniunt  cx 

.e.  ducta  in  .g.;  quod  totum  in  .b.  per  factum  ex  . a .   in  .z.,  scilicet  .144.,  prouenient  .s. 

pro  quantitate  .d. 

Rursus  sit  tantum  ignota  quantitas  u:.;  diuidemus  iterum  .720.  que  proucniunt  ex  .z. 

in  d.  ct  in  .a.  per  factum  ex  quantitatibus  .bgn  scilicet  per  .120.,  prouenient  .b.  pro 

quantitate  .e.  Ad  ultimum  sit  ignota  quantitas  .z.;  et  relique  quantitates  sint  note;  di- 
uidentur  iterum  .720.,  que  proueniunt  ex  .e.  in  .g.  ducta  in  .b.  per  factum  ex  .a.  in  . d ., 

scilicet  per  .so.,  prouenient  .9.  pro  quantitate  .z.  Et  notandum,  quod  quantitates  ,adz. 

uocantur  societates  prime.  Relique  ucro  tres  quantitates,  scilicet  . bge .,  uocantur  so- 

cietates secunde.  Componitur  quidem  proportio  unius  cuiuscumque  quantitatis  prime 

societatis  ad  uuamquamque  sccundg  cx  duabus  j   proportionibus  reliquarum  quatuor 

quantitatum,  secundum  unam  comhinalioncm  ,   uidelicct  proportio  quantitatis  que 

est  cx  societate  quantitatis  primg  ad  quantitatem  .6.  ,   que  est  ex  societate  secunde 

componitur  ex  duabus  proportionibus  reliquarum  quatuor  quantitatem,  scilicet  ex  pro- 

portione, quam  liabct  .g.  ad  et  ex  ea  quam  habet  .e.  ad  .z.,  secundum  quod  de- 

monstratum est  :   uel  componitur  proportio  .a.  ad  .b.  ex  proportione  quam  habet  .g. 

ad  .z.  ,   et  .e.  ad  .d.  Item  componitur  proportio  quantitatis  .a.  ad  quantitatem  .z.  ex 

proportionibus  . b .   ad  .d.  et  .e.  ad  .z.  Vel  ex  proportione  quam  habet  .b.  ad  .z.  et  .e. 

ad  .d.  Componitur  etiam  proportio  quantitatis  .a.  ad  quantitatem  .*?.  cx  proportionibus 

.b.  ad  .z.  et  .g.  ad  uel  cx  proportiouibus  .b.  ad  .d.  ct  . g .   ad  .z.  Simili  quoque  modo 

componitur  proportio  quantitatum  .dz.t  que  sunt  ex  societate  prime  ad  tres  quanti- 
tates reliquas  ex  proportionibus  quatuor  reliquarum  quantitatum;  et  sic  sunt  noucm 
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proportiones  composite  ex  tribus  quantitatibus  societatis  primg  ad  tres  quantitates 

societatis  sccundg  :   codcmquc  modo  egredientur  alie  noucm  compositiones  proportionis 

ex  quantitatibus  societatis  sccundg  ad  tres  societates  quantitatis  primg  ;   et  quelibet 

ipsarum  compositionum  proucniet  combinata;  et  sic  erunt  inter  omnes  decem  et  octo 

combiiv'tioncs  proportionum  in  ipsis  sex  quantitatibus:  et  quanuis  mutentur  propor- 
tiones, tantum  non  uocantur  societates  prcdicte:  quare  multiplicatum  unius  cuiusque 

societatis  erit  720,  ut  superius  inucnimus;  et  est  illud  quod  procedit  ex  antecedente 

composite  proportionis  in  consequentes  compositionum.  Non  enim  aliqua  ex  sex  quan- 

titatibus prodictis  proportionem  compositam  habere  poterit  ad  aliquam  ex  sua  socie- 
tate cx  proportione  reliquarum  quatuor  quantitatum  ,   uidelicet  proportio  quantitatis 

.a.  ad  quantitatem  uel  ad  quantitatem  .2.  componi  non  potest  ex  proportionibus 

reliquarum  quatuor  quantitatum;  uec  etiam  proportio  quantitatis  .d.  ad  quantitatem  .2.; 

uel  ad  quantitatem  .2.  componitur;  neque  proportio  quantitatis  .r.  ad  quantitatem  . d.a . 

componi  poterunt  ex  reliquis  quatuor  quantitatibus. 

Similiter  non  componetur  proportio  quantitatum  .b.g.e.  inter  se,  cum  sint  unius  so- 

cietatis; et  sic  erunt  duodecim  proportiones  in  his  sex  quantitatibus,  que  non  compo- 

nentur cx  duabus  proportionibus  reliquarum  quatuor  quantitatum.  Ilis  itaque  expli- 
catis, ueniamus  ad  mentionem  quodrilaterorum  camporum. 

Incipit  pars  secunda  tertig  distinctionis 

de  mensuratione  quodrilaterorum . 

Aree  quidem  camporum  quadritalerorum  rectos  angulos  habentium  colliguntur,  se- 

cundum quod  superius  in  alia  distinctione  docuimus.  Qui  cura  habent  latera  cqualia, 

multiplicatur  utium  ex  lateribus  in  se;  et  cum  habent  latera  inequalia,  multiplicantur  | 

f*>*.  *4  rttu.  longitudines  ipsorum  per  latitudines;  et  sic  habemus  embatium  ipsorum.  Reliqua  uero 

quadrilatera  in  quatuor  differentias  diuiduntur;  in  prima  quarum  sunt  rumbi,  in  se- 

cunda rnmboides,  in  tertia  capita  abscissa,  que  duo  tantum  latera  habent  equidistantia; 

in  quarta  sunt  diucrsilatcra,  quorum  nullum  laterum  reliquis  cquidistat;quoruin  omuium 

raensurationes  aperte  in  suo  loco  monstrabuntur.  Sed  antequam  ad  dimensiones  ipsorum 

quadrilaterorum  ueniamus,  quedam  super  prescriptis  quadrilatcribus,  que  ad  notitiam 

huius  artis  animum  introducunt,  proposui  demonstrare.  Que  perlinent  ad  solutionem  sex 

regularum,  que  ucniunt  cx  tribus  csscnlijs,  que  sunt  in  numeris.  Sunt  enim  numeri 

et  fractiones  conim,  aut  radices  quadratorum  ,   aut  quadrati  ,   aut  numeri  simplices. 

Quando  numeri  in  se  multiplicantur  radices  dicuntur  facti  ex  multiplicatione  quadrati, 

seu  census  appellantur.  Cum  autem  numeri  non  habent  respectum  ad  radices  uel  ad 

quadratos  numeros ,   tunc  simpliciter  numeri  uocatilur.  Quare  secundum  hanc  distin- 

ctionem omnis  numerus  est  quandoque  radix,  uel  quadratus,  uel  simplex.  Nam  cx  hiis 

tribus  essent  i   js  tres  regule  simplices,  lotidcinquc  composite  proueniunt.  Simplices  enim 

sunt  quando  in  questionibus  arithmeticis  uel  geometricis  inueniuntur,  radices  cquari 
quadratis,  uel  numero  quadrati,  uel  partes  unius  quadrati  cquari  radicibus,  uel  nu- 

mero. Vel  cum  numerus  cquatur  radicibus  ,   uel  quadratis  et  econuerso  .   Composite 
quidem  sunt  quando  inueniuntur,  radices  cquari  quadratis  ct  numero,  uel  quadrati  ra- 

dicibus et  numero  ,   aut  numerus  radicibus  et  censibus.  Quadratum  autem  quod  ra- 
dicibus equatur  est  ac  si  dicas.  Quadratum  cquatur  quatuor  radicibus  ;   radix  ergo 
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quadrati  est  .4.;  et  quadratum  est  .16.,  hoc  est  latus  superficiei  quadrate  et  equUatere 

et  equiangule  est  .4.;  et  eius  embadum  est  .16.  Nam  quot  unitates  sunt  i.:  unoquoque 

laterum  ipsius,  tot  radices  in  eius  embado  continentur,  ut  in  hoc  quadrilatcro  . abed . 

ostenditur,  quod  habet  in  unoquoque  laterum  perticas  .4.  Quare  embadum  eius  cquatur 

quatuor  radicibus,  quarum  una  est  quadrilatcrum  .ae.\  secunda  .st.;  tertia  .ik.;  quarta 

quadrilaterum  . Ik.cd .:  et  si  latus  quadrati  fuerit  .5.,  cquabitur  radicibus;  et  erit  qua- 

dratum .25.  Et  cum  dicitur:  quatuor  quadrati  cquantur  .24.  radicibus,  tunc  unum  qua- 

dratum cquatur  sex  radicibus;  et  unaqueque  radix  est  .6.,  et  quadratus  est  .36.:  et  curo 

dicitur:  medietas  quadrati,  siuc  census  equatur  quatuor  radicibus,  tunc  census  equabitur 

.8.  radicibus;  et  erit  census  .64.,  et  radix  eius  erit  .8.  Item  quinta  pars  quadrati  cquatur 
tribus  radicibus;  ergo  quadratum,  scilicet  embaduro  cius,  equatur  .15.  radicibus.  Quare 

embadum  est  .225.,  et  latus  quadrati  est  .15.  Similiter  quoque  quod  fuerit  maius  quadrato  I   •   r"cU> ,io-  u,‘ *   1   *   1   *   I   nursiae  inferiore  Iolen*)  c4  c*lrr~ 
®   *   *   L   d   «i  p§|.  57,  lia-  It). 

aut  minus,  ad  unum  reducendum  est  quadratum.  Et  eodem  modo  fit  quando  radices  fftJ  ,4 

cquantur  censibus,  inucnicnde  sunt  radices,  que  equantur  uni  censui.  Item  quando 

dicitur:  quadratum  cquatur  numero,  ut  dicamus  perticis  .36.;  tunc  embadum  est  .36., 

et  eius  latus  est  .6.:  et  cum  quinque  quadrata  cquentur  .125.,  tunc  quadratum  est 

.25.,  et  eius  radix  est  .25.:  uel  cum  quarta  pars  quadrati  equetur  secundum  arthroe- 

tricain  dragmis  .io.;  tunc  census,  scilicet  quadratum,  erit  .64.,  et  cius  radix  est  .8. 

Similiter  omnis  census  augmentatus  et  diminutus  ad  unum  reducendus  est  censum. 

Et  eodem  modo  fit  quando  numerus  equatur  censibus.  Radices  uero  que  numeris  equan- 

tur, est  sicut  si  dicas:  radix  equatur  quatuor;  ergo  radix  est  .4.;  et  census  qui  est  cx 

ea  est  .16.:  et  sicut  si  dicas:  sex  radices  cquantur  .30.;  una  igitur  radix  cquatur  .5.:  et 

similiter  si  dicas:  medietas  radicis  equatur  .0.;  ergo  radix  est  .18.;  et  census  qui  est  ex 

ea  est  .324.  Radices  siquidem,  que  cquantur  quadratis  el  numero  sunt  ac  si  dicas:  .36. 

radices  equantur  tribas  censibus  et  .105.  dragmis;  hoc  .12.  radices  equantur  uni  censui, 

et  dragmis  .35.:  et  si  dicas:  .5.  radices  equantur  dimidio  censui,  et  dragmis  .12.;  hoc  ra- 

dices .10.  equantur  uni  censui  et  .24.  dragmis.  Quadrata  autem  que  equantur  radicibus 

et  numero  sunt  ac  si  dicas:  tria  quadrata  cquantur  .12.  radicibus  et  dragmis  .36.;  hoc 

unus  census  equatur  .4.  radicibus  et  .12.  dragmis:  et  si  dicas  :   quarta  census  equatur 

duabus  radicibus  et  .12.  dragmis;  boc  est  quadratus  cquatur  octo  radicibus  et  dragmis 

48.  Numerus  quoque  qui  equatur  quadratis  et  radicibus  est  ac  si  dicas:  .78.  dragme 

equantur  duobus  quadratis  ct  .10.  radicibus  ;   hoc  est  unum  quadratum  ct  .5.  radices 

equantur  39.  Et  si  dicas:  .32  equantur  dimidio  quadrati  et  sex  radicibus;  boc  est  unum 
8 
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quadratura,  et  duodecim  radices  cquantur  .64,  dragrais:  et  sic  sempcr  debemus  que- 

stiones redigere  ad  unum  censum;  et  secundum  illud  quod  proporlionaliter  ceciderit 

reductio  plurium  quadratorum,  uel  partes  unius  quadra tj  ad  unum  quadratum  in  ea- 

dem proportione  reducende  sunt  radices  et  numeri  ,   qui  cum  quadratis,  uel  contra 

eos  proponentur,  ut  ueniamus  ad  notitiam  quadratorum  et  radicum  eorum  ,   ut  in  se 

quentibus  ostendemus.  Si  is  quadrato  quidem  .abgd.,  quod  in  singulis  lateribus  liabet 

perticas  .10.,  dyametrum  cius  . ag .,  vel  . hd .   habere  desideras,  ipsius  crabadum,  sci- 

licet .100.,  duplica,  erunt  .too.  ;   «piorum  radicem  accipe  ,   et  habebis  longitudinem 

unius  dyametrorura.  Verbi  gratia  :   quoniam  rectus  est  angulus,  qui  sub  -abg.  ortho- 

gonium est  est,  trigonum  . abg  \   quare  multiplicatio  lateris  .ag.  in  se  ,   quod  rerln 

sub  tenditur  angulo,  cquatur  duobus  quadratis  linearum  .ab.  et  .bg.  Sed  quadratum 

lateris  .bg.  est  crabadum  tetragoni  . abgd .   ;   et  quadratum  lateris  uib.  equatur  qua- 

drato lateris  .bg.  ;   quare  duo  quadrata  linearum  .ab.  et  .bg.  dupla  sunt  quadrato 

a   d 

lateris  .bg.  Sed  quadratum  dyametri  .ag.  equum  est  quadratis  linearum  .ab.  et  ig-i 

ergo  quadratum  dyametri  .ag.  duplum  est  quadrati  lateris  .bg. ;   sed  quadratum  latens 

.bg.  est  area  tetragoni  .abgd.',  ergo  quadratum  lateris  .ag.  duplum  est  embado  tetra- 

goni .abgd.',  quod  oportebat  ostendere. 
Et  est  id  in  quo  census  equatur  numero  ,   scilicet  crabadum  equatur  too.  Quare 

duplum  embadi,  scilicet  quadratum  dyametri,  erit  200.  Dico  iterum,  dyametrum  .«§■ 

equum  esse  dyametro  .bd.;  quoniam  recta  .bg.  equa  est  recte  .ad.  Si  comunitcr  acci- 

piatur recta  . ad .,  erunt  due  recte  .ab.  et  .bg.  equales  duabus  rectis  ,ba.  et  .ad.’,  et  an- 

gulus  -abg.  equa  lis  est  angulo  .bad.:  quare  dyametrum  .ag.  equum  est  dyametro  Ad 

Dico  iterum  quod  dyamitri  .ag.  et  .bd.  sc  se  inuiccm  secant  per  equalia  super  pun- 

ctum .e.  Quoniam  sibi  inuicem  equales  sunt  recte  .ad.  et  .bg.’,  ct  in  eorum  terminis 

copulate  sunt  recte  .ab.  et  . gd que  sibi  inuicem  cquantur;  erunt  siquidem  e   jiudi- 

stantes  recte  .ad.  ct  .bg.:  et  quoniam  in  eis  recte  incidunt  .bd.  et  . ag .,  equatur  quidem 

angulus  .adb.  angulo  . dbg et  angulus  dag.  angulo  .agb.‘,  reliquus  .aed.  reliquo  Aeg- 

est  equalis.  Quare  trigonum  .aed.  trigono  beg.  equatur  ;   ct  recta  .be.  recte  .ed.  est 

cqualis.  Similiter  et  recta  .ge.  recte  .ae.  est  equalis;  ergo  per  equalia  sese  secant  dya- 

metri .ag.  et  .bd.’,  que  oportebant  ostendere.  Nara  si  dyameter  tetragoni  dati  fuerit 

radix  ducentorum;  et  ignoraucris  erabadum,  nec  non  et  eius  latus,  accipe  dimidium  de 

.200.,  erunt  .100.,  que  habeas  pro  embado;  et  earum  radicem,  scilicet  .10.,  habebis  pro 
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latere;  hoc  est  duo  quadrati  equantur  .200.:  quare  unum  quadratum,  scilicet  embadum 

tetragonj,  erit  .<00.  Et  si  quadratum  dyamelri  cum  embado  tetragonj  fiant  .300.;crgo  ties 

quadrati  equantur  .300.;  quare  tertia  pars  eorum,  scilicet  .100.,  erit  embadum.  Relique 

quidem  .cc.  habebuntur  pro  quadrato  dyametri;  et  radix  embadi  erit  latus  tetragoni. 

Et  si  embadum  et  qualuor  eius  latera  faciunt  .cxl.  ;   et  uis  separare  latera  ab  em- 

bado. Adiaceat  tetragonum  .ezit.y  et  addatur  ei  superficies  .ae.  rectiangula;  et  sit  .ai. 

indirecto  recte  .it. ,   et  .be.  indirecto  . ez et  sit  unaqueque  rectarum  .be.  et  .ai.  4. 

propter  numerum  laterum  tetragonj;  quare  superficies  .ae.  cquatur  quatuor  lateribus 

tetragonj  .et.y  cum  latus  ipsius  .ei.  sit  unum  ex  lateribus  superficiei  .ae.;  et  superficies 

quidem  .et.  continet  embadum  tetragonj  .zi.  ,   nec  non  et  quatuor  eius  latera  ;   ergo 

superficies  . za .   est  .<40.,  et  hoc  est  illud  quod  diximus,  uidelicet  census  cum  quatuor 

radicibus  equantur  .140.;  et  est  census  tetragonum  ,et.y  quatuor  eius  radices  sunt  su- 
perficies .ae.  Diuidatur  quidem  recta  .ai.  in  duo  equa  super  punctum  .g.;  et  quoniam 

linea  .ti.  addita  est  linee  . ai.y  erit  superficies  rectiangula  .it.  in  .at.  cum  quadrato  linee 

.gi.  equa  tetragono  linee  .gt.  Sed  superficies  .it.  in  .at.  est  sicut  superficies  .zt.\  in  ,at.y 

cum  .it.  equa  sit  ex  ,tz.  Ergo  superficies  ,zt.  in  .at.  cum  quadrato  linee  .gi.  equatur 

quadrato  linee  .gt.  Sed  .zt.  in  .at.  est  superficies  .za.y  que  est  .<40.;  quibus  addito  qua- 

drato linee  .gi.,  scilicet  .4.,  reddunt  .<44.  pro  quadrato  linee  .gt.’,  quare  .gt.  est  .<l.,  sci- 
licet radix  de  .144.  Quare  si  ex  .gt.  relinquatur  .gi.,  scilicet  remanebit  .it.  io.,  quod 

est  latus  tetragoni  .et.;  cui  embado,  scilicet  .100.,  si  addatur  quatuor  cius  latera,  que  sunt 

.40.,  erunt  .140.,  ut  oportet.  Et  sic  fiat  in  omnibus  questionibus,  in  quibus  numerus 

equatur  uni  quadrato  et  radicibus,  uidelicet  super  ipsum  numerum  addatur  quadra- 

turo medietatis  radicum,  et  summe  radix  inucniattir;  ex  qua  tollatur  medietas  posi- 
tarum radicum,  remanebit  radix  quesiti  census;  que  in  se  multiplicata  faciet  censuro. 

Verbi  giatia :   dragme  .<33.  equantur  uni  censui  et  duodecim  radicibus.  Quare  si  qua- 

dratum medietatis  radicum,  scilicet  .36.,  addiderimus  super  .<33.,  facient  .<69.;  dc  quorum 

radice,  scilicet  dc  .<3,  extractis  6.,  scilicet  medietas  radicum,  remanebunt  .7.  pro  ra- 
dice quesiti  census;  et  census  erit  .49. 

liem  est  tetragonum,  ex  cuius  embado  si  tollantur  quatuor  cius  latera,  remanent  77. 

\diaceat  tetragonum  .bd.y  et  sumatur  punctus  .a.  in  .gd.  rectam;  et  sit  .ga.  4.  per- 
ticarum; et  per  punctum  .a.  producatur  recta  ,az.  cquidistans  ubilibet  rectarum  . gb . 

et  .de.:  et  quoniam  .ga.  est  .4.  superficies  .ba.;  quatuor  latera,  scilicet  .4.  radices  ex 

tetragono  .bd.  continere  ncccsse  est.  Quare  si  de  tetragono  . bd .   extrahatur  quadrilatc- 
rura  .ba.y  scilicet  qualuor  eius  latera,  remanebit  superficies  .zd.  77.  Et  quoniam  due 

superficies  ,ba.  et  .zd.  equantur  tetragono  .bd.’,  ergo  census  equatur  radicibus  et  nu- 
mero, hoc  est  quadratus  .bd.  equatur  .4.  suis  radicibus  et  .77.  Diuidaturquc  .ga.  in  duo 

equa.  Et  quoniam  recta  .ga.  diuisa  est  in  duo  equa  super  punctum  et  ei  adiuncta 

est  in  directo  recta  .ad.y  erit  multiplicatio  .ad.  in  .gd.  cum  quadrato  liuce  .ai.  equalis 

quadrato  linee  .di.  Sed  multiplicatio  .ad.  in  .dg.  est  sicut  multiplicatio  .da.  in  .de.’, 
cum  .de.  equa  sit  linee  .dg.  Sed  .da.  in  .de.  est  superficies  .zd.y  que  est  .77.;  ergo  .da. 

in  .de.  facit  .77.  :   quibus  si  addatur  quadratum  linee  ,ai.y  quod  est  .4.,  erunt  .81.  pro 

quadrato  linee  .<//.,  cuius  radix,  scilicet  .9.,  est  linea  .di.:  cui  si  addatur  linea  .ig.,  ha- 

labitur .ii.  pro  latere  .dg.  Quare  embadum  quadrati  .bd.  est  undecies  undecim,  sci- 
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licet  .isi.;  et  quatuor  cius  latera,  scilicet  superficies  .ba.,  est  .ba.  est  .44.,  remanet 

superficies  .zd.  7.,  ut  oportebat.  Et  sic  faciendum  est  in  omnibus  questionibus,  iu  qui- 

bus quadratum  equabitur  radicibus  cl  numero;  uidelicct  super  numerum  addatur  qua- 

dratuni  medietatis  radicum;  et  de  summa  collecta  accipiatur  radix,  cique  addatur  me- 

dietas radicum;  et  sic  habebitur  radix  quadrati ,   que  iu  se  multiplicata  faciet  que- 

situm  quadratum:  ut  si  proponatur  quod  census  equatur  decem  radicibus  ct  .39.  dragmis, 

addatur  quadratum  quinque  radicum,  scilicet  .25.  super  .39.,  erunt  .64.  ;   super  quorum 

radice,  scilicet  super  .8.,  |   addatur  medietas  radicum,  scilicet  .5.,  et  habebis  .u.  pro  ra- 
dice census;  ct  census  erit  .169.;  et  cius  decem  radices  sunt  .150.,  que  procreantur  cx 

multiplicatione  dc  .io  iu  13.  Item  est  tetragouum,  cuius  ctnbadum  si  tollatur  cx  summa 

quatuor'  laterum  ipsius,  scilicet  ex  quatuor  suis  radicibus,  remanebunt  pertice  .3.  Adia- 
ceat  tetragonum  .ge.  habens  in  singulis  lateribus  minus  de  perticis  .4.;  et  adiaceat  .de. 

linea  .da.‘f  ct  sit  tota  .ae.  4;  et  diuidatur  .ae.  in  duo  equa  super  punctum  .b.\  et  pro- 
trahatur recta  .az.  equidistans  et  cqualis  .dg.\  et  protrahatur  .fg.  iu  punctum  . z .;  et 

quoniam  recta  .ae.  est  4,  et  .ef.  est  latus  tetragoni  .g<?.;  erit  itaque  .[e.  in  .ea.,  scilicet 

superficies  .ze.,  cq uniis  quatuor  radicibus,  scilicet  lateribus  tetragoni  .ge.:  ex  quibas 

si  tollatur  tetragonum  .ge.,  remanet  superficies  .ga.  3.  perticarum.  Sed  tetragonum  . ge ., 

ct  superficies  .ga.  equantur  superficiei  . ze .;  ergo  quatuor  radices  equantur  censui,  et 

perticis  tribus:  oportet  itaque  ut  inueniamus  censum  ct  cius  radicem.  Quoniam  linea 

.ae.,  que  est  .4.,  diuisa  est  in  duo  cqualia  super  punctum  .b.,  ct  in  duo  inequalin  su- 

per punctum  . d erit  multiplicatio  .ed.  in  .da.  cuin  quadrato  lineq  .bd.  cqualis  qua- 

drato linee  .be.,  quod  describitur  a   medietate  linee  .ae.  Sed  ex  multiplicatione  .ed.  in 

.da.  oritur  superficies  .ga.,  que  est  .3.;  cum  .dg.  cqualis  sit  .de.',  ergo  superficies  .gd. 
in  .da.  cum  quadrato  linee  .bd.  equatur  quadrato  linee  J/e.,  qui  est  .4.;  ergo  quadratum 

.bd.  est  .1.;  cuius  radix,  scilicet  .1.,  si  tollatur  ex  linea  Jbe..  remanebit  de  .1.,  que  est 

latus  tetragoni  .ge.;  cuius  eiubudum,  scilicet  quesitus  census,  erit  similiter  .<.  Et  si 

medietas  linee  .ag.  fuerit  inter  .de.  super  puuetum  .b.,  ut  hac  alia  cernitur  figura  ; 

adde  super  j&h.,  scilicet  super.*.,  lineam  .bd.,  ct  erit  tota  .de.  3.,  que  est  radix  qua- 

drati .ge.  quesili;  ct  quadratum  erit  .9.;  et  superficies  .ga.  erit  similiter  .3.,  ut  pretii  ii- 

mus. Et  sic  fiat  semper  in  omuibus  questionibus,  in  quibus  radices  cquentur  quadrato 

ct  numero.  Videlicet  cx  quadrato  medietatis  radicum  tollatur  numerus,  ct  residuo  in- 

ucniatur  radix,  que  tollatur  ex  medietate  dicta,  ucl  addatur  super  eam,  ct  habebis 

radicem  quesiti  quadrati.  Vt  in  hac  in  qua  proponitur,  duodecim  radices  equari  uni 

quadrato  ct  .27.  dragmis  :   medietas  itaque  radicum  est  .6.,  quorum  quadratus  est  .36.; 

dc  quibus  extractis  .27.,  remanent  .9.;  quorum  radix,  scilicet  .3.,  si  extrahatur  ex  medie- 

tate radicum,  remanebunt  .3.  pro  radice  quesita;  ct  census  erit  .9.:  ucl  si  .3.  addantur 

super  .6.,  habebis  pro  radice  quesita  .9.;  ct  quadratum  erit  8i:  et  sic  semper,  cum  ra- 
dices equantur  censui  et  numero,  soluuntur  questiones  dupliciter.  Vudc  in  quibusdam 

questionibus  quandoque  cadet  una  solutio,  quandoque  alia.  iTem  quadratum  dyametri 

et  embadum,  nec  non  ct  quatuor  dati  tetragoni  latera  equantur  perticis  279;  ct  que- 

ritur quantitas  lateris  tetragoni.  Quoniam  quadratus  dyametri  est  duplum  tetragoni; 

ergo  quadratus  j   dyametri  cum  tetragono  tripla  erunt  tetragoni;  ct  tria  quadrata  et 

quatuor  radices  equantur  297.  Quare  ut  reducas  hec  ad  censum  unum,  accipc  tertiam 
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ex  omnibus  pr  edictis,  ct  iuucnics  ,   censum  cl  radicem  j   l   equari  perticis  03.  Accipe 

ergo  medietatem  radicum,  scilicet  |,  ct  multiplica  eas  in  se,  erunt  J;  que  adde  cum 

03,  cruul  J   03;  de  quorum  radice  tolle  |,  scilicet  medietatem  radicum,  remanent  o   pro 

latere  tetragoni;  ergo  embadum  est  82,  ct  quadratus  dyametri  est  162.  Rursus  qualuor 

tetragoni  latera  equantur  |   totius  tetragoni.  Adiaceat  tetragonum  .abgd.;  et  in  .bg. 

et  .ad.  rectis  accipiantur  puncta  .ez.;  et  sit  unaqueque  rectarum  .bc.  et  .az.  perticarum 

4;ct  copulentur  recte  .es.,  eruntque  paralilogramina  .ne.  et  .zg.  sub  cquidislanlibus  .ad. 

et  . bg .:  quare  erit  sicut  paralilogramum  .ae.  est  ad  paralilogramura  . zg .,  ita  basis  .bc. 

est  ad  basem  .eg.  Sed  paralilogramum  .ae.  cquatur  qualuor  radicibus  tetragoni  .ag. ; 

ergo  paralilogramum  .ae.  est  J.  ex  tetragono  .ag.;  remanet  itaque  paralilogramum  .zg. 

ex  tetragono  .ag.;  ergo  superficies  .ae.  ad  superficiem  .ze.  est  sicut  .2  ad  7.  Quare 

est  sicut  .2  ad  7.,  ita  . be .,  scilicet  .4.,  est  ad  .eg.  Quare  multiplica  .4  per  .7,  et  diuidc 

per  .2.,  exibunt  .14.  pro  linea  .eg.:  ucl  aliter  quoniam  dupla  sunt  .4  ex  2.,  ita  dupla  est 

recta  .eg.  ex  .7.;  ergo  .eg.  est  .14.;  quibus  additis  .4.,  scilicet  .eb.%  habebis  pro  .bg.  .13., 

scilicet  pro  latere  tetragoni  .ag.;  quod  oportebat  ostendere.  Vel  aliter  secundum  com- 

putationem algebrg,  quoniam  superficies  .ae.  equatur  quatuor  radicibus,  ucl  *.  tetra- 
goni .ag.;  ergo  quatuor  radices  equantur  J.  census.  Yndc  ut  reintegretur  census,  mul- 

tiplica .9  per  4.,  et  diuide  per  .2.;  ucl  medietatem  de  .9.  multiplica  per  .4.  Quia  quo- 
tiens due  none  sunt  in  .9.  nonis,  scilicet  in  censu,  totiens  .4.  erit  in  radice  tetragoni 

.ag.  Quare  quadratum  .ag.  equatur  .18.  radicibus,  ut  prediximus;  ct  continentur  in  cius 

embado  pertice  .324.  Rursus  .4.  latera  ct  {.  embadi  tetragoni  equantur  |   77.  Quare  redige 

J.  census  ad  censum  unum,  et  habebis  quod  census  et  radices  J   io.  equantur  |   206.:  ct 

hoc  inucnicmus  multiplicando  radices  .4.  et  ~   77.  per  8.,  ct  diuidendo  utramque  multi- 
plicationem per  .3.  Dimidia  itaque  radices,  erunt  J   8.;  quorum  quadratum  accipe  quod 

est  £   28.;  quem  numerum  adde  cum  \   206.,  erunt  £   235.;  de  quorum  radice,  scilicet  de 

\   15.  deme  dictatcra  radicum,  remanent  .10.  pro  latere  tetragoni;  et  embadum  est  .100. 

E   r   si  quatuor  cius  latera  equentur  embado  tetragoni,  tunc  quatuor  cius  radices  cquan- 
tur  censui.  Quare  unum  quodque  latus  est  .4.,  et  census  est  .16.  Et  si  latera  duplum 

essent  embadi,  tunc  qualuor  radices  cquarentur  duabus  radicibus;  ergo  latus  tetragoni 

esset  .2.,  ct  area  esset  .4.  Item  si  ex  area  tetragoni  auferantur  tria  latera,  scilicet  tres 

radices  eius,  remanent  .40.,  ergo  tres  radices  et  .40.  equantur  censui.  Medietatem  quidem 

radicum  iu  se  multiplica,  erunt  J   2.;  que  adde  super  .40.,  |   erunt  \   42.;  super  quorum 

radicem,  scilicet  super  |   6.,  adde  medietatem  radicum,  erunt  .8.,  que  sunt  latus  tetra- 

goni. Item  diuisi  aream  quadrati  per  dyametrum  eius,  et  prouenit  .10.,  quanta  est  dya- 
meter  et  latus  eius.  Quoniam  cx  diuisioue  embadj  per  dyametrum  proueniunt  .to.  ; 

ergo  cx  multiplicatione  dyametri  in  .10.  prouenit  embadum.  Quare  ex  multiplicatione 

dyametri  in  duplo  de  .10.  proucnicnt  duplum  embadj.  Sed  duplum  embadi  equatur 

quadrato  dyametri;  ergo  cx  multiplicatione  dyametri  in  .20.  prouenit  quadratum  dya- 

tnetri.  Sed  ex  multiplicatione  dyametri  iu  se  prouenit  idem  quadratum.  Quare  dya- 

meter  est  .20.,  et  cius  quadratum  .400.;  ct  embadum  est  dimidium  cius,  scilicet  .200.  : 

latus  quoque  est  radix  de  .200.,  que  est  parum  minus  de  ~   <4.  Item  demptis  quatuor  late- 

ribus ex  area  remaneant  .4.;  quantum  est  ergo  cius  latus.  Adiaceat  tetragonum  .abgd.; 

ct  sumantur  puncta  .ez.;  et  sit  unaqueque  rectarum  .az.  et  .de.  4.;  etcopuletur.se. 
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Erit  itaque  superficies  .dz.  equalis  quatuor  lateribus  tetragoni  . db remanet  itaque  su- 

perficies .eb.  4.;  ergo  quatuor  radices  et  .4.  cquantur  tetragono  .db.:  diuidatur  itaque 

recta  ,az.  in  duo  equalia  super  .1.;  eritque  multiplicatio  .zb.  in  .ab.  cum  quadrato  li- 

nee .iz.  sicut  tetragonum  linee  .ib.  Sed  .zb.  in  .ab.  est  sicut  .zb.  in  ,ze.  Sed  .zb.  in 

. ze .   facit  superficiem  .eb.,  scilicet  .4.;  ergo  ex  .zb.  in  .ab.  proucuiunt  .4.;  quibus  addito 

trigono  linee  as.,  erunt  .a.  pro  quadrato  linee  .ib.;  ergo  recta  ab.  est  radix  de  5.:  cui 

si  addatur  recta  .ia.,  scilicet  habebimus  .2.  et  radicem  de  .8.  pro  tota  linea  .ab., 

que  est  latus  tetragoni  .db. 

Et  si  dyametri  quadrati  supra  unumquodque  latus  eiusdem  quadrilateri  addatur  .8.; 

quantum  erit  latus  cius.  Multiplica  itaque  .6.  in  se,  erunt  . 38. ;   que  duplica,  erunt  .72.; 

supra  radicem  quorum  adde  .6.,  et  habebis  latus;  ergo  latus  est  .6.  et  radix  septua- 

ginta duorum.  Verbi  gratia.  Adiaceat  quedam  recta  .ab.,  et  sit  equalis  dyametro  dati 

quadrilateri;  et  latus  eius  sit  . bg .,  remanet  .ga.  fi.,  in  quibus  dyanieter  superhabundat 

latus:  et  constituatur  super  rectam  .ab.  tetragonum  .ad.;  et  protrahatur  in  ipso  dya- 

meter  .eb.;  et  per  punctum  .g.;  protrahatur  recta  .gz.  equidislans  rectis  .ae.  et  .bd. ; 

et  per  punctum  J.  protrahatur  recta  .tk.  equidislans  rectis  .ed.  et  .ab.  :   deinde  sum- 

matur  in  .bg.  recta  punctus  et  sit  .gl.  equalis  .ga.;  et  compleatur  figura  eadem  in 

tetragono  .gk.:  et  quoniam  tetragonum  est  quadrilaterura  .ad.,  tetragona  sunt  ca  que 

sunt  circa  dyametiuni  ipsius,  scilicet  .tz.  et  .gk.:  est  enim  latus  tetragoni  . tz .   recta 

t.i.,  que  est  equalis  recte  .ag.;  ergo  di.  est  .6;  ct  tetragonum  dz.  est  .36.  Item  tetra- 

gona sunt  quadrilatera  .om.  et  . Ip .;  sunt  enim  circa  dyametrum  tetragoni  .gk.;  et  est 

tetragonum  .om.  equale  tetragono  .tz.  propter  rectam  .on.,  |   que  est  equalis  recte  .gl., 

ct  .gl.  recte  .ga.,  et  .ga.  recte  ,ti.  ostensa  est  equalis.  Et  quoniam  recta  .bg.  est  latus 

tetragonj,  cuius  .ha.  est  dyamclcr;  quod  a   recta  .ba.  describitur  tetragonum  duplum 

csl  eius,  quod  describitur  a   recta  .bg.;  ergo  tetragonum  .ad.  duplum  est  tetragoni  .gk. 

Quare  ignoraon  .q.r.s.  equa lu r   tetragono  .gk.:  auferatur  itaque  ex  gnomone  . q.r.s .   te- 

tragonum .tz.;  ct  ex  tetragono  .gk.  tetragonum  .om.,  que  sunt  equalia,  remanent  sup- 

plementa .ai.  et  .id.  equalia  gnomonj  .c.f.h.  Sed  supplementum  .ai.  equale  est  super- 

ficiei .il.;  habet  enim  unum  latus  comune,  quod  est  .ig.;  ct  recta  quidem  .lg.  recte 

.ga.  est  equalis.  Similiter  et  supplementum  .id.  equale  est  superficiei  .ip. ;   ergo  duc 

superficies  .il.  ct  .ip.  equales  sunt  gnomonj  .c.f.h.  Quare  si  comuniter  auferatur  super- 

ficies .«/i.  et  .72 k.,  remanebit  duplum  tetragoni  .om.  equale  tetragono  Jp.  Sed  tetrago- 

num .om.  est  .36.  Quare  tetragonum  Jp.  est  .72;  cuius  latus,  scilicet  .bl.,  csl  radix  se- 

ptuaginta duorum:  cui  si  addatur  Jg.,  que  est  .0.,  habebimus  pro  tota  .6.  et  radicem 

septuaginta  duorum,  ut  oportebat  ostendere.  Cui  si  addatur  .ga.,  erit  tota  .ag.,  scilicet 

dyameter  dati  quadrilateri  .12.  et  radix  septuaginta  duorum.  Vel  aliter  quoniam  recta 

.ag.  est  .o.;  ct  .gi.  est  latus  tetragoni,  cuius  dyameter  est  equalis  linee  .ab.,  erit  pro- 

pter hoc  quadrilalerum  .ai.  cqtialc  sex  radicibus  tetragoni  .gk.;  ct  est  quadrilaterum 

Jd.  equale  qundrilatcro  .ai.;  ergo  quadrilaterum  .id.  est  sex  radices  quadrati  .gk.;  et 

quadratum  dz.  est  .36.:  quare  totum  gnomon  .q.r.s.  est  .36.  et  ,12.  radices  tetragoni  .gk. 

Et  est  gnomon  .q.r.s.  equale  tetragono  .gk.,  ut  ostensum  est.  Vndc  si  ponamus  re- 

ctam .bg.  rem, erit  tetragonum  .g A*,  census,  qui  equatur  .12.  suis  radicibus  et  .36.  dragmis: 

operare  ergo  in  hoc  secundum  quod  dictum  est  quando  census  equatur  radicibus  et 

numero. 
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III.  63 

Rursus  multiplicaui  dyametrum  per  latus,  ct  prouenit  .too.;  quanta  est  ergo  dyametcr 

et  latus  tetragonj.  Quoniam  multiplicato  dyamctro  per  latus  proueniunt  -too.  Si  mul- 

tiplicauerimus  quadratum  dyametri  per  quadratum  lateris,  scilicet  per  aream  tetragoni, 

prouenit  quadratum  de  .100.,  scilicet  decem  milia.  Quare  si  mulliplicauerimus  quadratum 

dyametri  per  duplum  embadi  ,   scilicet  per  quadratum  dyametri  ,   proueniet  duplum 

eius,  scilicet  uigiriti  milia.  Krgo  dyametcr  est  radix  radicis  uiginli  milium.  Quare  em* 
badum,  cum  sit  medietas  ex  quadrato  dyametri,  erit  radix  quinque  milium;  quare  latus 

erit  radix  radicis  quinque  milium.  liem  multiplicaui  dyametrum  per  aream  tetragoni, 

et  prouenit  .500.;  quanta  est  ergo  dyainctcr  et  latus  eius.  Quoniam  multiplicatio  dya- 
metri per  embadum  facit  .500.;  erit  itaque  multiplicatio  dyametri  per  duplum  embadi, 

scilicet  per  quadratum  dyametri,  .1000.;  ergo  dyametcr  est  radix  cubica  de  .tooo.  Nam 

radix  cubica  de  .1000  est  io.;  |   ergo  dyainctcr  est  .10.;  et  quadratum  cius  est  .100.;  et 
area  est  dimidium  cius,  scilicet  .50.;  et  latus  est  radix  de  .50. 

Ejcplicit  de  quadrilatero :   incipit  de  parte  altera  longiori. 

Aduceat  quadrilatcrum  parte  altera  longius  .abed.  ,   habens  in  singulis  lateribus 

breuiorihus,  que  sunt  .ab.  et  .dc.,  perticas  .0.:  in  longioribus  quoque  .ad.  ct  .bc.  per- 

ticas .8.;  eiusque  embadum  colligitur  ex  multiplicatione  lateris  .ab.  in  .bc.;  quare  arca 

ipsius  est  .48.  Nam  si  eius  dyametrum  .ac.  habere  desideras,  adde  quadrata  linearum 

.ab.  et  .bc.  in  unum,  scilicet  .56  et  64.,  erunt  .100.;  quorum  radix,  scilicet  .10.,  est  dya- 

metcr .ac.  Item  sit  dyameter  .to.,  et  latus  .c b.  sit.  8.;  quantum  est  ergo  lutus  .ab.:  dc 

quadrato  linee  .ac.  extrahe  quadratum  linee  .bc.,  et  remanebit  quadratum  linee  .ab., 

et  cconucrso,  ut  in  trigono  orthogonio  superius  diximus.  Simili  quoque  modo  iuue- 

niemus  dyametrum  .hd.  esse  .10.  propter  cqualitatera  trigonorum  .abc.  ct  .bad.  Dico 

quidem  quod  ipsa  dyametra  sese  per  equalia  secant  super  punctum  .c.;  sunt  enim  cqui- 

distanlcs  recte  .ad.  et  .bc.;  quare  angulus  .ade.  angulo  .ebc.  est  equalis:  propter  ea- 
dem ergo  et  angulus  .dae.  angulo  . ecb .   est  equalis:  reliquus  .aed.  reliquo  .bec.  est 

equalis  :   equiangula  enim  sunt  trigona  .ae  d.  et  .bec.  ,   et  habent  latera  .ad.cl.bc. 

sibi  inuicem  equalia  ;   quare  reliqua  latera  reliquis  lateribus  ,   que  cqualibus  angulis 

subtenduntur,  sibi  inuicem  equalia  erunt;  latus  quoque  .be.  lateri  .ed.  Et  latus  .ce.  la- 

teri .ea.  Et  quoniam  dyametrum  .ao.  equule  est  dyamctro  .bd.,  et  sunt  secta  per  equalia 

super  .1.  punctum.  Quantum  enim  reclr,  que  sunt  .ia.  et  .ib.  et  .ic.  et  .id.  sibi  inui- 
cem equales  sunt:  est  enim  unaqueque  carum  .5.,  scilicet  dimidium  sui  dyametri;  que 

oportebat  ostendere.  Nam  si  area  fuerit  .48.;  et  latus  breue  aggregatum  fuerit  cum 

longiore  sint  .14.;  et  uis  scire  quantum  sit  longius,  uel  breuius  latus;  medietatem  itaque 

de  .14.,  scilicet  .7.,  in  se  multiplica,  erunt  .49.;  de  quibus  tolle  arcam,  remanet  .1.;  cuius 

radicem  adde  super  .7.,  erunt  .8.  pro  latere  longiori;  a   quibus  usque  in  .14.  desunt  .6. 

pro  breuiore  latere.  Verbi  gratia:  adiaceat  quadrilatcrum  . b.g.d.e .   parte  altera  longius; 

et  sit  .bg.  breuius  latus,  et  .gd.  sit  longius;  et  protrahatur  recta  .bg.  in  puncto  ct 

sit  recta  .ga.  equalis  recte  .gd.;  et  diuidatur  recta  .ab.  in  duo  equa  super  puuetum 

.c.;  erit  ergo  tota  linea  . ba .   14.;  quare  .bc.,  uel  .ac.  est  .7.:  et  quoniam  recta  .ba.  diuisa 

est  in  duo  equalia  et  totidem  inequalia  super  punctis  . gc .,  erit  .bg.  in  .ga.  cum  qua- 

drato linee  .gc.  equalis  quadrato  linee  ,ca.  Sed  .bg.  iu  .ga.  est  sicut  .bg.  in  .gd.;  ct  ex 

.bg.  in  .gd.  prouenit  area;  ergo  .bg.  in  .ga.  est  .48.:  cui  si  addatur  quadratum  linee  .ge.. 

t.j 
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64  DIS* 

faciet  .49.:  ergo  quadratus  linee  . gc .   est  .1.;  cuius  radix,  scilicet  .!.,cst  linea  ̂ c.  quadrata 

super  .ac.,  erit  tota  .ag.,  scilicet  .gd.  8,  quod  est  maius  latus;  remanet  ergo  .gb.  6.,  ut 

W.  *• w».  prodiximus.  Item  sit  arca  48  et  latus  longius  addat  super  |   breuius  secundum  quan- 

titatem duorum.  Accipe  medietatem  ipsorum  duorum,  erit  .1.;  cuius  quadratum  adde 

super  .48.,  erunt  .40.;  de  quibus  accipe  radicem,  que  est  .7.,  et  adde  super  eam  .1.,  quod 

fuit  medietas  duorum  suprad ictorum,  erunt  .8.,  quod  est  latus  longius;  de  quo  tolle 

.8.,  in  quo  longius  latus  superhabuiidat  breuius,  remanent  .fi.;  quod  etiam  possumus 

comprehendere  in  figura  suprascripta.  Sit  longius  latus  ut  prodiximus  .gd.,  cui  iacet 

equalis  recta  -ga.;  ct  auferatur  a   recta  .ga.  recta  •#/•»  que  sit  .8.;  erit  ergo  recta  .a  f. 

equalis  recte  . gb .   Diuidatur  itaque  recta  .gf.  in  duo  equalia  super  punctura  .c.,  erit 

recta  .ac.  equalis  rcctc  . cb .;  ergo  recta  .ab.  diuisa  est  in  duo  equalia  super  punctum 

.c.,  cl  iu  duo  inequalia  super  punctum  . g .;  ct  est  recta  .gc.  .1.,  que  inter  iacet  secti»- 
nibus.  Kst  ergo  multiplicatio  ,ag.  in  .gb.  cura  quadrato  linee  .gc.  equalis  quadrato  linee 

.ac.  Sed  . bg .   in  .ga.  est  .48.;  ct  quadratum  ex  . cg .   cst.i.;  ergo in  .ga.CUtn  quadrato 

linee  .gc.  est  .40.;  quorum  radix,  scilicet  .7.,  est  linea  .ac.:  cui  si  addatur  .cg.,  que  est 

.1.,  erit  tota  .a g.  8.,  quod  est  maius  latus.  Item  si  ex  .cb.,  que  est  .7;,  cum  sit  equalis 

.ca.,  auferatur  .cg.,  remanet  .gb.  .8.,  ut  prodiximus.  Vel  aliter:  pone  latus  breuius  ra- 
dicem; eritque  tunc  latus  longius  radix  et  .1.  Et  quoniam  ex  multiplicatione  breuioris 

lateris  iu  longius  prouenit  .48.  ;   ergo  ex  multiplicatione  radicis  in  radicem  et  in  .2. 

proueniuut  similiter  48.  Nara  cx  multiplicatione  radicis  in  radicem  prouenit  census; 

•   4»»n»'ur  .it  .io     ut  et  ex  multiplicatione  radicis  in  .2.  proueniuut  duc  radices;  ergo  census  ct  duc  radices 
lirnti*  •   (fui.  28  ferta  ,   lia.  S2  _   .   ....  . , 

it;  p*g.  84,  Ka.  ix-ii;<.  cquantur  .48.  :   fac  ergo  ut  supra  diximus  in  his  in  quibus  census  et  radices  cquantnr 

«   4   numero,  ct  habebis  optatum.  liem  dyameter  sit  .io.,  ct  embadum  sit  .48.;  quantum  est 

ergo  unumquodque  latus:  super  quadratum  dyametri  adde  duplum  embadi,  erunt  .198.; 

cuius  radix,  scilicet  .14.,  est  longitudo  ulriusquc  lateris.  Verbi  gratia:  adiaceat  qua- 

drilatcrum  .abgd.\  cuius  dyameter  .ag.  sit  .10.:  protrahatur  quidem  recta  .ab.  in  pun- 
ctum et  sit  .be.  equalis  .bg.  Et  quoniam  recta  .ac.  diuisa  est  ubilibet  in  duo  super 

punctum  .b.t  erunt  duo  quadrata  portionum  .ab.  ct  .be.  cum  duplo  .ab.  in  .be.  equales 

quadrato  totius  linee  .ae.  Sed  portio  .be.  equa  est  lateri  . bg .;  ergo  quadrata  linearum 

.ab.  cl  .bg.  cum  duplo  .ab.  in  .bg.  equantur  quadrato  linee  .ae.  Sed  quadrata  laterum 

.ab.  et  .bg.  faciunt  quadratum  dyametri  . ag .;  ct  duplum  .ab.  in  .bg.  facit  duplum 

aree,  scilicet  .9«.;  quibus  i   unctis  cum.too.  faciunt  .190.  pro  quadrato  linee  ./ie.;ergo  .ae. 

est  radix  ipsorum,  scilicet  .14.,  ut  prediximus:  post  liec,  ut  separes  .ab.  cx  .b C.,  sci- 
licet cx  bg.,  procedas,  ut  superius  dictura  est  ubi  diximus,  embadum  erunt  .48.,  et 

duo  latera  couiuncta  .14.  Rvrsus  dyameter  sit  .10.,  et  duo  latera  coniuncta  sint  .14.;  ct 

m.  s!>  ̂ 0.  «olo  scire  embadum,  nec  non  ct  unumquodque  |   latus:  multiplica  igitur  .14.  in  se,  erum 

.190.;  de  quo  tolle  quadratum  dyametri,  scilicet  .100.,  remanet  .90.;  quorum  dimidium, 

scilicet  .49.,  est  embadum:  post  liec  per  supradicta  studeas  latera  segregare.  Que  in- 
ueniunlur  in  supradicta  figura  hoc  ordine:  quadratum  dyametri  .ag.  cqualur  duobus 

quadratis  laterum  .ab.  ct  .bg.,  lioc  est  quadratis  portionum  .ah.  ct  .be.  Sed  quadrata 

portionum  .ab.  ct  .bc.  cum  duplo  .ab.  in  .be.  cquantur  quadrato  linee  .ae.\  ergo  qua- 

dratum dyametri  .ag.  cum  duplo  M.b.  in  .be.  cquatur  quadrato  linee  .ae.  Quare  si  au- 

feratur quadratum  dyametri,  scilicet  .ioo.,  ex  quadrato  linee  .ae.,  scilicet  dc  .190.,  rc- 
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manebunt  .96.  pro  duplo  .ab.  in  . be .,  hoc  est  pro  duplo  .ab.  in  . bg ergo  .ab.  in  .bg. 

facit  48.,  scilicet  dimidium  de  .96.  Sed  .ab.  in  .bg.  facit  embadum;  ergo  embadum  est 

.48. ,   ut  prediximus:  cum  quo  predicto  modo  separabis  latera;  ct  erit  hrcuius  latus  .6., 

longius  uero  .8.  lunim  co  ni  unxi  dyametrum  cum  uno  latere,  ct  prouenerunt  inde  .16.; 

et  aliud  latus  est  .8.  Quanta  est  ergo  dyameter,  ct  quantum  est  latus  ci  coni  unctum. 

Multiplica  .16.  in  se,  erunt  .250.;  de  quibus  tolle  quadratum  dati  lateris,  scilicet  .04.» 

remanent  .192.;  que  diuide  per  duplum  de  .16.,  exibunt  .6.,  que  sunt  latus  coniunctum 

dyaractro;  quod  latus  tolle  de  .16.,  remanent  .10.  pro dyametro.  Verbi  gratia:  adiaccat 

quadrilatcrum  . b.g.d.e ;   ct  sil  dyameter  .bd.  cum  latere  .bg.  perticarum. 16.; et  latus  .dg. 

sit  .8.:  pone  itaque  latus  .bg.  radicem,  remanet  dyameter  .db.  io  minus  radice;  que  mul- 

tiplica in  se,  habebis  .256.  et  uuiiin  quadratum  minus  radicibus  .32.  pro  quadrato  dva- 
mclri  .bd.  Sed  quadrato  dyametri  .bd.  equantur  duo  quadrata  laterum  .bg.  ct  .gd.  ; 

ergo  quadrata  laterum  .bg.  et  .gd.  equantur  226.  ct  uni  quadrato  lateris  .bg.,  detractis 

inde  radicibus  .32.:  restaura  ergo  ipsas  radices  ct  erunt  quadrata  linearum  .bg.  ct  .gd. 

cum  radicibus  .32.  equales  .256.  ct  uni  quadrato  lateris  .bg.:  comunitcr  auferatur  qua-" 
dratum  lateris  . bg .,  remanebit  quadratum  lateris  .gd.  cum  radicibus  .32.  equale  .25G. :   co- 

munitcr auferatur  quadratum  linee  .gd.,  scilicet  .64.,  remanebunt  radices  32.  equales 

.192.  Eccc  raduximus  (sic)  hanc  questionem  ad  unam  ex  sex  regulis  supradictis,  ad  eam 

uidclicct  in  qua  indices  equantur  numero.  Quare  diuide  .192.  per  .32,  exibunt  .6.  pix»  ra- 

dice, hoc  est  pro  latere  .bg.-,  quibus  extractis  de  .16.,  remanent  .10.  pro  dyametro  .bd., 
ut  predixi.  Et  si  dyameter  addat  .4.  superlatus  breuius;  et  longius  latus  sit  .8.,  quanta 

est  ergo  dyameter.  Multiplica  .8.  in  se,  erunt  .64.;  quibus  adde  multiplicationem  quater- 
narij  in  se,  erunt  .80.:  ct  dupla  ipsa  .4.,  erunt  .8.;  in  quibus  diuide  .80.,  erunt  .10.  pro 

quantitate  dyametri;  de  quibus  tolle  .4.,  que  dyameter  addit  super  latus  breuius,  re- 

manebunt .6.  pro  ipso  latere.  Producitur  enim  hcc  questio  ad  unam  ex  sex  regulis  su- 

pradictis hoc  modo:  primo  quidem  manifestum  est  |   quod  duo  quadrata,  breuioris  ui- 
dclicct et  longioris  lateris  equantur  quadrato  dyametri.  Quare  pone  dyametrura  radicem, 

quam  in  sc  multiplica,  facit  quadratum  dyametri.  Item  pro  latere  breuiori  pone  ra- 
dicem dyametri  minus  .4.;  que  multiplica  in  sc,  uenicl  quadratum  dyametri  et  .16. 

minus  .8.  radicibus  dyametri  pro  quadrato  lateris  breuioris;  cum  quibus  adde  quadratum 

lateris  longioris,  habebis  quadratum  dyametri  ct  80.  minus  .8.  radicibus  dyametri,  que 

equantur  quadrato  dyametri.  Restaura  ergo  ipsas  radices  ab  utraque  parte,  remanebit 

quadratum  dyametri  ct  .80.,  que  equantur  quadrato  dyamclrj  ct  .8.  radicibus:  tolle  ergo 

ab  utraque  parte  quadratum  dyametri,  remanent  so.,  que  equantur  .8.  radicibus  dya- 

mclri.  Quare  diuisis  80  per  8   ueuient  .10.  pro  dyametro,  ut  predixi.  F.t  Si  ex  mul- 
tiplicatione longioris  lateris  in  area  proucnict  384.;  ct  breuius  latus  sit  .6.;  ct  uis  scire 

quanta  sil  area.  Quia  ex  multiplicatione  breuioris  lateris  in  longius  pruuenit  area  ; 

et  ex  multiplicatione  aree  in  latas  longius  proucnit  .364.;  ergo  ex  multiplicatione  bre- 
uioris  lateris  in  quadratum  longioris  idem  proucnit.  Quare  si  diuiserimus  384.  per  .6. , 

scilicet  per  breuius  latus,  prouenient  .64.  pro  quadrato  longioris.  Quorum  radix,  scilicet 

.8.,  est  latus  longius.  Et  SI  proponatur,  embadum  esse  .48.;  et  diuiso  latere  maiore  per 

minus  proueniat  \   1.;  et  uis  scire  unum  quodque  latus,  pone  breuius  lutus  .3  propter 

quod  denominatur  ab  ipso;  et  multiplica  .3.  per  j   1.,  erunt  .4.,  quod  pone  pro  maiori 
9 
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latere.  Ergo  in  qua  proportione  est  .3.  ad  .4.,  in  eadem  est  breuius  latus  ad  maius:  mul- 

tiplica itaque  .3  per  4.,  erunt  .1*.;  in  quibus  diuide  48.,  ucuient  .4.;  de  quibus  accipe  ra- 

dicem, que  est  .8.;  et  multiplica  in  eam  posita  .3  et  4,  et  habebis  .8.  pro  breuiori  latere, 

et  .8.  pro  maiori,  ucl  aliter:  multiplica  3   per  48,  et  diuide  per  4,  exibunt  .36.;  quorum 

radix  est  breuius  latus.  Item  multiplica  .4  per  48,  et  diuide  per  .3.,  exibunt  .64.,  quo- 
rum radix  est  latus  longius.  Et  si  latus  minus  diuidatur  per  maius,  et  prouenient  pone 

pro  maiori  latere  .4.  propter  que  denominantur  ab  ipso;  et  accipe  J.  de  .4.,  erunt  .3.; 

que  pone  pro  minore,  et  fac  ut  supra,  et  habebis  .6.  pro  minori  latere,  et  .8.  pro  maiori. 

Itek  latus  breuius  cum  dyametro  sit  .16.;  et  latus  maius  addat  .8.  super  latus  minus; 

et  uis  scire  quantum  sit  dyamclcr  et  unum  quodque  latus  .   Quoniam  maius  latus 

excidit  minus  latus  in  .8.;  Ergo  si  addiderimus  maius  latus  cum  dyametro,  uenient  .18.: 

multiplica  itaque  .18.  in  se,  et  .16.  in  se;  ct  aggrega  multiplicationes  eorum  ,   erunt 

.580.;  de  quibus  tolle  quadratum  duorum  prediclorum,  remanent  .576.;  quorum  radix, 

scilicet  .24.,  est  summa  duorum  laterum  ct  dyamclri:  de  quibus  tolle  dyametrum  et 

latus  breuius,  scilicet  .16.,  remanebunt  .8.,  que  sunt  latus  |   maius;  de  quo  tolle  .2., 

remanent  .0.  pro  latere  breuiori  ucl  .18.  ,   scilicet  maius  latus  ;   ct  dyametrum  tolle 

de  .24.  QVe  si  ad  computationem  algebre  reducere  uis,  pone  latus  breuius  rem,  re- 
manebit dyamclcr  .16.,  excepta  rc:  multiplica  ergo  rem  in  re,  proueuict  census;  quem 

aggregabis  cum  quadrato  maioris  lateris;  quod  quadratum  inuenies  sic  :   quia  maius 

latus  excidit  minus  in  .2.;  pones  ipsum  maius  latus  rem  et  duas  dragraas  ;   que  mul- 

tiplica iu  se,  egredientur  census  ct  .4.  radices  et  .4.  dragme  pro  quadrato  longioris  la- 

teris: que  adde  cum  quadrato  hreuioris,  scilicet  cura  censu,  erunt  duo  census,  sci- 

licet duo  quadrata  breuioris  lateris  et  .4.  radices  et  .4.  dragme,  que  equantur  quadrato 

dyaraetrj,  scilicet  multiplicationi  de  16.,  excepta  re  in  se.  Que  multiplicatio  est  256 

et  census,  exceptis  triginta  duabus  radicibus.  Restaura  ergo  radices,  remanebunt  256 

et  census,  que  equantur  duobus  censibus  et  36  radicibus  ct  .4.  dragmis  :   tolle  itaque  ab 

utraque  parte  censum  et  .4.  dragmas,  remanebunt  census  et  radices  36,  que  equantur 

252.:  media  ergo  radices  et  ceusum,  secundum  quod  superius  diximus,  ubi  census  et 

radices  equantur  numero.  Et  si  maius  latus  cum  dyametro  sit  19.;  et  maius  excedat 

minus  in  .2.;  tunc  minus  latus  cum  dyametro  esset  .16.;  cum  quibus  operaberis  ut  supra. 

Rursus  duo  latera  cum  embado  surguut  in  62.;  et  maius  latus  addit  super  minus  .2.; 

quantum  est  igitur  unumquodque  lutus:  modus  inuetiiendi  hoc  erit  ut  minuas  .2.  ex  62., 

et  remanebunt  .60.  Duo  igitur  adiunge  medietati  laterum,  et  prouenient  .4.;  ipsum  itaque 

adiunge  .60.»  et  prouenient  .64.:  horum  ergo  radicem,  que  est  .8.,  assume;  ipsum  namque 

est  latus  longius:  quod  si  uis  breuius,  minue  .2.  ex  .8.,  remanebunt  6,  quoti  est  latus 

breuius.  Exempli  causa:  pone  latus  minus  rem,  erit  tunc  latus  maius  res  et  due  dragme. 

Ex  multiplicatione  quidem  breuioris  lateris  in  longius  proucnit  ciuhadum.  Quare  mul- 
tiplica rem,  scilicet  minus  latus  ,   in  rem  ct.  in  duas  dragmas,  ct  habebis  censum  et 

duas  radices  pro  embado:  quibus  si  addantur  duo  latera,  scilicet  2   radices  ct  .2  dragme, 

erunt  census  et  4   radices  et  2   dragme,  que  equantur  dragmis  .62.:  tolle  ergo  ab  utraque 

parte  dragmas  .2.,  et  remanent  census  et  4   radices,  que  equantur  .60  et  cetera. 

Et  si  multiplicatio  maioris  lateris  in  dyametrum  sit  80.,  ct  latus  breuius  .6.  ,   multi- 

plica no  in  se  et  6   in  se  ,   erunt  .6400  et  36  :   accipe  ergo  quadratum  medietatis  dc 
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.30.,  scilicet  .3*4.;  et  adde  cum' .6400.,  erunt  .67*4.;  super  quorum  radicem,  que  est  .8*., 
adde  medietatem  de  36.,  erunt  .100.;  quorum  radix,  scilicet  .to.,  est  dyameter;  in  juo 

diuide  80.,  ucnicnt  .8.,  que  suut  latus  longius  :   ucl  de  .80  deme  .18.,  remaner.-  .64.,  quo- 

rum radix  est  latus  longius.  Quod  si  hec  ad  computationem  algebre  reducere  uis;  quia  ex 

multiplicatione  longioris  latens  in  dyametrum  pruueniunt  80;  ergo  ex  multiplicatione  w*  40 
quadratoium  ipsorum  proucnit  quadratum  de  80.,  scilicet  .6400.  Sed  quadratus  dyametri 

equatur  duobus  quadratis,  longioris  uidelicet  et  breuioris  lateris  ;   ct  est  quadratum 

breuioris  lateris  .36.  Ergo  ex  multiplicatione  quadrati  maioris  lateris  in  se  et  in  36 

proueniunt  6400.  Quare  pouc  quadratum  maioris  lateris  rem,  que  in  se  multiplicata  et 

in  .36.  facit  censum  ct  36  radices,  que  cquantur  sex  milibus  et  quadringentis  et  ce- 

tera. Similiter  secundum  lianc  regulam  facies  si  ex  multiplicatione  breuioris  lateris 

in  dyametrum  proueniet  co;  et  maius  latus  sit  .8.;  tunc  census  ct  64.  radices  equa- 

buntur  3600.  Item  latus  breuius  cum  area  faciunt  54.;  et  latus  maius  addit  super  mi- 
nus .*.  Quantum  est  ergo  quodque  latus.  Quia  ex  multiplicatione  breuioris  lateris  in 

longius  proueuit  embadum;  si  ponamus  breuius  latus  rem  ,   est  latus  longius  res  et 

duo;  que  si  imiltiplicauerimus  per  rem,  scilicet  per  breuius  latus,  egredientur  census 

et  due  radices  pro  area  :   quibus  si  addamus  breuius  latus  ,   scilicet  radicem  ,   erunt 

census  et  tres  radices,  que  cquantur  M.:  multiplica  ergo  |   i.,  scilicet  medietatem  ra- 

dicum in  se,  erunt  {   *.;  que  adde  cura  54,  cruut  J   56;  de  quorum  radice,  scilicet  de 

J   7,  tolle  |   i.,  remanent  .6.,  quod  est  breuius  latus;  maius  ergo  erit  .8.:  et  si  longius 

latus  surgat  in  56  cum  embado,  ct  minus  latus  sit  .*.  minus  maiore;  pone  maius  latus 

rem,  erit  minus  latus  res,  exceptis  duobus:  multiplica  ergo  maius  latus  per  minus, 

u cnici  census  minus  duabus  radicibus;  cui  superadde  radicem,  scilicet  latus  longius, 

erit  census,  una  radice  excepta,  que  equantur  .56.  Restaura  ergo  radicem,  ct  oppone 

eam,  remanebit  census,  qui  equatur  uui  radici  et  56:  accipe  quidem  medietatem  ra- 

dicis; et  multiplica  cam  iu  se,  erit  J;  quod  adde  super  sc,  erunt  \   56;  super  quorum 

radicem,  scilicet  1 7.,  adde  medietatem  nidic  is,  erunt  .8.,  quod  esi  latus  longius.  Si 

autem  ex  aggregatione  4   laterum  cura  area  parte  altera  longioris  proucuiant  76 ;   et 

inaius  lutus  addat  super  rniuus  tunc  pouc  latus  breuius  rem  ,   et  latus  longius  rem 

ct  duo:  multiplica  ergo  rcin  in  re  ct  duo,  erit  census  et  duc  radices,  que  equantur 

embado  ;   cum  quibus  adde  duas  radices  pro  duobus  breuioribus  lateribus  ,   et  duas 

alias  pro  duobus  lateribus  lougiovibus  et  .4.,  in  quibus  maiora  latera  supcrliabundauL 

minora,  erunt  census  et  sex  radices  et 4.  dragme,  que  equantur  76.:  tolle  ergo  .4.  ab 

utraque  parte,  remanebit  census  ct  sex  radices,  que  equantur  .7*.:  pone  itaque  qua- 
dratum medietatis  radicum  super  72,  erunt  81.;  de  quorum  radice,  scilicet  de  .e.,  tolle 

medietatem  radicum,  remanebunt  .6.  pro  breuiori  latere.  Si  uero  ex  area  diminuatur  latus 

breuius,  et  remaneant  .4*.;  et  latus  maius  addat  super  minus  .2.;  pone  ergo  latus  minus 

reni,  quam  multiplica  per  rem  ct  duo,  scilicet  per  latus  longius,  egredietur  census  | 

et  due  radices,  que  cquantur  areg  ;   de  quibus  tolle  unam  radicem,  scilicet  breuius  rvi.  u   rw». 

latus,  remanet  census  ct  radix,  que  equantur  42.  :   pone  ergo  super  42  quadratum  medie 

radicis,  scilicet  J,  erunt  1 4*;  de  quorum  radice,  scilicet  de  i   6,  tolle  j,  remanebunt 

.6.,  quod  est  latus  breuius.  Et  si  ex  area  tollatur  maius  latus,  ct  remanent  autem  .40.; 

et  maius  sit  duo  plus  minore,  tunc  erit  manifestum  .*  quod  si  minus  latus  tollatur  ex 
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arca,  remanebunt  duo  plus  ex  eo  quod  remanet,  cum  ex  area  tollitur  maius  latus  ; 

ergo  dempto  minore  latere  ex  area,  remanent  42:  fac  ergo  ut  supra,  et  habebis  pro- 

positum, si  deus  uoluerit. 
Vel  aliter:  pone  maius  latus  rem,  et  multiplica  eam  per  latus  hrcuius,  scilicet  per 

rem,  exceptis  duobus,  erit  census,  minus  duabus  radicibus,  que  equaulur  arce:  deme 

ergo  inde  unam  radicem,  scilicet  latus  maius,  remanebit  census,  exceptis  tribus  radicibus, 

que  equantur  quadraginta.  Restaura  ergo  radices,  et  oppone  eas,  et  habebis  censum, 
qui  cquatur  tribus  radicibus  et  .40.  et  cetera.  Item  diminutis  .4.  lateribus  ex  embado, 

remanent  .20.;  et  maius  latus  addit  super  minus  .2.  Quantum  est  ergo  quodque  latus:  pone 

latus  breuius  rem,  ct  maius  rem  et  duo.  Quare  .4.  latera  erunt  .4.  res  et  4   dragme.  Ex 

multiplicatione  quidem  rei  in  rem  ct  duo  proucniunt  census  ct  due  res,  que  equantur 

embado.  De  quibus  tolle  4   latera,  scilicet  4   res  et  4   dragmas,  remanebit  census  mitius 

duabus  rebus  et  4   dragmis,  que  equantur  20.  Restaura  ergo  duas,  scilicet  res,  scilicet 

.2  radices,  ct  4   dragmas,  ucnict  census,  qui  cquatur  duabus  radicibus  et  21  dragmis. 

Media  siquidem  radices,  erit  .1.;  cuius  quadratum  adde  super  .24.,  erunt  .25.;  super  cuius 

radicem  adde  ipsum  erunt  .6,  quod  est  breuius  latus  et  cetera.  Item  si  maius  latus 

et  minus  addantur  cum  dyametro,  et  sint  sicut  medietas  arcg;  ct  area  sit  .48.;  et  uis 

scire  quantum  sit  dyameler,  nec  non  et  quodque  latus.  Accipe  ergo  dimidium  arce, 

scilicet  .24.,  que  sunt  summa  duorum  laterum  ct  dyametri ;   et  multiplica  ea  in  se, 

erunt  57G.:  dc  quibus  tolle  duplum  emhadj,  remanent  480;  dimidium  quorum  diuide 

per  24.,  scilicet  per  summam  coniunctionis  duorum  laterum  cum  dyametro,  exibunt  .40. 

pro  dyametro.  Ycl  aliter:  duplica  embadum,  erunt  96.;  que  diuide  per  24.,  uenient  .4.; 

que  cxtralie  de  .24.,  remanent  .20.;  quorum  dimidium  habeas  pro  dyametro  ;   quibus 

extractis  de  24.,  remanent  .14.  pro  quantitate  duorum  laterum.  Ex  hoc  ergo  talis  oritur 

questio.  Aggregatio  duorum  latorum  est  14.,  ct  area  est  .48.  :   fac  ergo  ut  superius  dictum 

est:  et  habebis  propositum.  Nara  si  unde  ista  procedant  noscere  uis;  adiaceat  quedam 

recta  .ab.  .24  ulnarum,  in  qua  continetur  summa  coniunctionis  duorum  laterum  et  dya- 

metrj;  et  sil  .ac.  equalis  maiori  lateri  dati  quadrilatcri  parte  altera  longioris,  ct  .cd. 

minori;  remanebit  ergo  ,bd.  equalis  dyametro.  Constituatur  siquidem  super  rectam  .ab. | 

tetragonum  .ae.\  et  protrahatur  dyaractrum  . fb . ;   cl  per  puncta  .cd.  protrahantur  recte 

xpig.  et  .dkmh.  cquidistantes  ut  libet  rectarum  ,a{.  et  .be.\  ct  per  puncta  quidem  .ik. 

protrahantur  recte  .lim.  ct  .nko.  Quoniam  tetragonum  est  . ae .,  tetragona  sunt  que  de- 

scribuntur circa  dyaractrum  ipsius;  ergo  tetragonum  est  . kdbc .   et  .knfh.  Rursus  quia 
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tetragonum  est  quadrilaterum  .«/*.,  tetragona  quidem  sunt  pitnk.  et  ilfg.)  et  est  latus 

tetragoni  do.  recta  db.  Quare  .do.  tetragonum  equale  est  quadrato  dyametri;  et  tetra- 

gonum quidem  .pm.  est  latus;  recta  .pk.,  que  est  equalis  recte  .cd.,  ct  .cd.  estequalis 

minori  lateri.  Ergo  tetragonum  .pm.  equale  est  tetragono  minoris  lateris.  Similiter  osten- 

detur tetragonum  dg.  equnle  esse  quadrato  maioris  lateris  propter  rectas  fg.  cl  li.,  que 

sunt  equales  recte  .ac.  ;   et  ac.  iacet  equalis  maiori  lateri  dati  parte  altera  longioris.  Et 

quoniam  tetragonum  est  . pm .,  equalis  est  recta  .kp.  recte  .pi.;  ergo  .pi.  est  equalis  mi- 

nori lateri,  ct  ,il.  est  equalis  maiori,  ergo  supplementum  .ni.  est  equule  aree  dati  qua- 
drilatcri;  et  suplemcutum  .ih.,  ut  euclides  ostendit,  est  cqualc  suplemcnto  .ni.  Ergo 

suplementa  .ni.  et  Jh.  dupla  sunt  embado  dati  parte  altera  longioris  ;   que  suplc- 
menta  sunt  W.:  si  tolluntur  cx  area  tetragoni  .ae.,  scilicet  ex  .176,  remanebunt  tetragona 

.lg.  ct  .pm.,  et  gnomou  .rst.  480.  Sed  tetragona  ,lg.  et  .pm.  equalia  sunt  tetragono 

.do.,  scilicet  dyametri;  ergo  .do.  tetragonum  cum  gnomone  .rst.  sunt  .480.  Sed  ex  .do. 

tetragono  et  gnomone  .rst.  dimidium  est  superficies  . ao .;  ergo  superficies  .ao.  est  240., 

que  constat  cx  ductu  .ab.  in  .bo.:  ergo  si  .240.  diuiscrimus  per  .ab.,  scilicet  per  .24., 

ueuieut  .10.  pro  linea  .ob.,  scilicet  pro  linea  .bd.,  que  est  equalis  dyametro;  ergo  dyame- 

ter  est  .10.  Vel  secundum  aliam  supradictum  regulam  cum  dc  quadrato  linee  .ab.,  scilicet 

dc  .24.  uicibus  .24.  tollitur  duplum  embadj,  scilicet  suplementa  .ni.  ct  .ih.;  ct  cmhadum 

est  duplum  quantitatis  linee  .ab. i   ergo  duplum  embadi  est  quadruplum  de  .24.;  ergo 

si  cx  24.  uicibus  .24.  tollatur  quadruplum  de  .24.,  remanebunt  .20.  uicibus  .24.  pro  area 

tetragonorum  .lg.  et  .pm.,  et  ignoraoni  .rst.;  ex  quibus  superficies  .a o.  dimidium  con- 
tinet, ut  ostensum  est.  Quare  superficies  .ao.  constat  ex  .10.  uicibus  24.  :   ergo  cum  .ab. 

sit. 24., sequitur  necessario, .bo.  cssc.ioqquc  oportebat  ostendere.  ITem  aggregatio  duorum 

laterum  cum  dyametro  est  .24.;  et  maius  latus  addit  supra  minus  .2.  Quantum  est  ergo 

quodque  latus:  duplica  itaque  quadratum  dc  .24.,  scilicet  576,  erunt  .1152.;  super  que 

adde  quadratum  superhabundantig,  in  qua  maius  latus  superhabundat  minus,  scilicet 

duorum,  erunt  .1156.;  dc  quorum  |   radice,  scilicet  de  .34.,  tolle  .24.  prcdicta,  remanent 

.10.,  que  sunt  dyameter;  a   quibus  usque  in  .24.  desunt  .14.,  que  sunt  duo  latera:  dc  quibus 

.14.  tolle  .2.,  remanent  .12.;  quorum  medietas,  scilicet  .6.,  est  breuius  latus.  Ad  cuius  re- 

gule demonstrationem  adiaccat  tetragonum  .abed.  habens  in  singulis  lateribus  quantita- 

tem duorum  laterum  et  dyamclrj;  ct  sil  ,be.  equalis  maiori  lateri,  et  .p/.  mitiorj.  Rema- 

nebit .fc.  equalis  dyametro:  et  protrahatur  dyameter  .ac.;  ct  per  punctum  .(.  protraha- 
tur linea  .fgh.  cquidistaus  utrique  linearum  .ba.  et  .cd.;  et  per  punctum  ,g.  protrahatur 

recta  .igk.;  ct  erit  recta  .ig.  equalis  recte  .bf.x  ct  auferatur  a   recta  .gi.  recta  . gl que 

sit  equalis  recte  .(e.;  remanet  ergo  .li.  equalis  recte  .eb.;  ergo  .gl.  est  equalis  minori 

lateri,  et  di.  maiori:  auferatur  itaque  ab  li.  recta  Jm.,  scilicet  id  in  quo  maius  latus 

superaddit  minus,  remanebit  .mi.  equalis  dg.,  scilicet  maiori  lateri:  ct  educatur  .ad. 

in  puncto  et  sit  .dn.  equalis  .fc.,  scilicet  dyametro;  et  constituatur  super  .an.  te- 

tragonum tiopa.;  et  quoniam  tetragona  sunt  .bd.  et  . pn .,  et  sunt  circa  unum  angulum, 

qui  ad  .a.  circa  cumdera  dyamclrum  sunt;  ergo  si  protrahatur  dyameter  .ac.  in  punctum 

.o.,  ucniet  ergo  recta  .ao.  dyameter.  Protrahatur  quidem  recta  uic.  in  .q.,  ct  recta  . bc . 

in  .r.;  tetragonum  ergo  est  .qr.  continens  in  se  quadratum  dyametri  dati  parte  altera 

longioris:  totum  igitur  tetragonum  .pn.  cquatur  tetragono  .bd.  ct  iguomini  .stu.  De- 
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monstralto  siquidem,  ignomon  .stu.  cquale  esse  tetragono  .bd.}  et  tetragono  linee  .im.t 

que  est  superhabuudantia,  in  qua  maius  latus  superhabundat  minus.  Sunt  .enim  suple- 

menta  .pc.  et  Ati.  equalia  superficiebus  .bk.  et. fd. Sed  due  superficies  .bk.  et  .fd.  equan- 
tur  ignomonj  ,XYZ.  et  tetragono  ,fk.  Quibus  superaddatur  equalc  tetragono  .qr.y  quod 

est  equalc  tetragono  ./A.,  erit  duplum  tetragoni  .fk.  cum  ignomone  .xyz.  cquale  igno- 
moui  .stu.  Restat  siquidem  demonstrandum, duplum  tetragoni  .fk.  equalc  esse  tetragono 

.1  A.  ct  xi.y  quod  describitur  a   recta  .im.\  est  enim  recta  .gm.  in  duo  equa  diuisa  in  pun- 

cto cui  in  directo  adiuncta  est  recta  .mi.-,  erit  itaque  tetragonum,  quod  describitur 

a   recta  ,gi.,  scilicet  tetragonum  Jh.  cum  eo  quod  describitur  A   recta  ,im.%  duplum  eo- 

rum, que  describuntur  d   rectis  .gl.  et  .//.  Sed  tetragona  que  describuntur  i   rectis  .g/. 

et  ./i.  equantur  tetragono  .fk.‘,  quare  duplum  tetragonj  .fk. cquatur  tetragono  .ih.c t   .ei., 
quod  describitur  a   recta  .im. ;   ergo  ignomon  .stu.  cquatur  tetragono  .bd.,  et  quadrato 

supcrliabundantig  maioris  lateris,  ut  prodiximus.  Nunc  ueniamus  ad  causam.  Multi- 

plicauimus  superius  .24.  per  24.,  et  habuimus  quadratum  .bd.;  que  duplauimus,  hoc 

est  addidimus  super  eum  equalc  illius;  ct  superaddimus  postea  .4.;  hoc  est  super  qua- 

f.i  4Siwr«».  d   ratum  .bd.  superaddimus  |   ignomon  .s.t.u.;  et  sic  habuimus  ,t!5«.  pro  quadrato  . pn.f 
cuius  latus  est  radix  illius:  ergo  .po.  est  34.)  de  qua  extracta  .pq.y  scilicet  .bc.,  re- 

manet .qo.  10.,  cui  (qualis  est  recta  ergo  cf  est  .10.,  ut  predixi.  Possumus  etiam 

aliter  ad  notitiam  supradictorum  latorum  deuenire.  Videlicet  ut  ponas  latus  minus 

rem.  Kritquc  latus  longius  res  ct  duo  ;   quibus  extractis  de  .24.,  remanent  pro  dya- 

metro  .22.,  exceptis  duabus  rebus,  multiplica  rem  iu  se,  erit  census  ct  rem.  et  duo 

in  se,  erit  census  et  4.  res  et  iui.or  drngme:  quibus  iu  unum  coniunctis,  erunt  duo 
census  et  .4.  res  et  .4  dragme,  que  cquautur  quadrato  dyametri,  scilicet  multiplica- 

tioni dc  22,  exceptis  duabus  rebus  in  se;  que  multiplicatio  est  4   census  et  4S4  ,   exceptis 

.88.  radicibus.  Restaura  ergo  radices,  et  oppone  duos  census  et  4   dragmas,  et  inuenies, 

02  radices  equari  duobus  censibus  et  480.  Redige  ergo  hec  ad  censum  unum,  et  erit 

census  et  240  ,   que  equantur  40  radicibus  et  cetera.  Yel  pone  latus  longius  rem, 

crilquc  latus  hreuius  res  minus  duo;  que  extrahe  de  24.,  rcinaneut  .20.,  exceptis  duabus 

rebus:  ct  operare  dc  inde  ut  supra;  ct  inuenies,  census  et  330  equari  50  radicibus. 

Si  autem  dyameter  addiderit  super  latus  maius  .2.,  et  maius  super  minus  totidem;  et 

uis  scire  dyamelruin  et  quodque  latus.  Scropcr  cum  superba bundantie  laterum  erunt 

equales,  multiplicabis  ipsam  superhahundantiam  per  5.,  et  habebis  dyametrum;  et  ipsam 

per  .4.,  ct  habebis  longius  latus;  et  ipsam  per  3,  ct  habebis  hreuius.  Verbi  gratia:  su- 

pcrliahundnntia  quidem  laterum  est  .2.;  quibus  multiplicatis  per  .5.  ct  per  .4.  ct  per  .3.  , 

egrediuntur. io.  pro  dyametro,  et  8   pro  latere  longiori  et  6   pro  breuiori  :   et  hec  contin- 

gunt propter  quadi ilalcrum  parte  altera  long:us;  cuius  latus  longius  est  .4.,  hreuius  .3., 
dyameter  quoque  .5.:  horum  quidem  laterum  supcrliabundantia  est  unum.  Quare  sicut 

.1.  erit  ad  quam  u olueris  superhabundantiam,  ita  hec  tria  latera  erunt  ad  latera  illius 

parte  altera  longioris,  de  quo  supcrliabundantia  aliqua  data  fuerit.  Verbi  gratia:  si 

superhabuudantia  erit  .3.;  quia  3   tripla  sunt  de  unn  ,   ideo  tripla  erunt  latera  cx  la- 
teribus predictis,  scilicet  dyameter  erit  .15.;  latus  quoque  maius  .12.,  minus  autem  .0. 

Vnde  si  proponatur,  dyametrum  esse  .20.;  et  uis  scire  superhabundantiam  laterum,  di- 

uide  .20.  per  .5.,  exibunt  .4.,  que  sunt  supcrliabundantia  laterum:  quam  multiplica  per 

Digitized  by  Google 



III.  71 

4,  el  per  .3.,  erunt  .16.  ct  12,  que  sunt  latera.  Item  latus  longius  sil  .20.  ;   diuidc  ergo 

ipsum  per  .4.,  quia  quaternarius  est  similis  lateribus  longioribus  et  3   breuioribus  et 

sdyanictris.  Diuisis  ergo  .20  per  .4.1  ueuiunt  .5.  pro  superhahundaulia;  quam  multiplica 

.per  .3.  et  per  .5.,  uenient  .15.  pro  latere  breuiori  et  25  pro  dyametro.  Rursus  latus 

breuius  sit  .18.:  diuidc  ergo  ipsum  per  .3.*  exibunt pro  superhabundantia  laterum; 

quam  multiplica  per  4.  et  per  3.*  uenient  24  pro  latere  longiori,  et  30  pro  dyametro. 

Nam  si  supcrliabundautie  iucquales  |   fuerint  ut  in  quadrato,  in  quo  proponitur,  dya- 
metrum  addere  .1.  super  latus  maius,  et  maius  supra  minus  .7.;  luuc  operabimus  per 

algebram:  ponemus  siquidem  latus  breuius  rem,  critque  latus  longius  res  ct  7;  et  dya- 

raeter  erit  res  ct  .8.:  multiplica  itaque  rem  iu  rem,  facit  censum.  Et  rem,  et  .7.  in  se, 

facit  censum  ct  14  res  ct  49  dragmas;  quibus  insimul  iunctis  ,   erunt  duo  census  ct 

14  res  et  .49 ,   que  equaulur  quadrato  dyametri ,   scilicet  multiplica lioui  unius  rei  et 

8.  in  se;  que  multiplicatio  est  census  ct  16  res  et  64.  :   tolle  ergo  ab  utraque  parte 
censum  ct  14  res  et  .49.,  remanebit  census,  qui  equatur  duabus  radicibus  ct  15.  Quare 

media  radices,  ueuicl  .1.;  quod  multiplica  in  se,  erit  .1.;  quod  adde  cum  .15.,  erunt  .16.: 

super  quorum  radicem,  scilicet  super  .4.,  adde  medietatem  radicum,  erunt  .5  ,   que  sunt 

ininus  latus:  super  que  adde  .7.,  erunt  12,  que  sunt  maius  latus:  super  que  adde  .1., 

erunt  .13,  que  sunt  dyameter.  Item  maius  latus  addit  super  minus  .7.  ;   ct  dyameter  est 

.13.;  quantum  est  ergo  quoque  latus:  quadratum  itaque  superliabundantig  cx  quadrato 

dyametri  abice,  scilicet  49  de  169.,  remanebunt  .120.;  cuius  dimidium,  scilicet  co. ,   est 

area.  Exempli  causa:  adiaceat  recta  . ab .   equulis  duobus  lateribus;  ct  sit  .bg.  equulis 

minori  lateri,  remanet  .ga.  equa  lis  maiori;  et  sit  .ac.  7.,  in  quo  maius  latus  .ag.  su- 

perhabundat  minus  .bg.  ;   ergo  .gc.  equa  lis  est  recte  .gb.  Constituatur  itaque  super 

rectam  .ab.  tetragonum  .ad.,  et  expleatur  figura;  erit  quidem  latus  tetragoni  gk.  recta 

•gb.,  hoc  est  .gf.j  latus  quoque  tetragoni  hf.  est  recta  Jii.  ucl  .1/.,  que  sunt  «quales 

recte  .ag.:  suplemcntum  ergo  .ai.  est  equale  quadrilatero  dato,  quia  constat  ex  rectis 

•ag.  ct  .gi.y  que  sunt  equales  duobus  lateribus  dati  quadrUatcri.  Et  suplemcntum  .id. 

est  equale  suplcmento  .ai.}  ergo  suplementa  .ai.  ct  .id.  dupla  sunt  arce  dati  quadri- 

lateri;  ergo  duplum  aree  cum  tetragonis  Jif.  et  gk.  est  equale  tetragono  .ad.  Sed  duo 

tetragona  .hf.  ct  .gk.  sunt  equalia  quadrato  dyametrj;  ergo  suplementa  .ai.  el  .id.  cum 

quadrato  dyametrj  dati  parte  altera  longioris  equalia  sunt  tetragono  utd.  Sed  tetra- 

gonum ad.  cura  co  quod  a   recta  .ac.  describitur  duptuin  est  tetragonis,  que  descri- 
buntur a   rectis  .ag.  et  .gb.  Sed  ea  que  describuntur  a   rectis  .ag.  et  .gb.  equalia  sunt 

tetragono  dyametri.  Ergo  duplum  tetragoni  dyametri  equale  esi  tetragono  .ad.,  e t   ei 

quod  a   recta  .ac.  describitur.  Sed  semel  tetragonum  dyametri  equale  est  tetragonis  .hf. 

el  .gk.}  remanet  ergo  tetragonum  dyametri  equale  suplementis  .ai.  et  .id.,  ei  tetragono 

quod  a   recta  .ac.  Quare  extraximus  tetragonum,  quod  est  a   recta  .ac., scilicet  .49.,  cx  qua- 
drato dyametri,  et  remanserunt  nobis  .120.  pro  suplementis  .ai.  et  .id.:  quorum  dimidium, 

scilicet  .60.,  est  area  .ai.  quadrilateri,  quod  est  equale  dati  quadrilateri.  ergo  arca  dati 

quadrilateri  est  .60. |   ut  prodixi.  Sed  ut  habeas  latera,  dices:  aream  est  eo;  ct  maius  latus 

addit  .7.  super  minus  ;   fac  ergo  ut  supra  docuimus.  Aliter  pone  latus  minus  rem  ; 

critquc  latus  maius  res  ct  .7.  :   multiplica  ergo  rem  in  re,  et  rem  et  7   iu  se;  ct  adde 

ea,  et  erunt  duo  census  et  14  radices  et  49  dragmas;  que  oppone  quadrato  dyametri ,   ct 

habebis  quod  queris. 
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Item  est  pars  altera  longior,  cuius  dyameter  est  .20.;  et  id  quoti  addit  dyameter  super 

latus  maius  non  est  eipiale  ei  quini  addit  maius  super  minus.  Quantum  est  ergo  quod- 

que latus.  Inueriias  quidem  aliquod  quadrilaterum,  cuius  latera  et  dyameter  sit  ra- 

tionabilia; et  augmentum  ipsius  non  sit  equalc.  Sitque  supradictum  quadrilaterum,  cui 

latus  minus  est  .5.;  maius  quoque  est  .12.;  dyameter  quidem  est  .13.;  que  .13  habeas  pro 

antecedente,  cum  ponatur  dyametrum  esse  .20.  Quare  multiplicabis  20  per  18, et  20  per  5;  et 

diuide  ulramquc  multiplicationem  per  13,  et  habebis  maius  latus  -6-  18.,  mirius  quoque 
~   7.  Et  si  maius  latus  fuerit  .20.;  et  uis  inuenire  minus  latus  seu  dyametrum  ;   tunc 

multiplicabis  .20  per  5,  et  20  per  13;  et  diuides  utramque  multiplicationem  per  12;  et 

habebis  minus  latus  ‘   8.;  dyametrum  quoque  |   21.  Rursus  minus  latus  sit  .20.;  tunc  mul- 
tiplicabis .20  per  12,  cl  20  per  13,  et  diuides  utramque  multiplicationem  per  5.;  uel 

quintam  de  .20.,  scilicet  .4.,  multiplica  perit  et  peris;  et  inuenies,  maius  latus  esse 

48.,  et  dyametrum  .52.  Sed  ut  in  similibus  sanius  procedere  ualeamus,  quedam  adiaccaut 

demonstranda.  Videlicet  ut  super  quemlibet  datum  numerum  doceamus  addere  qua- 

dratum numerum,  et  proueniat  numerus  quadratus.  Esto  datus  numerus  .u.,  oportet 

super  noerum  m.  quadratum  numerum  addere,  cl  earum  summa  fiat  quadrata,  hoc 

est  quod  habeat  radicem.  Inueriias  quidem  duos  numeros  inequales,  qui  insimul  mul- 
tiplicati faciant  numerum  M.  :   sintque  .bg.  gd.  ;   et  diuidatur  .bd.  in  duo  cquaiia 

super  puuetum  et  quoniam  numerus  .bd,  diuisus  in  duo  cquaiia  super  punctum 

.e.  et  inequalia  super  punctum  ,g.;  erit  multiplicatio  .dg.  in  .gb.  cum  quadrato  nu- 
meri . ge .   equalis  quadrato  .de.  Sed  multiplicatio  .dg.  in  .gb.  numerum  . a .   facit;  ergo 

numerus  .a,  cum  quadrato  numeri  .ge.  cquatur  quadrato  numeri  .de.',  quod  oportebat 
facere.  SI  nutem  unum  ex  lateribus  quadrilatcri  continentibus  angulum  rectum  datum 

fuerit;  et  uis  aliud  latus,  nec  non  et  dyametrum  in  numeris  inucuire;  et  sit  datum 

latus  .13.,  multiplica  itaque  13.  in  se,  erunt  .169.,  que  sint  linea  . ab .;  et  inucniantur 

duo  numeri,  qui  insimul  multiplicati  faciant  numerum  .ab.  Sintque  ab.  ,   et  unitas 

.bg.  Nam  ducta  unitate  in  quo  uis  numero,  idem  proucnit  numerus;  ergo  muUiplicatio 

,i bg .   in  ,ba.  numerum  facit,  scilicet  .lG9.:diuidaturque  numerus  uig. in  duo  cquaiia  super 

punctum  ,d.y  critque  .gd.  dimidium  ex  .a g.,  scilicet  .85.,  que  est  dyameter;  remanebit 

.bd.  84.,  quod  est  aliud  latus.  Et  quoniam  infinitas  duos  inequales  numeros  tamen  cum 

fractionibus  |   inuenire  possimus,  quorum  superficies  contineret  numerum  .ab.  Infinita 

quidein  latera  et  dyametri  inueniri  possunt  conuenientia  dato  lateri.  Verum  si  pro- 

ponatur, dyametrum  esse  34;  et  uis  latera  inuenire.  Duplica  quidem  34,  et  egrediatur 

inde  n u menis  .e/.,  scilicet  .68.:  et  diuidatur  .e/,  in  duo  equalia  super  punctum  .g.% 

critque  .gf.  34.;  et  sumatur  super  numerum  .ef.  punctus  et  sit  proportio .fd.  ad  .de 

sicut  aliquis  quadratus  numerus  ad  aliquem  quadratum  numerum.  Sil  itaque  .fd.  4., 

remanebit  .de.  64  :   £l  quoniam  .fd.  et  .de.  habent  proportionem  quadratorum  ex  .fd. 

in  .de.t  egredietur  quadratus  numerus,  scilicet  .256.,  quorum  radix,  scilicet  .ic. ,   erit 

unum  latus;  reliquum  erit  . dg .,  quod  est  .30.;  dyameter  autem  scilicet  .34.  liem  si 

dictum  fuerit:  augmen  tum  dyametri  super  latus  longius  est  equalc  augmento  longioris 

super  breuius;  et  multiplicatio  augmenti  in  dyametrum  faciat  .20.  Supradicta  ratione 

diuide  .20  per  5,  egrediuntur  .4.,  quorum  radix,  scilicet  .2.,  est  augmen  tum;  multiplica 

ergo  augmentum  in  .5.  et  iu  .4  et  in  .3,  et  habe  bis  dyametrum  .10.  ;   latus  quoque 

maius  .8.,  minus  liero  .6. 
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Et  si  proponatur:  est  quadri  laterum  longius  altera  parte,  cuius  dyamctri  proportio 

ad  ipsius  longitudinem  est  sicut  proportio  longitudinis  eius  ad  eius  latitudinem,  etiam 

dyameter  est  io.  In  hac  autem  diuidcndc  sunt  .10.  secundum  mediata  ct  extremam  pro- 

portionem; et  quod  medie  proportioni  ceciderit,  erit  minus  latus;  ipsumque  per  .10  mul- 

tiplicandum est;  ct  ipsius  multiplicationis  radix  erit  latus  longius  :   verbi  gratia:  adia- 
ceat  trigonum  orthogonium  .abg.,  scilicet  dimidium  quadrilaleri  parte  altera  longioris, 

cuius  dyameter  est  .ag.,  latus  longius  .ab,,  breuius  quoque  .bg.;  et  protrahatur  super 

.ag.  cathetus  .bd.;  ct  sit  sicut  .. ga .   ad  .ab.,  ita  .ab.  ad  ,bg.  Et  quoniam  recta  .bd.  ca- 

thetus est  super  rectam  .ag.,  trigona  .bdg.  et  .bda.  sibi  inuiccm  similia  sunt,  et  toti 

trigono  .abg.  Quare  est  sicut  .ga.  ad  .ab.,  ita  .ha.  ad  .ad.  Sed  sicut  .ga.  ad  .ab.,  ita 

.ab.  est  ad  .bg.;  ergo  recta  .ab.  ad  rectas  .bg.  ct  .ad.  eandem  habet  proportionem. 

Quare  recta  .ad.  recte  .bg.  est  cqualis.  Item  quia  trigona  .abg.  ct  .bdg.  sibi  inuiccm 

similia  sunt,  est  sicut  ag.  ad  . gb .,  ita  bg.  ad  gd.;  nam  .bg.  equalis  est  recte  .ad.:  est 

ergo  sicut  .ag.  ad  .ad.,  ita  .ad.  est  ad  .dg.  Ergo  .ag.,  scilicet  .10.,  diuisa  est  secundum 

mediam  et  extremam  proportionem;  et  est  media,  scilicet  maior  pars  cius  .ad.,  cuius 

minus  latus  quesiti  parte  altera  longioris,  scilicet  .gb.,  iacct  equalis.  Nam  ut  inucnias 

quantitatem  cius,  secundum  Euclidis  regulam,  dimidium  de  .10.,  scilicet  .5,  in  se  multipli- 

ca; ct  quod  prouenerit  adde  cum  quadrato  linee  .ag.,  scilicet  cum  .100.,  erunt  .1«.;  de 

cuius  radice  abice  .5.,  scilicet  dimidium  linee  .ag.;  ct  sic  habebis  pro  minori  latere, 

scilicet  pro  linea  .gb.,  radicem  de  .m.  minus  .5.  Nam  ut  habeamus  maius  latus  .ab.  | 

Quoniam  est  sicut  .ga.  ad  .ab.,  ita  .ab.  ad  .bg.;  erit  quidem  superficies  .bg.  in  .ga. 

equalis  quadrato  linee  .ab.  Quare  multiplica  .ag.  in  .gb.,  scilicet  10.,  in  radice  de  .123. 

minus  .5,  et  egredietur  radix  de  12500  minus  .50.  pro  latore  .ab.  Procedunt  multe  et 

diucrsc  questiones  ex  lateribus  etiam  c{  ex  dyametro,  seu  ex  area  supradictorum  duorum 

quadrilatcrorum,  quarum  solutiones,  per  ea  que  dicta  sunt,  poteris  iuucuirc. 

Incipit  pars  secunda  tertig  di /ferent  i £. 

Reliqvi  quidem  qundrilatcri  in  miur  partes  diuiduntur  :   in  priina  quorum  sunt  rumbi, 

qui  omnia  iiu.or  latera  sibi  inuiccm  equalia  habent,  sed  angulos  minime  rectos  habent. 
I11  secunda  quidem  sunt  rumbi,  idest  qui  tantum  habent  latera  opposita  sibi  inuiccm 

equalia  ct  cquidistantia,  nec  non  et  angulos  oppositos  equales  habent.  In  tertia  sunt 

campi,  qui  duo  latera  habent  equidistantia,  sed  non  equalia:  qui  diuiduntur  in  uu.*r 
genera  ,   secundum  quod  inferius  demonstrabimus.  In  quarta  ticro  sunt  diuersilutcri 

campi,  qui  nullam  equidistantiam  in  eorum  lateribus  habent. 

Incipit  de  runibo. 

SIT  Rumbus  .a.b.c.d.  habens  in  singulis  lateribus  perticas  13.;  cumque  hunc  men- 

surare uolumus,  oportet  nos  habere  notitiam  unius  dyatuctrorutn.  Esto  itaque  dyameter 

eius  breuius  .bd.  perticarum  .io.  Erit  itaque  rumbus  .a.b.c.d.  ab  ipso  dyametro  in  duo 

trigona  equalia  diuisus,  quorum  unumquodque  est  equicrurium.  Nam  duo  latera,  que 

sunt  .ab.  et  .ad.,  duobus  lateribus  . cb .   ct  .cd.  cquantur;  ct  comunis  eorum  est  .bd. 

Quare  angulus,  qui  sub  .bad.,  angulo,  qui  sub  .bcd.  est  cqualis;  et  totum  trigonum 

.abd.  toti  trigono  .cbd.  cquatur.  Ergo  si  aream  huius  rumbi  habere  uolumus,  dupli- 
rabimus  aream  trigoni  .abd.  ucl  .bcd.;  et  sic  habebimus  propositum.  Nam  area  tri- 

goni Mbd.  colligitur  ex  ducto  catheto  .ae.  in  dimidium  basis  .bd.,  ut  in  trigonis  de- 
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monstratum  est.  Quare  si  multiplicaflerimus  cathetum  .ae.  in  totam  .bd.,  ueniet  du- 
plum aree  trigoni  .abd.,  hoc  est  area  rumbi  . abed .   ;   cadit  itaque  cathetus  .ac.  in 

medio  .bd.,  cum  cquicrurium  sit  trigonum  .abd.  Quare  si  notitiam  eius  habere  uis  , 

extrahe  quadratum  linee  .eb.  ex  quadrato  linee  .ab.,  scilicet  .25  de  f 69,  remanebunt  144.; 

quorum  radix,  scilicet  .12.,  est  cathetus  .ae.:  propter  eadem  ergo  et  cathetus  .ce.  est 

similiter  .11.;  et  est . c.e .   recta  in  directo  recte  .ea.  Cum  anguli  .aed.  et  . dec .   sint  recti. 

Quare  dyameter  est  recta  .ac.,  et  est  .24.  Ergo  area  rumbi  .abed.  colligitur  ex  multi- 

plicatione dimidij  dyametri  .ac.  in  toto  dyamelro  .bd.’,  que  multiplicatio  est  .iio.:  si- 
militer si  data  fuerit  dyameter  .ac.  24  perticarum,  inuenimus  siquidem  per  ipsum  su- 

pradicto  modo  dyamclrum  .bd.  Quia  cquicruria  sunt  trigona  .bac.  et  . dac ct  sunt  sibi 

inuiccm  cqualia.  Quare  si  ex  potentia  lateris  .ba.  extraxerimus  potentiam  linee  .ae., 

scilicet  .144  de  ico,  remanebunt  .25,  pro  potentia  catheti  .be.‘,  ergo  . be .   est  .5.  Quare 
tota  dyameter  .bd.  est  .10.  Et  quoniam  si  mulliplicauerimus  cathetum  J>e.  per  dimidium 

basis  |   .ac.,  egredietur  nobis  urca  trigoni  .abc.  Quare  si  mulliplicauerimus  cathetum 

.be.,  scilicet  dimidium  dyametri  .bd.,  in  totum  dyametrum  .ac.,  reddetur  uobis  area 

totius  rumbi  .abed.  Nam  multiplicatio  .be.  in  .ac.,  scilicet  .5.  in  .24.,  facit  .120.,  quod 

est  area  rumbi  .abed.  Ergo  area  omnium  nimborum  colligitur  ex  multiplicatione  unius 

dyametrj  in  dimidio  alterius;  ct  hec  est  regula  uniuersalis  in  ipsis. 

Na*  si  proponatur  quod  maior  dyameter  sit  24.,  minor  quoque  .10.;  ct  uis  scire  latera 

nimbi.  Quadrata  medietatis  dyametrorum,  scilicet  linearum  .ae.  ct  *b.  in  unum  con- 

iunge;  quorum  radicem,  scilicet  .13.,  habeas  pro  uno  quoque  latere.  Possumus  quidem 

mullas  questiones  ex  dyametris  et  ex  area,  etiam  et  ex  lateribus  rumbi  proponere; 

que  omnes  reduci  possunt  ad  questiones  illius  parte  altera  longiores,  cuius  latus  lon- 
gius est  medietas  longioris  dyametri  rumbi  :   breuius  quoque  est  medietas  breuioris. 

Quod  quadrilatcrum  dimidium  rumbi  aree  continere  probabimus  :   protrahatur  itaque, 

ut  in  hac  alia  cernitur  figura,  .af.  equalis  ct  cquidistans  linee  jeb.;  et  copuletur  . fb . 

Dico  quidem,  quadrilatcrum  .ef.  dimidium  esse  rumbi  abed.',  et  sunt  latera  eius  cqualia 
medietatis  dyametrorum  ac.  et  bd.  Nam  .ae.  dimidium  coulinct  cx  .ac.,  ct  .be.  ex  .bd.: 

est  enim  trigonum  .abd.  dimidium  rumbi  abed.  Sed  trigonum  utbd.  cquale  est  qua- 
drilalero  .ef.;  constat  enim  utrumque  cx  ductu  .ae.  in  .eb. ;   ergo  quadrilaterum  .ef. 

dimidium  est  rumbi  .abed.,  ut  predixi.  Nam  qualiter  questiones  rumbi  ad  quadrila- 

tcrum perducantur,  quedum  de  multis  uolumus  proponere.  SI  Dictum  tibi  fuerit:  ag- 

gregaui  duos  dyaraetros,  et  fuit  .34.;  et  rumbi  area  est  .120.  Quantum  est  ergo  qucqtic 

dyameter.  Cum  itaque  dyametri  siut  .34.;  dimidium  ipsarum,  scilicet  .ae.  ct  .eb.,  sunt 

.17.;  et  area  quadrilateri  .ef.  est  .00.:  ergo  perduxisti  hanc  questionem  ad  unam  ex  que- 

stionibus parte  altera  longioris;  ad  eam  uidelicet,  in  qua  proponitur  aream  esse  .60., 

et  aggregationem  laterum  .17.:  cx  quadrato  quidein  medietatis  .17,  scilicet  ex  {   72,  tolle 

60,  rcmauct  \   12.;  quorum  radicem  tolle  cx  medietate  .17.,  remanebunt  5.  pro  linea  .be.: 

reliquum  quod  est  usque  in  .17.,  est  linea  .ae.;  ergo  duplum  eorum,  scilicet  .24.  et  .10., 

sunt  dyametri.  Item  aggregatio  dyametrorum  sunt  .24.;  ct  maius  addit  super  minus  .14. 

Quantum  est  ergo  area:  tolle  .14  et  34.,  remanebunt  .20.;  quorum  dimidium,  scilicet  .10., 

est  dyamiter  breuior.  Reliquum,  scilicet  .24.,  est  longior;  multiplica  quidem  dimidium 

unius  dyametrorum  per  alium,  et  habebis  aream. 
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Rursus  aggregaui  duos  dyametros  cum  area  nimbi,  et  proucncrunt  .154.;  et  maior 

dyamcler  addit  super  minorem  .<4.  Quoniam  duo  dyametri  nimbi  equantur  .mi.or  lale- 
rikus  quadrilatcri  .ef.:  pone  latus  breuius  rem;  eritque  latus  longius  res  et  7.  :   multi- 

plica ergo  rem  in  re  et  in  .7.,  proueniet  census  et  .7.  radices,  que  sunt  urea  j   quadri- 
lateri  .ef.  Et  quoniam  quadrilatcmm  .ef.  dimidium  continet  nimbi.  Duplica  ergo  censum 

et  7   radices,  erunt  duo  census  et  .14  res,  que  equantur  rumbo  s   super  que  adde  .4 

res  et  14.,  scilicet  quatuor  latera,  erunt  duo  census  et  18.  radices  et  .14.,  que  equantur 

.154.:  tolle  ergo  ab  utraque  parte  .14.;  ct  redige  ea  ad  censum  unum,  uenict  census  et 

0   radices,  que  equantur  .70.:  media  ergo  mdices,  erunt  -4 .;  que  multiplica  in  se,  erunt 

\   20.;  que  adde  cum  .70,  erunt  {   90;  de  quorum  radice  abice  £   4.,  remanebunt  .5.  pro 

.be.;  quorum  duplum,  scilicet  .10.,  est  dyameter  .bd.:  quibus  additis  .14.,  erunt  .24.  pro 

dyumetro  longiori;  a   quibus  dyumetris  usque  in  .154.  remanet  .120.  pro  area.  ADhuc  ag- 

gregaui  dyametnim  breuiorem,  et  latus  rumbi,  ct  fuerunt  .23.;  ct  dyameter  maior  addit 

super  minorem  .14.  Quantum  est  ergo  latus,  nec  non  et  queque  dyameter.  Quoniam 

dyameter  maior  addit  .14  super  minorem;  ergo  medietas  dyametri  longioris  addit  .7. 

super  medietatem  brcuiorls,  scilicet  latus  .ae.  super  latus  .eb.  Ergo  .be.  cum  .ac.  addit 

.7.  super  dyametnim  .bd.  Sed  .bd.  cum  latere  .ab.  sunt  23;  ergo  .be.  et  .ea.  cum  .ab. 

sunt  .30.  Vnde  talis  est  hec  questio.  Aggregaui  duo  latera  quadrilatcri  cum  dyametro 

ipsius,  et  fuit  .30.;  et  maius  latus  addit  super  minus  .7:  fac  ergo  ut  supra  dictum  est, 

ct  cetera.  Item  multiplicasti  unam  quamque  dyametrura  in  se,  et  aggregasti  eas :   et 

quod  prouencrit  fuit  .876.;  et  area  est  .120.  Queque  igitur  dyameter  quanta  est.  Accipe 

itaque  quartum  de  .676.;  quia  quadrata  linearum  .ae.  ct  .eb.  quarta  pars  sunt  ex  qua- 

dratis dyametrorum;  cum  ipsarum  latera  sint  dimidium  ipsorum,  exibunt  .169.,  quorum 

radix,  scilicet  13.,  est  dyameter  quadrilatcri  . ef .,  scilicet  latus  nimbi.  Et  quoniam  osten- 

sum est  superius,  quod  quadratum  dyametri  parte  altera  longioris  addit  super  duplum 

embadi  quadratum  siiperhahuiulantig  laterum  ipsorum.  Iccirco  si  extraxerimus  era- 

badum  rumbi  . abed .,  quod  est  duplum  arec  quadrilatcri  .e/.,  ex  quadrato  dyametri 

ipsius,  scilicet  .120  ex  .169,  remanebunt  .49.,  quorum  radix,  scilicet  .7.,  est  superhahun- 
dantia  laterum:  ergo  arca  quadrilatcri  est  .60.,  et  maius  latus  addit  super  minus  .7.; 

quantum  est  ergo  quodque  latus,  et  cetera.  liem  multiplicaui  maiorem  dyametnim  rumbi 

per  minorem,  et  prouenit  240.;  et  maior  dyameter  addit  super  minorem  .14.;  quanta  est 

ergo  queque  dyameter:  ex  multiplicatione  quidem  medietatis  unius  dyametri  in  totam 

aliam  prouenit  embaduni  rumhj  ;   ergo  .240.,  scilicet  multiplicatio  unius  dyametri  in 

aliam  sunt  dupla  ex  area  rumbi;  ergo  area  rumbi  est  .120.,  que  est  duplum  aree  qua- 

drilatcri  .ef.  Ergo  area  quadrilatcri  .ef.  est  .60.  Vudc  talis  oritur  questio.  Est  quadri- 
latcrum  parte  altera  longius,  cuius  area  est  .60.;  et  maius  latus  addit  super  miuus  ]   7., 

scilicet  dimidium  de  .14.,  ia  quibus  maior  dyameter  supcihubundal  minorem,  ct  cetera. 

Rursus  aggregaui  dyametros,  ct  quod  prouenit  fuit  .34.;  et  ex  multiplicatione  unius 

dvametri  per  aliam  prouenerunt  .240.  Quanta  est  ergo  queque  dyameter.  Ad  hec  quidem 

ostendenda,  adiaccat  recta  .ab.  34.  perticarum;  et  sit  diuisa  in  duo  equa,  et  totidem 

inequalia  super  puncta  -g-d. ;   et  sit  .ad.  equulis  dyametro  breuiori  ;   remanet  ergo 

.< db .   cqualls  maiori.  Ex  multiplicatione  quidem  .ad.  in  .db.  cum  quadrato  linee  .dg. 

egreditur  quadratum  linee  .gb.,  scilicet  de  .17.,  quod  est  .289.:  ex  quibus  si  extraxeris 
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multiplicationem  ex  ad.  in  .db.t  remanebunt  .49.  pro  quadrato  .dg.;  ergo  .dg.  est  .7.; 

quibus  additis  cum  . bg .,  erit  tota  .bd.t  scilicet  maior  dyameter  .84.;  remanet  .da.  to., 

que  est  minor  dyameter.  Iterum  diulsi  maiorem  dyaraetrum  per  minorem  ,   et  egre- 
dietur ex  diuisione  J   1.,  et  area  rumbi  est  .420.;  quanta  est  ergo  queque  dyameter. 

Quoniam  est  sicut  totum  ad  totum  ,   ita  quclibct  pars  est  ad  eandem  partem  .   Erit 

itaque  sicut  maior  dyameter  est  ad  minorem,  ita  medietas  maioris  ad  medietatem  mi- 

noris; et  medietas  maioris  est  maius  latus  quadrilateri  .ef.y  scilicet  linea  .ae.\  et  me- 
dietas minoris  est  linea  .eb.  ,   scilicet  minus  latus.  Nam  omnes  numeri  ,   qui  liabcnt 

unam  et  eandem  proportionem,  si  diuidantur  maiores  per  minores,  semper  ueniet  idem 

ex  diuisione.  Ergo  si  diuiserimus  maius  latus  quadrilateri  .ef.  per  minus,  proucuieut 

similiter  J   ergo  talis  est  questio:  arca  quadrilateri  est  .60.,  scilicet  dimidium  arce 

rumbi;  ct  diuisi  maius  latus  per  minus,  et  prouenerunt  f   2.:  et  multiplica  ita  .1.  per 

|   2.;  que  multiplica  per  .60.,  erunt  .144.,  quorum  radix  est  .12.;  que  diuidc  per  numeros 

proportionis,  scilicet  per  .4,,  et  per  \   2.,  egredientur  12  et  5.,  que  sunt  latera  quadri- 

lateri, scilicet  dimidium  dyametroruin;  ergo  maior  dyameter  est  .24.,  ct  minor  est  .10* 

Nam  si  unde  bec  procedant  noscere  uis,  adiaceat  unitas  .a.;  et}  2.  sit  .b.;  multipli- 

centur .a.  per  .b. ,   ct  proueniat  .g.',  et  sit  minus  latus  quadrilateri  .</.,  maius  quoque 
.e. et  area  sit ct  quoniam  cx  diuisione  maioris  lateris  per  minus  proucnit  }   2.  ; 

est  sicut  .1.  ad  J   2.,  ita  minus  latus  est  ad  inaius,  Iioc  est  sicut  .a.  ad  . b .,  ita  .d.  ad  . e . 

Quare  ductus  .a.  in  .e.  est  sicut  ductus  .b.  in  .d.  Sit  ergo  multiplicatio  ex  .a.  in  .e.  , 

ucl  cx  .b.  in  .d.  numerus  .h.;  et  Ji.  multiplicetur  in  se,  proueniat  et  multiplicetur 

quidem  .d.  in  ./.,  et  proueniat  .k.  :   dico,  numerum  k   e   jualein  esse  numero  .i.  Multipli- 

casti quidem  .a.  in  .b.t  et  uenit  .g.\  ct  .d.  iu  .e.,  ct  uenit  et  .g.  in  •/*,  fecit  .k.  : 

ergo  numerus  .k.  factus  est  cx  multiplicatione  .a.  in  .b.  ducta  in  .d.  et  producta  in  .e. 

Item  multiplicasti  .a.  in  .e.,  et  prouenit  .h.\  et  .b.  in  d.,  ct  prouenit  similiter  .h.  ;   et 

cx  .h.  iu  .h.  factus  est  .1.:  ergo  .1.  factus  est  ex  multiplicatione  .a.  in  .e.  ducta  ia  .b. 

ct  producta  in  .d.  Sed  multiplicatio  .a.  in  .b.  ducta  in  .d.  et  producta  |   in  .t.  equatur 

multiplicationi  .a.  in  .e.  ducta  in  .b.  ct  producta  in  ,d.\  ergo  .k.  cqualis  est  .1.,  ut  predi- 
xiraus.  Multiplicauimus  quidem  superius  .a.  in  ./>.,  et  proucnit }   2.;  que  multiplicauimus 

per  aream,  scilicet  .g.  per  ./.,  ct  habuimus  numerum  .A\,  hoc  est  numerum  ./.,  qui  fuit 

.144.;  de  quibus  accepimus  radicem,  que  fuit  quia  ex  multiplicatione  .h.  in  se  pro- 

uenit .1.;  ergo  Ji.  est  .12.  F.t  quoniam  ex  .a.  in  .e.  proucnit  scilicet  .12. ;   ct  .a.  est 

.1.  Ideo  diuisimus  .12  per  1.,  scilicet  .h  per  a,  proucnit  .12.,  quod  est  .e.,  scilicet  maius 

latus.  Item  cx  b.  in  d.  prouenit  ./1.,  scilicet  .12 ;   ct  b   est  |   2.  Quare  diuisimus  .12,  sci- 

licet /<,  per  b ,   scilicet  per  *   2;  et  hftbuiuius  scilicet  minus  latus,  quod  fuit  .5.  Nam 
si  area, scilicet  esset  .100,  tunc  A*,  scilicet  .1., esset  .240.,  cuius  radix  est  Ji.  Sed  240.  non 

habet  radicem;  vnde  cum  non  possumus  diuiderc  Jt.  per  .a.  et  per  accipiemus  qua- 

dratos eorum,  ct  in  ipsis  diuidemus  numerum  .1.  Vel  aliter  accipiemus  proportionem  in 

sanis  numeris,  quam  habet  unitas  .a.  ad  eruntque  .5.  et  12.  Sit  ergo  .a.  5.,  ct  .b.  12., 

ct  .g.  .60.  Quare  .A.  ucl  l   erit  .6000.;  que  diuidemus  per  quadrata  numerorum  .a  et  b., 

scilicet  per  25,  et  per  144.,  egredietur  per  maiore  latere  radix  ducentorum  quadraginta; 
minus  ucro  erit  radix  de  }4l.  Vel  aliter:  pone  latus  minus  rem,  eritque  latus  maius 

due  res  et  due  quinte  rei:  multiplica  ergo  rem  in  duabas  rebus  et  duabus  quintis,  erunt 
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duo  census  et  due  quinte  census,  que  equantur  aree  date.  Sit  ergo  arca  data  .100.; 

que  diuide  per  {   i.,  proueniet  \   41;  quorum  radix  est  .d.,  scilicet  latus  minus.  Et  quo- 

niam est  sicut  .a.  ad  .b.,  ita  d.  ad  . e .;  erit  itaque  sicut  quadratus  numeri  .a.  ad  qua- 

dratum numeri  .b.,  ita  quadratus  quantitatis  .d.  ad  quadratum  quantitatis  .e.  Quare 

multiplica  quadratum  numeri  .b.  per  quadratum  quantitatis  .r/.,  scilicet  .144  ner|  41.; 

et  multiplicationis  summam  diuide  per  quadratum  uurneri  .a.,  scilicet  per  is  ,   egre- 
dientur .250.,  quorum  radix  est  latus  maius. 

*   Incipit  de  rumboidc  differentia  secunda. 

Rvuboides  quidem  est  figura  paralilograma  habens  tantum  latera  opposita,  et  an- 

gulos ut  diximus  equales.  Cumque  hanc  metiri  uolumus,  protrahemus  in  ea  dyametrum, 

per  quam  figura  diuisa  erit  iu  duo  trigona  equalia.  Quare  si  cathetum  unius  per  totam 

hasem,  scilicet  per  dyametrum  ipsius  multiplicauerimus,  reddet  aream  totius  rumboi- 
dis.  Ad  cuius  rei  euidentiam  sit  romboides  .abed.  habens  in  singulis  lateribus  .ab  et 

cd.  perticas  .20.,  que  sibi  inuicem  opposita  et  equidislantia  sunt.  Reliqua  ucro  duo 

latera  .ac.  et  .bd.  similiter  sunt  equalia  et  equidislantia,  continentia  iu  uno  quoque  latere 

perticas  .13.:  et  sit  dyamcler  .bc.  perticarum  .37.,  a   qua  rumboides  .abed.  in  duo  equalia 

trigona  diuisus  est,  que  sunt  .abc.  et  .dbc.;  utrumque  ipsorum  est  ampligonium  propter 

potentiam  dyametri  .bc.,  que  est  maior  duabus  potentijs  laterum  .ba.  et  .ac.,  ucl  .bd.  et 

.dc.  Supra  basem  quidem  .bc.  protrahatur  cathetus  a   puncto  .a.  in  trigono  .abc;  sitque 

ae.\  et  multiplicabis  cathetum  .ae.  per  basem  .cb.,  cl  habebis  arcam  totius  rumboidis  | 

h   a   30  b 
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abed. ;   vel  inucnics  cathetum  .df.  in  trigono  .bcd.  super  lutscm  .bc. ;   et  multi-  u\.  47  ««*•. 

plicabis  ipsum  cathetum  .df.  per  basem  .bc.  ,   et  habebis  similiter  embadum  rom* 

boidis  .abed.  Verbi  gratia  :   Rumboides  .abed.  est  duplum  trigono  .bcd.,  cuius  tri- 

goni arca  colligitur  ex  multiplicatione  catheti  df  in  dimidium  basis  .bc.:  quare  mul- 
tiplicatio catheti  df.  per  lotam  basem  .bc.  facit  duplum  arce  trigoni  bdc.;  ergo  facit 

aream  totius  rumboidis, ‘qui  est  duplus  trigoni  .bcd.  Nam  ulramquc  cathetum  .ae.  et 
df.  inuenies  esse  perticas  -y  9.  Quibus  Jy  9.  multiplicabis  per  dyametrum  .bc.,  scilicet 
per  37,  addunt  perticas  360  pro  area  totius  rumboidis  .abed.  Similiter  si  extra  tri- 

gonum .bcd.  cathetum  .bg.  protraxeris  supra  basem  . cg .;  et  multiplicauerimus  ipsum 

cathetum  .bg.  per  basem  trigoni,  scilicet  per  lineam  .cd.,  habebis  embadum  totius  rum- 

boidis .abed.  Item  multiplicato  catheto  . ch .   per  basem  .ab.,  reddet  eiusdem  mmboidis 
embadum.  Rcpcritur  autem  utraque  cathetus  per  regulam,  quam  superius  in  trigono 

ampligonio  demonstrauimus.  Verbi  gratia*,  extractis  potentijs  laterum  ca  et  ab,  uel 
bd  et  dc.,  scilicet  1G9  et  900.de  potentia  lateris  .bc.,  scilicet  ex  1369.,  remanent  300; 
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cuius  dimidium  si  diuisum  fuerit  per  basem  .cd.,  scilicet  per  30,  reddit  .5.  pro  quan- 

titate .dg.  uel  .ah.;  cuius  potentia,  scilicet  .15.,  extracta  ex  potentia  .bd.,  scilicet  de 

.169.,  remanet  .144.;  cuius  radix, scilicet  .11.,  est  cathetus  bg.  Quo  multiplicato  per  basem 

,cd:y  scilicet  ii  per  30,  reddunt  perticas  .360  pro  embado  dicti  rumboidis,  ut  superius 

inueuimus.  Inuestigatur  siquidem  huius  rumboidis  area  per  duos  alios  cathetos,  qui 

sunt  .di.  et  . ak.,  qui  reperiuntur  per  dyametrum  .ad.  et  per  latera  rumboidis.  Quia 

protracto  ipso  dyametro  resoluitur  ipse  ruraboides  in  duobus  trigonis  oxigonijs,  ut  in 

hac  alia  figura  depingitur,  quorum  unum  est  trigonum  .acd.,  aliud  utbd et  est  ca- 
thetus iV.,  uel  .ak.  perticarum  .1*.:  et  notandum  quia  ab  .a.  in  ubicumque  cathetum 

protraxerit  infra  rumboidem  inter  k   et  d.,  super  lineam  .kd.  cadet.  Nam  casus  catheti 

illius  poteris  inuenirc  per  ea  que  in  trigonis  oxigonijs  diximus,  uel  cum  lensa  que- 
madmodum in  triangulis  docuimus.  EST  enim  quandoque  rumboides,  qui  per  breuiorem 

dyametrum  resoluitur  in  duobus  trigonis  orthogouijs,  ut  rumboides  . bede cuius  .bc 

ct  de.  latera  sunt  perticarum  35.  ;   reliqua  uero  duo  latera  .bd  et  ce.  perticarum  .37.; 

dyameter  quoque  .be.  breuior  sit  perticarum  12.  Dico  quidem,  rumboidem  .bede.  di- 

uisum esse  in  duo  trigona  orthogouia  propter  potentiam  linee  .ec,f  que  equatur  po- 
tentijs  linearum  cb  et  be.  Quare  rectus  est  angulus  qui  sub  .cbe.  Similiter  reperitur 

rectus  qui  sub  bed.  Et  est  equule  trigonum  .cbe.  trigono  .bed.  Et  quoniam  ex  mul- 

tiplicatione catheti  .be.  in  basem  .ed.  dimidium  colligitur  arca  trigonj  .bed.  Si  multipli- 

ca|uerimus  itaque  .be.  dyametrum  in  xd.  latus,  habebimus  perticas  .410.  pro  embado 

totius  rumboidis  .bc.de. :   similiter  fit  rumboides,  qui  per  unamquamque  dyametrum 

diuiditur  in  duobus  trigonis  ampligonijs. 

Incipit  de  figuris  que  habent  capita  abscisa  de  quibus  mt*r  sunt  genera 
in  differentia  prima. 

Prixvm  genus  tertig  differentig  camporum  quadrilaterorum,  qui  habent  duo  latera 

cquidistantia  ct  inequalia,  est  figura,  que  eque  caput  abscisa  dicitur ,   cuius  reliqua 

duo  latera  cqualia  sibi  inuicem  sunt  ,   ut  quadri  laterum  .abed.  ,   cuius  latus  .ab.  est 

pcrticc  .8.;  ct  est  equidistans  lateri  .cd.,  quod  latus  est  pcrtice  18  ;   quodlibet  reliquorum 

.ac.  ct  .bd.  sit  perlice  .13.  In  hac  aut  figura  latus  .a.b.  capitis  abscissio,  et  latus  .cd. 

abscissio  basis  appellatur.  Cuius  figurc  embatium  colligitur  cx  multiplicatione  catheti 

in  dimidio  latcium  .ab.  et  .cd.;  ct  cathetus  ducitur  a   capite  in  basim.  Vnde  si  a   puncto 

,a.t  uel  a   puncto  .b  cathetum  super  basim  .cd.  erigere  nolueris;  abscisio  capitis,  scilicet 
.8.,  cx  abscissione  basis  deme,  scilicet  de  .18.,  remanent  io;  cuius  dimidium,  scilicet  .5., 

erit  casus  .ce.  uel  ,df.\  a   puncto  enim  .a.  cathetus  cadit  super  .e.;  a   puncto  uero  .d. 

cadit  super  .f.  Quare  si  potentiam  xe.  cx  potentia  .ae.,  uel  potentiam  .df.  ex  potentia 

.bd.,  scilicet  .15  de  169  extraxeris,  remanebunt  .144.;  cuius  radix,  que  est  .11.,  est  per- 
pendicularis .ae.  uel .bf.:  quibus  .12.  multiplicatis  in  dimidium  laterum  .ab.  ct  .cd.,  sci- 

licet in  dimidium  de  .16.,  hoc  est  in  .13,  reddeut  .156.  pro  embado  ipsius  quadrilateri 

.abed.  Verbi  gratia  :   protractis  cathetis  .ae.  et  .bf.  edicitur  quadrilatcrum  parte  altera 

lougius  .aefb.;  cuius  area  colligitur  ex  multiplicatione  catheti  .ae.  in  ef.,  equa  lis  est 

Iincg  .ab.;  ergo  .ef.  est  pcrtice  .8.  In  quibus  multiplicatis  perticis  .it.  catheti  .ae.  red- 

dunt perticas  .96.  pro  emliado  quadrilateri  .aefb. :   quo  quadrilatero  extracto  cx  qua- 
drilatcro  .abed.,  remanent  duo  trigona  orthogonia  et  cqualia,  que  sunt  . aec .   et  ,bfd.\ 
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multiplicatio  enim  catheti  .ae.  iu  dimidium  .ec.  reddit  arcam  trigoni  .aec.  Quare  mul- 

tiplicatio linee  ae.  in  totam  .ec.  reddit  crabadum  duorum  trigonorum  .aec.  et  . bfd 

que  multiplicatio  est  .eo.;  qua  addita  cum  96.,  scilicet  cum  embado  quadrilatcri  arfb., 

reddit  .156.,  ut  predixiraus  pro  area  quadrilatcri  .abed.  Nam  si  dvametrum  .da.  uel 

.cb.  inuenire  uolucris,  potentiam  linee  .de.  uel  .c/.,  scilicet  .169.  cura  potentia  catheti 

.ne. uel  ./>/.,  scilicet  cum  .144.  adde,  erunt  313.;  cuius  radix  est  longitudo  dynmetri  .da. 

uel  . bc .   Et  si  punctus  in  quo  se  intersecant  dyametri  habere  uis,  adde  caput  cum 

base,  erunt  .96.;  que  in  se  multiplica,  eruot  676.  Item  caput  .ab.  in  se  multiplica,  erunt 

.64.;  ct  basis  in  se,  erunt  394.:  multiplica  ergo  .64.  per  quadratum  uuius  dyametrorum, 

scilicet  per  313,  et  diuide  |   summam  per  676.;  uel  quartum  de  64  ,   scilicet  .16,  mulli-  w.  4t 

plica  per  313,  et  diuide  per  quartum  de  676.,  hoc  est  per  ioo.,  exibunt  29.  ;   quo- 

rum radix  est  linea  .ag.  uel  .bg.  Similiter  multiplica  quartum  de  324.,  scilicet  81.  per 

313;  et  diuide  summam  per  quartum  de  676.,  scilicet  per  .169.,  et  habebis  quadratum 

linee  .gc.  uel  .gd.  Et  nota,  quia  ideo  accepimus  quadrata  prediclaruin  linearum,  quia 

313,  scilicet  quadratum  unius  dyametrorum  non  habet  radicem.  Nam  si  dyameter  ra- 

tionabilis esset,  multiplicauissemus  eum  per  8   et  per  18.  ct  diuisisseinus  summam  eo- 

rum per  26;  et  sic  haberemus  abscissioncs  dyametrorum;  que  omnia  uolumus  geome- 

trice demonstrare.  Quoniam  recta  .ab.  cquidistans  est  linee  . cd .   Simile  est  ergo  tri- 

gonum .agb.  trigono  . dgc. ;   ct  est  angulus  . abg .   angulo  . ged .   equalis;  cl  angulus  .bag. 

angulo  .gdc.  Quare  est  sicut  .ab.  ad  .bg.,  ita  .dc.  ad  .cg.  ;   ct  permutalira  est  sicut 

.ab.  ad  .cd.,  ita  .bg.  ad  .gc.  Similiter  est  iterum  sicut  .ab.  ad  .cd.,  ita  .ag.  ad  .gd. 

Est  cnimtfl'  ex  cd  £.;  quare  .bg.  ex  .gc.,  uel  .ag  txgd.  sunt  similiter  ~   .   Et  quoniam 
que  disiuncte  proportionales  sunt  ,   et  coniuncte  proportionales  erunt:  est  ergo  sicut 

.ab.  ad  se  ct  ad  .cd.,  hoc  sicut  8   est  ad  .26,  uel  4   ad  13.,  qui  minimi  sunt  eandem 

proportionem  habentes,  ita  bg.  est  ad  totam  .bc.,  et  .ag.  ad  totam  .ad.;  ergo  .bg.  est 

ex  bc  ,   ct  .ag.  cx  ad.  similiter  est  Quare  si  ratiocinata  ex  dy  a   metro  .bc.  ac- 

ciperemus haberemus  lineam  .bg.  uel  ag.  Reliquum  ucro  .gc.  uel  .gd.  esset  cx 

toto  dyametro.  Sed  quia  quadratum  dyametri,  scilicet  dc  .313.,  radicem  non  habet,  ac- 
cepimus quadrata  dc  4.  et  de  13,  scilicet  16  ct  169;  ct  imilliplicauimus  16  per  313,  et 

diuisimus  per  169.;  quia  cum  est  sicut  ab.  ad  se  et  ad  cd.,  ita  bg.  ad  bc.;  erit  itaque 

sicut  quadratum  linee  ab.  ad  quadratum  suramg  iunctionis  linearum  .ab.  ct  .cd.  , 

scilicet  sicut  64.  est  ad  676,  uel  sicut  quartum  dc  64.  est  ad  quartum  dc  676.,  scilicet 

16.  ad  169,  ita  quadratum  lineg  bg.  est  ad  quadratum  dyametri  .bc.,  scilicet  ad  313.; 

et  in  eadem  proportione  est  quadratum  linee  .gc  ad  quadratum  linee  .ad.  Quare  recta 

ag.  equalis  est  reclc  .bg.;  liabeut  enim  eandem  proportionem  ad  equalia:  et  quoniam 

cum  dc  equalibus  equalia  tolluntur,  que  remanent  sibi  inuicem  equalia  sunt.  Equalis 

est  ergo  lecta  .gc.  recte  .gd.;  et  habent  proportionem  ad  totum  dyametrum,  scilicet  ad 

radicem  de  .313.,  sicut  .cd.  habet  ad  se  et  ad  ab.  rectam.  Que  proportio  est  sicut  .9. 

ad  13.  Quare  proportio  quadrati  lineg  .gc.  uel  .gd.  est  ad  313.,  scilicet  ad  quadratum 

dyametri,  sicut  quadratum  dc  .9.  est  ad  quadratum  de  13,  scilicet  sicut  .81.  est  ad  169. 

Quare  multiplicauimus  superius  81  per  313,  ct  diuisimus  per  169,  et  habuimus  quadratum 

lineg  .gc.  uel  gd.;  que  oportebat  ostendere. 

Na*  si  linea  .ca  et  db.  in  partes  .ab.  protrahantur,  doucc  ad  punctum  .h.  con- 
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currant  |,  ut  in  hac  alia  figura,  in  qua  quadrilatcrum  abcd  transmutatur  in  trigono 

hcd .   ;   et  uolueris  scire  quantitatem  linee  .ah.  uel  .hh.  Dimidium  capitis  ex  dimidio 

abscissionis  hasis  extrahe,  scilicet  .4.  de.  9.;  super  reliquum  ucro,  scilicet  super  .5.,  diuide 

multiplicationem  dimidij  abscisionis  capitis  in  lineam  . ca .,  scilicet  de  .4.  in  13.,  exibunt 

|   io.  pro  quantitate  linee  .ah.  uel  .bh.i  et  si  multiplicaueris  eadem  4   per  cathetum 

.ac.,  scilicet  per  12;  et  diuiseris  per  5.,  exibunt  j9  pro  catheto  trigoni  .h ab.,  scilicet 

pro  linea  . 1/1 .:  qua  protracta  usque  in  punctum  erit  tota  linea  .hh.  cathetus  tri- 

gonj  .hcd.:  ct  quoniam  in  trigono  .hcd.  protracta  est  quedam  recta  ab  equidistans 

basi  cd .,  erit  trigonum  .hai.  scilicet  trigono  .hcd.,  boc  est  quod  habent  equalcs  angulos 

adinuicem,  scilicet  angulus  .hab.  angulo  .hcd.,  scilicet  exterior  interiori  equalis  est;  et 

angulus  .hba.  angulo  qui  ad  .d.  similiter  equalis  est  :   comunis  autem  angulus  ,   qui 

sub  .ahb.  Similia  ucro  trigona  circa  cquales  angulos  habent  latera  proportionalia,  ut 

iu  geometria  declaratur.  Quare  sicut  latus  .ha.  est  ad  .ab.,  ita  hc  est  ad  .cd.',  et  sicut 

hb  est  ad  .ba.,  ita  .hd.  est  ad  . dc .:  permutarim  ergo  sicut  .ha.  est  ad  hc.,  ita  hb. 

est  ad  hd.,  ct  .ab.  ad  .cd.  Rursus  sicut  .ab.,  scilicet  basis  trigoni  .hab.  est  ad  basem 

.cd.,  ita  latus  .ha.  est  ad  latus  .hc.,  ct  hb.  ad  hd,  nec  nou  ct  cathetus  .ih.  ad  ca- 

thetum ,/iA\;  ergo  que  pars  est  .ab.  ex  .cd.,  scilicet  .8.  dc  18.,  eadem  pars  erit  .ha., 

scilicet  { 10.  ex  .ac.,  scilicet  de  f   23.;  et  hb  ex  hd,  et  cathetus  .ih.  ex  catheto  Jik. 

Nam  .8  de  18  est  J;  quare  .ha.  ex  hc.  ct  hb.  ex  hd.,  nec  nou  et  .ih  ex  hk.  sunt 

quatuor  none.  In  hac  etiam  figura  est  trigonum  .cea.  simile  trigono  .aih.  ,   habent 

enim  angulos  equales.  Angulus  siquidem  hia.  angulo  .nec.’,  quia  uterque  ipsorum  re- 

ctus est;  et  angulum  qui  ad  .c.  angulo  iah.;  quia  equidistans  est  linea  .ab.  linee  .cd. 

Reliquum  ergo  qui  sub  .a hi.  reliquo  qui  sub  cae  est  equalis,  propter  tres  angulos 

cuiuslibet  trigonj,  qui  sunt  duobus  rectis  equales.  Est  enim  sicut  .ce.,  scilicet  .5.,  ad  .ea., 

scilicet  ad  .12.,  ita  .au.,  scilicet  4.,  est  ad  Jh.  Quare  mulliplicauimus  superius  .4  per  12.; 

ct  diuisimus  per  5.,  ct  habuimus  *•  9   pro  catheto  .hi.  Item  sicut  .ec.  est  ad  ca.,  scilicet 
.5.  ad  .13.,  ita  .ia.,  scilicet  .4  est  ad  .ah.  Quare  mulliplicauimus  superius  .4.  per  13.;  ct 

diuisimus  per  5,  ct  habuimus  \   10  pro  linea  Jia.:  per  lias  enim  proportiones  inucsligantur 

altitudines:  et  longitudines:  et  profunditates  rerum, ut  in  suo  loco  demonstrabimus.  Secvs- 

dvm  ucro  genus  liuius  terlig  differentig  est  figura,  que  scinicaput  abscisa  dicitur,  cuius 

duo  latera  equidislanlia  sunt,  sed  non  equalia.  Reliqua  ucro  duo  iucqualia,  quorum 

unum  eleuatur  supra  basem  secundum  rectum  angulum,  faciens  similiter  rectum  angulum 

cum  capite  absciosionis  (sic) ;   reliquum  uero  latus  eleuatur  ab  alia  parte  basis  secundum 

acutum  angulum,  ut  quadrilatcrum  .abcd.,  cuius  latus  .ad.,  scilicet  caput,  est  equidi- 

stans |   basi  . bc .,  cuius  longitudo  est  pcrlicc  .18.;  basis  .bc.  perticarum  30.;  cathetus  .ab. 

16.;  latus  quoque  .dc.  20.  Ad  habendam  ergo  aream  totius  quadrilatcri  adde  18  cum  30., 

scilicet  caput  cum  basc,  erunt  .48.;  quorum  medietas,  scilicet  .24.,  multiplica  per  lineam 

.ab.,  scilicet  per  .16.:  ideo  quia  ipse  erigitur  orlliogonalitcr,  erunt  pertice  484  in  em- 

bado quadrilatcri  .abcd.  Verbi  gratia  :   super  rectam  .bc.  i   puncto  .d.  cathetus  .de. 

protrahatur;  erit  quidem  quadri  laterum  .abcd.  in  duo  diuisum,  scilicet  in  quadrila- 

lerum  .abcd.  parte  altera  longius,  ct  in  trigono  dec.  ortogonium;  ct  est  .bc.  equalis 

.ad.,  ct  ad.  est  18.,  et  bc.  est  similiter  .18.;  et  .de. 'cathetus  catheto  .ab.  est  cqua- 
lis:  est  enim  uterque  illorum  16.;  area  ergo  quadrilatcri  . abed .   est  .288.,  que  colligitur 
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ex  multiplicatione  .de.  in  . eb hoc  est  de  16.  in  .18.:  arca  quidem  trigon)  .dec.  colligitur 

ex  multiplicatione  catheti  .de.  in  dimidium  .ec.y  scilicet  .16.  in  6.  faciunt  .96.;  quibus  ad- 

ditis cum  288. i   scilicet  cum  embado  quadrilateri  abed.y  reddunt  384.  pro  embado  qua- 
drilateri  ,abcd.t  ut  predixi. 

Et  si  dyametrum  .ac.  habere  uis;  quia  orthogonium  est  trigonum  . abe adde  po- 
tentias linearum  .ab.  et  . bc .,  scilicet  .259  cum  .900.,  erunt  .1156.;  cuius  radix,  scilicet  34., 

est  longitudo  dyaraelri  .ac.  Item  ut  habeas  dyametrum  .bd.,  adde  potentiam  catheti  .de. 

cura  potentia  basis  . eb .,  scilicet  256.  cura  .324,  erunt  .580.;  quorum  radix,  que  est  surda, 

est  longitudo  dyametri  .bd.  Quare  dicemus,  dyametrum  .bd.  radicem  esse  de  sso.;  uel 

quadratum  dyametri  .bd.essc  .580.  Sed  ut  sciamus  intersecalionem  dyametrorum,  faciemus 

ut  supra,  uidelicet  addemus  capud  cura  base,  scilicet  .is.  cum  30,  erunt  .48.:  est  ergo 

sicut  .18  ad  .48.,  ita  .af.  est  ad  totum  dyametrum  .ac.  Nam  .18.  ad  .48.  est  sicut  3   ad  .8. 

Quare  est  sicut  .3.  ad  .8.,  ita  .af.  est  ad  .ac.  Quare  multiplicabis  .3  per  34,  et  diuidemus 

per  8.,  hoc  est  3   per  17;  et  diuidemus  per  4.,  exibunt  |   12.  pro  linea  .af.  Reliquum  quod 

est  usque  in  .34.,  scilicet  J   21.,  est  linea  .fc.  Similiter  quia  simile  est  .afd.  trigono  .bfc.y 

erit  sicut  .af.  ad  .ac.y  hoc  est  sicut  .3  est  ad  .8.,  ita  .df.  est  ad  .db.',  ergo  .df  ex  .db. 

est  -j;  remanet  .fb.  *   ex  .db.  Sed  quia  surda  est  linea  db .,  accipiemus  proportionem  carum 
in  quadratis  ipsorum.  Est  ergo  quadratum  de  .3.  ad  quadratum  de  .8,  hoc  est  sicut  .9. 

est  ad  .64.,  ita  ad  quadratum  dyametri  .bd.y  scilicet  ad  580.  est  quadratum,  linee  .df.: 

quare  multiplicabimus  .9.  per  sso.,  et  diuidemus  summam  per  64.;  uel  multiplicabimus  .9. 

per  quartum  de  .580.,  scilicet  per  145.,  et  diuidemus  summam  per  quartum  de  .04.,  scilicet 

per  .16.;  quia  seraper  debemus  imitari  modum  cuitationis.  Quem  in  libro  abbaci  do- 

cuimus ,   scilicet  accipere  minimos  numeros  eandem  proportionem  habentes  in  multi- 
plicationibus et  diuisionibus:  Est  cuim  .580  ad  64.,  sicut  quarta  de  580.  ad  quartam  de 

64,  exibunt  ̂    si.  pro  quadrato  linee  .df.  Rursus  j   quia  linea  fb.  est  \   ex  dyaractro  . bd .;  M.  49 

multiplicabis  quadratum  de  5,  scilicet  25  per  143,  et  diuidemus  summam  per  .10.  ,   *   jjj  4*“,^ ' n'D  14, 
exibunt  £   226  pro  quadrato  linee  fb. 

Naii  si  in  partes  .a  et  d.  recte  .ba.  et  .cd.  protracte  fuerint,  donec  sc  tetigerint  in 

puuclum  .g.,  ut  in  hac  alia  figura  ostenditur;  ct  uolucris  scire  quantitatem  linee  . ag. ; 

multiplica  quidem  . cd .   per  Aa.y  scilicet  .16  per  18,  ct  diuidc  per  ce.y  scilicet  per  12., 

exibunt  .24.  Est  enim  simile  trigonum  dec.  trigono  gad.;  quare  est  sicut  .ce.  ad  .ed.y 

ita  .da.  ad  .ag.:  per  equalc  enim  erit  sicut  ec.  est  ad  ,cd.y  ita  .ad.  est  ad  .dg.  Quare 

multiplicato  .cd.y  scilicet  .20.,  per  ,da.y  scilicet  per  18;  et  diuiso  per  ec.,  reddit  .30  pro 

quantitate  .dg.y  ut  suprascripta  figura  ostenditur. 

Terti vm  ucro  genus  cx  hac  tertia  differentia  est  figura  ,   que  diuersccaput  abscisa 

dicitur,  cuius  caput  ct  basis  cquidistantia  et  inequalia  sunt.  Reliqua  uero  latera  cle- 

uanlur  supra  basctn  secundum  acutum  angulum;  et  sunt  inequalia,  ut  quadrilatcrum 

. abed cuius  caput  .ab.  est  perticarum  .10.;  et  est  equidislans  basi  ,cd.y  que  est  per- 

ticarum .24.;  latus  quoque  .ac.  est  .13.;  latus  uero  .bd.  .15.:  huius  enim  figure  embatium 

colligitur  ex  multiplicatione  catheti ,   qui  deducitur  i   capite  in  basem  in  dimidium 

capitis  et  basis.  Nam  si  ipsam  cathetum  i   puncto  .a.y  uel  a   puncto  .b.  supra  basem 

.cd.  protrahere  nolueris,  oportet  primum  inuenirc  casus  ipsorum  cathetorum;  quorum 

inueniendj  modus  est,  ut  extrahas  caput  a   base,  scilicet  .10.  dc  £4,  remanent  .14.:  de 
11 
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inde  extrahe  potentiam  lateris  .<zc., scilicet  .169.,  ex  potentia  lateris  .bd.,  scilicet  de  125, 

remanent  .56.;  que  diuide  per  .14.  suprascripta,  exibunt  .4.;  que  adde  curo  .14.,  erunt  ts.; 

cuius  dimidium,  scilicet  .9.,  est  casus  longior  .de.  a   parte  lateris  .bd.:  a   quibus  .9.  usque 

in  14.  desunt  5.,  que  sunt  casus  breuior  fc.  i   latere  .ac.,  ut  in  trigonis  ocutiangulis 

diximus.  Extracta  quidem  potenctia  minoris  casus,  scilicet  ex  .cf.,  que  est  .25.,  ex  po- 
tentia lateris  .ac.,  scilicet  ex  .169.,  remanent  .144.;  cuius  radix,  scilicet  .11.,  est  cathetus 

.af.  Similiter  extracta  potentia  ,ed. ex  potentia  bd.,  remanebit  potentia  .be.  144.;  quare 

.be.  est  .12.,  sicut  .af:  addictio  quidem  capitis  et  basis,  scilicet  .10.  et  .24.,  faciunt  .34.; 

quorum  dimidio,  scilicet  .17.,  multiplicato  per  cathetum  .a/.,  ucl  .be.,  scilicet  per  n., 

reddunt  .204.  pro  embado  quadrilateri  .abed. 

Qya(1  ratum  quoque  dyametri  .cb.  colliges  si  quadratum  linee  .ce.  cum  quadrato  ca- 

theti .eb.  eoad  u   n   au  eris,  et  est  .369.,  quorum  radix  est  dyameter  .cb.  Nam  si  ubi  inter- 
secat cathetum  .af.  scire  desideras,  hoc  dupliciter  facere  potueris:  primum  quidem  quia 

equidistuns  est  linee  .ab  linee  . cf .,  est  sicut  ab.  ad  sc  ct  ad  .cf.,  ita  jig.  est  ad  .af.; 

ergo  .ag.  est  ]   ex  .af.,  scilicet  .8.,  remanet  ,gf.  4.  Sunt  enim  similia  trigona  m gb.  et 

.cgf.  Similiter  ct  .bg.  est  |   |   ex  . bc .   Similiter  quadratum  eius  est  |   ex  quadrato  ipsius 

dyametrj.  Quare  multiplica  .4.  per  369,  et  diuide  per  9.;  uel  nonam  de  369  multiplica 

per  .4.,  erunt  .164  pro  quadrato  linee  .bg.  :   ct  quia  .bg.  est  f   cx  .bc.,  remanet  .gc.  * 

ex  bc. i   quare  quadratus  eius  est  J   de  3G9  ,   scilicet  .41.  Aliter  quia  similia  sunt  tri- 

gona .ceb.  et  cfg.,  est  sicut  .cf.  ad  .ce.,  ita  .fg.  ad  .eb.,  scilicet  tertia  pars,  ergo  .fg. 

est  .4.  ut  predixi.  Similiter  propter  eandem  et  cg  est  -   ex  cb.,  ct  cetera. 
Possvsvs  enim,  secundum  ea  que  dicta  sunt  in  hac  parte  ,   etiam  ct  in  trigonis 

reperire  dyametrum  ula.;  ct  scire  ubi  intersecat  cathetum  .be.,  nec  non  ubi  se  secat  cura 
dvanietro  .bc.,  etiam  si  ab  angulis  ,cd.,  ucl  ab  aliquo  puncto  dato  super  rectam  ,cd., 

uel  intus,  ucl  extra  figuram  protraheretur  linea  super  datas  partes  laterum  .db.  ucl  .ca.; 

ct  emitteretur  extra  figuram  pariter  cum  linea  .ab.,  donec  insimul  coniungcrentur , 

possumus  scire  punctum  coniunctionis  ipsarum,  nec  non  et  quantitatem  linearum  pro- 
tractarum. Nam  si  latera  .ca.  ct  .db.  extra  educere  uolucris,  donec  ad  punctum  . h . 

concurrant  caput,  scilicet  19  cx  basc  ,   scilicet  de  .24  extrahe  reliquum,  scilicet  per 

14.  diuide  multiplicationem  capitis  .ab.  in  latus  .ac.,  scilicet  de  .10.  in  .13,  exibunt  |   9 

pro  linea  .ah.  Similiter  si  diulseris  multiplicationem  .ab.  in  .bd.,  scilicet  dc  .10.  in  .15. 

per  14.,  uenient  *   10.  pro  longitudine  linee  .bh.  Qvartvm  uero  genus  est  figura,  que 
caput  abscisa  declinans  dicitur,  cuius  caput  ct  basis  sunt  incqualia  et  cquidlstantia. 

Ex  reliquis  duobus  lateribus  unum  supra  basem  clcuatur  secundum  acutum  angulum. 

Reliquum  super  eandem  basem  facit  angulum  amplum,  ut  in  quadrilatero  .abed.  sub- 

scripto, cuius  caput  .ad.  est  pcrticc  .12.;  basis  uero  .bc.  perticc  .16.;  latus  quoque  .ab. 

perticc  .15.;  Intus  quoque  .dc.  pcrticc  .13.:  hoc  etiam  figura  colligitur  ex  multiplicatione 

catheti  in  dimidium  capitis  et  basis  ipsius.  Nam  i   puncto  a.  supra  basem  .bc.  ca- 

thetus cadit  infra  quadri  laterum  .abed.;  a   puncto  uero  .d.  cathetus  cadet  extra.  Quare 

ni  inueniamus  quantitatem  catheti  interioris  uel  exterioris,  oportet  ut  inueniatur  pri- 
mum casus  ipsius.  Cuius  iuueniendi  modus  est  ut  extrahatur  caput  a   basc  ,   scilicet 

.12.  de  .16.,  remanent  .4.;  quorum  potentia,  scilicet  ic,  addatur  cum  potentia  lateris  . cd ., 

scilicet  cum  .169.,  crupt  183.;  que  extrahantur  ex  potentia  .ab.,  scilicet  dc  .225.,  remanent 
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.40.;  quorum  dimidium,  scilicet  20,  diuidcnda  sunt  per  suprascripta  .4. ,   exibunt  .5. 

pro  exteriori  casu  .ce.,  ut  in  trigono  ampligonio  demonstrauimus  :   quibus  .5.  additis 

cum  basc  .cb.}  scilicet  cum  .te.,  reddunt  .21.  pro  tota  linea  . eb .;  cx  qua  extractis  .12., 

que  sunt  quantitas  capitis,  remaucnt  .9.  pro  quantitate  casus  .fb.  interioris.  Quare  extra- 

cta potentia  ex  .fb.,  scilicet  .81.,  ex  potentia  lateris  .ba.,  scilicet  ex  .225.;  ucl  extracta  | 

potentia  ce.,  scilicet  .25., ex  potentia  xd.,  scilicet  ex  ico,  remanebunt  .144.;  quorum  radix, 

scilicet  .12.,  est  cathetus  .af.  uel  .de.:  quibus  scilicet  12  multiplicatis  per  dimidium  ca- 

pitis et  basis,  scilicet  per  14.,  reddunt  perticas  .ios.  pro  arca  totius  quadrilateri  .abed. 

In  similibus  quoque  liguris,  que  capita  declinantia  nuncupantur,  duo  catheti  que  pro- 

ducuntur ab  angulis  capitis  in  basem,  quandoque  una  cadit  iuterius,  et  alia  exterius, 

ut  iu  suprascripta  figura.  Quandoque  una  cadit  interius  super  angulum  basis  ,   qui 

oppositus  est  ei  augulo,  a   quo  cathetus  producitur:  et  alia  cadit  exterius;  quandoque 

utreque  cadunt  exterius  ,   ut  in  his  subscriptis  liguris  ostenditur;  quarum  figurarum 

catheti  inueniuntur,  secundum  quod  superius  demonstrauimus.  Qvadiutvm  quidem  cx 

.be.  est  .441.,  et  ,ed.  est  .144.;  quibus  in  unum  coniunetis  faciunt  585.  pro  quadrato  dya- 
metri  .bd.  Item  quadrato  linee  .c/.,  scilicet  .49.,  addito  cum  quadrato  catheti  fa.,  scilicet 

cum  .144.,  egredientur  .193.  pro  quadrato  dyametrj  .ac.  Secationcin  uero  dyamet rorum 

per  ea  que  superius  dicta  sunt  habere  potes.  Verum  si  in  partes  .a.d.  latera  .ba.  et 

xd.  in  puncto  .k.  protraxerimus,  erit  quidem  ka.  ad  kb.,  et  kb  et  kd.  ad  kc .,  sicut  .ad. 

est  ad  . bc .,  hoc  est  J.  Quare  .ab.  cx  kb.,  et  dc  ex  kc.  sunt  quarta  pars,  ergo  .ka. 

est  triplum  cx  .ab.,  et  kd.  ex  .dc.  Quare  ka.  est  .45.,  et  kd  est  .29.  Si  <jvadiulateri 

latera  nequaquam  cquidistantia  fuerint,  ut  iu  quadrilalcro  .abed. ,   cuius  lutus  .ab. 

est  pcrlice  .13.;  latus  quoque  bc  sit  pcrtice  .15.;  latus  quoque  .dc.  pertice  .47.;  latus 

quoque  da  pertice  .48.;  quod  quudrilatcrum  mensurati  {sic)  potest,  si  habeatur  notitia 

unius  dyamclrorum,  a   quo  ipsum  quadrilatcrum  diuiditur  iu  duo  trigona,  «piorum  arca 

in  unum  coniuncta  reddit  aream  totius  quadrilateri.  Verbi  gratia:  sit  dyameter  .ac. 

pcrtice  .I4.,critque  area  trigonj  .abc.  pertice  .84.;  trigonj  .acd.  pertice  Ji04.;  quibus  arcis 

iu  unum  coniunetis  reddunt  {   188.  pro  embado  totius  quadrilateri  .abed.:  et  est  hic 

modus  uuiuersalis  iu  omnibus  quadrilaterihus.  Vel  aliter  a   puncto  .a.  protrahatur  recta 

.ae.  cquidistans  lateri  . bc .;  et  secundum  ea  que  dicta  sunt  in  preccdeuti  parte  accipia- 

tur area  quadrilateri  . abee .,  cui  superaddatur  triangulus  .ade.,  et  habebitur  area  totius 

quadrilateri  .a&cf/.IYeterea  est  figura,  que  barbata  dicitur,  similiter  diuersa  habens  latera, 

in  qua  uua  ex  dyaraetris  cadit  interius,  altera  uero  exterius,  ut  in  quadrilatcro  .defg., 

cuius  dyameter  .eg.  cadit  interius  a   puncto  ./.  iu  puncto  .d.,  cadit  linea  .fd.  extra  qua- 

drilaterum  . d.e.f.g .:  huius  itaque  ligurg  aream  habebis,  si  arcam  trigonj  .deg.  cum  area 

trigonj  fcg.  coadunaueiis;  ucl  si  ex  area  trigonj  .def.  d«*mpseris  aream  trianguli  .d.g.f. 
Incipit  pars  tertia  in  dimensione  camporum  plura  latera 

quam  quatuor  habentium. 
Modvs  itaque  metiendi  multi  Ia  teras  figuras  est,  ut  diuidas  ipsas  iu  trigonos,  et  areas 

omnium  trigonorum  in  unum  colligas  ,   et  sic  |   habebis  aream  cuiuslibet  multilalerg 

ligurc.  Et  notandum  quia  multilatcra  figura,  que  constat  cx  quinque  lateribus,  soluitur 

adminus  in  tria  trigona.  Que  uero  constant  ex  sex  lateribus  in  quatuor;  ct  sic  semper 

omnis  multilatcra  figura  soluitur  in  duo  trigona  minus  laterum  ipsius,  et  quamuis 

cun»  .16.  rclJuut  »«!  **»«• 
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per  resolutionem  ipsarum  in  trigona  mullilatere  fi  gure  mensurare  possint,  tamen  quan- 

doque subtilius  in  quibusdam  procedere  possumus,  scilicet  cura  figura  fuerit  pentha- 

gona,  hoc  est  ex  quinque  lateribus;  et  poteris  ex  ea  facere  duo  petia,  quorum  unum 

erit  trigonum,  et  alterum  fit  quadrilatcrum,  in  quo  latera  ipsius  erunt  equidistantia, 

ut  in  penthagono  « abede .,  ex  quo  absciso  trigono  .abe.,  remanet  quadrilaterum  .ebed. 

caput  abscisum,  cuius  Jbe .   latus  equidistans  est  lateri  .cd.;  tunc  colliges  aream  trigoni 

.abe.,  et  addes  eam  cum  area  quadrilatcri  . bede .,  cl  habebis  aream  penthagoni  .abede. 

Similiter  cum  possibile  fuerit  de  exagimo,  scilicet  ex  figura  que  habent  sex  latera  , 

facies  duo  quadrilatcra  ,   quorum  unumquodque  habeat  duo  latera  equidistantia.  Vel 

faciat  inde  unum  quadrilaterum,  quod  habeat  duo  latera  sibi  inuicem  equidistantia, 

et  duo  trigona;  et  sic  studeas  in  reliquis  figuris  multilateribus  operari.  Veram  si  fi- 

gura multilalera  fuerit  cquilatcra  ct  cquiangula,  quam  metiri  desideras,  aliter  quam 

dicluin  sit,  poteris  ad  ipsius  cmhadum  pernenire,  cum  in  ipsa  cadat  circulus  contin- 

gens medium  unius  cuiusque  luterum  ipsius.  Multiplicabis  itaque  semidyamelrum  ipsius 

circulj  per  dimidium  latcnun  ipsius  figurg,  et  habebis  cmhadum  ipsius.  Ad  cuius  rei 

euidentiam  adiaceat  pcntliagonum  equilaterum  et  equiangulum  .abede.  In  quo  uo- 
lumus  describere  circulum  contingentem  laterum  ipsius,  quod  sic  fit:  diuidam  angulos 

.eab.  et  abc.  in  duo  equa  a   duobus  (sic)  lineis  .af  ct  fh.y  ct  protraham  Lineas  .fc.  (d. 

/<*.,  et  signabo  puncta  . g.h.i.k.l .   in  medio  laterum  ipsius,  et  copulabo  lineas  .fg.fh. 

fi.  fk.  fl.'t  quas  demonstrabo  esse  sibi  inuicem  cquales.  Quoniam  equiangulum  esi  pen- 

thngonum  .abede.,  erit  angulus  .{ab.  cquatis  angulo  .(ba.\  cum  sint  dimidium  angu- 

lorum penthagoni.  Quare  trigonum  .{ab.  est  equicruriura  habens  latera  equales  angulos 

subtendentia  sibi  inuicem  cqualia.  Quare  cqualis  est  recta  .{a.  recte  .fb.  et  .{g. ,   que 

est  cathetus  super  lineam  .ab.,  cum  cadat  in  medio  ipsius:  csl  enim  Ja.,  cura  sit  medietas 

recte  .ae.,  cqualis  recte  .ag.:  comuniter  adiaceat  recta  {a.,  erunt  duc  recte  .ga.  ct  af. 

cquales  duobus  rectis  fa  et  al.\  et  angulus  qui  sub  . gaf '.  cqualis  est  angulo  qui  sub 
. fal .:  quare  el  basis//,  cqualis  est  basi  .fg.\  et  angulus  .afl.  cqualis  est  . afg .   angulo 

•   Uuijt   <adi et m   «i  •   tw.  .aef.,  rectus  qui  sub  .aef.,  ct  qui  sub  .alf.  erit  rectus:  quare  recta  .//.  cathetus  est  I 
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super  rectam  .ae.;  et  quia  .al.  equalis  est  recte  .e/.,  si  comuuitcr  adiaccat  recta 

erant  duo  recte  .//.  et  da.  equales  duabus  rectis  .//.  et  le.  ;   et  anguli  qui  ad  ./. 

suut  equales;  cum  rectus  sit  uterque  coram:  quare  recta  fc.  equalis  est  recte  .far, 

et  trigonum  .afl.  cquale  est  trigono  dfe.;  et  totum  trigonum  .bfa.  est  cquale  toti 

trigono  .afe.  Similiter  ostendetur,  quamlibet  rectarum  .fh.  fi.  fk.  equalcm  esse  cui- 

libet rectarum  .fg.  fl.  Quare  centro  .f  spatio  unius  rectarum  .fg.  fh.  describetur  cir- 
culus . ghikl .,  et  erit  pentliagonum  .abede.  diuisum  in  quinque  trigona  equalia,  que 

sunt  .fab.  fbc.  fcd.  fde.  fea.;  et  catheti  cadentes  in  ipso  sibi  inuiccm  sunt  equales, 

qui  sunt  .fg.fh.fi.fk.fi.:  et  quia  ex  ductu  .fg.  in  dimidium  .ab.  prouenit  arca  tri- 
gonj  .fabr,  si  multiplicaucrimus  scmidyametnim  circnlj  cadentis  in  pcnlhagono,  scilicet 

. fg.,  in  quincuplum  medietatis  .ab.}  hoc  in  medietate  laterum  penthagonj  .abede.  , 

prouenit  quincuplum  aree  trigonj  .fab.,  hoc  erit  area  penthagonj  .abede.,  ut  prodi- 
ximus. Similiter  ucniet  in  omnj  figura  equilatera  et  equiaugula,  in  qua  cadit  circulus. 

Ex  hoc  enim  manifestum  est,  quod  multiplicatio  semidyametrj  circnlj  in  plus  medietate 

linee  circunferentis  facit  plus  embado  ipsius  circulj  .   Possumus  autem  pentliagonum 

equilaterura  et  cquiangulum  alio  modo  metirj,  cum  cadat  in  circulo  contingente  omnes 

angulos  ipsius.  Multiplicetur  quidem  medietas,  idest  dodrans  et  quarta  ipsius  dyame- 

trj,  per  medietatem,  idest  dcstunce  et  tertiam  cordg  anguli  penthagonicj  ,   et  habe- 
bis embatium  ipsius:  ad  cuius  rei  cuidcntiam  sit  pentliagonum  .abgde.  descriptum  in 

circulo  .abgde. ,   cuius  dyameter  sit  .a  2.,  et  centrum  eius  sit  .c.;  et  copuletur  recta 

.be.,  que  est  corda  anguli  penthagonicj  .bae.;  ct  accipiatur  x.i.  medietas  semidyametrj 

.cz.,  et  erit  tota  .ai.  medietas  et  quarta  totius  dyametri  .az. ;   ct  sit  sicut  .ai.  ad  .ac., 
ita  .te.  ad  .tk.:  est  enim  ac.  cx  .ai.  duc  tertie:  similiter  ct  tk.  est  duc  tertie  cx  .te., 

hoc  est  cx  .tb.;  equalis  quidem  est  .bt.  cx  .te.;  quare  .tk.  est  tertia  pars  totius  cordg 

.be.;  quare  .bk.  est  medietas  et  tertia  cordg  .be.  Dico  quidem  quod  cx  multiplica- 

tione .ai.  iu  .bk.  prouenit  embadum  penthagonj  .abgde.;  quod  sic  probatur:  quia  est 

sicut  da.  ad  .ac.,  ita  .te.  ad  .tk.;  erit  multiplicatio  .ca.  in  .te.,  hoc  est  in  . tb .,  equalis 

multiplicationj  da.  in  .tk.  Sed  cx  multiplicatione  .ca.  in  .bt.  preuenit  duplum  trigonj 

.cba.;  ergo  cx  ductu  .ai.  in  tk.  prouenit  duplum  trigonj  .cba.  :   ct  quia  .tk.  dupla 

est  cx  .ek.;  si  multiplicaucrimus  da.  in  .ek.,  proueniet  equule  trigono  .cba.,  quod  est 

quinta  pars  totius  penthagonj  .abgde.  Quare  si  multiplicaucrimus  .ai.  iu  .bk.,  scilicet 

quincuplum  cx  ke.,  proueniet  utique  |   quincuplum  arce  trigonj  .cba.:  sed  quincuplum 

trigonj  .cba.  est  cquale  pcnlhagono  .abgde.;  ergo  cx  ductu  .ai.  in  .bk.  prouenit  em- 
badum penthagonj  .abgde.,  ut  predixi.  Et  notandum,  quod  si  dyamclcr  circulj  fuerit 

ratiocinatus,  tunc  latus  penlhagonicum  cadens  in  ipso  erit  linea  minor,  scilicet  radix 

recisi  quarti,  lici  abscisionis  quartg  ;   que  abscisio  constat  ex  nnmero  minus  radice  : 

quorum  duorum  nominum  maius  nomen  potest  super  minus,  eo  quod  ab  incoinmcn- 

surabilj  sibi  longitudine  et  corda  anguli  pcnlhagotiicj  erit  linea  maior,  scilicet  radix 

binomij  quarlj;  quod  constat  cx  numero  et  radice  ,   cuius  nomen  maius  potest  plus 

minore,  eo  quod  ab  incoromcnsurabilj  sibi  longitudine  sunt  eorundem  nominum  latus 

pcutliagonicum  et  corda  angui j   penthagonicj:  ut  si  latus  penlhagonicum  .ab.  fuerit 
radix  dc  .40.  minus  radice  de  .320. ;   et  corda  .be.  erit  radix  de  .40  ,   et  radicis  de 

320.;  el  hoc  est  cum  dyamctruin  .az.  ponimus  esse  .8.,  ut  iu  suo  demonstrabitur  loco. 

anciiW  «jui  .   ,   .   .   ab.  prou#n.(  » 
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Si  uero  campus  rcctilincus  non  fuerit,  ut  quadrilaterum  .abcdez.,  cuius  duo  latera 

.az.  et  .cd.  sunt  rectilinea,  reliqua  uero  .abc.  et  dez.  sunt  curua;  qualiter  ipsum  etiam 

et  similia  mensurar)  debeas,  indicabo.  Ex  .a.  quidem  in  x.  et  ex  .2.  in  d.  recte  protra- 
hantur .ac.  et  .dz.\  deinde  quadrilatcrj  aedz.  reclitinej  aream,  secundum  ea  que  dicta 

sunt,  colligere  studeas;  super  quam  aream  uentris  .zed.  superadde;  ex  quo  toto  diminuas 

aream  uentris  .abc.  ,   et  habebis  aream  qticsitj  campi  .   Nam  qualiter  habeatur  area 

uentris  .zed.  indicabo  :   super  dimidium  arcus  zed.  punctum  fige  .e.,  et  copulabis  rectas 

ez.  ed.  ,   et  erit  trigonum  .ezd.  rcctilineum,  et  remanebunt  ex  toto  uentre  .zed.  uen- 

tres  zge.  et  ead in  unoquoque  quorum,  si  eodem  motio  trigona  rectilinea  ordinaucris, 

remanebunt  uentres  mj0f,  quos  solueris  cos  in  triangulos  rectilineas  ;   et  hoc  eodem 
modo  si  semper  fiet  in  reliquis  uentribus,  ueniet  aliquando  quod  ex  toto  uentre  .zed. 

non  remanebit  aliquid  sensibile:  unde  si  arem  omnium  trigonorum  contentorum  infra 

uentrem  .zed.  coniunxerit,  habebis  siquidem  aream  uentris  .zed.  Similiter  si  eodem 

modo  processeris  in  uentre  .abc.9  habebis  utique  arcam  ipsius. 

Incipit  pars  quarta  in  dimensione  circulorum  et  eurum  partium. 

Cvu  itaque  campum  rotundum,  idest  circulum,  mensurare  desideras,  ipsius  dyametrj 

notitiam,  habeas;  quem  in  }   3   multiplica,  uel  in  .12  extende;  et  quod  cx  multiplicatione 

prouencrit  per  7   partire,  ct  habebis  quantitatem  linee  circuufercntis,  et  continentis 

ipsum  circulum.  Cum  dimidium  dyametrj  per  dimidium  circunfercntis  lincg  duxeris, 

nimirum  area  ipsius  circulj  inde  prouenict  :   uel  ex  quadrato  sui  dyametrj  undecim 

quartas  decimas  accipe;  ct  habebis  similiter  |   circuli  crabadum.  Vel  si  secundum  pisanum 

modum  mensurare  desideras,  dyametrum  iu  sc  multiplica;  ct  quod  prouencrit  diuide 

per  7,  et  habebis  pauora  embadj  ipsius  circulj.  Et  ut  bec  omnia  apertius  declarentur; 

adiaccat  circulus  abgd.,  in  quo  sumuntur  duo  puncta  . b.d .;  ct  copuletur  recta  .bd.,  et 

diuidatur  iu  duo  equa  super  .e.  punctum,  a   quo  protrahatur  recta  .ag.,  faciens  rectos 

angulos  cum  recta  bd.)  et  erit  utique  recta  .ag.  dyameter  circulj,  in  cuius  dimidio 

est  centrum  ipsius  circulj,  quod  sit  ,s.;  et  ponamus,  dyametrum  .ag.  esse  .14  perticarum; 

que  si  raultiplicauerimus  per  \   3.,  proucnicnt  perticc  .44.  pro  linea  circunferente  .abgd.’, 
que  uocatur  peri  foria:  uel  14.  per  22  multiplica;  et  quod  prouencrit  diuide  per  7,  et 

uenient  similiter  41  pro  cuma  .abgd.)  cuius  dimidium,  scilicet  .22.,  si  ]>cr  dimidium 

dyametrj  multiplicauerimus,  proucnicnt  134  pro  embado  circulj  .abgd.  Vel  si  de  qua- 

drato dyametrj,  quod  est  196.,  acceperis  {|f  scilicet  multiplicabis  190  per  11,  ct  diuides 

per  14.;  uel  quartam  decimam  partem  de  isc.,  que  est  .14.,  extende  per  .11.,  ct  proucnicnt 

similiter  154  pro  embado  ipsius.  Similiter  si  dyametrum  in  sc  niulliplicauerimus,  erunt 

190;  quibus  d iuisis  per  7,  uenient  panora  28  pro  embado  circulj  abgd.,  quibus  equan- 
tur  perticc  1 54.  superius  inuente;  cum  unumquodque  panorum  contineat  perticas  J   s. 

Et  si  per  notitiam  circunfercntis  linee  dyametrum  circulj  habere  desideras,  ipsam  iu 

y   3   diuide,  hoc  est  septuplum  eius  diuide  per  22.  Verbi  gratia  :   sit  linea  circunfcrens 

44.;  quorum  septuplum  si  diuiserimus  per  21;  uel  si  uigeximamsccundam  partem  dc 

44  multiplicauerimus  per  .7.,  nimirum  .14.  pro  eius  dyaractro  proucnicnt:  et  si  crabadum 

circulj  cx  linea  cirrunferciitc  tantum  habere  desideras,  quadratum  medietatis  ipsius  per 

7   multiplica;  ct  quod  proueniet  diuide  per  22.  Verbi  gratia  :   medietas  curug  abgd. 

est  22,  quorum  quadratum  est  .484.;  quod  per  7   multiplicatum  facient  3388.;  quibus  per 
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23  diuisis,  ucniunt  154.,  ut  superius  inueniinus:  uel  si  484  diuiserimus  per  23,  ucnicnt 

.22;  quibus  multiplicatis  per  7   faciunt  similiter  154.  Et  si  dyamctcr  circulj  fuerit  .10., 

erit  utique  circunfereus  linea  *   31.,  que  proueniunt  ex  multiplicatione  .io.  in  {   3.  Quare 
si  dimidium  dyametrj,  scilicet  .5.,  multiplicauerimus  per  dimidium  circun ferentis  lineg, 

scilicet  per  1 15,  uenient  ~   78.  Vel  si  quadratum  dyametrj,  scilicet  100.,  nuiltiplicaue- 

riraus  per  11,  et  summam  diuiserimus  per  14.;  uel  si  .11«  multiplicauerimus  per  dimi- 

dium de  100,  et  summam  diuiserimus  per  dimidium  de  u,  scilicet  per  7,  proueniunt 

utique  *   78  pro  area  suprascripti  circulj.  Vel  si  100  diuiserimus  per  7,  proucnient  pa- 

uora  *   14.,  que  equantur  perticis  ̂ 78  suprascriptis.  Et  si  -   unius  panori  in  usitatas 
partes  reducere  uis,  scilicet  in  soldos  ct  denarios,  multiplica  2,  que  sunt  super  uirgam, 

per  soldos  unius  panori,  erunt  soldi  33;  quos  diuide  per  7,  uenient  soldi  4   et  denarii 

-8  mensurg.  Ergo  pro  embado  suprascripti  circulj  luibetur  statiorum  unum  ct  pa- 

nora  duo  |   et  soldi  mj*  ct  denarii  |   8;  ct  sic  studeas  facere  in  similibus.  Verum  si 

nossc  uis  unde  habeatur  quod  cx  multiplicatione  semuliametrj  circunfercntig  dimi- 

dium embadum  circulj  proueniat,  reiterabo  circulum  .abgd.,  cuius  centrum  sit  .e.;  et 

describam  in  ipso  rectilincum  aliquod,  ct  quotcumque  uoluerit  laterum;  et  sit  qun- 

drilaVerum  .abgd.,  quod  rcsoluam  a   centro  .e.  in  quatuor  trigona,  videlicet  secundum 

numerum  laterum  ipsius,  que  sint  .eab.  ebg.  egd.  eda.  ;   et  est  equicruriura  unum- 

quodque ipsorum;  cum  linee  . ea.eb.eg .   ed.  sibi  intricem  sint  equales;  sunt  enim  a 

centro  ad  periferiam  ducte:  quare  si  in  ipsis  trigonis  catheti  producantur  a   centro  .e., 

radet  unusquisque  super  dimidium  basis  sui  trigoni.  Quare  ponamus  super  dimidium 

ipsorum  trigonorum  puncta  basium  . z.i.t.k .,  per  que  puncta  producantur  a   centro  .e. 

ad  periferiam  recte  .e/,  em.  en.  eo.;  et  copulentur  .al.  Ib.  bm.  mg.  gn.  nd.  do.  oa 

et  erunt  quatuor  trigona  super  bases  ab.  bg.  gd.  da.  constituta  :   et  quoniam  recta 

.ez.  cathetus  est  super  rectam  .ab.  ;   si  multiplicauerimus  ez.  in  dimidium  .ab.,  pro- 

ucnient utique  embadum  trigonj  .eab.  Similiter  quia  dz.  cathetus  est  trigonj  dab.  , 

proucnicl  utique  ex  ,zi.  iu  dimidium  .ab.  cmltadum  trigonj  dab.  Quare  si  multiplica- 

uerimus totam  .el.,  scilicet  semidyametrum  circulj,  in  dimidium  .ab.,  proucniet  utique 

embadum  quadrilatcri  .ealb.  Simili  quoque  modo  si  multiplicauerimus  .em.  ,   scilicet 

.el.,  in  dimidium  linee  ‘bg.,  proucniet  cinhadum  quadrilatcri  .ebrng.  Eodcmquc  modo 

si  multiplicauerimus  .en.  iti  dimidium  . gd .,  ct  .eo.  in  dimidium  .Ia.,  proucnient  embada 

quadri  Ia  terorum  .egnd.  ct  .edoa.;  hoc  est  si  multiplicauerimus  .el.,  scilicet  semidya- 

metruin  in  dimidium  laterum  quadiilaterj  .< abgd .   ,   proucniet  embadum  multilaterg 

ligurg  cadentis  iu  circulo.  Sed  embadum  ipsius  multilaterg  fi  gure,  que  est  .albmgndo., 

est  minor  embado  circulj.  Ergo  cx  mulliplicaliouc  semidyametrj  circulj  in  dimidium 

rectarum  .ab.  bg.  gd.  da.  proucniet  minus  embado  circulj.  Sed  dimidium  linearum 

.abgd.  minus  est  medietate  circunfercntig  .abgd.  Ergo  cx  multiplicatione  semidya- 

metrj circulj  in  minus  dimidio  circunfercntig  ipsius  circulj  facit  minus  embado  cir- 

rulj  :   demonstrauimus  itaque  in  preterila  parte  in  dimensione  inultilatcrum  figurarum 

continentium  circulum  ,   quod  ex  multiplicatione  semidyametrj  circulj  in  plus  medie- 

tate circunfercntig  ipsius  prouenit  plus  embado  circulj.  Quare  concluditur,  quod  ex 

multiplicaliouc  semidyametrj  circulj  in  dimidium  lineg  circun  ferentis  prouenit  em- 

badum ipsius.  Sed  querendum  rursus  est  vnde  procedat  inuentio  embadj  circulj  per 
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adsumptionera  undecim  quartarum  decimarum  quadrati  sui  dyametrj.  Quoniam  embadum 

alicuius  circulj  ad  embadum  alterius  est  sicut  quadratum  dyametrj  unius  ad  quadratum 

dyametrj  alterius,  ut  Euclides  in  secundo  theoremate  duodccimj  sui  libri  demonstrauit. 

w.  Uwm.  Erit  permulatim  sicut  quadratum  dyametrj  {alicuius  circulj  ad  embadum  ipsius,  ita 

omnia  quadrata  dyametrorum  omnium  circulorum  erunt  ad  cmliada  ipsorum  circulorum. 

Quare  cum  inuenta  fuit  proportio  quadrati  dyametri  unius  circulj  ad  suum  embadum, 

tunc  fuit  inuenta  proportio  quadrati  dyametrj  unius  cuiuslibet  circulj  ad  suum  em- 
badum. fuit  enim  quadratum  dyametrj  suprascripli  circulj  m.,  et  embadum  ipsius  .154, 

quorum  proportio  est  sicut  14  ad  11.  in  minimis  numeris.  Quare  erit  sicut  14  ad  qua- 

dratum dyametrj  cuiusuis  circulj,  ita  .11.  erit  ad  embadum  ipsius.  Vnde  cum  multipli- 
cauerimus  .11.  per  quadratum  dyametrj  cuius  uis  circulj;  et  summam  d iuiscrimus  per  .14., 

prouenict  embadum  ipsius  circulj;  quod  oportebat  ostendere.  Similiter  si  perticas  154 

redigemus  in  patiora,  ucnieut  pariora  23.  Ergo  erit  sicut  196  ad  pariora  .28.,  ita  quadratum 

dyametrj  cuius  uis  circulj  erit  ad  panora  continentia  embadum  ipsius.  Sed  196  ad 

.28.  sunt  sicut  .7  ad  .1.;  quare  erunt  sicut  .7.  ad  .1.,  ita  quadratum  dyametrj  cuius  uis 

circulj  erit  ad  panora  embadi  ipsius.  Quare  si  ex  quadrato  dyametrj  cuius  uis  cir- 

culj septimam  acceperimus,  nimirum  panora,  que  sunt  iu  embado  ipsius  circuly,  pro- 

uenient,  ut  superius  demonstrauimus.  Et  notandum,  quia  que  proportio  est  unius  quan- 

.   titatis  ad  aliam,  eadem  erit  cuius  uis  multiplicis  uuius  ad  idetn  multiplex  alterius.  Quare 

que  proportio  est  dyametri  antecedentis  circulj  ad  dyaraetrum  consequentis  ,   eadem 

erit  linee  circunferentis  antecedentis  circulj  ad  lineam  circunfcrcnlis  consequentis.  Et 

eadem  erit  proportio  medietatis  linee  circunferentis  antecedentis  circulj  ad  medietatem 

linee  circunferentis  consequentis.  Quare  erit  sicut  quadratum  diametrj  antecedentis  cir- 

culj ad  quadratum  dyametrj  consequentis,  ita  quadratum  scmicircunfcrcutic  antece- 

dentis ad  quadratum  scmicircunferentic  consequentis:  et  quia  est  sicut  quadratum  dyn- 

metrj  antecedentis  circulj  ad  quadratum  dyametrj  consequentis,  ita  embadum  ad  em- 

badum: erit  utique  sicut  quadratum  semicircunferentig  antecedentis  circulj  ad  qua- 
dratum semicircunferentig  consequentis,  ita  embadum  antecedentis  circulj  ad  embadum 

consequentis  :   permulatim  ergo  erit  sicut  quadratura  scmicircunferentig  antecedentis 

circulj  ad  suum  embadum,  ita  quadratum  semicircunferentig  consequentis  erit  ad  saum 

embadum;  fuit  medietas  lineg  circunferentis  supradictj  circulj  22  ,   cuius  quadratum 

est  484;  et  embadum  eius  fuit  154. ;   quorum  proportio  in  miuimis  numeris  est  sicut 

22.  ad  .7;  ergo  sicut  22  est  ad  .7,  ita  quadratum  scmicircunfercntis  lineg  cuius  uis  dr- 

M.  5*  rrec.  culj  erit  ad  suum  embadum.  Quare  cum  multiplicantur  .7  per  quadratum  |   scmicir- 
cunferentis  linee  alicuius  circulj;  et  summa  diuiditur  per  22,  prouenit  utique  embadum 

ipsius  circulj.  Ostexdexdvx  est  etiam  quomodo  iuuentum  fuit,  lineam  circunfcrentem 

omnis  circulj  esse  triplam  et  septimam  sui  dyametrj  ab  ARCiiniExtnc  pbylosopho ;   el 

fuit  illa  inuentio  pulcra  ct  subtilis  ualdc :   quam  etiam  reiterabo  non  cum  suis  nu- 
meris, quibus  ipse  usus  fuit  demonstrare;  cum  possibile  sit  cum  paruis  numeris  ea 

que  ipse  cura  magnis  ostendit  plenissime  demonstrare.  Adiaccat  quidem  circulus  .abgd.t 

cuius  dyameter  sit  linea  .ag.)  ct  centrum  cius  sit  .c.j  ct  protraham  liueam  .ez.  con- 
tingentem circulum  super  punctum  .a.  Quare  dyameter  .ag.  catbclus  est  super  rectam 

.cz>  :   deinde  super  rectam  .ac.)  et  iu  ipso  puncto  ,c.  protraham  angulum  ace.y  qui 
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sit  tertia  pars  recti;  quare  angulus  .nec.  erit  £   unius  anguli  recti,  cum  angulus  .ea e- 

sit  rectus.  Suut  enim  omnis  trigon j   tres  anguli  duobus  rectis  equa I es:  et  iaccat  .az. 

cqualis  rcctc  .aer,  et  copuletur  recta  .cz.,  et  erit  trigonum  .caz.  equalc  trigono  xae.; 

et  angulus  xza.  equalis  est  angulo  .cea.:  est  enim  unus  quisque  eorum  |   angtilj  recti. 

Similiter  cum  angulus  .ecz.  duplus  sit  angulo  . eca .,  erit  similiter  angulus  .ecz.  |   angulj 

recti:  equiangulum  ergo  est  et  equilatcrum  trigonum  .cez.;  quare  recta  .ez.  erit  latus 
circa  orculam 

exagonj  equihiterj  et  equiangui)  continentis  circulum  .abgd.  Quibus  ita  per  ordiuem 

peractis,  ponam  .Ce.  esse  30;  quare  .ae.  erit  15:  et  quia  orthogonium  est  trigonum  .cae., 

si  cx  quadrato  lalerls.ee.  tollatur  quadratum  latens  .ae.,  scilicet  .225  dc  900,  remanebunt 

675  pro  quadrato  lateris  e   a.  ;   ergo  latus  .ca.  est  radix  de  G75:  quam  si  subtiliter  ccperemus, 

inueniemus,  ipsam  esse  secundum  propinquitatem  perticarum  .26.  minus  unceis  /,2.  Con-  lineo  supra 

stat  enim  pertica  ex  unceis  .tos. :   deinde  diuidatur  angulus  .eca.  in  duo  dimidia  a   linea  dyametnin» 

.c/.,  que  diuidet  arcum  .ab.  super  punctum  .y.  Et  cum  habeatur  cx  demonstrationibus 

evcmdis  ,   equales  angulos  d   centro  super  ccjuales  periferias  consistere;  equalis  est  ergo 

periferia  .ay.  periferie  .hy.i  fuit  itaque  .ac.  scmilatus  cxagonicj.  Quare  ct  . af .   erit  sc- 
I4w(  circa  rircnlnw  .aU/pt- 

railatus  dodecagonj  continentis  circulum  .abgd.  Et  quia  angulus  .   e   ca.  in  cluo  equa  di- 

uisus  est  d   linea  .c/.,  proportionali  ter  erit  sicut  .ec.  ad  .ca.  ita  .cf.  ad  .fa. ,   ut 

evclides in  sexto  declaniuit  libro:  quare  erit  sicut  coniunctum  cx  .ec.  et  .C a.  ad  .ea., 

hoc  est  sicut  56  minus  unceis  ̂    2   est  ad  ea.,  ita  coniunctum  cx  ef.  fa.,  quod  est  .15., 

ad  lineam  .fa.:  permutatim  ergo  erit  sicut  coniunctum  cx  ec.  ct  .ca.  ad  en.,  hoc  sicut 

56  mirius  unceis  —   2   sunt  ad  is.,  ita  .ca.  erit  ad  .af.  Quare  ponam  .ea.  esse  56  minus 

2,  et  .af.  erit  15.  Quare  |   si  coniunxcrimus  quadratu  linearum  ca.  cl  af.,  habebimus  r«i  54  **rt* 

pro  quadrato  linee  .cf.  3359  minus  unceis  |   if>;  quorum  radix,  que  est  58,  minus  un- 

ceis  {   4,  est  latus  .cf.  Deinde  diuidarn  angulum  .fc.  in  duo  equa  d   linea  .ch.;  et  erit 

ah  scmjlatus  figure  equila  terg  habentis  latera  .24.,  ct  descripta  circa  circulum  .abgd. i 

et  quia  angulus  fca.  diuisus  est  in  duo  equa  d   linea  ch. ,   erit  proportio  coniuncti 

ex  fc.  et  ca.  ad  .ca.  sicut  .fa.  ad  .ah.  :   permutatim  ergo  erit  sicut  coniunctum  ex  .fc. 

ct  .ca.  ad  .fa.,  hoc  est  sicut  1 14  mirius  unceis  6   ad  .15.,  ita  .ca.  ad  .ah.:  quare  ponam 

.ca.  esse  .144  minus  unceis  J   6,  et  ah.  erit  15;  quare  si  ex  coniunctionc  quadratorum 

ipsorum  radicem  acceperimus,  habebimus  It5  minus  unceis  ̂    8.  pro  linea  x h.  Rursus 

diuidarn  angulum  dica,  in  duo  equa  cum  linea  .ci.;  cl  erit  .ai.  scmilatus  cquilatere 

figure  habentis  latera  .48,  et  descriptg  circa  circulum  . abgd .,  cuius  .ai.  proportio  ad 

ac  erit  sicut  .15.  ad  coniunctum  ex  ac  ct  ch.,  hoc  est  ad  229,  minus  unceis  15, 

secundum  maximam  propinquitatem.  Non  enim  possumus  ucrc  procedere  quando  oportet 

inucnire  radices  numerorum  surdorum  ,   eorum  uidclicet  qui  radicem  non  habent  in 

numeris.  Ponam  ergo  xa.  esse  220  minus  unceis  15;  et  ai  ponam  esse  .15.;  et  di- 

uidam  iterum  angulum  .ica.  in  duo  equa  d   linea  xk.,  ct  erit  xk.  scmilatus  figuro 

descriptg  circa  circulum  .abgd.,  habentis  latera  .96.  continentia  ipsum  circulum.  Ad- 

dam iterum  quadrata  linearum  ca  et  ai \   et  habebo  quadratum  lateris  .ci. ,   cuius 

radix  est  229,  et  unde  £7  aliquantulum  minus;  sed  proportio  .ca.  ad  .ak.  est  sicut 

proportio  coniuncti  cx  ic  et  ca.  ad  ai.;  ergo  proportio  .ca.  ad  a k.  est  quasi  {   438 

ad  is.  Sed  proportio  xa.  ad  .ak.  est  sicut  proportio  dyametrj  ,ga  .   ad  duplum 
12 
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.   Aotimm   ciftuian  -•**</.»  ,a|,  Sed  duplum  .ai.  est  latus  cquilaterg  figuro  descriplg  circa  circulum  .abgd.y\ 

(G»l.  ii  verto,  lin,  U   *   nurpiu  *   * 
rafmnn;  jog.  9D,  lio,  1). 

f„,.  ss  «rfv.  habentis  latera  96;  quare  est  sicut  J   458  ad  15.,  ita  dyametrum  .ga.  ad  uuum  ex  late- 

ribus ligurg  supradictg  habentis  latera  .96.  Quare  si  tmiltiplicaucrimus  i:>  per  96,  proue- 

nient  .1140.  pro  summa  laterum  ipsius  ligurg:  ergo  proportio  omnium  laterum  figuro 

supradiclc  ad  dyametrum  circulj  cadentis  in  ipsa  est  sicut  1440  ad  £   453. 

linee  circa  Ijnueniam  rursus  proportionem  circulj  ad  dyametrum  ipsius  per  latus  Hgurc  cadentis 

dyametrum  ;n  jpS0  habentis  latera  .96.  in  hunc  modum:  ponam  in  eodem  circulo  abgd.  latus  exa- 
gonici  ,ad.f  quod  est  equale  semidyametro  xa.;  ct  copulabo  ,gd.  ,   et  erit  trigonum 

.gda  orthogonium,  cum  sit  in  semicirculo  .gda.:  omnis  enim  angulus,  nt  in  tertio 

libro  evclidis  habetur,  qui  est  in  semicirculo,  est  rectus;  et  quia  linea  .ad.  est  latus 

exigonicum,  erit  periferia  .ad.  tertia  pars  periferig  .dag.;  quare  periferia  .gd.  dupla 

est  periferie  .da.  Vnde  angulus*  gad.  duplus  est  angulo  .agd.;  et  sunt  ambo  simul 
equales  uni  angulo  recto;  quare  angulus  .agd.  est  tertia  pars  recti.  Ponam  ordine  su- 

prascripto,  dyametrum  .ag.  esse  ao;  quare  recta  .ad.  erit  .15,  et  recta  gd  erit  26,  minus 

unceis  2   per  ea  que  superius  demonslrauj  :   et  diuidam  angulum  .agd.  in  duo  equa 

a   linea  .gm.;  et  copulabo  rectam  .am.,  ct  erit  proportio  recte  .al.  ad  .Id.  sicut  .ag. 

ad  rectam  .gd.:  et  cum  coniunxcrimus,  erit  proportio  recte  .ad.  ad  .Id.  sicut  coniuncti 

ex  ag  et  gd.  rectis  ad  rectam  .gd. ;   et  cum  permutauerimus,  erit  sicut  .ag.  ct  .gd. 
v 
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rcctc  ad  rectam  .ad.y  lioc  est  sicut  56  minus  unccis  ̂    2.  ad  15.,  ita  gd.  ad  .dl.:  et 

quia  angulus  .agd.  in  duo  equa  diuisus  est  a   linea  .gm.,  equalis  est  angulus  .agm. 

angulo  dgm.y  et  angulus  .gdl.  equalis  est  angulo  .gma.  :   est  enim  uterque  eorum 

rectus,  cum  sit  in  semicirculo  . gdma. ;   reliquus  ergo  angulus,  qui  sub  ,gld reliquo,  qui 

sub  gam.  est  equalis;  cquiangulura  ergo  est  trigonum  .gdl.  trigono  .gma.:  quare  est 

sicut  recta  .gd.  ad  .«//.,  ita  recta  .gm.  ad  .ma.  :   quare  ponam  .gm.  esse  5G  minus  un- 

ceis  ~   2;  et  .ma.  recta  erit  15;  et  est  recta  .am*  latus  dodecagoni,  cum  periferia  am. 

dimidium  sit  periferie  .amd.  Rursus  diuidam  angulum  .agm.  in  duo  equa  cum  linea 

.gno.;  et  copulabo  rectam  .ao.,  et  inueniam  radicem  coniunctam  ex  quadratis  linearum 

gm.  ma.  ,   que  est  58  minus  unccis  {4  pro  latere  .ag.  ;   et  erit  sicut  coniunctum  ex 

.ag.  et  .gm.  ad  lineam  .ma.,  lioc  est  sicut  .114  minus  unceis  J   6.  ad  15.,  ita  .gm.  ad 

,mn.  Sed  sicut  .gm.  ad  .mn.,  ita  .go.  ad  . oa .;  sunt  enim  trigona  .gmn.  et  .goa.  similia 

et  orthogonia:  est  ergo  sicut  114.  minus  unccis  £   0.  ad  .15.,  ita  go.  ad  .oa.:  quare  ponam 

.go.  esse  .114  minus  i   o   uncie,  et  .oa.  15;  et  accipiam  iterum  radicem  ex  quadratis  li- 
nearum .go.  et  .0(7.,  et  habebo  pro  linea  .ga.  115  minus  unceis  ||8;ct  Ihica  .oa. 

est  latus  figure  descriptg  intra  circulum  abgd.,  habentia  latera  .24.:  dididam  rursus 

angulum  -ago.  in  duo  media  d   linea  |   .gq-',  et  copulabo  . qa.,  el  erit  sicut  .ag  et  go 
ad  .oa.,  ita  .go.  ad  .op.  Sed  sicut  .go.  ad  .op.,  ita  .gq.  ad  .qa.  ;   erit  ergo  sicut  229, 

minus  unceis  is,  ad  15.,  ita  gq.  ad  .qa.:  quare  ponam  .gq.  esse  .220  minus  unceis 

y*  is,  ct  qa.  15;  ct  couiungam  quadrata  eorum;  ct  coniunclo  radicem  inueniam,  et  ha- 
bebo .229,  ct  parum  minus  de  unccis  £   37.;  ct  est  aq.  latus  figure  habentis  latera  4». 

Diuidam  iterum  angulum  . agq .   in  duo  equa  a   linea  .grr.;  ct  copulabo  . sa que  erit 

latus  figurg  habentis  latera  .96.  cadentis  intra  circulum  .abgd.',  ct  quia  angulus  agq. 
diuisus  est  in  duo  equa  cum  linea  .gjr.,  erit  proportio  .gq.  ad  .qr.  sicut  ag.  et  .gq. 

ad  .qa.,  hoc  est  sicut  J   456  ad  .15.,  ita  .gq.  ad  .qr.  Sed  sicut  gq.  ad  . qr .,  ita  gs .   ad 

.sa.,  cum  trigona  .gqr.  ct  .gsa.  sint  similia:  quare  erit  sicut  \   458  ad  .15.,  ita  gs.  ad 

.sa.:  couiungam  iterum  quadrata  linearum  .gs.  ct  . sa .,  et  coni  uncto  radicent  inueniam, 

el  habebis  J   438  pro  dyametro  .ga.:  multiplicabo  ergo  rectam  .sa.  per  .96,  erunt  .1140 

pro  sumina  omnium  laterum  figurg  descriptg  intra  circulum  .abgd.:  quare  est  sicut 

.1440  ad  458.,  ita  omnia  latera  predictg  figurg  111  circulo  .abgd.  descriptg  sunt  ad 

dyametrum  circulj  .ga.  Inucnimus  per  inuestigationem  lateris  exterioris  figure  ,   quod 

proportio  omnium  laterum  ipsius  ad  dyametrum  circulj  est  sicut  .1440  ad  £   458;  et  linea 

circunfcrcns  est  minus  omnium  laterum  figurg  contiuculis  circulum;  et  esi  plus  omnium 

laterum  figurg  descriptg  intra  circulum  ;   erit  proportio  circulj  ad  suum  dyametrum, 

sicut  1440  ad  ■£  458,  cum  sint  in  medio  inter  J   458  et  J   458.  Sed  proportio  de  1440  ad 
|   458  est  sicut  triplum  uuius  numerorum  ad  triplum  alterius ,   hoc  est  sicut  4320  ad 

1375;  quorum  proportio  in  minimis  numeris  est  sicut  804  ad  273:  sed  proportio  de  864 

ad  275,  minus  fi,  est  sicut  J   3   ad  i;  ct  quia  parua  est  differentia  inter  proportionem, 

quam  habet  circulus  ad  suum  dyametrum,  et  proportionem,  quam  habent  |   3   ad  1.; 

ideo  posuerunt  sapientes  antiqui,  circulum  esse  triplum  ct  septimam  sui  dyametrj;  ct 
lioc  uolui  ostendere. 

SI  autem  campum  semicircularem  metirj  desideras,  embadum  ipsius  circulj  per  unum 

ex  demonstratis  modis  quere;  ct  dimidium  eius  habeas  pro  embado  ipsius  scmicirculj. 

M.  55  verti». 
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92  DIS! 

Ad  cuius  rei  euidentiam  esto  semicirculus  .a bg.,  cuius  dyameter  .ag.  sit  .24.;  et  explea- 

tur circulus  ,abgd.\  ct  erit  suplcmcnluin  .adg.  similiter  semicirculus.  Quare  si  acce- 

perimus dimidium  cmhadj  circulj  .i abgd habebimus  utique  embadum  dati  scmicirculj 

.i abg .   Vel  dimidium  dyametri,  scilicet  isv  in  ̂    3   multiplica,  ct  habebis  |   37  pro  arcu 

.abg.:  cumque  dimidium  dyamelrj  per  dimidium  arcus  .abg.  multiplicaucris;  uel  si 

quartam  partem  dyametrj  in  toto  arcu  .(lbg.  duxeris,  ucuient  y   220  pro  embado  semi- 

f.  56 r.  circulj  .abg.:  uel  si  cx  quadrato  dyametri,  quod  est  .576.  j   undecim  uigexiraas  octauas 

acceperis;  uel  si  cx  quadrato  ipsius  dyametrj  uigcximuin  opLuuuui  acceperis,  et  eam 

per  it  multiplicaucris,  ad  eundem  embadum  peruenies :   cl  si  cx  quadrato  dyametrj 

quartam  decimam  partem  acceperis  ,   habebis  panora  embadj  suprascripti  ,   que  sunt 

y   41.  Kt  si  ad  notitiam  arcus  . abg .,  qui  est  scmilinca  circun ferentia  circulj  aliter  uc- 

nire  desideras,  a   centro  .e.  super  dyametrum  .ag.  lineam  .eb.  orthogonaliter  erigas,  que 

erit  semi  dyametrj  circulj  . abgd .;  et  copulabis  rectas  .ab.  bg.,  ct  erit  angulus,  qui  sub 

abg.  rectus;  cura  sit  in  semicirculo  .abg.:  uel  quia  ,be  equalis  est  rectis  ea.  et  eg., 

erit  utrumque  trigonum  .aeb.  ct  beg.  equicrurium  :   quare  anguli,  qui  sub  eba.  cl 

eab.  ct  ebg.  et  bge .   sibi  inuiccm  sunt  equalcs;  ct  est  unusquisque  eorum  dimidium 

angulj  reclj:  quare  duo  angulj,  qui  sub  .abe.  et  .ebg.  uni  recto  sunt  equalcs;  rectus 

est  ergo  angulus,  qui  sub  .abg.:  et  quia  duc  recte  .ae.  et  .eb.  duabus  rectis  .be.  et 

.eg.  sunt  equalcs;  et  anguli,  qui  sub  .aeb.  ct  beg  sunt  rectj,  equalcs  erant  sibi  in- 

uicein  recte  .ab.  ct  .bg.;  quare  quadratum  dyametrj  .ag.  est  duplum  quadrato  unius 

cuiusque  linearum  gb.  et  ba.,  nec  nou  et  unumquodque  quadratorum  linearum  .gb. 

et  .ha.  unicuique  quadratorum  linearum  .ae.  ct  .be.:  et  iterum  .be  et  .eg.  est  duplum; 

quare  est  sicut  .ag.  ad  .gb.,  ita  gb  ad  be .,  uel  ad  .eg. :   quare  si  raultiplicaucrimus 

.ag.  in  .be.,  scilicet  .24.  per  12,  habebimus  .2 <*s.  pro  quadrato  uniuscuiusque  linearum 

■ab  ct  bg.  :   uel  si  quadrati  dyametrj  .ag.  dimidium  acceperimus;  aut  duplicauerimus 

quadratum  semidyametrj  .gc.  uel  .ea.,  habebimus  similiter  .2*8  pro  quadrato  unius  cu- 

iusque linearum  .gb  et  ba.;  et  est  .ge.  arcus  medietatis  scmicirculj  .abg.:  deinde  si 

ditiiscrimus  cordam  bg  super  punctum  .c.  in  duo  equa;  ct  per  puncta  .c. e.  protraxerimus 

lineam  .df.y  erit  df.  dyameter  circulj  abgd .;  et  faciet  angulos  rectos  super  punctum 

.c.  cum  corda  .bg.,  nec  non  ct  diuidet  arcum  djfg.  in  duo  equa.  Quare  si  a   puncto 

protraxerimus  lineas  .fb.  et  -fg.,  erit  unaqueque  ipsarum  corda  quart£  partis  se- 

micirculj  .gba.:  ad  quarum  notitiam  ucnicmus  sic  :   quia  angulus,  qui  sub  .bce.,  est 

rectus;  si  quadratum  linee  .bc.,  quod  est  72,  scilicet  quartum  partem  quadratj  cordg 

.bg.  extraxerimus  cx  quadrulo  linee  .bc.  subtendentis  angulum  rectum,  qui  sub  .bce., 

remanebunt  .72.  pro  quadrato  linee  .ce.:  quare  tota  .dc.  est  12,  ct  radix  de  72.;  et  110- 

catur  binomia,  cum  non  possit  exprimi  ipsa  in  numeris.  Yndc  si  extraxerimus  .ec.  ex 

.ef.,  remanebunt  .12  minus  radice  dc  .72.  pro  linea  . cf .   :   ct  uocatur  ipsa  linea  .cf. 

abscisio,  uel  recisum,  aut  apolamj,  cum  constet  cx  numero  minus  radice  :   deinde  ac- 

cipiemus quadrata  linearum  .[c.  et  cb.  ,   ct  habebis  quadratum  cordg  .bf.  uel  fg.  : 

nara  qualiter  accipiamus  quadratum  |   abscisionis  .cf.,  nolo  presc  tilia  Ii  ter  demonstrare: 

pones  nomina  ipsius  ,   scilicet  12  et  72  ,   ut  in  margine  cernitur ;   et  multiplicabis  12 

per  12,  erunt  144;  ct  radicem  de  72  per  radicem  de  72,  erunt  72;  quibus  iunctis  in- 

simul, erunt  .216.;  dc  quibus  extrahes  duplum  de  12  multiplicatum  in  radicem  dc  72, 
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ueoient  24  radices  dc  72;  et  sic  ha  lientur  pro  quadrato  lineg  .c/.  sic,  minus  S4  ra- 
dicibus de  7S,  que  sunt  una  radix  de  41472.  Vel  quia  linea  .ef.  diuisa  ut  libet  super 

puntum  .c.,  erunt  duo  quadrata  linearum  ef.  et  ec.  equalia  quadrato  .c/.,  ct  duplo 
rectiangulg  superficiei  .ec.  in  .ef.  Nam  quadrata  linearum  ef  ct  ec.  sunt  sic;  de  quibus 
si  auferamus  duplum  multiplicationis  ef.  in  .ec.,  scilicet  24.  in  radicem  dc  .72.,  proue- 
niciit  utique  sic  minus  radice  dc  41472  ;   et  uocatur  recisum  primum,  ut  in  suo  de- 

monstrabitur loco:  cui  quadrato  si  addiderimus  quadratum  lineg  . bc .,  hoc  est  72,  ha- 
bebimus 288  minus  radice  dc  41472  pro  quadrato  corde  .bf.  ;   quod  uocatur  recisum 

quartum,  cuius  radix  est  illa  linea,  que  dicitur  minor.  Nam  si  secundum  propinqui- 
tatem notitiam  lineg  .bf.  habere  uis,  radicem  dc  41472,  que  est  parum  minus  de  J   203, 

dc  288  extrahe ,   remanebunt  param  plus  de  {   84  pro  quadrato  unius  cuiusque  iui.-r 
cordarum  .gf.fb.bh.  ha.:  uel  aliter  quadrato  lineg  .ce.  radicem  inuenias  ,   que  est 

parum  minus  dc  *   8;  ct  ipsam  extrahe  cx  linea  .ef.,  scilicet  ex  12.,  remanebunt  parum 

plus  dc  |   3   pro  linea  .c/.;  quorum  quadratum,  quod  est  parum  plus  dc  {   12,  si  ad- 
diderimus cum  quadrato  lineg  .bc.,  habebimus  similiter  parum  plus  ex  ■   84  pro  qua- 

drato unius  cuiusque  suprascrip tarum  nlior  cordarum  :   quod  si  multiplicaiicriinus  per 
quadratum  quatcrnnrij,  scilicet  per  16.,  habebimus  1330  pro  quadrato  summg  ipsa ruin 

mior  cordarum,  quorum  radix  est  circa  J   36.  Sed  aixus  .abg  est  \   37.  Viule  adhuc  su- 
mus aliquantulum  longe  a   notitia  ipsius  per  iuuentionem  quatuor  cordarum.  Quare 

diuidam  iterum  unam  cx  imor  prodictis  cordis  in  duo  equa;  ct  sit  corda  .ah.  diuisa 
super  punctum  ./. ;   et  protraham  per  puncta  ./.e.  dya  metrum  que  diuidit  arcus 

.akh.  in  duo  equa  super  punctum  ,k.)  ct  protraham  cordam  ,ak.  ,   erit  latus  figurg 

cadentis  in  circulo  .abgd.  habentis  latera  16:  et  ucniam  ad  notitiam  cius  secundum 

id  quod  demonstratum  est,  videlicet  ex  quadrato  lineg  .ae.,  hoc  est  ex  144.,  auferam 

quadratum  lineg  .ai.,  quod  est  circa  ~   22.,  scilicet  quarta  pars  quadrati  lineg  .ah., 

remanebunt  [“  121  pro  quadrato  lineg  .ei.:  quare  ipsa  linea  est  circa  que  si  au- 
feramus cx  linea  . ek .,  remanebit  .a  k.  circa  unius  perticg  j   cuius  quadrato  ,   quod 

est  circa  si  addiderimus  cura  quadrato  linee  .ai.,  habebimus  Jj  *i  pro  quadrato 

corde  .ak.,  que  est  corda  octaue  partis  arcas  .abg.:  quare  si  multiplicaucrimus  j-J  21  per 
quadratum  oc  tonari  j,  scilicet  pcrG4,  habehimus  circa  .uos:  pro  quadrato  octo  cqualium 

cordarum  cadentium  in  semicirculo  |   abg.,  quorum  radix  est  minus  de  ~   37.  Sed  arcus 

abg. est  plus,  videlicet  *   37.  Quare  si  eodem  modo  si  iuueniemus  cordam  semiarcus  .ak., 
erimus  propius  longitudine  arcui  .abg.)  ct  sic  semper  diuidendo  arcus  uenieinus  ad  noti- 

tiam cordg,  cuius  differentia  ad  suum  arcum  erit  quasi  insensibilis;  et  sic  poteris  ad 

notitiam  cuius  uis  arcus  circulj  deucnirc.  Et  ut  hoc  liquidius  deprehendatur,  adiaccat 

circulus  .a bcd.,  cuius  dyameter  .ac.  sit  10;  et  iu  eo  data  sit  conia  nota  .bd.,  que  sit 

.8.;  ct  uolurous  arcum  .bad  per  notitiam  ipsius  cordg  inuenirc:  primum  quidem  osten- 

dam inuenirc  per  uolitiam  cordg  longitudinem  utriusque  sagiptg  ;   et  per  notitiam 

sagiptg  inuenirc  etiam  longitudinem  cordg;  et  est  ista  demonstratio  super  hoc;  quia 

linea  .ac.  diuisa  est  in  duo  equalia  super  punctum  ,   ct  iu  duo  inequalia  super 

punctum  .e.  ;   erit  ulique  multiplicatio  ,ac.  in  .cc.  cum  quadrato  lineg  .ef.  equalis 

quadrato  lineg  .fa.  Sed  .fa.  equalis  est  ,fb.,  cura  utraque  ipsarum  producantur  a   centro 

et  terminentur  in  periferia  circulj:  quare  multiplicatio  . ae .   in  .ec.  cura  quadrato 

r«l.  57  rtetu. 
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lineg  .ef.  equatur  quadrato  lineg  .fb.  Sed  quadratum  lineg  .fb.  cqualc  est  duobus 
quadratis  linearum  be.  ct  .ef.}  ergo  multiplicatio  . ae .   in  .ec.  cum  quadrato  lineg  .ef. 

equalis  est  duobus  quadratis  linearunt  .be.  ct  .ef.:  quare  .si  comuniter  auferantur  qua- 
drata Jine£  .ef.,  remanebit  multiplicatio  .ae.  in  .ec.  equalis  quadrato  lineg  .be.:  quare 

si  extraxerimus  quadratum  lineg  .be.  ex  quadrato  lineg  . bf scilicet  .16  de  25.,  rema- 

nebunt .9  pro  quadrato  lineg  .ef.:  quare  .ef.  est  .3.;  quibus  additis  cum  .c/.,  erunt  S. 

pro  sagipta  .ce.:  similiter  extracta  .fe.  ex  . af .,  remanebunt  .i.  pro  linea  .ae.:  est  enim 

multiplicatio  .ae.  in  . ec .,  scilicet  dc  .2  in  .8.,  equalis  quadrato  lineg  .be.  Vude  recte 

.ae.  et  .eb.  et  .ec.  continue  proportionales  sunt:  est  enim  ut  .ae.  ad  . eb ita  Me. 

ad  ec.  imictita  est;  ergo  notitia  sagiplarum  .ae.  ct  .ec.  per  notitiam  cordg  .bd.  Sed 

sint  .ae.  et  .ec.  sagiltc  note;  quare  .ae.  sil  .2,  ct  ec.  8;  et  nolumus  imienirc  cordam 

.bd.:  quia  multiplicatio  .ae,  iti  &c.  equatur  quadrato  lineg  .be.',  si  multiplicam- iimus 

ac  iu  ec.,  scilicet  .2  per  8,  habebimus  .16  pro  quadrato  lineg  .be.',  quorum  radice, 
scilicet  -4.,  duplicata,  habebimus  .8.  pro  corda  .bd.  Sed  sit  conia  bd  nota,  uec  non  et 

sagitta  .ea.,  et  ignotus  dyameter  .ac.,  multiplicabis  dimidium  cordg  bd.  iu  se,  erunt 

.16.;  que  diuide  per  sagittam  . ae .,  scilicet  per  2.,  ucnient  8   pro  sagitta  .ec.:  quare  dya- 

meter .ac.  erit  io.:  similiter  si  diuiserimus  quadratum  linee  .be.  per  sagittam  .ec*.,  pro- 
ucnict  sagitta  .ae.  Nutandum  quia  in  semicirculo  abc.  recta  .be.  uocatur  sinus  rectus 

utriusque  arcus  .ab.  et  .< bc . ;   ct  recta  .ae.  uocatur  sinus  uersus  arcus  .ab.  ;   ct  recta 

.ec  uocatur  sinus  uersus  arcus  bc.,  ut  in  arte  ASlrologig  repentur ;   bis  itaque  de- 

monstratis redeamus  ad  causam:  |   protrahamus  cordas  duorum  arcuum  .ha.  ct  .ad.,  que 

sunt  recte  .ba  ct . ad ;   quarum  notitiam  habebimus,  si  cotiiunxcriintis  quadrata  linearum 

.ae  et  .ed.,  uel  .ac.  et  eb.,  erit  quadratum  unius  cuiusque  linearum  .ab.  et  .ad.  radix 

de  .20:  quare  si  dimidiaucrimiis  cordam  .ad.  in  puncto  .g.  ;   ct  per  puncta  .gf  duxe- 

rimus dyametrum  .hi.,  inucnicinus  per  ca  que  dicta  sunt  notitiam  sagittarum  .ig.  et 

gh.:  cumque  quadt^ata  linearum  .ag.  et  ,gi.  coniunxerimus  ,   lialjebimus  quadratum 
cordg  .ai.,  que  est  corda  arcus  .ai.,  que  est  quarta  pars  totius  arcus  bad.:  cumque 

frequenter  sic  fecerimus,  poterimus  secundum  propinquitatem  totius  arcus  bad.  notitiam 

habere;  cumque  ipsum  ex  linea  circunfcrente,  scilicet  cx  ai  dbg.  periferia  scilicet  de 

f   31  extraxerimus,  remanebit  arcus  .b.c.d  notus. 

Est  enim  alius  modus  reperiendi  cordas  semiarcutim,  ex  quibus  arcubus  corde  sunt 

note;  ct  quem  tmolomevs  posuit  in  aliuagcsto.  Sit  quidem  iu  circulo  abgd.  dyameter 
.bd.  notus  ,   nec  non  ct  corda  .ad.  nota;  uolo  iiiuniirc  cordam  medietatis  arcus  .ad.: 

protraham  cordam  .ab.,  el  erit  nota,  cura  corda  .ad.  sit  nota;  cum  angulus  dab  sit 

rectus.  Quare  quadratum  dyametrj  .bd.  equatur  quadratis  duarum  cordarum  .da  ct 

ab. ;   et  adiaccat  recta  .be.  equalis  recte  .ba',  et  diuidam  angulum,  qui  sub  .abe.  iu 
duo  media  a   linea  .bz.\  et  copubabo  rectas  ,zd.  ct  .re.  ct  .ca.;  et  a   puncto  .z.  super 

dyametrum  .bd.  protraham  cathetum  zi. j   equalis  est  recta  ab.  recte  .be.  :   si  comuniter 

adiaccat  recta  . bz .,  erunt  duc  recte  .ab.  ct  bz  duabus  rectis  .zb.  ct  .be.  cquales;  et 

angulus  qui  sub  .abz.  angulo  qui  sub  .zle.  est  equalis;  quare  basis  . az .   basi  .ze.  est 

equalis.  Sed  recta  .ac.  recte  ,zd.  est  equalis,  cum  cquales  sint  sibi  inuiccni  periferie 

.az.  ct  .zd.‘,  quia  cquales  angulj  super  cquales  peri  ferias  consistunt,  siuc  ad  centrum, 
siuc  ad  peri  feriam  fuerint  anguli  conslitutj:  sunt  enim  anguli  qui  ad  .b.  sibi  inuicem 
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cquales,  ct  ccm.si.slunl  super  periferias  .az.  zd.;  quare  recta  .ze.  equa  lis  est  recte  .zd.; 

equicrurium  est  ergo  trigonum  .sed.;  quare  punctus  .i.,  qui  sunt  casus  callicti  .si., 

cadit  in  medio.ee/>:  et  quia  orthogonium  est  trigonum  bzd.,  cum  sit  in  semicirculo; 

et  in  eo  super  bascin  ah  angulo  recto  protracta  est  cathetus,  utique  trigonum  .bzd. 

in  duo  trigoua  diuisuin  sibi  inuicem  similiter;  haheut  enim  unumquodque  ipsorum  tri- 

gonorum unum  angulum  .cetum,  ct  unum  comuncm  cum  toto  trigono  .bzd.,  ut  ev- 
clidf.s  in  octauo  theoremate  sexti  libri  ostendit.  Quare  erit  sicut  . bd .   ad  dz.,  ita  zd 

ad  di.  Quare  multiplicatio  .di.  in  .bd.  cquatur  quadrato  lineg  .zd.;  est  enim  .id.  nota, 

cum  sit  dimidium  ex  ed.  ,   que  est  nota  propter  bc.  ,   que  est  equalis  cordg  .ha» 

note.  Quare  si  auferatur  corda  ha.,  |   hoc  est  .be.,  ex  dyamelro  .bd.,  remanebit  .ed.  *•*.  «wi*. 
nota;  quare  dimidium  eius  .id.  erit  notum.  Ynde  si  multiplicauerimus  di  notam  in 

.bd.  notam  ,   proucuict  quadratum  corde  .zd.  notum  ;   quare  recta  zd  erit  nota  ,   ul 

prodiximus:  que  etiam  ostendantur  cum  numeris.  Sit  dynmetcr  .bd.  io;  ct  corda  .da. 

sit  quare  corda  .ab  erit  .e.;  cui  cum  equalis  sit  recta  Me.,  erit  Me.  similiter  .6.;qui- 

bus  extractis  ex  dyamelro  Md.,  remanebunt  .4.  pro  recta  .ed.;  quarum  dimidium,  sci- 

licet s,  erit  recta  id.:  ex  multiplicatione  quidem  .id.  iu  Md.  ueniunt  .20,  que  cquau- 

tur  quadrato  corde  .zd.;  quare  corda  zd.  est  radix  de  .20.;  quod  oportebat  ostendere. 

Similiter  si  extraxerimus  quadratum  linee  .zd.  ex  quadrato  dyamotro  dyamelri  Md.  , 

remanebunt  .80  pro  quadntto  corde  Mz.;  quorum  radix,  que  est  0   minus  si  extraxe- 

rimus ex  dyamelro  Md.,  remanebit  -t~  l;  cuius  dimidium  si  multiplicauerimus  in  dya- 

mctruni  Md.;  ucl  si  multiplicauerimus  ^   4   per  dimidium  dyamelrj,  scilicet  per  s,  uc- 

nient  j-  5   pro  quadrato  corde  scmiarcus  .dz.  Et  secundum  hunc  modum  possumus 
iiiuenire  cordas  medietatum  quorumlil>el  datorum  arcuum. 

Sed  hcc  talis  inuesligalio  non  est  operanda  ab  agrj  mensoribus,  qui  secundum  uul- 

garera  modum  procedere  uolunt.  Nam  cum  uulgarilcr  longitudinem  alicuius  arcus  ha- 
bere desiderant,  habeant  aliquam  mensuram  lineam,  que  sit  unius  pedis,  que  possit 

curuari  ct  extendi;  et  cum  ipsa  studeant  ineliri  arctus,  quos  metirj  desiderant;  uel  ha- 

beant funem  unius  pertieg  ucl  plurium;  et  cum  ipsa  studeant  circiter  mensurare  arcus 

portionum  circulorum  figendo  sepe  arundines  per  girum  circulj  ,   ut  ipsa  funis  non 

dcuiel  a   circunfcrenlia  circulj;  ct  sic  poterit  habere  mensuram  omnium  arcuum  cir- 
culorum. 

Sed  ut  ipsi,  qui  secundum  geometricam  scientiam  operarj  desiderant  h   uius  quam 

dictum  sit,  per  notas  cordas  arcus  ipsarum  reperiri  ualcant,  sequentes  tabulas  com- 

posui, in  quibus  ordinate  arcus  eo  notos  proposui;  cl  ante  unum  quemque  suam  cor- 

dam in  perticis  et  pedibus  et  unccis  ct  punctis  describi  feci.  Est  enim  pertica  sex 

peduum;  et  pes  est  decem  ct  octo  unciarum;  ct  uncia  uigiuti  punctorum;  ucl  per- 

tica est  unciarum  .ios.  ct  punctorum  ateo.;  et  suprascripte  corde  .66.  intclliguntur  esse 

protracte  in  semicirculo  uno,  cuius  dyameter  est  42  perticarum;  ct  quia  quelibet  corda, 

que  in  circulo  protracta  est,  est  corda  duorum  arcuum  cqualium;  si  ipsa  corda  fuerit 

dyameter,  |   uel  iucqualiiim,  si  non  fuerit  dyameter;  ideo  duos  arcus  ante  ipsas  cordas  s#  ■w**- 

ordinaui,  ut  in  sequentibus  tabulis  ostenditur  : 

\ 
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Cvm  per  lias  tabulas,  (piali ter  arcus  circulonim  inucniri  dclieant,  demonstrare  pro- 

posuerim, ut  ipsa  doctrina  melius  habeatur  ostendendum  est:  quod  si  iu  circulo  duo 

arcus  inequales  fuerint,  erit  proportio  maioris  arcus  ad  suam  cordam  maior  propor- 

tione minoris  arcus  ad  suam;  quod  palet,  ct  etiam  ad  oculum  deprehendi  potest  in 

tabulis  suprascriptis:  proportio  quidem  arcus  scmicirculj  ad  suam  cordam,  scilicet  ad 

dyatnetruni  circulj,  est  sicut  .66  ad  42;  ct  liec  est  sicut  .11  ad  .7;  et  proportio  arcus 

septe  (ric)  partis  circulj  ad  suam  cordam  est  sicut  22  ad  ii:  maior  quippe  est  proportio 

de  h   ad  .7  quam  de  22  ad  21.  Similiter  in  omnibus  arcubus  suprascriplarum  tabu- 

larum iriucuies,  proportionem  maioris  arcus  ad  suam  cordam  superhabundare  propor- 
tionem minoris  arcus  ad  suam  cordam.  Sed  ut  hoc  geometrice  demonstretur,  adiaceat 

circulus  abgd. ;   et  in  ipso  sint  duo  arcus  inequales  .ab.  et  .bg. ;   ct  sit  arcus  .bg. 

maior;  et  protrahatur  corda  arcui  .a bg.,  que  sit  recta  . ag et  diuidatur  angulus,  qui 

sub  rectis  .abg.  in  duo  equa  a   linea  .bd.,  que  secat  cordam  .ag.  super  punctum  .e.; 

et  copulentur  rcctc  .ad.  gd et  quia  angulus  ,   qui  sub  rectis  -abg.  diuisus  est  in 

duo  equa  a   linea  Jbd.,  cqualis  est  angulus,  qui  sub  , abd .   angulo  . dbg quare  equalis 

est  arcus  .ad.  arcui  .dg.;  cum  habeatur  in  tertio  Evcudis,  equales  angulos  super  equas 

periferias  consistere,  cum  ad  centrum  uel  ad  periferiam  sint  constituti;  quare  equalis 

est  recta  .ad.  recte  .dg.  Comunis  adiaceat  rccla  .db.  Erunt  quidem  duc  recte  .ad.  ct 

.db.  duabus  rectis  .bd.  et  .dg.  equales.  Sed  basis  lui  minor  est  base  .bg.;  quare  an- 

gulus, qui  sub  .gdb  rectis  maior  est  angulo,  qui  sub  .bda.;  uel  quia  maior  est  pe- 
riferia  .gb.  periferia  .ba.t  maior  est  angulus,  qui  Iit  a   rectis  .gd.  ct  .db.  angulo, 

qui  fit  a   rectis  .bd.  ct  . da .;  quia  est  sicut  perifeiia  .gb.  ad  periferiain  . ba.,  ita  an- 

gulus qui  sub  rectis  . gdb .   ad  angulum  qui  sub  rectis  .bda.  Et  quoniam  equalis  est 

rccla  .ad.  recte  .dg.,  si  a   puncto  .d.  cathetus  ducatur  super  lineam  .ag.,  in  medio 

ipsius  cadet.  Cadet  ergo  inter  .eg.  puncta,  scilicet  super  lineam  .eg.;  quia  maior  .ge. 

reclc  .ae.,  cum  sit  sicut  recta  .gb.  ad  rectam  .ba.,  ita  .ge.  ad  .ea.:  cadat  quidem  ca- 

thetus super  punctum  .h.  a   puncto  .d. ;   et  quia  rectus  est  angulus,  qui  sub  .dhe., 

maior  est  recta  .de.  quam  .dh.,  ct  maior  est  recta  .da.  quam  .de.:  iaceant  utreque 

rectarum  .di.  e*  .df.  equales  rectg  . de.\ ;   ct  centro  .d.  spatio  rectarum  .di.  ct  .de.  cir- 

cinetur  arcus  .i.ef.;  maior  est  enim  sector  .die.  trigono  rectilineo  .dhe.,  et  sector  .d.if. 

minor  est  trigono  .dea.;  quare  proportio  sectoris  .die.  ad  sectorem  .def.  maior  est  pro- 

portione trigonj  .dii* e.  ad  trigonum  .dea.  Sed  proportio  sectoris  .d.i.e.  ad  sectorem 
.d.e.f.  est  sicut  proportio  angulj  id  e.  ad  angulum  recliliiieum  .edf.  j   ergo  proportio  | 

anguli  .id e»  ad  ungulum  .idf.  maior  est  proportione  trianguli  .dhe.  ad  trigonum  recti-  W.  •»  rm». 

liucum  .dae.  Sed  proportio  trigouj  dide,  ad  trigonum  .ade.  est  sicut  recta  .he.  ad  .ea., 

cum  ambo  trigona  sint  sub  eadem  altitudine,  que  est  ex  .d.  iu  .h.  Nam  cathetus  .dh. 

perpendicularis  est  trigonis  dide,  et  .ade.;  ergo  proportio  anguli  .i de.  ad  angulum  .eda. 

est  maior  proportione  recte  die.  ad  rectam  .ea.:  et  si  composuerimus,  erit  proportio  an- 

guli uda.  ad  angulum  .eda.  maior  proportione  .ah.  rcctc  ad  rectam  .ae.  Sed  angulus 

. gdi .   cqualis  est  angulo  .a dh.}  et  recta  .gh.  equalis  est  rcctc  .ah.;  quare  proportio  an- 

guli .gdi.  ad  angulum  .eda.  maior  est  proportione  recte  .gh.  ad  rectam  .ae.  Sed  propor- 
tio anguli  .i.d.e.  ad  angulum  .ade.  inuenta  est  maior  proportione  die.  recte  ad  rectam 

.ea.  Quare  proportio  totius  anguli  gde.  ad  angulum  .eda.  maior  est  proportione  recte 
13 
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.ge.  ad  redam  .ea.  Sed  proportio  anguli  .gde.  ad  angulum  ut  de.  est  sicut  pro|n>rtn» 

arcus  ,gb.  ad  arcum  .ba.\  et  proj>ortio  .ge.  ad  .ea.  est  sicut  proportio  cordg  .gb.  ud  cor- 
dam .ba.  Ergo  proportio  arcus  .gb.  ad  arcum  .ba.  est  maior  proportione  corde  .gb.  ad 

coniam  .ba.:  permutatim  ergo  erit  proportio  arcus  .gb.  ad  cordam  .gb.  maior  proportione 

arcus  .ba.  ad  cordam  .ba.\  quod  oportebat  ostendere.  His  itaque  intellectis,  si  per  cordam 

datam  alicuius  circulj;  cuius  dyameter  sit  nota,  arcum  ipsius  corde  iuuenirc  desideras; 

ipsam  cordam  per  dyametrum  tabularum,  scilicet  per  42,  multiplica,  et  quod  prouenerit, 

diuide  per  dyametrum  circulj  dati,  et  quod  prouenerit,  erit  corda  tabularum  similis  date 

corde;  accipe  arcum  eius  in  tabulis,  et  multiplica  eum  per  dyametrum  dati  circulj,  et 

quod  prouenerit,  diuide  per  dyametrum  tabularum,  et  habebis  arcum  quesitg  cordg.  Ad 

cuius  rei  euidentiam  esto  circulus  .abg.,  cuius  dyameter  ,bg.  sit  perticarum  .1«.;  et  in 

ipso  data  sit  corda  .ab.  s   perticarum;  et  uis  habere  notitiam  ex  arcu  .a be.\  multi- 

plica .ab.  cordam  per  42,  et  diuides  per  dyametrum  . bg .,  prouenient  .21.  pro  corda  ta- 
bularum similis  corde  Mb.x  quam  quere  in  tabulis,  et  accipe  arcum,  qui  est  indirecto 

ipsius;  et  qui  est  minor  semicirculo,  cum  queras  notitiam  ex  arcu  . aeb .,  qui  est  etiam 

minor  semicirculo;  et  est  minor  arcus  corde  ipsius  perticarum  .22.;  quas  si  multipli- 
caucris  per  io ,   scilicet  per  dyametrum  bg;  et  summam  diuiscris  per  42,  prouenient 

ji  5   pro  arcu  .aeb.:  et  si  uolucris  habere  notitiam  maioris  arcus  Ji.d.g.a.,  inuenias  ma- 

iorem arcum  in  tabulis,  qui  est  in  directo  cordg  inuente;  et  inucnies,  ipsum  esse  .110 

perticarum:  multiplicabis  eas  similiter  per  10,  et  diuides  per  42  ,   et  uenient  perticc 

—   2G  pro  |   arcu  .b.d.g.a.  Item  sit  corda  .a b. perticarum  .8.,  et  pedum  .3., et  unciarum  ;ig.; 
et  dyameter  .bg.  sit. 10.,  ut  diximus:  multiplica  ergo  perticas  .8,  et  pedas  .3,  et  uncias 

f   ig  per  42;  et  summum  diuides  per  10.,  venient  38,  et  pedes  .1.,  que  sunt  corda  tabu- 

larum similes  corde  date  .ba.*,  quare  arcum  eius  minorem,  si  minorem  uis  scire,  ud 
maiorem;  side  maiori,  scilicet  ex  arcu  . bdga .   notitiam  uis  habere;  et  est  minor  arcus 

ipsius  cordg.  42;  que  multiplica  per  10,  scilicet  per  dyametrum  . bg .;  et  quod  prouc- 

nerit,  diuide  per  dyametrum  tabularum,  qui  est  42.,  et  prouenient  10  pro  arcu  .aeb.: 

et  si  maiorem  arcum  corde  perticarum  so,  et  pedum  2.,  «pie  est  .00,  multiplica  per  .10.; 

et  summam  diuiserimus  per  42,  uenient  |   21  pro  arcu  maioris  semicirculi  .bdg.  Rvr- 
svs  adiaccat  circulus  alter  .abgd.,  cuius  dyameter  .ag.  sit  .12;  et  uis  corda  .ad.  sit 

perticarum  .0,  et  unius  pedis;  et  queritur  notitia  ex  arcu  .afd.,  qui  est  minor  semi- 

circulo; multiplica  itaque  0,  et  pedem  unum  per  42,  erunt  pertice  239;  quas  diuide 

per  12,  scilicet  per  .ag.,  uenient  pertice  .21,  et  pedes  .3,  et  uncie  .9.  pro  corda  tabu- 
larum similis  corde  . ad .;  que  corda  non  iuuenitiir  in  tabulis,  sed  cadit  inter  coniam 

arcus  perticarum  22,  et  coniam  arcus  perticarum  23.,  scilicet  inter  21  et  21,  et  pedes 

.5.,  et  uncias  2,  et  puncta  .ic.  Vnde  ut  habeamus  arcum  inuentg  cordg,  nolumus  per 

li guram  geometricam  demonstrare.  Adiaceat  semicirculus  . ezilk .,  cuius  dyameter  .ek. 

sil  perticarum  .42,  scilicet  dyameter 'tabularum;  et  ex  ipso  accipiatur  arcus  ,ez.  et  .et., 
quorum  .ez.  sit  .22,  ctef.  sit  .23;  et  protrahantur  corde  .ez.  et  .et.,  erit  corda  .ez.  perti- 

carum .21;  et  corda  .et.  perticarum  21,  et  pedum  .5.,  et  unciarum  .2.,  et  punctorum  .to.,ut 

superius  in  tabulis  continetur;  inter  quas  cordas  cadit  corda  inuencta,  cuius  arcum  queri- 
mus  iu  tabulis.  Vnde  scimus,  ipsum  arcum  cadere  inter  arcum  .ez.,  et  arcum  .et.:  cadat 

itaque  in  puncto  .1.;  ct  protrahatur  corda  .ei.,  que  erit  perticarum  .21,  et  pedum  3,  et 

Digitized  by  Google1 



.1 1 1.  99 

unciarum  .9.,  ut  superius  iuucnlmu  est.  Et  ex  his  omnibus  udamus  inuenirc  quantitatem 

arcus  .ei.  Sed  nos  scimus  ex  p   re  missis,  quod  proportio  arcus  ,ez.  ad  cordam  .ez.  est  minor 

proportione  arcus  .ei,  ad  cordam  .ei.:  sed  si  ponamus  proportiones  arcus  .ei.  ad  cordam 

.ei.  ean»  quam  habet  arcus  .ez.  ad  cordam  .ez.,  erit  arcus  .ei.  perticarum  .22,  et  pedum 

.3»  ct  unciarum  .12.,  que  proueniunt  cx  diuisa  multiplicatione  corde  .ez.  in  cordam  .ei. 

per  arcum  .ez.  Sed  proportio  arcus  .ei.  ad  cortium  .ei.  est  maior  proportione  arcus 

.ez.  ad  cordam  .ez.’,  ergo  arcus  .ei.  est  plus  inucnlarum  perticarum  22,  et  pedum  3, 

et  unciarum  12.  Item  si  ponamus  an: um  .ei.  ad  cordam  .ei.  111  proportione  arcus  .et.  ad 

cordam  .e*.,  erit  arcus  .ei.  perticarum  .22,  ct  pedum  .4,  et  unciarum  .4.,  et  punctorum  13.| 

Sed  proportio  arcus  ei  ad  cordam  ei  est  minor  proportione  arcus  .et.  ad  cordam  et .; 

ergo  arcus  .ei.  est  minor  perticarum  22,  ct  pedum  4,  et  undarum  4,  et  punctorum  .13.; 

et  superius  iuueutum  est,  arcum  .ei.  esse  plus  perticurum  22,  et  pedum  .3,  et  uncia- 

rum .12.  Ynde  si  dimidiaucrimus  diilerentiam  que  est  a   perticis  22,  et  pedibus  .3,  et 

u necis  .12  usque  in  perticas  22,  ct  pedes  .4.,  ct  uncias  4,  ct  puncta  .13.;  ct  illam  me- 

dietatem que  proucnit  addemus  super  perticas  22,  et  pedes  3,  et  uncias  .12,  habebimus 

secundum  propinquitatem  quantitatem  arcas  .ei.  Vel  aliter  agregemus  arcus  .ez.  et 

.ct.,  erit  .43.;  ct  agregemus  cordas  .ez.  et  .et.,  erunt  perticc  .42.,  ct  pedes  .5,  et  uncie  .2., 

et  puncta  .16.;  in  quibus  diuidamus  multiplicationem  de  .43.  in  cordam  .ei. ,   scilicet 

in  perticas  .21,  et  pedes  3,  et  uncias  .9.,  ct  habebimus  perticas  .22,  ct  pedes  .4.,  et 

unciam  .1.,  ct  puncta  .0.  pro  arcu  .ei.  Vel  aliter  abscindamus  ex  coniis  .ei.  ct  .ct. 

quantitatem  cordg  .ez.}  et  remaneat  ex  conia  .ei.  quantitas  ,oi.t  que  est  pedum  ̂    3; 

et  ex  corda  .et.  remaneat  quantitas  .nt.,  que  est  pedum  .3.,  et  unciarum  .2.,  et  pun- 

ctorum .16.;  ct  ponamus  arcum  ,zi.  ad  arcum  .zt.,  scilicet  ad  perticam  unam,  sicut 

.01.  ad  .nt .,  hoc  est  multiplicabimus  arcum  . tz .,  qui  est  unius  pertieg,  scilicet  .2160 

punctorum  per  . oi .,  scilicet  per  puncta  .1200.,  ct  diuidemus  sumam  per  .nt.,  scilicet 

per  puncta  1856.,  habebimus  pro  arcu  .zi.  pedes  .4.,  ct  uncia  una  (sic),  ct  puncta  .c.: 

quibus  additis  cum  arcu  .es.,  qui  est  perticarum  .22.,  habebimus  perticas  22,  pedes 

.4.,  ct  unciam  .1.,  et  puncta  .6.  pro  arcu  .e zi.,  qui  est  similis  arcui  quesitoae/.  supe- 

rioris figurg.  Quare  si  multiplicauerinius  ipsum  per  sextani  dyametrj  scilicet  per 

2.,  ct  diuiscrimus  per  sextam  dyametrj  tabularum,  scilicet  per  .7.,  uenient  perticc  fl,  et 

pedes  .2,  et  uncie  .15,  ct  puncta  .15  pro  arcu  .ad.  ET  si  arcum  .abd.,  qui  est  maior 

semicirculo,  per  cordam  .ad  habere  uis,  extrahes  cordam  .e. i.  cx  corda  .et.,  remanebunt 

puncta  .396.;  que  multiplica  per  arcum  .tz.,  scilicet  per  puncta  .2100.;  ct  quod  perue- 

ncrit,  diuide  per  .nt.,  scilicet  per  .1856.,  extrahe  puncta  .596,  que  sunt  pes  .1.,  ct  uncie 

.16,  et  puncta  .14.  pro  arcu  .ti.}  que  si  addideris  arcum  maiorem  tabularum,  cuius 

corda  est  linea  .et.}  et  ipse  arcus  est  ,109.  perticarum,  habebimus  perticas  .109,  et  pedem 

.1.,  et  uncias  .16.,  et  puncta  .14.  pro  arcu  tabularum  :   que  si  multiplicauerinius  per  «s, 

ct  diuides  per  42.;  aut  si  multiplicaueris  ipsum  per  sextam  de  .12.,  ct  diuiseris  summam 

per  sextam  de  .42,  habebis  perticas  .31,  et  pedem  .1.,  et  uncias  «7.,  et  puncta  \   o   pro  arcu 

.abd.  ET  si  per  arcum  .afd  notum  cordam  .ad.  ignotam  habere  uis,  multiplica  r.rcuiu 

.afd.  per  clyainetrum  tabularum,  et  sumam  diuide  per  dyametrum  .ag.,  et  habebis  perti- 

cas .22,  ct  pedes  .4.,  et  unciam  .1.,  et  puncta  .6.  pro  arcu  suprascripto  .ezi.,  qui  est  arcus 

cadens  in  tabulis  inter  arcum  .ez.,  ct  arcum  .ezt.  Vnde  ut  iimeniamus  cordam  ipsius 

«J  Cotilam  .et   pUMlurum 
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.ei.,  que  erit  similis  corde  (   ad.  dati  circulj  .abgd.  cx  inuento  arcu  .ezi.}  et  extrahes 

arcum  .ez.,  rcraancljunt  pedes  .4.,  et  uncic  .1.,  et  puncta  .0.,  ejuesunt  in  summa  puncta 

1466.;  que  multiplica  per  diircrcntiam,  que  est  inter  cordam  .ez.,  ct  coniam  .et.,  que 

sunt  note  cx  tabulis;  et  est  illa  differentia  linea  Jit.,  que  est  punctorum  issr»;  ct  di- 

uides  summam  per  puncta  unius  perticg,  scilicet  per  arcum  .t.i.z.,  exibunt  pedes  {a. 

pro  linea  .o<.;  quibus  superadde  lineam  .eo.,  que  est  equalis  corde  .ez.,  habebis  per- 

ticas 22,  et  pedes  -3.  pro  corda  .ei\,  que  est  similis  corde  tue  .ad.:  quare  multiplicabis 

eam  per  sextam  de  is,  et  diuides  eam  per  sextam  de  42.,  exibunt  pcrticc  .6,  et  pes 

unus  pro  corda  .ad.}  ct  sic  secundum  ca  que  diximus,  cura  dyametri  circulorum  erunt 

noti,  poterimus  per  datas  cordas  notas  in  ipsis  arcus  eorum  ignotos  reperire,  et  cetera. 

CVM  itaque  arcus  per  cordas:  ct  cordas  per  arcus,  per  ea  que  diximus,  inuenire  sci- 
ueris;  et  uoluerls  aream  alicuius  sectoris  circulj  iuueuire,  arcum  eius  inuenire  studeas, 

et  dimidium  ipsius  per  semidyametrum  circulj  multiplica;  ct  quod  proucnerit ,   erit 

area  ipsius  sectionis.  Verbi  gratia  :   sit  sector  .abgd.  contentus  sub  rectis  ab.  ct  ad. 

ct  arcu  .bgd.,  quoniam  sector  est  figura  .abgd.,  erit  unaqueque  rectarum  .ab.tXad 

semidyameter  circulj;  quare  punctus  .a.  est  centrum  circulj,  de  quo  recisus  est  sector 

.abgd.:  compleatur  itaque  circulus,  de  quo  recisus  est  sector  .abgd.,  qui  sit  circulus 

.ghed.\  et  sint  arcus  .be.  et  .cz.  equales  arcui  .bgd.}  ct  compleantur  recte  .ac.  ct  .az., 

erit  itaque  unus  quisque  sectorum  abe.  ct  ,aez.  equalis  sectori  .abgd.:  quare  est  sicut 

arcus  .db.  ad  arcum  .be.,  ita  sector  .abgd.  ad  sectorem  .abe  :   similiter  ct  sector  .aez; 

equalis  est  sectorj  .adb.  ;   quare  est  sicut  arcus  db.  ad  arcum  .ez.,  ita  sector  .abgd. 

ad  sectorem  .aez.}  tres  itaque  sectores  .abgd.  ct  abe.  ct  .aez.  sibi  inuicem  sunt  equales. 

Duo  enim  illorum  reliquo  sunt  dupli.  Quare  sector  .ai/Ae.  duplus  est  sectorj  .aez. ; 

et  arcus  .dbc.  duplus  est  arcui  .ez.}  quare  est  sicut  arcus  .dbe.  ad  arcum  .ez. ,   ita 

sector  .adbe.  ad  sectorem  .aez.  Vndc  si  totum  circulum  d   illiserimus  in  sectores,  in  - 

ucnicmus  quod  proportio  naius  eorum  ad  totum  circulum  est  sicut  arcus  ipsius  ad  totam 

lineam  circunfcrcntcm  circulj;  sed  proportio  arctis  cuiuscumqtic  sectoris  ad  totam  li- 
neam  circunferentcm  est  sicut  dimidium  arcus  ipsius  ad  dimidium  lincg  circunfcrentis. 

Nam  proportio  numeri  facti  ex  semidyametm  circulj  in  semiarcum  sectoris  est  ad 

numerum  factum  cx  semidyametro  in  dimidium  lincg  circunfcrentis,  sicut  scmiarcus 

sectoris  ad  dimidium  lincg  circunfercnlis.  Sed  ex  facto  d   sem  id  varae  tro  ,   et  iu  me- 

dietatem lineg  circunfcrentis  lincg  proucnit  embadum  circulj.  Ergo  est  sicut  multipli- 
catio semidyametri  circulj  in  dimidium  arcus  sectoris  ad  embadum  circulj,  ita  sector  [   est 

ad  embadum  circulj;  ergo  arce  sectorum  omnium  colliguntur  ex  multiplicationis  («c)scmi- 
dyainctri  suorum  circulorum  iu  dimidium  arcus  ipsorum;  ct  hoc  uolui  demonstrare.  Et  ut 

lioc  in  numeris  declarcscat;  sit  quolibet  rectarum  .ab.  ct  .ad.  perticarum  .5.;  ct  arcus 

.bgd.  sit  perticarum  .8;  erit  ergo  dyameter  tota  perticarum  .10.;  multiplicabis  itaque 

semidyametrum  .ad.  per  dimidium  arcus  .bgd.,  scilicet  .5  per  4,  ucnicnt  20  pro  area 

.sectoris  .abgd.:  cl  si  aream  sectoris  .a be z.  habere  uis,  multiplicabis  semidyametrum 

.ae.  in  dimidium  arcus  .bez.,  venient  40.  pro  arca  sectoris  .a  bez.  Et  si  aream  tantum 

alicuius  sectoris  minoris  semicirculo  habere  uls,  ut  aream  sectoris .a bg.t  cuius  corda 

.ag.  sit  perticarum  io;  ct  sagitta  .bd.  sit  perticarum  4;  dyametrum  circulj,  unde  ipsa 

sectio  est,  inuenire  studeas  hoc  modo:  protrahes  lineum  .bd.  in  directo  usque  ad  puti- 
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ctum  . e .;  ct  sit  proportio  recte  .de.  ad  rectam  .da.  sicut  .da.  ad  .db. ;   quare  .ed.  erit 

.io,  scilicet  duplum  linee  .da.;  cura  uia.  sit  duplum  linee  .db.  Vel  aliter  multiplicetur 

.ad.  in  .dg.,  scilicet  .8  per  8.,  erunt  64;  que  diuidantur  per  rectam  .bd.,  scilicet  per 

.4.,  ucuicnt  .16  pro  linea  .de.,  ut  diximus;  erit  ergo  tota  dyameter  .be.  20. ;   et  sumatur 

centrum  circulj  punctus  .f.;  ct  copulentur  .fu.  fg.  ,   ct  erit  sector. fabg.  :   quare  si 

multiplicaucrimus  .fb.  in  dimidium  arcus  .a bg.,  scilicet  in  arcu  .bg.,  ucniet  arca  se- 

ctoris .fabg.;  dc  qua  si  astulcrimus  arcam  trigoni  rectilinci  . fag que  colligitur  ex 

.fd.  in  .dg.,  remanebit  utique  area  sectionis  contente  sub  .ag.  recta,  ct  arcu  .abd. 

Kt  si  arcam  relique  portionis  circulj,  que  continetur  sub  recta  . ag.,  ct  arcu  .aeg.  , 

habere  desideras,  semidyametrum,  scilicet  .fc.,  in  medietatem  arcus  .aeg.  multiplica,  ct 

proucnieali  sume  aream  trigoni  .fag.  superadde,  ct  habebis  embadum  sectionis  .aeg.; 

et  sic  studeas  operari  in  similibus. 

Et  si  occurreret  tibi  metiendi  campuin  habentem  figuram  sectoris,  videlicet  quod 

sit  composita  ex  triangulo,  ct  circulj  portione,  ut  cainpuin  . abgd .,  qui  componitur 

ex  triangulo  . abd .,  ct  sectione  circulj  . bgd .,  que  cognoscitur,  sectorem  non  esse  si 

linee  .ab.  el  .ad.  inequales  sibi  inuicem  sint;  uel  si  protracta  recta  iufra  figuram, 

ut  linea  .ag.  inequalis  fuerit  uni  rectarum  .ab.  et  .ad.;  cuius  embadum  habebis  , 

si  areas  sectionis  .bgd.  ,   el  triangulj  abd  in  unum  coniunxeris.  Ite*  si  uolucris 

mensurare  campum  habentem  figuram  piscis.  Videlicet  que  sit  composita  ex  duabus 

circulj  scctiouibus  ,   ut  figuram  . ezit .   ,   que  componitur  cx  duabus  sectionibus  cir- 

culj, que  sunt  .ezi.  ct  .e.t.i.  ,   accipies  siquidem  embadum  unius  cuiusque  sectio- 

nis;   el  quod  cx  ipsa  couiuncliouc  prouenit  ,   erit  embadum  figure  . e.z.i.t .   Rvasvs  | 
a 

•   et  .po  ....  Rvi»t»  •   (fui.  61 

•WJO,  lan.  Jj,  e   nurgiar  itifrriur»; 

r*«-  101.  1,..  t2i. 

y 

est  campus,  cui  figura  clana,  uel  obliqua  dicitur,  que  circundatur  ab  una  tantum  linea 

minime  circulum  faciente,  cuius  duo  dyametri  .ag.  et  .bd.  sc  se  secundum  rectum  angu- 

lum secantes  sibi  inuiccm  sunt  inequales:  hanc  itaque  poteris  mensurare,  si  eam  in  figuris 

recti  lineis  soluere  procuraueris;  cx  quibus  prima,  et  maior  erit  quadri  laterum  rcctilineum 

coutcnlum  sub  rectis  ba.  ct  bg.  et  da.  ct  dg.,  ct  remanebunt  cx  ipsa  figura  pectora 

quatuor,  quorum  unum  couliuelur  sub  recta  .ab.,  et  curua  .aeb.  Aliud  namque  est  cou- 

tendum a   recta  .bg.,  ct  curua  . bzg .   Tertium  uero  est  sub  recta  .gd.,  ct  curua  .gid. 

Quartum  quidem  continetur  sub  rectis  .da.  ct  curua  .dia.;  in  quibus  quatuor  pectoribus 

si  protraxerimus  triangulos  .ea b.  ct  .zbg.  ct  .igd.  et  .tad.  rectilineos,  non  remanebit  ex 

tota  figura  nisi  parum  quod  continetur  sub  pectoribus  .8.:  et  si  in  quolibet  ipsorum 

«   Ifi;  ct  WRitU  ....  arcam  trigoni  . 
(fnl.61  t>erio,  lio.  10-18;  pag.llKl. 

Iin.il—  pag.  101,  li*.  1-?). 
b 

e 
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protrahatur  triangulus;  et  in  residuis  pectoribus  illud  idem  operari  studueris,  rcsol- 
uclur  tota  figura  clana  suprascripla  dicta  in  figuris  rcctilincis;  ct  non  remanebit  ex 

ea  aliquid  sensibile;  quarum  rectilineanim  figurarum  omnium,  si  embada  in  unum  re- 
duxerimus, nimirum  embadum  totius  figurg  incontanter  babcbinuis.  Aliter  dyametros 

.ag.  ct  .bd.  iti  unum  coniunge,  et  ipsorum  dimidium  per  j   3   multiplica;  ct  quod  pro- 

uenerit  erit  quantitas  curuc  linee  .a.b.g.d.;  cuius  dimidium  si  per  dimidium  medie- 
tatis duorum  dyametrorum  multiplicandis ,   embadum  suprascriptg  figurg  proucncrit. 

Et  ut  hec  iu  numeris  habeantur,  sit  dyameter  .bd.  10.,  et  dyameter  .ag.  12;  quibus  in- 

simul iunctis  faciunt  .28.;  quorum  dimidium  si  per  *   3   diuiscris,  ucnient  .44.  pro  curua 
linea  .abgd.;, cuius  dimidium,  scilicet  .22.,  si  per  meditatem  medietatis  dyametrorum , 

scilicet  per  .7.,  niultiplicaueris,  reddent  .154  pro  embado  ipsius. 

Si  iu  circulo  trigonum  describatur,  cuius  tres  anguli  periferiam  cinguli  contingant, 

possibile  est  per  notitiam  ipsius  trigoni  laterum  dyamclrum  inucnire. 

Ad  cuius  rei  cuidentiam  adiaceat  trigonum  .a.b.g.  descriptum  in  circulo  abdg cuius 

tres  anguli  contingunt  cingulum  in  punctis  .a.b.g.:  a   puncto  quidem  .a.  protrahatur  dya- 

meter .ad.  secans  latus  trigouj  .bg.  super  punctum  .c.  Dico  per  notitiam  laterum  tri- 
goni .abg.  esse  possibile  quantitatem  dyametri  .ad.  inuenire,  Adiaceant  quidem  primum 

duo  latera  trigouj  .ab.  et  .ag.  sibi  iuuicem  cquaiia;  ct  compleantur  recte  .bd.  ct  -dg.; 

ct  erit  unumquodque  trigonorum  .abd.  ct  .agd.  ortliogonium,  cum  unumquodque  ipso- 
rum sil  in  semicirculo:  ct  quia  latus  .ab.  est  equule  lateri  .ag.,  equalis  erit  latus  .bd. 

lateri  .dg.;  quare  periferia  .bd.  periferie  .dg.  est  equalis.  Super  cquales  ergo  periferias 

equales  anguli  consistunt ;   quare  angulus  ,   qui  sub  .bad.  angulo  qui  sub  .dag.  j 

est  equalis;  quare  basis  .be.  basi  .eg.  est  equalis.  Ergo  dyameter  .ad.  secat  rectam  .eg.  iu 

duo  cquaiia;  quare  ad  rectos  angulos  ipsa  secare  necessc  est,  ut  Evclides  in  tertio 

suo  libro  demonstrat ;   orthogonia  quidem  sunt,  ct  cquaiia  trigona  .aeb.  et  .aeg.,  et 

similia,  cum  anguli  unius  cqualcs  sint  angulis  alterius;  ct  quia  trigonum  .adb.  habet  au- 

gulum  .&«(/.  comuoem  cum  trigono  .abe.;  et  angulus  .a e b.  angulo  .abd.  est  equalis, 

cimi  unusquisque  ipsorum  sit  rectus  :   reliquus  ucro  qui  sub  .adb.  reliquo  qui  sub 

.abe.  est  equulis;  equiangula  ergo  sunt  trigona  .abd.  et  .aeb.  Similiter  ostendetur,  tri- 

gonum .agd.  equiangulum  esse  cum  trigono  .aeg.  Quatuorcrgo  trigona  .aeb.  aeg.  abd. 

agd.  sibi  iuuicem  sunt  similia.  Similia  enim  trigona  circa  equales  angulos  habent  la- 

tera proportionalia.  Quare  est  sicut  .da.  subtendens  angulum  rectum,  qui  sub  .abd. 

ad  .ab.  continentem  ipsum,  ita  .ab.,  ucl  .ag.,  qui  subtendens  subtendentes  angulos 

rectos  ad  rectam  .a  e.}  quare  multiplicatio  .ad.  iu  cathetum  .ae.  equatur  unicuique  qua- 

dratorum linearum  .ab.  et  aig.,  ucl  inulliplicatioui  ex  .ab.  in  .ag. 

Quare  si  multiplicaucrimus  .ab.  in  .ag.,  uel  acceperimus  quadratum  lineg  .ab.,  uel 

linee  .ag.,  et  summam  diuiscrimus  per  cathetum  .ae.  ,   prouenict  quantitas  dyametri 

.ad.;  et  est  nota  cathetus  .ae.,  cum  sint  nota  latera  trigoni  .a bg.;  quare  ct  dyameter 

.ad.  erit  nota.  Que  ut  demonstrentur  iu  numeris,  sit  quclibct  rectarum  .ab.  et  .ag. 
perticarum  10,  et  recta  .bg.  sit  12.  Quare  cathetus  .ne.  erit  8:  cx  ductu  quidem  .a b. 
in  .ag.,  uel  cx  quadrato  lineg  .ab.  ucl  .ag.  proucniunt  ioo;  quibus  diuisis  per  .ae.  , 
scilicet  per  .8.,  ucnicnt  \   12  pro  dyametro  .ad.:  ucl  aliter  quia  duc  recte  .ad.  ct  .bg. 
se  se  iuuicem  secant  iu  circulo  .abdg.,  erit  multiplicatio  .ae.  in  .cd.  sicut  multipli- 
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catio  .Ae.  m   .eg.:  quare  si  multiplicauerimus  .be.  in  .eg.,  ct  diuiserimus  per  .ae.,  sci- 

licet 36  per  8,  uenient  \   4   pro  linea  .et/.  Quare  tota  .ad.  dyameter  erit  \   12,  ut  pre- 
diximus.  Sed  sit  unaqueque  rectarum..*?  A   ct  ag.  cum  dyametro  .ad.  nota;  et  recta 

.bg.  sit  ignota;  quoniam  orthogonium  est  trigonum  .abd.;  et  al>  angulo  ipsius  recto 

super  basem  .ad.  ad  rectos  angulos  protracta  est  recta  . be .,  erunt  trigona  .abe.  ct 

.beti,  sibi  inuicem  similia,  nec  non  et  toti  trigono  .abd.;  quare  est  sicut  .da.  ad  .ab., 

ita  .ab.  ad  .a e.;  quare  si  diuiserimus  quadratum  lincg  .ab.,  quod  est  loo,  per  dya- 

metrum  .ad.,  uenient  .8.  pro  catheto  .ae.;  quorum  quadratum  si  auferatur  cx  quadrato 

lateris  .ab.,  remanebunt  3«  pro  quadrato  lincg  .be.:  uel  si  multiplicaucrimus  .ae.  per 

cd.,  hoc  est  .8.  per  |   4,  uenient  similiter  36  pro  quadrato  lincg  .be.;  ergo  .be.  est  .0., 

et  tota  .bg.  est  .12.:  uel  aliter  quia  trigonum  .aeb.  est  simile  trigono  . udb .,  erit  sicut  .ad. 

ad  .db.,  ita  .ab.  ad  .be.;  habent  enim  latera  circa  equales  angulos  proportionalia :   est  | 

quidem  angulus,  qui  sub  .a6e.,equalis  angulo  qui  sub  .adb.;  quare  si  multiplicaucrimus 

.db.  in  .ba.,  hoc  est  1   7.  in. 10;  et  diuiserimus  per  .*?*/.,  uenient  .0.  pro  linea  .be.,  que  est 

medietas  lincg  .bg.  Sed  non  sint  equales  recte  .ab.  ct  .ag.;  sit  minor  carum  .ab.  iu 

hac  alia  cernitur  ligura:  et  protrahatur  in  trigono  utbg.  cathetus  .az.;  ct  quia  in  se- 
ctione .bdga.  sunt  duo  anguli  ,   quorum  uuus  est  qui  sub  . bga .   ,   ct  alter  qui  sub 

.bda.,  erunt  ipsi  anguli  sibi  inuicem  equales;  et  angulus  qui  sub  .azg.  angulo  qui 

sub  .abd.  est  aqualis,  rum  sit  uterque  eorum  rectus;  reliquus  sub  .zag.  reliquo  qui 

sub  .bad.  est  equalis:  cquiauguia  enim  sunt  trigona  .azg.  et  .abd.  Similiter  ostendetur, 

trigouum  .azb.  esse  simile  trigono  .agd.:  sunt  enim  in  sectione  contenta  a   recta  .ga., 

et  arcu  .a  bdg.  anguli  qui  sub  .abg.  et  ,adg.  Quare  ipsi  anguli  sibi  inuicem  sunt 

equales;  ct  anguli  .azb.  ct  .agd.  sunt  recti;  quare  reliquus  qui  sub  .zab.  reliquo  qui 

sub  .gad.  est  cqualis.  Simile  est  ergo  trigonum  .azb.  trigono  .agd. ;   ct  quia  similia 

sunt  trigona  .abd.  et  .azg.,  erit  sicut  .da.  ad  .ab.,  ita  .ga.  ad  .az.  Quare  si  multipli- 

cauerimus  .ab.  in  .ag.,  ct  diuiserimus  per  .az.,  proueniet  dyameter  .ad.  Exemplum  in 

numeris:  sit  .ab.  13.,  et  .ag.  13,  et  bg.  sit  .14.;  quare  .bz  erit  .5., et  zg.  erit  .0.,  et  az. 

erit  .12.  Ex  ab  quidem  in  .ag.  ueniuut  .195.;  quibus  diuisis  per  4ix.,  scilicet  per  12, 

proueniunt  |   10  pro  dyametro  .ad.  Sed  sit  nota  dyameter  .ad.  cum  unaquaque  recta- 

rum .ab.  ct  .ag.,  recta  nero  .bg.  que  est  corda  arcus  . bag .,  sit  ignota;  quia  similia 

sunt  trigona  .adg.et  .azb.,  circa  equales  angulos  habent  lalcra  proportionalia;  quare 

est  sicut  .ad.  ad  .dg.,  ita  .ab.  ad  .bz.;  quare  multiplicatio  .ab.  in  .dg.  equa  est  mul- 

tiplicationi .ad.  in  .bz.  Rursus  quia  similia  sunt  trigona  .abd.  et  .rtzg.,crit  sicut  .ad. 

ad  .db.,  ita  .ag.  ad  .gz.;  quare  multiplicatio  .ag.  in  .db.  equatur  multiplicationi  .ad. 

in  .zg.  Sed  multiplicatio  .ab.  iu  .gd.  fuit  equa  multiplicationi  .ad.  in  .bz.;  ergo  mul- 

tiplicatio .ab.  in  .gd.  cum  multiplicatione  .ag.  in  .bd.  equatur  duabus  multiplicatio- 

nibus, que  sunt  ex  .ad.  in  .bz.,  ct  ex  .ad.  in  .zg.;  que  due  multiplicationes  equantur 

facto  cx  .ad.  in  •bg.;  ergo  multiplicatio  .ab.  in  dg.  cum  .ag.  in  .db.  equatur  facto 

ex  .ad.  in  .Ag.;  ergo  si  multiplicationem  cx  .ab.  in  .dg.  coniunxerimus  cum  facto  cx 

.ag.  iu  .bd.,  et  summam  diuiserimus  per  .ad.,  ucnict  nota  corda  .bg.,  ut  prediximus. 

Que  demonstrentur  in  muneris:  cx  quadrato  quidem  dyametri  .ad. auferatur  quadratarie) 

linearum  ab  ct  ag.,  et  remanebunt  nota  quadrata  linearum  .bd.  et  .dg.,  cum  ortho- 

gonia sint  trigona  .abd.  et  .agd.;  et  erit  .bd.  J   9;  et  recta  .gd.  erit  {0.  Vndc  si  mul- 
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tipliraucrimus  J   6.  per  .13.,  hoc  est  gd.  per  .ab.,  et  J   fl  per  15,  hoc  est  .bd  per  ag., 

habebimus  ‘   227;  quibus  diuisis  per  dyametruni  .ad.,  hoc  est  per  {   K»,  reddunt  .14.  |   pro 

corda  .bg.;  et  quibus  diuisis  per  {   16,  scilicet  per  dyametnun  .ad.,  uenient  14  pro 

conia  .bg.:  et  hoc  est  ualdc  utile  in  reperiendo  corda  cuilibet  arcui  agregato  ex  dua- 

bus arcubus,  quorum  corde  sint  note.  Fuerunt  quidem  note  corde  arcuum  .ba.  et  . ag 

scilicet  recte  .ab.  et  .ag.;  per  quarum  notitiam  inacuimus  cordam  .bg.  arcui  .abg., 

qui  fuit  agregalus  ex  arcu  .ba.  ct  . ag .;  et  hoc  dcmoustrauil  Tholoxevs  in  compositione 

tabulc  arcuum  ,   ct  cordarum  in  almagcsti  per  alium  modum.  DKMonstrauit  quidem 

Tholomevs  per  consimilem  ligurani,  quod  omnis  quadrilatcri  qualitercumque  cadentis  in 

circulo,  si  duo  dyametri  protrahantur  in  ipso,  multiplicatio  unius  dyainctri  in  alium 

cquatur  duabus  multiplicationibus  oppositorum  laterum;  quod  sic  probatur.  In  circulo 

quidem  .abed.  sit  qundrilaterum  . abed .;  ct  in  ipso  sint  dyametri  ipsius  quadrilateri 

.nc.  et  bd  se  inuiccm  secantes  super  punctum  .e.  Dico  quod  multiplicatio  .<ic.  in 

.bd.  equatur  duabus  multiplicatiouibus,  que  liunt  ex  ab.  in  . cd .,  et  e\ad.  in  .bc. 

Anguli  quidem  .bae.  et  .ead.  aut  sunt  cquales,  aut  inequales:  sint  prius  cquales;  et 

ostendetur,  trigonum  .aed.  simile  esse  trigono  .a bc.,  cum  anguli  qui  sub  .adb.  ct  .acb. 

sint  sibi  inuicein  cquales.  Sunt  enim  in  eadem  sectione  reliquus  qui  sub  .aed.  re- 
liquo qui  sub  .abc.  similiter  est  cqualis;  quare  est  sicut  .ac  ad  cb.,  ita  ad.  ad  .de.: 

erit  ergo  multiplicatio  .ad.  in  xb.  cqualis  .ac.  in  de. 

Similiter  ostendetur,  trigonum  .aeb.  simile  esse  trigono  utde.;  quare  erit  sicut  .ac. 

ad  .cd.,  ita  .ab.  ad  .be.i  multiplicatio  ergo  .ac.  in  .eb.  est  equalis  multiplicationj  .ab. 

in  cd.;  ergo  multiplicatio  .ad.  in  .bc.  cum  .ab.  in  .cd.  cquatur  mulli  plica  tioni  .ac. 

in  .bd.,  ut  predixi.  Sed  sit  angulus  .bae.  maior  angulo  .ead.;  cL  iaceat  angulus  .bai. 

equalis  angulo  .ead.;  comunis  accipiatur  angulus  .iae.,  erit  angulus  .bae.  equalis  an- 
gulo .iad.;  quare  ostendetur,  trigonum  .iad.  simile  esse  trigono  .abc.;  ct  trigonum 

.aib.  simile  esse  trigono  .adc.  ,   et  prouenient  de  inceps  que  diximus  superius;  ct 

ostendetur,  multiplicatio  dyametri  .ac.  in  dyametruni  .bd.  equari  duabus  multiplicatio- 
nibus oppositorum  latcruin.  Ymle  si  una  ex  ipsis  cordis  fuerit  ignota,  per  notitiam 

reliquorum  poteris  ipsam  inueiiirc.  Verbi  gratia  :   sit  ignotus  unus  cx  dyamelris,  re- 
liquus uero  cuin  lateribus  quadrilateri  sit  notus. 

Multiplicabo  quidem  .ab.  in  .cd.;  et  addam  id  quod  prouencrit  cum  fucto  ex  .ad. 

in  .bc.;  et  summam  que  prouencrit  diuidam  per  dyametrum  notum.  Et  si  fuerit  igno- 

tum latus  .ab.,  ex  multiplicatione  .ac.  in  .bd.  extraham  factum  cx  .ad.  iu  .bc.;  residu- 

umque diuidam  pcr.ci/.,  et  ucniet  .ab.;  ct  sic  iutelligas  in  reliquis.  | 

Si  in  circulo,  cuius  dyameter  sit  8,  latus  trigoni  equilalcri  cadentis  in  circulo  in- 

ucuirc  desideras,  cx  quadrato  totius  dyametri  quartam  partem  remoue,  ucl  quadratum 

semidyametri  triplica,  et  habebis  .48.  pro  quadrato  unius  cuiusque  laterum  trigoni  ca- 

dentis iu  ipso  circulo:  quod  si  iu  dimidium  sui  ratiicti  multi  plica  ucris,  scilicet  per 

.3,  uenient  tres  radices  de  .48.,  hoc  est  una  radix  de  .432.  pro  embado  ipsius  trigonj, 

quod  est  perticarum  .20.,  et  pedum  .4.,  el  unciarum  J   12.  Vnde  habetur  quod  proportio 

arr£  unius  cuiusque  trigonj  cadentis  iu  ipso  circulo  ad  quadratum  sui  dyametri  est 

sicut  .20,  et  pedes  .4,  et  uncic  \   12  ad  04.:  quare  si  niultiplicaucriimis  ea  per  quadratum, 

cuius  nolueris  dyametri,  et  diuiseriinus  per  64,  habebimus  arcam  trigonis  {sic}  cadentis 

in  ij>so  circulo.  Et  quia  trigonum  cadens  in  circulo  est  medietas  exagoui  cadentis  iu 
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ipso  circulo,  erit  proportio  arcg  cxagoni  ad  quad ratum  dyamctri  sui  circulj  sicut  .41, 

et  pedes  3,  ct  uncic  \   7   ad  64.;  quibus  multiplicatis  per  quadratum  dyainctrj  cuius  uis 

circulj,  si  summa  diuidalur  per  64,  ueniet  utique  emhadura  exagoni  radentis  in  ipso 

circulo.  Et  si  in  circulo  . a   bgd.  cius  dyanicter  . bd .   sit  .8.;  ct  uis  latus  penlhagoni- 

cum,  seu  dccagonicum  cadens  in  ipso  circulo  reperire,  super  dyaraetrum  .b.d.  a   centro 

.e.  cathetus  erigatur  .ea.-,  ct  diuidalur  . ed .   iu  duo  equa  super  punctum  .5.;  ct  copu- 
letur recta  . az .;  ct  iaccat  recta  .z.  equalis  recte  .az.,  ct  copuletur  recta  .ai.  Dico 

quidem  quod  recta  .ai.  iatus  est  pcnthagonicum:  ct  recta  .i e.  latus  est  dccagonicum; 

quod  sic  probatur  :   quia  linea  .ed.  diuisa  est  in  duo  equa  super  .z. ;   ct  indirecto 

ipsius  ndiuncta  est  linea  .ei.,  erit  multiplicatio  .ei.  iu  .id.  cum  quadrato  linee  .ez. 

est  equalis  quadrato  lincg  .zi.  Sed  .zi.  recta  iacet  equalis  recte  . az .;  ergo  facium  ex 

d e.  in  .di.  cum  quadrato  linee  .ez.  equalur  quadrato  linee  .az.  Sed  quadrato  liuee 

.az.  equautur  quadrata  linearum  .ae.  et  .ez.)  ergo  factum  ex  .ie.  iu  .id.  cura  quadrato 

lincg  .ze.  equatur  duobus  quadratis  linearum  .ae.  et  .ez.  :   comunitcr  auferatur  qua- 

dratum linee  -ez.,  remanebit  multiplicatio  .ei.  in  .id.  equalis  quadrato  semidyametri 

.ae.,  Iioc  est  quadrato  semidyametri  .de.,  cum  .de.  sit  equalis  linee  .ae.)  ergo  linea 

.d.i.  diuisa  est  media,  ct  extrema  proportione. 

Est  enim  ut  .id.  ad  .de.,  ita  .de.  ad  .ei.)  et  csl  latus  cxngonicum  linea  Me.',  cum 
itaque  lateri  exagonici  adiungatur  recta,  que  cum  tota  diuisa  sit  secundum  inediam, 

ct  extremam  proportionem  in  puncto  coniiluclionis  ipsarum,  ipsa  recta,  que  coniungi- 

lur  lateri  cxagonico,  est  latus  dccagonicum,  ut  F.vclides  in  tertio  decimo  libro  demon- 

strat. Quare  recta  .ei.  est  latus  |   dccagonicum.  Et  quia,  ut  idem  Evcudes  in  eodem 

libro  ostendit,  latus  pcnlhagotiicum  posse  super  latus  exagonicum  et  decagonicum,  erit 

siquidem  recta  Mi.  latus  pentliagonicuin,  cum  possit  equalc  quadratorum  linearum  .ae. 

ct  .ei.,  scilicet  quadratis  lateris  exagonici,  et  dccagonici,  quod  .ai.  latus.  Monstrabo 

cum  numeris,  esse  lineam  minorem,  scilicet  radicem  abscisionis  quartg. 

Verbi  gratia:  dyameter  .bd.  est  .8.;  quare  utraque  rectarum  .ae.  ct  .ed.  est  .4.;  quo- 
rum dimidium,  scilicet  .se.,  est  .8.  Vnde  si  adiuiixcrimus  quadrata  linearum  .ae.  ct  .ez., 

habebimus  .so.  pro  quadrato  uniuscuiusque  linearum  .az.  zi.)  ergo  recta  .ei.  constat 

ex  radice  minus  numero:  est  enim  ipsa  radix  de  .80.  duobus  inde  demtis:  quam  si  in 

se  multiplirauerimus,  ucnicnt  24.,  minus  1111. M   radicibus  de  .20.;  que  mi.ur  radices  suut 
una  radix  scxdecupli  de  20.,  scilicet  de  .320.;  que  si  addiderimus  cum  quadrato  linee 

.ae.,  scilicet  cum  .tc.,  habebuntur  .40,  minus  radice  de  320,  pro  quadrato  lincg  .ai.) 
quorum  radix  est  linea  .ai.:  ct  quia  i|»sa  est  radix  numeri,  minus  radice,  dicimus, 

ipsam  esse  lineam  minorem,  cum  diiTerentia,  que  est  inter  quadratum  de  40,  scilicet 

inter  .1600.  ct  .320.  non  sit  quadratus  numerus,  cuius  recisi  radix  secundum  propinqui- 

tatem sic  accipitur:  radix  dc  320.,  que  est  circa  18,  minus  nona,  extrahitur  de  .40.,  re- 

manent \   22.,  quorum  radix,  que  est  .4.,  et  pedes  4,  et  uncie  3.,  et  puncta  .17.,  secun- 

dum maximam  propinquitatem  est  linea  .ai.,  scilicet  Iatus  pcnthagonicum  cadeus  in 

circulo  supra  scripto.  Ex  hoc  enim  facile  possunt  haberi  omnia  latera  penthagonica  quo- 
rumlibet circulorum  ;   quia  est  sicut  4,  et  pedes  2.,  et  uncie  .3,  et  puncta  17  ad  8., 

ita  erit  latus  pentliagonicum  cuius  uis  circulj  ad  suum  dyamelrum.  Vnde  si  multipli- 

caticrimus  dynmelrum  cuiuslibet  circulj  per  4,  et  pedes  2,  ct  uncias  3,  et  puncta  17, 
14 
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ct  (I iuiscrimus  per  8.,  habebimus  Iulus  decagotiicttni  ipsius  circulj.  Si  vero  conlatu  anguli 

peothagouici . be .   in  pcnllingnno  .abede.,  circa  quoti  pculliagonum  sit  circulus  utbgde. 

descriptus,  inucniie  desideras.  byanielruin  ipsius  circulj  .bz.  protrahe,  que  sil  .8.;  et  co- 

pulabis .re.,  que  erit  latus  decagonicuui:  el  quia  angulus  .zeb,  est  iu  semicirculo  . zeb .; 

ideo  est  rectus.  Quare  si  cx  quadrato  dyametri  .bz.,  quod  est  .04.,  auferatur  quadratum 

latetis  deragonici  .re.,  quod  inuenimtLs  esse  superius  .24.,  minus  radice  de  320.;  quorum 

radii  dicitur  linea  maior,  cum  sit  radix  biuomij  quarti,  remanebunt  40,  et  radix  dc 

320.,  que  est  longitudo  corde  .be.  Ynde  potest  haberi,  quod  quorumcumque  nominum 

fuerit  quadratum  pentliagonici ,   corumdem  nominum  erit  conia  anguli  penthagonici. 

Sed  latus  pentbagonicum  est  radix  recisi  quarti,  scilicet  numeri,  minus  radice;  et  qua- 

dratum cordg  est  binomium  quartum;  et  quia  mirius  est  reciso  suo  binomio;  idcirco  | 

radix  quarti  recisi  dicitur  linea  minor:  ct  radix  quarti  hinomij  dicitur  maior. 

Aliter  protrahatur  dyameter  .ati.  secans  cordum  .be.  super  punctum  et  copu- 
labo rectam  .ib.t  et  erit  trigonum  .iba.  orthogonium;  ct  est  diuisum  a   catheto  .bt. 

iu  duo  trigona  sibi  inuiccm  similia  et  toti;  quare  est  sicut  .ia.  ad  .ab.,  ita  .ab.  ad 

.at.:  quare  si  diuiserimiis  quadratum  lincg  .ab.,  quod  est  .40,  minus  radice  de  .320., 

]»er  dyametrum  .ai.,  scilicet  per  .8.,  habebuntur  .5,  minus  nidice  de  .5.  pro  linea  .at.: 

quibus  extractis  ex  tota  ai.,  remanebunt  .3,  ct  radix  dc  .5.  pro  linea  .ti. :   unde  si 

mulliplicaucrimus  .ti.  in  .ta.,  et  quadruplicaucrimus  illud  quod  proucnerit,  habebun- 

tur similiter  .40,  et  radix  de  .320  pro  quadrato  linee  .be.:  est  enim  nidix  de  320.  is 

mitius  J;  quibus  additis  cum  .40,  faciunt  58,  minus  nona,  pro  quadrato  lincg  .be.  , 

«piorum  radix  est  .7,  ct  pedes  .3,  ct  uncie  .11,  ct  puncta  .14.  Per  quaiu  etiam  cor- 

dam poteris  habere  notitiam  similium  cordarum  cadentium  in  quolibet  circulo,  si  ipsam 

per  dyametrum  ipsius  circulj  duxeris,  et  summam  diuiscris  per  .8.  Et  ut  habeamus 

embadum  suprascripli  pcntliagoni,  multiplicabimus  \   dyametri,  scilicet  .6  per  |   corde 

.be.;  uel  ̂    de  .6,  que  sunt  .5.,  multiplica  per  totam  cordam  .be.,  et  ueniciil  circa  per- 

ticas .39,  et  denarios  |   1.  mensurg  pro  embado  penthagoni  .abgde.  :   per  quod  etiam 

possumus  habere  notitiam  embadorum  omnium  penlliagononiin  cadentium  in  quibus- 

libet circulis:  si  multiplicaucrinius  perticas  38,  et  denarios  £   i.  per  quadrata  dyametro- 

rum  ipsorum  circulorum,  et  diuiserimus  per  quadratum  prepositi  circuli,  scilicet  per 

04.;  quia  ct  Ercuncs  in  principio  duodecimi  libri  ostendit  similia  rectilinca  in  circulis 

nd  se  inuiccm  sunt  sicuti  ad  dyametrorum  tetragona:  permutarim  ergo  est  sicut  qua- 

dratum dyametri  unius  circulj  ad  multilalcrum  cadens  in  ipsum,  ita  quadratum  al- 

terius circulj  ad  simile  multilateruni  cadens  in  ipsum :   possumus  etiam  aliter  habere 

notitiam  corde  .be.;  et  habebitur  ex  ea  que  probantur  in  quarto  decima  libro  Ex- 

cudis, quod  corda  anguli  pentliagonici  cum  latere  pcnthagonico  possunt  quincuplum 

tetragoni  semidyametri  circulj:  quare  si  acceperimus  quincuplum  quadrati  medietatis 

dyametri,  habebimus  .80.;  de  quibus  si  extracxcrimus  quadratum  lateris  pentliagonici, 

scilicet  40,  minus  radice  dc  320,  remanebunt  40,  ct  radix  dc  320.  pro  quadrato  corde 

.be.,  ut  prediximus:  ucl  si  multiplicaucrinius  dyametrum  per  ,   habebimus  .40.  pro 

maiori  nomiue:  ct  si  ex  quadrato  quadrati  dyametri  acceperimus  hoc  est  de  4(H>6, 

habebimus  320;  quorum  radix  est  minus  nomen;  et  sic  poteris  facere  in  alijs  circulis. 

Embadum  quidem  trigoni  cquilatcri  ct  cquianguli  cadentis  in  circulo  ,   cuius  dya- 
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nicter  csl  .8.;  iuucnimus  esse  superius  perticas  quadratas  .20,  et  pedes  .4.,  ct  uncias  J   12. 

Embadum  quidem  tclragonj  est  32,  scilicet  dimidium  de  64.  ,   scilicet  ex  tetragono  | 

dyametri.  Pcnlltagoni  ucro  57  38.  Exagoni  quoque  .41,  et  pedes  .3,  et  uncic  J   7.  Octa- 
goni embadum  quidem  est  perticarum  45,  et  pedis  .1,  et  uncie  J   9,  que  hulicnlur  ex 

multiplicatione  dupli  dyametri  in  medietatem  lateris  tetragoni ,   scilicet  ex  ie  in  ra- 

dice de  .8.  Embadum  quoque  dccagonj  est  perticarum  47,  el  unciarum  J   s,  que  habentur 

ex  multiplicatione  quincuplatiouis  quarte  partis  dyametrj  in  latus  penthagonicum  , 

scilicet  ex  .10.,  in  perticas  .4,  et  pedes  .4.,  ct  uncias  .3,  el  puncta  .17.  Embadum  nam- 

que dodeengonj  est  .43  perticarum,  que  proueniunt  ex  multiplicatione  medietatis  dya- 
metrj in  medietate  omnium  laterum  exagoni  cadentis  in  ipso  circulo.  Cvmquc  omnium 

harum  notitiam  habueris:  poteris  embadum  similium  figurarum  cadentium  iu  alijs  cir- 

culis de  facilj  habere:  si  iu  memor  non  fueris  ex  prodictis.  Explicatis  itaque  que  ad  cir- 

culorum demonstrationes  pertinent;  nunc  ad  dimiuulioucin  camporum,  qui  iu  ascensione 

montium  iacent,  accedamus. 

Incipit  fxirs  quinta  in  dimensione  camporum  qui  in  montibus  iacent. 

Cvi  itaque  campum  aliquem  qui  sit  in  ascensione,  sine  in  derliuibus  montium  me- 

tiri desideras,  latera  superficiei  iaccnlis  iu  plano  sub  ipso  diligenter  inquiras,  per  que 

embadum  ij>sius  plang  superficiei  habere  studeas. 

Naiu  ipsum  erit  embadum  quarti  campi.  Non  enim  mensurantur  montes  secundum 

superficies  apparentes  in  eis;  cum  domus,  et  cdificia,  arbores,  nec  non  et  semina  non 

secundum  rectum  angulum  super  ipsas  superficies  eleuentur.  Ynde  queruntur  embada 

ipsorum  planotuin,  super  que  apparentes  superficies  montium  iacent:  et  super  que 

plana  predirta  omnia  secundum  rectum  angulum  clcuuutur.  Nam  qualiter  per  latera 

decliuarum  supcrficierum  habeas  notitiam  laterum  planarum  supcrficierum  existentium 

sub  ipsis,  uolo  presentialiter  demonstrare.  Adiaceat  quidem  linea  .ab.  pro  latere  ali- 

cuius decliuis  superficiei  iaccntis  in  monte;  el  sit  linea  .bg.  latus  plani  existcnlis  sub 

latere  .ab.)  ct  cadat  super  .bg.  pcrpciidiculariler  recta  .ag.  faciens  angulum  qui  ad  .g. 

rectum:  oportet  quidem  per  notitiam  apparentis  lateris  .ab.  occultum  latus  . bg.,  nec 

non  ct  notitiam  perpendicularis  .ag.  uerissime  reperire.  Quod  dupliciter  fit.  Primus 

enim  modus:  et  quo  sapientes  agrimensores  utuntur:  ut  in  puncto  .a.  caput  metientis 

pertieg  ponas,  extendens  eam  uersus  .b.  super  lineam  .ab.,  e t   caput  pe rticg,  quod  est 

super  .a.  immobiliter  tene:  aliud  uero  sursum  erige  donec  ipsa  pertica  iuccat  cquidi- 

stanier  linee  .gb.;  quod  scitur  per  quoddam  instrumentum ,   quoti  uocatur  arcbipcn- 

duluni,  ut  inferius  demonstrabo:  ct  tunc  per  inferius  caput  pertieg  lapillum  cadere 

relinquas  super  lineam  .ab.)  et  ubi  |   lapillus  ceciderit,  ibi  cum  eadem  pertica  incipias 

eodem  ordine  cum  pertica  mensurare;  et  sic  facies  donec  expleucris  mensurando  to- 
tam liucam  .ab. 

Verbi  gratia  :   sit  pertica  primo  posita  .ae.,  que  equidistet  lateri  .gb.)  et  per  .e. 

punctum  cadat  lapillus  super  punctum  ,c.)  super  quem  punctum  ponat  iterum  caput 

pertieg,  tenendo  eam  cum  archipcndulo  cquidislanlcm  cum  linea  .gb.,  que  sit  .cf.) 

ct  a   puncto cadat  lapillus  super  punctum  Ji.,  et  a   puncto  Ji.  uersus  ct  ponas 

iterum  perticam  equidistantem  linee  .bg.f  que  sit  .hi.)  et  per  J.  cadat  lapillus  super 

punctum  .b.  Nam  quotiens  pertica  sit  posita  cadens  super  liucam  .a  b.,  totiens  pertica 

fui.  44  vtrt». 
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una  erit  iu  latere  .gb.  Verlii  gratia  :   quia  pertica  .ac.  cquidistat  lateri  .gb.,  erit  an- 
gulus .eag.  rectus,  cum  sit  rectus  angulus,  qui  ad  et  quia  .ec.  est  casus  lapill  j,  si 

emiserimus  lineam  per  .c.  a   puncto  .e.  super  lineam  .gb.,  que  sit  linea  .ek.,  erit  recta 

.ek.  cathetus  super  rectam  .gb.;  quare  recta  .ek.  cquidistuns  est:  et  cqualis  recte  .ag.’, 

quare  ,gk.  c<jualis  est  longitudini  perticg  .ac.  Similiter  si  per  Ji.  prolracxcrimus  li- 
neum i   munies,  eisdem  dispositis,  lineam  ,kl.  cquari  pertice  .ef.  Rursus  si  per  casum 

lapill j   cadentis  ah  J.  in  .b.  punctum  protraxerimus  lineam  . ib .,  erit  ipsa  cquidistans, 

et  cqualis  linee  .hl.;  quare  ct  .lb.  cqualis  est  .hi.,  scilicet  perlicc;  ergo  quotiens  per- 

tica accepta  fuit  cquidistautcr  lineg  .gb.  super  lineum  .ab.,  totiens  unius  perticg  lon- 

gitudo erit  linea  .gb.,  ut  prodiximus,  Est  enim  archipendulus  istrumcnlum  ligneum 

habens  formam  trianguli  equicrurij;  et  ah  uno  angulorum  pendit  filum  cum  plumbo: 

cumque  posueris  baseni  ipsius  ancliipeudulj  super  perticam  ,   et  ah  angulo  superiori 

plumbum  cum  filo  ceciderit  super  dimidium  basis  ipsius:  tunc  pertica  stabit  cquidi- 
stanter  illj  plano,  quod  mensurare  uolueris;  quod  potueris  ad  oculum  deprehendere 

iu  subiccta  figura,  in  qua  ponitur  pro  pertica  linea  . po .,  super  quam  erectus  est  ar- 

chipendulus .abg.’,  et  a   puncto  .a.  cadit  iilum  cum  plumbo  .ad.  per  punctum  .e.,  qui 
est  in  medio  .bg.  Et  si  in  antecedente  figura  apparens  latus  .ab.  recte  descenderit  , 

non  oportebit  ponere  perticam  cum  archipcndulo  nisi  semel;  quia  cum  posueris  per- 
ticam .ae.  equidistanlem  lateri  .gb. ;   cl  super  casum  .cc.  ereexeris  arundinem  cqualcm 

lineg  .ec.,  erit  triangulus  .aec.  similis  triangulo  .abg.’,  quia  cum  in  cquidistantibus 
.ae.  ct  .bg.  rectu  incidit  .ab.,  erit  angulus  .aec.  cqualis  angulo  .abg:  similiter  quia  in 

cquidistantibus  .ag.  ct  ,ec.  recta  incidit  .ab.,  erit  angulus  .gab.  equulis  angulo  .eca.; 

quare  reliquus  qui  sub  .aec.  reliquo  |   qui  sub  .agb.  remanet  cqualis  :   quare  pro- 

porlionaliter  erit  sicut  .ac.  ad  totam  .a£.,ita  pertica  .<zc.  ad  totam  .gb.  Vndc  si  mul- 
tiplicauerimus  .ab.  in  .ae.,  ct  diuiscrimus  |>cr  .ac.,  proucniet  utique  linea  .gb.]  hoc 

est  si  feceris  perticam  cqualcm  lineg  .ac. ,   ct  cum  ipsa  mensurabis  totam  lineam  .ab., 

habebis  similiter  lineam  .gb.  ;   quia  quot  rqualcs  linee  .ac.  sunt  in  linea  .ab.,  tot 

equales  perticc  .ae.  sunt  iu  latere  .gb.:  similiter  quot  equales  linee  .ac.  sunt  in  linea 

.ab.,  tot  equales  linee  .ec.  sunt  in  altitudine  .ag.  Vndc  si  multiplicaiierimus  .ab.  per 

.ec.,  et  diuiscrimus  per  .ac.,  proucniet  utique  altitudo  catheti  .ag.:  ct  licc  inuesligalio 

catheti  est  multum  utilis  in  reperiendis  altitudinibus  pyramidum. 

Sapie.xtes  uero  antiqui  ordinabant  cum  arundinibus  triangulum  similem  in  hunc 

modum.  Descripta  itaque  figura  suprascripta  .agb.,  cuius  latus  .ab.  iaceat  in  apparentia 

montis,  per  quod  uolobaiil  habere  longitudinem  plani  .bg.,  nec  non  et  altitudinem 

.ag.’,  erigebant  itaque  super  radicem  montis  arundinem  ,bc.  orthogona liter  cuiuscum- 
que  magnitudinis,  super  quam  ponebant  aliam  arundinem  facientem  angulum  .c.  rectum, 

cuius  caput  alter  iaccbal  super  lineam  .ab.-,  que  arundo  sit  linea  .ce.;  et  sic  trian- 

gulus .cbe.  erat  similis  triangulo  .abg.-,  quare  erat  sicut  .be.  ad  .ba.,  ita  .ec.  ad  .bg.; 

multiplicabant  igitur  .ab.  per  .ce.,  et  diuidebaut  per  .be.’,  ct  sic  habebant  notitiam 

lateris  .bg.  Similiter  quia  erat  sicut  .be.  ad  .ba.,  ita  .cb.  ad  .ag.-,  multiplicabant  .ab. 

per  . bc .,  et  diuidebant  per  .be.-,  et  sic  habebant  altitudinem  .ag.  Et  si  campus  in 
monte  positus  habuerit  formam  superficiei  alicuius  portionum  colupne,  ita  quod  ap- 

parens superficies  sit  gimbosa,  ut  superficies  .abde.,  cuius  latera  .ab.  et  .de.  sint  arcus 

Digitized  by  Google 



III.  109 

circulj;  reliqua  ucro  latera  .ad.  et  .be.  sint  recta;  et  sit  latus  .be.  in  ucrticc  montis; 

latus  quoque  .ad.  sit  iuuersus  nuliccm.  Intrlligain  primum  latera  plani  cxistcntls  sub 

ipsa  superficie  .agdz.  ct  .gz.,  nec  non  et  altitudines  .bg.  et  .ez.  cadentes  orlhogonalitcr 

super  planum  . adzg .,  et  iu  puncta  -g-z.}  quare  anguli  .agb.  ct  .dze.  sunt  recti:  meu- 

suraho  siquidem  super  arcus  .ba.  et  jed.  cum  pertica  et  arcliipcndulo,  proliicicndo  la- 

pillos super  ipsos  arcus»  incipiendo  a   punctis  .be.,  que  sunt  in  eminentia  campi,  et 

descendendo  usque  ad  puncta  .ad.}  et  sic  liaiieho  quantitates  . ag .   ct  dz.x  ct  quia  latus 

.ad.  est  rectus,  nec  nou  et  in  plano  superficiei  .gadz.,  mensurabo  ipsum  sicuti  men- 
surantur latera  planorum. 

Deinde  mensurabo  latus  latus  (sic)  .be.  si  fuerit  cquidislans  et  equale  lateri  .gz.}  quod 

cognoscitur  si  catheti  .bg.  ct  .ez.  fuerint  equales;  et  sic  habebo  notitiam  lateris  .gz. 

Nam  qualiter  cognoscatur  utrum  catheti  .bg.  et  .ez.  sibi  iuuiccm  sint  equales  ucl  non, 

in  subscripta  figura  demonstrabitur:  ucl  poterit  ad  oculum  |   deprehendi,  si  puncta  .b.e. 

fuerint  iu  eodem  plauo:  si  autem  aliquis  eorum  fuerit  allior,  erit  linea  .be.  in  puncto 

.e.  ascendens,  ucl  descendens.  Esto  .e.  punctus  altior  puncto  .b.}  quare  super  latus  .cb. 

mensurabo  cum  pertica  ct  arcliipcndulo  ordine  suprascripto;  ct  sic  habebo  notitiam 

lateris  .zg.i  et  si  planum  .adzg.  fuerit  ortliogouium,  multiplicalxi  ,ga.  in  .ad.,  et  ha- 

bebo aream  quadrilatcri  mz.,  quod  erit  arca  apparentis  gibos£  superficiei:  ct  si  pla- 
num .az.  orthogonium  non  fuerit:  studebo  iuueiiirc  dyametrum  .gd.,  cuius  notitiam 

habebo,  si  super  arcum  .bd.  mensurabo  cum  pertica  ct  archipendulo  :   deinde  arcam 

trigonorum  .gad.  et  .dzg.  in  unum  coniungam,  ct  habebo  qucsilum. 

Et  si  gibositas  campi  fuerit  declinatis  ad  ulrarnquc  partem,  ut  arctis  .cfh.,  cuius 

altior  pars  sit  punctus  .f.  lulelligam  rursus  latus  plani  .ca.  orlhogonalitcr  coniutigi 

cum  altitudine  .af. :   ct  si  arcus  .fe.  t qualis  fuerit  arcui  .//*.,  duplum  linee  .ca.  erit 

corda  arcus  .cfh.,  scilicet  longitudo  lateris  totius  plani  cadentis  sub  arcu  xfh.,  dum 

tamen  arcus  .cfh.  non  sit  maior  semicirculo  ;   tjuia  si  esset  maior  semicirculo  ,   tunc 

dyanictcr  circulj  esset  longitudo  superficiei  apparentis.  Sed  sit  arcus  .fh.  minor  arcu 

.fc.\  et  intclligam  lineam  .hi.  coniungi  orlhogonalitcr  cum  linea  .fi.  ;   ct  iulclligam, 

lineam  .cak.  equidistantem  esse  linee  .</<.,  et  cqualcm  .ak.  linee  Jh.:  quare  si  protra- 
hatur Jik.t  erit  cqualis  ct  equidistaus  lineg  .ia.  et  ,hk.  ;   quare  angulus  qui  ad  .k. 

est  rectus;  quare  tota  linea  . ck .   erit  latus  plani  cadentis  sub  arcu  .cfh.}  ct  .hk.  est 

altitudo,  que  est  ab  .a.  in  .i.  :   his  itaque  intellectis  meusurnbo  cum  pertica  et  archi- 

pendulo  .abf.  in  .c.,  ct  ab  in  et  habebo  longitudinem  lateris  xk.t  ucl  aliter  eri- 

gam arundinem  super  punctum  .c.  orlhogonalitcr,  que  sjl  .cb.  ;   ct  aptabo  cum  ipsa 

aliam  arundinem  tantg  magnitudinis,  que  cura  fecerit  in  .b.  punctum  angulum  rectum, 

aliud  latus  tangat  arcum  .fc.}  que  arundo  sit  linea  .bg.  Inuestigabo  igitur  quam  sub- 
tilius potero  longitudines  arundinum  xb.  et  .bg.,  et  coniungam  quadrata  earum  :   et 

couiuncto  radicem  inucniam,  que  erit  longitudo  cordg  .cg.}  quam  di  u   id  a   (sic)  in  duo 

equa  super  punctum  .d.}  ct  a   puncto  .d.  Intclligam,  cathetum  .de.  cleuatum  esse  super 

cordam  .cg.:  quare  .e.  punctus  diuidet  arcum  .cg.  in  duo  media.  Et  quia  ut  in  un- 

decimo habetur  libro,  esse  omnem  triangulum  in  superficie  una;  si  rectam  .de.  pro- 

traham a   parte  .e.  per  superficiem  . bcg .,  cadet  super  unum  cx  lateribus  .cb.  ct  .bg., 

uel  in  angulum  .b.  contenptura  ab  ipsis.  Quando  .cb.  ct  .bg.  fuerint  equales,  tunc  cadcl 

.tgh.  tft  -tll* .   ....  liWI  .gl  .   » 
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super  punclum  el  si  una  ipsarum  fuerit  maior,  tunc  cadet  super  maiorem  ipsarum. 

Esto  siquidem  |   maior  .cb.  quam  .bg.;  el  protrahatur  in  intellectu  linea  .de.  donec  con- 
currat cum  linea  .cb.  in  puncto  erunt  siquidem  trigona  .cbg.  et  .edi.  orthogonia 

et  similia,  cum  habeant  angulum  .Icd.  comuucm:  quare  erit  sicut  . bc .   ad  . bg .,  ita  .cd. 

ad  .r iL:  quare  multiplicabo  .bg.  per  .cd.,  et  diuidain  per  .bc.y  et  habebo  notam  .dL 

Item  est  sicut  .bc.  ad  .cg.y  ita  .cd.  ad  .el.:  quare  nuilliplical>o  .cg.  per  .cd.y  et  diui- 

dam  per  .bc.y  et  habebo  quantitatem  lineg  .e/.;  quum  accipiam  subtiliter,  et  ibo;  et 

accipiam  arundinem  rectam,  que  cadat  ab  ./.  in  .e.y  cuius  longitudinem  tollam  ex  in- 

ueuta  ./</.,  et  remanebit  sagitta  .ed.  nuta  :   quare  si  multiplicaucro  .cd.  in  .dg.y  ct  di- 

uidam  per  .de.)  et  quod  proucncrit  addam  cum  .ed.y  liabebo  dyametrum  circulj,  cuius 

est  arcus  .cfh.i  cumque  per  iuuentum  dyametrum  cordam  dupli  arcas  ,g(.  inueneris  pet- 
ra que  in  tabulis  diximus  ;   ct  ipsius  corti  £   dimidium  acceperis  ,   habebis  sane  noti- 

tiam lincg  .gam.:  cui  si  addideris  longitudiucm  arundinis  .bg.y  habebis  notitiam  totius 

lineg  .bm.j  hoc  est  lincg  .ce.  Similiter  si  per  eundem  dyametrum  inueneris  cordam 

duplj  arcus  ,fh.y  dimidium  eius  erit  linea  .hi. ,   que  est  equalis  lineg  .ak.;  ct  sic  ha- 

bebis notitiam  totius  rectg  .ck.y  scilicet  longitudinem  plani  distentis  sub  gihosu  su- 

perficie. Cuhique  latera  planorum,  super  que  apparentes  superficies  montium  clcuantur, 

inucnire  sciueris,  poteris  eorum  embada  per  ipsa  latera  subtiliter  inueuire:  cum  ipsa 

plana  sunt  ex  tribus  lateribus  ,   uel  ex  nn*%  uel  ex  pluribus:  uel  rotunda  :   uel  cx 
aliqua  parte  circulj  :   uel  quod  etiam  habeat  formam  obliquam  deuiantiain  a   uera  ro- 

tunditate. Cumque  formam  ipsius  plani  habueris  per  ea  que  in  hac  tertia  distinctione 

dicta  sunt,  eiubaduin  ipsius  inucnire  poteris  ;   quare  huic  distinctioni  finem  imponens, 

ad  quartam  distinctionem  accedamus,  iu  qua  docebimus  diuidere  campos  cuiuscumque 
sini  fonng. 

Ecplicit  distinctio  tertiay  incipit  quarta  de  diuisione  camporum 
inter  consortes . 

Qvaatam  siquidem  distinctionem  in  partes  quatuor  diuidimtis:  in  prima  quarum  tri- 

angulos :   in  secunda  quadrilateros  :   in  tertia  niullilalcrcs  :   iu  quarta  circulos,  ct  eo- 

rum portiones  diuidere  docebimus. 

Incipit  pars  prima  de  diuisione  triangulorum.  "   • 
Cva  itaque  triangulum  aliquem  in  duas  equas  partes  ab  uno  angulorum  diuidere 

uis,  ab  ipso  angulo  super  dimidium  lateris  subtendentis  ipsi  lineam  pfotrahe;  et  ha- 

bebis optatum.  Verbi  gratia  :   uolumus  trigonum  .a bg.  d   puncto  .a.  in  duo  equa  diui- 

dere: diuidatur  siquidem  latus  .bg.  in  duo  equa  super  punclum  el  copuletur  recta 

. ad .;  dico  siquidem,  trigonum  .abg.  in  duo  equa  trigona  esse  dinisuin :   sunt  enim  tri- 

gona .abd.  ct  .adg.  sibi  inuicem  ]   equalin,  cum  sint  super  equales  bases,  et  sub  eadem 

altitudine,  que  est  ductio  catheti  ah  .a.  in  lineam  .bg.:  sunt  enim  trigona  sibi  inuicem 

sub  eadem  altitudine  cxistchtia,  sicut  bases  in  principio  sexti  libri  habentur:  quare  est 

Sicut  .bd.  ad  .dg.y  ita  trigonum  .abd.  ad  trigonum  .adg.i  est  enim  basis  .bd.  equalis 

basi  . dg .;  quare  trigona  .abd.  ct  .adg.  sibi  inuicem  sunt  equalia,  ut  prediximus;  uel  si 

protraxerimus  cathetum  ab  .a.  super  lineam  .bg.y  erunt  utique  cathetus  ipse  utriusque 

trigoni  .abd.  et  .adg.;  cuius  catheti  .dimidium  si  muWiplicauerinius  in  basein  .bd.  et 

dg.y  cquahilur  multiplicationi  dimidij  eiusdem  catheti  in  hasem  .bg.  Nani  ex  muli i- 

Digitized  by  Google 



-Illi*  ii  I 

jilicatione  divnidij  catheti  ipsius  in  Imisca  .bd.  e l   .dg. ,   proucniunt  embada  trigonorum 
.abd.  et  .adg.  Quare  probatur,  trigonum  .abd.  crjualcm  esse  trigono  .adg. 

Tbicoxa  unum  angulum  uui  angulo  equalcm  habentia  proportionem  habent  compo- 
sitam ex  lateribus  angulos  continentibus  equales.  Ad  cuius  rei  cuideutiam  sint  tri- 

gona .( ibg .   et  .gez.  equales  habentia  angulos,  qui  ad  ,g.  Dico  quidem,  trigona  .abg.  et 

.gez.  proportionem  habere  compositam  ex  his  proportionibus,  que  sunt  laterum  con- 

tinentium angulos  equales,  ex  ea  tiidelicet  quam  habet  latus  .bg.  ad  latus  .ge.,  et  ex 

ea  quam  habet  latus  .ng.  ad  latus  . gz quod  sic  probatur:  recta  .ae.  copuletur;  et 

eiciatur  inter  trigona  .nbg.  et  .gez.  trigonus  .age.;  erit  ergo  proportio  trigoni  .abg. 

ad  trigonum  .gez.  composita  ex  duabus  proportionibus,  scilicet  cx  ea  quam  habet  tri- 

gonum .nbg.  ad  trigonum  .age.,  et  ex  proportione  .age.  trigoni  ad  trigonum  .gez.  Sed 

proportio  trigon j   .abg.  ad  trigonum  .age.  est  sicut  basis  .bg.  ad  basem  .ge.,  cum  sint 

sub  altitudine  una;'  nec  non  ct  proportio  trigoni  .eag.  ad  trigonum  .egz.  est  sicut 
latus  .ag.  ad  latus  .gz.)  ergo  proportio  trigoni  .nbg.  ad  trigonum  .gez.  componitur  cx 

proportionibus  laterum  .bg.  ad  .ge.,  ct  .ag.  ad  .gz.  continentium  angulos  equales;  quod 

oportebat  ostendere.  Componitur  etiam  proportio  trigonj  .abg.  ad  trigonum  .gez.  ex 

proportionibus  .bg.  ad  .g s.,  et  .ag.  ad  .ge.,  cura  latera  .ag.  ct  .bg.  sint  antecedentia, 

ct  latera  .ge.  et  .gz.  sint  consequentia  :   ct  quia  ut  diximus  in  tractatu  angulorum  , 

proportionem  compositam  cadere  ex  facto  atilcccdcntium  ad  facluin  ex  consequentibus, 

erit  utique  proportio  trigoni  .abg.  ad  trigonum  . gez sicut  factum  cx  .bg.  in  .ag.  ad 

factum  ex  .eg.  in  .gz.:  quare  si  equalis  fuerit  multiplicatio  lateris  .eg.  in  latus  .gz. 

multiplicationi  laterum  .bg.  in  . ga .,  cqualc  erit  trigonum  .egz.  trigono  .abg.)  ct  si 

minor  minor,  et  si  maior  maior;  ct  hoc  uoluj  demonstrare. 

Et  si  i   trigono  recta  protracta  fuerit  secans  duo  latera  trigonj,  que  cum  ipsis  | 

duobus  lateribus  faciant  trigonum  habentem  angulum  unum  comuncm  cum  ipso  tri- 

gono, erit  proportio  unius  trigoni  ad  alium  ,   sicut  facta  ex  lateribus  continentibus 

ipsum  angulum.  Ad  cuius  rei  euidentinm.  Esto  trigonum  .abc.)  et  iu  ipso  protracta 

fuerit  linea  .de.  secans  latera  .ca.  et  . cb .   super  puncta  .ed.  Dico,  trigonum  .abc.  pro- 

portionem habere  ad  trigonum  . dec .,  sicut  factum  cx  .ac.  in  .cb.  ad  factum  cx  .dc.  in 

.ce.)  quod  sic  probatur:  super  latus  .ac.  applicabo  trigonum  .acf.  cqualc  trigono  .dec.) 

ct  quia  trigona  .a  bc.  et  .afc.  sub  una  sunt  altitudine,  est  sicut  . bc .   ad  .fc.,  ita  tri- 

gonum .abc.  ad  trigonum  .afc.  Sed  proportio  .ac.  ad  .fc.  est  sicut  facluin  cx  .ac,  in 

.cb.  ad  factum  cx  .ac.  in  .cf.)  ergo  proportio  trigoni  .abc.  ad  trigonum  .afc.  est  sicut 

factum  cx  .ac.  in  .bc.  ad  factum  ex  .ac.  in  .cf.  Et  quia  trigonum -e/ec.  equalc  est  tri- 

gono .acf.,  est  proportio  trigoni  .acb.  ad  trigonum  .dee.  sicut  factum  cx  .acb.  in 

.acf.:  ct  quia  trigona  .acf.  ct  .dee.  sibi  inuiccm  sunt  cqualia,  et  habent  unum  an- 

gulum comuneid;  quare  circa  ipsum  angulum  cnmunia  patiuntur  latera;  hoc  est  quod 

sunt  mutug  proportionis,  ut.  in  quinto  decimo  theoremate  sexti  libri  Evcudis  habetur: 

ergo  est  sicut  .ac.  ad  .dc.,  ita  .ce.  ad  .cf.)  quare  facium  cx  .dc.  in  .ce.  equatur  facto 

ex  .ac.  in  .cf.)  ergo  proportio  trigoni  mabc.  ad  trigonum  .dec.  est  sicut  factum  ex  .ac. 
in  .cb.  ad  facium  cx  .dc.  in  .ce.)  quod  oportebat  ostendere.  Et  si  in  aliquo  laterum 

sit  punctus  datus,  i   quo  lineam  rectam  protrahere  uis  diuidentem  triangulum  in  duo 

equa,  ut  in  trigono  .bgd. ,   in  quo  datus  sit  punctus  .a.  super  latus  .gd.)  et  sit  primus 

*   frui)  proportio  ....  in^vu,  ..ibf-  » ffol.  68  reda,  ]»i.  19  26  (ifl-lll 

lio.  9-1«.. 
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punctus  .a.  super  dimidium  .gd.)  copulabo  siquidem  .a,  cum  .b.,  cl  erit  trigonum  .bgd. 

ili  duo  trigona  cqualia  diuisum  a   linea  ,ba.,  que  sunt  -bga.  ct  . bad .   super  equas 

bases,  ct  sub  altitudine  una;  ucl  quia  factum  ex  .bd.  in  .dg.  duplum  est  facti  ex 

.bd.  iu  .da.)  duplus  est  triangulus  .bgd.  triangulo  . bad cum  habeant  unum  angulum 

comunc.  Sed  non  sit  datus  punctus  super  dimidium  alicuius  laterum,  ut  in  lioc  alio 

trigono  .abg.,  in  quo  datus  sil  punctus  .d.,  qui  sit  propius  puncto  .b.  Diuidam  latus 

.bg.  in  duo  equa  super  .e.,  et  copulabo  rectas  .ad.  et.oe.;ct  per  punctum  .e.  protraham 

lineam  .ez.  equidi.stanteni  lincg  .ad.,  et  copulalto  rectam  .dz.  Dico  quidem,  trigonum 

•rt bg.  in  duo  equa  diuisum  esse  a   linea  .dz.)  quod  sic  probatur:  in  equidistantes  quidem 

.ad.  et  .ez.)  ct  super  lascm  .ad.  sunt  trigona  . ade .   et  .adz.  sibi  inuiccm  cqualia:  co- 

munilcr  addatur  ei  trigonum  .abd.,  erunt  duo  trigona  .abd.  et  .adz.,  hoc  est  quadrila- 

tcrum  .abdz.  rqualia  duobus  trigonis  .abd.  et  .ade., hoc  est  trigono  .a be.  Sed  trigonum 

.abe.  dimidium  est  trigoni  . abg .;  quare  ct  quadrilalcruni  .abdz.  dimidium  est  trigonj 

. abg .;  reliquum  uero,  scilicet  trigonum  . zdg .,  est  alia  medietas  trigonj  .abg.:  diuisum  | 

est  ergo  trigonum  .abg.  a   puncto  .d.  per  lineam  .dz.  in  duas  partes  cquales,  ut  opor- 

tebat facere.^  Et  si  secundum  uumeruin  punctum  .z.  inucuire  desideras,  scias  quia  que 

pars  est  .ed.ex  .dg.,  eadem  est  .az.ex  .ag.,  cura  in  trigono  .adg.  protracta  sit  .ez. 

cquidislans  lateri  .ad.:  quare  multiplicabis  .ed.  per  .ga.)  ct  quod  prouencrit  diuides 

per  . gd.)  ct  quod  exierit,  erit  .az.  Verbi  gratia  :   sil  latus  .ab.  n,  ct  .bg.  .14.,  ct  .ga. 

.15.;  quare  . ge .,  uel  .cb.  est  .7.:  et  sit  .fle.  duarum  perticarum;  quare  .gd.  erunt  .0.;  si 

multiplicaucrimus  ergo  .ed.  in  .ga.,  scilicet  .1.  per  15.,  ucnicnt  .30;  quibus  diuisis  per 

.eW.,  ucnicnt  {   3   pro  linea  .az.)  quibus  extractis  cx  .ag.,  remanent  J   tt  pro  linea  .gz.: 

quare  si  tmilliplicaucritnus  eam  per  .gd.,  qui  est  .9.,  ucnicnt  i05,  scilicet  dimidium 

multiplicationis  .bg.  in  .ga.:  quare  probatur,  trigonum  .zgd.  dimidium  esse  trigoni 

.abg.,  cum  utrique  eorum  comunis  sit  angulus  qui  ad  .g.:  est  enim  proportio  trigoni 

.abg.  ad  trigonum  . zdg .   composita  ex  duabus  proportionibus  laterum  continentium 

angulum  coinunem:  hoc  est  ex  eu  quam  liabct  .bg.  ad  .gd.,  ct  cx  ca  quam  habet 

.ag.  ad  , gz .:  quare  est  sicut  factum  cx  antecedentibus  .bg.  in  .ga.  ad  factum  ex  con- 

sequentibus .dg.  in  .gz.:  ita  trigonum  .abg.  ad  trigonum  .zdg.  Sed  factum  ex  .bg.  in 

.ga.  duplum  est  facti  ex  .dg.  in  Duplum  est  ergo  trigonum  .abg.  trigono  .zdg. 

Vndc  si  multiplicaucrimus  .ag.  per  dimidium  .gb.,  scilicet  .15.  per  .7,,  ct  summam 

diuiscrinnis  per  .gd.,  scilicet  per  .9.,  ucnicnt  utique  J   n   pro  linea  .gz.,  ut  superius 
inuenimus. 

Preparatoria  in  diuidendis  trigonis  per  datum  punctum  infra  triangulum . 

SI  a   duobus  angulis  trigoni  super  dimidium  laterum  subtendentium  ipsos  due  recte 

protrahantur,  sc  se  proporlioriahiliter  secabunt,  ita  quod  quelibct  portio,  que  est  inter 

angulum  ct  sectionem  sui  residui  est  dupla  :   et  si  a   reliquo  angulo  super  reliquum 

latus  per  punctum  sectionis  recta  trahatur:  diuidet  utique  ipsum  latus  in  duo  equa. 

In  trigono  quidem  .abg.  ab  angulis  .abg.  ct  .bag.  super  dimidium  laterum  .ag.  et 

.bg.  recte  protrahantur  .ae.  ct  .bz.  se  inuicem  secantes  super  punctum  .d.  Dico  quod 

proportio  .ad.  ad  .de.  est  sicut  proportio  .bd.  ad  .dz.)  ct  quelibct  ipsarum  sui  te- 

sidui  est  dupla;  quod  sic  probatur  :   a   puncto  quidem  ,a.  equidistantem  recte  .bg. 

ducam  rectam  .ai.)  et  protraham  rectam  .bz.  donec  concurrat  cum  .ai.  in  puncto  J., 
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ct  erunt  trigona  .azi.  et  .g zb .   sibi  inuiceiu  similia;  quare  est  sicut  recta  .az.  ad  .zg.,  ita 

dz.  ad  .zb.,  et  da.  ad  .bg.  cfjualis  est  enim  .az.  cx  . zg .;  equales  ergo  erunt  ,zi.  cx  .zb., 

et  .ia.  cx  .bg.  Rursus  quia  similia  sunt  trigona  .adi.  ct  .bde.,  €8l  sicut  .ia.  ad  .be.,  ita 

.ad.  ad  .de.,  et  .id.  ad  .db.  Sed  .ia.  reclg  equalis  est  recta  .bg. ;   quare  est  sicut  .bg.  ad 

.be.,  ita  recta  .ad.  ad  .de.,  et  ad.  ad  .db.:  dupla  est  enim  .bg.  ex  . be .;  quare  dupla  est 

■ad.  cx  .de.,  et  .id.  cx  .db.:  et  quouium  equalis  est  .iz.ex  .zb.,  comunitcr  si  adiungatur] 
k   a   i 

recta  .zd.,  erit  tota  recta  ad.  equalis  duabus  .bz.  ct  .zd.  Sed  .id.  ostensa  est  du- 

pla cx  .db.',  quare  due  recte  .bz.  et  .zd.  duple  sunt  recte  .bd.  :   comunitcr  si  au- 
feratur recta  .db.,  remanebit  recta  .bd.  equalis  duplo  recte  .dz.;  quare  .bd.  cx  .dz . 

est  dupla  :   ostensa  est  enim  rectam  .ad.  duplam  esse  ex  .de. ;   ergo  est  sicut  .ad. 

ad  .de.,  ita  .bd.  ad  .dz.',  quod  oportebat  ostendere.  Et  si  ab  angulo  .g.  per  pun- 
ctum .d.  transeat  linea  .gt.  Dico  quod  latus  .ab.  diuisum  est  in  duo  equa  super  pun* 

ctura  . t .:  protraham  quidem  rectam  .gt.  extra  triangulum  . abg .,  donec  concurrit  super 

punctum  Jk.  lineae  dk.,  ct  erunt  trigona  .adk.  et  et  {«c)  .edg.  sibi  inuicem  similia; 

quare  est  sicut  .ad.  ad  .de.,  ita  .ak.  ad  .ge.:  sed  .ad.  ex  .de.  est  dupla;  quare  recta 

.ak.  est  dupla  recte  .ge.,  cui  etiam  dupla  est  recta  .bg.,  cum  equalis  sit  .be.  ex  .eg.: 

que  ucro  eidem  dupla  sunt,  ct  sibi  inuicem  sunt  equalia;  quare  equalis  est  recta  .ak. 

recte  .bg.  Rursus  quia  similia  sunt  trigona  .atk.  ct  .btg.,  est  sicut  .ak.  ad  .bg.,  ita 

.at.  ad  .tb.;  est  enim  .ak.  equalis  recte  .bg.,  et  .at.  quidem  equalis  est  recte  .tb. :   di- 

uisum est  ergo  latus  .ab.  in  duo  equa  a   linea  .gt.;  quod  oportebat  ostendere. 

Et  quia  in  trigono  .abg.  ab  angulis  .abg.  et . agb .   duc  recte  concurrunt  super  dimi- 
dium laterum  subtendentium  ipsos,  que  sunt  recte  .bz.  ct  .gt.  sc  inuicem  secantes  super 

puuclum  .d.,  erit  proportio  sectionum  ipsarum,  una  uidelicct  est  sicut  .bd.  ad  .dz., 

ita  .gd.  ad  .dt.  Dico  Rursus  quod  si  a   reliquo  angulo  super  dimidium  lateris  sub- 
tendentis ipsum  recta  trahatur,  transibit  per  punctum  sectionum  reliquarum  duarum 

linearum  a   reliquis  angulis  descendentium  super  dimidium  reliquarum  basium.  Verbi 

gratia  :   describatur  rursus  trigonum  .abg.;  ct  super  dimidium  basium  ipsius  signentur 

puncta  . t.ez .;  et  copulentur  recte  .ac.  ct  .bz.  sese  inuicem  secantes  super  punctum  .d. 

Dico  siquidem  si  a   puncto  .g.  in  punctum  .t.  recta  trahatur,  per  punctum  .d.  transibit: 

quod  si  ita  non  est,  transibit  recta  ex  .g.  in  .t.  super  lineam  .bz.  inter  puncta  .bd., 

uel  inter  puncta  .dz.:  transeat  primum  super  rectam  .bd.  per  punctum  ct  quouiani 

due  recte  .bz.  cl  .gt.  ab  angulis  abg.  et  . bga .   descendunt  super  dimidium  laterum 

.ab.  ct  .ag.  sese  inuicem  secantes  super  punctum  erit  .bf.  dupla  cx  .fz.:  sed  .ad. 

cx  .dz.  est  dupla;  ergo  est  sicut  .bf.  ad  .fz.,  ita  .bd.  ad  .dz.:  permutatim  ergo  est 

sicut  .bf.  niinor  ad  .bd.  maiorem,  ita  .bd.  maior  ad  .dz.  minorem;  quod  est  iuconue- 

15 

«   ««t  jt rf   ti  jdi  ungitur  »   (fol. 
69  recto  ,   lin.  ultinu  ,   c   margine 
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niciis;  non  enim  recta  protracta  ex  ,g.  in  .t.  transict  per  . bz .   inter  puncta  . bd .   Simi- 
liter ostendetur,  ipsam  transire  non  posse  inter  puncta  . dz per  punctum  enim  d. 

transi  et  ut  dictum  est.  Ex  hoc  ergo  manifestum  c$t,  rpuxl  infra  trigona  non  est  pun- 

ctus preter  unum,  per  quem  ab  angulis  transeant  |   recte  diuidentes  latera  trigunj  in 

duo  equa.  Quare  si  per  punctum  ipsum  rectam  transire  uolumus,  que  diuidat  trian- 

gulum in  duas  equas  partes,  erit  utique  unaqueque  ex  descendentibus  rectis  ab  an- 
gulis super  dimidium  laterum  ipsius,  per  (pium  trianguli  in  equas  portiones  diuidentur. 

Verbi  gratia:  in  trigono  suprascripto  .abg.  datus  sit  punctos  per  quem  transeant 

protracte  ab  angulis  recte  . ac .   et  .bz.  et  .gt.  diuidentes  latera  ipsius  trigon)  in  por- 
tiones cquales;  quclihct  enim  ipsarum  diuidit  trigonum  ,a bg.  in  duo  equa:  sunt  enim 

trigona  . aeb .   ct  -aeg.  super  equas  bases,  que  sunt . be .   ct  -eg.}  et  sub  una  altitudine, 

«juc  est  ex  .<?.  in  -bg-  perpendicularis  ducta;  quare  equale  est  trigonum  -aeb-  trigono 

-aeg-y  propter  eadem  el  trigona  .bzg.  et  bza.  sibi  inuiccm  sunt  equalia;  nec  non  et 

trigona  -gat.  ct  -gtb.  sibi  iuuicem  equantur.  Sectum  est  ergo  trigonum  . abg .   in  duas 

medietates  ab  una  quaque  linearum  .ae.  et . bz .   el  -gt.  transcunle  per  datum  punctum 

.d.  Similiter  si  datus  punctus  cadat  super  lineam  . ae .   inter  -ad.  uel  de-y  diuidclur 

etiam  in  duo  equa  trigonum  -abg.  a   linea  -ae.  transcuntc  per  punctum  datum  infra 

triangulum:  quod  idem  iutelligc  si  punctus  datus  fuerit  in  protractu  alicuius  duarum 

linearum  -bz.  et  -gt.  Et  si  punctus  datus  non  ceciderit  iu  lineis  descendentibus  ab 

angulus  super  dimidium  laterum  ipsius:  tunc  si  ab  angulis  transire  fecerimus  rectas 

per  ipsum  punctum  ucnientes  usque  ad  latera  trigon j,  erunt  sectiones  unius  cuiusque 

lateris  sibi  inuiccm  inequales;  ex  quibus  duc  sectiones  maiores  medietate  ipsorum  la- 
terum erunt  circa  unum  ex  angulis  trigonj,  ct  due  minores  circa  alium,  et  una  maior, 

et  altera  maior  reliquum  angulum  continebunt.  Verbi  gratia:  in  trigono  quidem  .dez. 

protrahantur  rcctc  .da.eb.  zg.  diuidentes  latera  ipsius  per  equalia  in  punctis  .a.b.g.y 

et  sese  inuiccm  secantes  super  punctum  .i.  Et  sit  punctus  datus  aliquis  infra  trian- 

gulum -dez.t  qui  non  sit  in  lineis  .da.  eb.  zg .,  quem  oportebit  esse  infra  unum  ex 

sex  trigonis  continentibus  totum  triangulum  .dez.:  que  trigona  sunt  .dib.  ct  .dig.  et 

.dic.  et  Mte.  ct  .i ais .   et  .zib.i  sit  primum  datus  punctus  .[.  infra  triangulum  -dib.\ 

cumque  duxerimus  lineam  ex  -d.  in  et  fecerimus  eam  penetrare  super  latus  . ez 

nimirum  inter  puncta  .az.  ueniet;  et  hoc  fiet,  quia  punctus  ./.  est  infra  triangulum 

.daz.:  ueniet  ergo  super  punctum  .k.m,  quare  .zk.  est  minus  medietate  sui  lalcris.es. 
ct  .ek.  est  plus.  Item  ab  angulo  .s.  per  punctum  .(.  rectam  fecerimus  penetrare  cadet 

utique  inter  .dg.  super  rectam  .de.  cum  punctus  .f.  sit  infra  triangulum  . gzd quare 

ponamus  ipsam  cudere  super  punctum  .c.,  erit  ergo  .ec.  plus  |   medietate  lateris  -de. 

ct  .cd.  minus.  Ergo  circa  angulum  -e.  sunt  duc  sectiones  maiores,  qucsuul  .ke.  ct  .ec. 

Rursus  si  ab  angulo  -dez.  protraxerimus  per  punctum,  rectam  cadentem  super  latus 

-zd.y  nimirum  inter  .db.  cadet,  cum  punctus  .f.  sit  infra  triangulum  . deb .:  cadat  ergo 

recta  ducta  ab  -e.  per  super  punctum  ./i.;  quare  .sh.  erit  plus,  ct  Jid.  erit  mirius 

medietate  lateris  .zd.:  quare  et  circa  angulum  .<?</;.  sunt  due  sectiones  minores  me- 

dietate laterum,  que  sunt  .cd.  et  .dh.‘t  et  angulus  quidem  .dze.  remanet  contentus 
ab  inequalibus  sectionibus,  scilicet  ab  una  maiore,  ct  ab  altera  minori  medietate  suo- 

rum laterum;  quarum  maior  est  sectio  Jtz.,  minor  est  sectio  .zk.  Similiter  si  datus 
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punctus  ./.  fuerit  infra  quodlibet  ex  quiuquc  trigonis  residuis,  inuenies  hcc  eadem 
euenirc. 

Et  si  fuerit  punctus  aliquis  datus  infra  trigonum  ,   qui  non  sit  in  lineis  descen- 

dentibus ab  angulis  super  dimidium  laterum  ipsius;  et  uoiucris  ipsum  diuidere  in  duo 

equa  cuin  linea  transounte  per  ipsum  punctum;  studebis  per  ea  que  dicta  sunt  in- 

uenirc  angulum  contentum  ab  inequalibus  sectionibus;  quia  circa  ipsum  que  sequen- 

tur operanda  erunt.  Verbi,  gratia  :   Esto  trigonum  .abg.,  in  quo  datus  sil  puuetus  .d., 

qui  non  sit  in  aliqua  rectarum  descendentium  ab  angulis  super  dimidias  bases  ipsius; 

et  uolumus  diuidere  triangulum  .abg,  iu  duas  medietates  cum  linea  trauscuntc  per 

punctum  A.  Deprehendantur  primum  ad  oculum  super  latera  casus  linearum  descen- 

dentium ab  angulis  per  punctum  .d.,  ut  habeatur  notitia  anguli  contencti  ab  inequa- 
libus sectionibus,  qui  sit  angulus,  qui  ad  .g.,  ct  uni  laterum  continentium  ipsum  super 

reliquum  latus  a   puncto  .d.  equidistans  trahatur,  que  sil  recta  .de.)  et  applicetur  ci 

superficies  equalis  medietati  superficiei  .bg.  in  M g,,  que  sit  superficies  .de.  in  .gz.  hoc 

est  dimidium  multiplicationis  .bg.  iu  .ag.,  diuidatur  per  .de.,  ct  proucnict  .gz.  Deinde 

linee  .gz.  applicabis  paralilogramum  deficiens  figura  tetragona,  quod  sit  cqualc  super- 

ficiei .ge.  in  .gz.;  et  hoc  est  quod  diuidatur  .gz.  in  duas  partes,  quarum  una  multi- 

plicata per  aliam  faciat  equalc  multiplicationi  .ge.  in  .gz.:  quod  aliter  fieri  non  po- 
terit nisi  quadratum  medietatis  lineg  .gz.  superhubundet  superficiem  .ge.  in  . gz .;  ucl 

sit  cqualc  eius:  fiat  siquidem  .zi.  in  Jg.  sicut  .ge.  in  gz.;  ct  copuletur  recta  Jd.t  et 

emiciatur  iu  punctum  J.  Dico  quidem  trigonum  .ahg.  in  duo  equa  diuisum  esse  i   linea 

.it.  traiiscunte  per  punctum  . d .;  quod  sic  probatur:  quoniam  multiplicatio  .zg.  in  . eg . 

equalis  est  multiplicationi  .zi.  in  .ig.,  erunt  sicut  .zg.  ad  .zi.,  ita  .ig.  ad  .eg.’,  quare 
erit  sicut  .zg.  ad  aliam  partem  sui,  scilicet  ad  .ig.,  ita  Jg.  erit  ad  aliam  partem  sui, 

scilicet  ad  ./<*.:  sed  sicut  .gi.  ad  . ie .,  ita  .gt.  ud  .de.",  ergo  est  sicut  .zg.  ad  .ig.,  ita 

.gt.  ad  .de.:  quare  multiplicatio  .ig.  in  .gt.  equalis  est  multiplicationi  .zg.  in  .de.;  sed 

multiplicatio  .zg.  in  .de.  est  medietas  multiplicationis  uzg.  in  .gb.) |   ergo  et  .ig.  in  .gt. 

est  medietas  multiplicationis  Mg.  in  . bg quare  trigonum  .itg.  dimidium  est  trigoni 

.abg.,  ut  prodiximus.  Et  ut  hcc  cum  numeris  ostendamus:  sit  latus  .ab.  13.,  ct  .ag. 

15.,  ct  .bg.  14;  ct  protrahatur  in  ipso  cathetus  .<ic.,  que  erit  .11.  Casus  .bc.  erit  .5.,  ct 

.cg.  erit  o;  et  sit  punctus  .d.  inter  cathetum  .ac.,  ct  latus  .ag.  ;   ct  sit  clongatus  a 

linea  .cg.  secundum  quantitatem  catheti  .dk.,  que  sit  .3.;  et  protrahatur  linea  . ed .   in 

puncto  ./.;  et  sil  .d/.  octaua  ct  sexta  decima  pars  unius:  ct  quia  linea  .di.  equidistans 

est  linee  .ck.,  et  .dk.  recte  . Ic .,  erit  .lc.  equalis  .dk.  et  .d/.  recte  .kc.;  ergo  .lc.  est 

.3.,  et  .kc.  est  remanebunt  pro  .ai.  noucro:  ct  quia  in  trigono  MCg.  protracta  est 

linea  .le.  equidistans  linee  .cg.,  erunt  sicut  .ai.  ad  .ac.,  ita  .le.  ad  .cg.;  quare  . le . 

erunt  }   6;  de  quibus  si  auferatur  .Id.,  scilicet  remanebunt  ̂    0:  in  quem  numerum 

si  diulserimus  factum  ex  .ag.  iu  dimidium  .bg.,  scilicet  .103.,  uenient  16  pro  linea  .gz. 

Item  quia  est  sicut  .ai.  ad  .ac.,  ita  uie.  ad  .<ig.;  erit  ergo  . ae .   \   II,  remanebunt  pro 

.eg.  }   3,  scilicet  quarta  pars  lincg  .ga.:  in  quibus  si  mulliplicaucrimus  lineam  .gz., 

uenient  60:  diuidenda  est  ergo  linea  .gz.,  scilicet  .16.  in  duas  paries  ;   quarum  una 

multiplicata  jier  aliam  faciet  go.  Et  ut  hoc  fiat,  extrahe  60.  cx  quadrato  medietatis 

linee  .gz.,  remanebunt  4;  quorum  radix,  scilicet  i,  addenda  est  super  medietatem  liucg 

*   COBlUtUti  *1»  ....  *i«»l  .ff.in  -JTX-» 
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.gz.;  et  sic  habebuntur  .10.  pro  linea  .gi.,  remanebunt  pro  linea  ,iz.  6.:  deinde  si  per 

.gi.  diuiserimus  ,ios.,  uenient  predicta  \   io  pro  linea  ,gt.  Demonstrabo  aliter  lineam  .gt. 

esse  ,   io:  protraham  a   puncto  .i.  cathetum  . imn .   super  lineam  .gb. ;   et  erit  linea  .in. 

equidistaus  linee  .ac.;  quare  erit  sicut  .gi.  ad  .ga.,  hoc  est  sicut  io.  ad  .15.,  ita  .in.  ad 

.ac.;  quare  .in.  erit  .8.;  et  quia  paralilogmmum  est  .mk.  «piadrilatcrum,  erit  linea  .mn. 

cqualis  lineg  .dk.;  quare  .mn.  est  .a.,  remanet  .im.  5. 

Rursus  quia  recta  .in.  cquidistans  est  recte  .ac.,  erit  sicut  .gi.  ad  .ga.,  ita  .gn.  ad 

.gc.;  quare  .gn.  est  .6.;  remanent  ergo  .3.  pro  linea  .nc .;  cui  cum  sit  equulis  recta  .m/. 

erunt  et  recta  jnl.  similiter  .3.;  de  qua  si  extrahatur  MI.,  scilicet  remanebunt  pro 

linea  .md.  2:  et  quia  trigona  .imd.  et  .dkt.  orthogonia  sunt,  et  sibi  i nuiccm  similia, 

erit  sicut  .im.  ad  .md.,  hoc  est  sicut  .5.  ad  J|  2,  ita  .dk.,  scilicet  .3.,  ad  lineam  M.\ 

(piare  si  multiplicauerimus  2   per  3.,  et  rpiod  prouenerit  diuiserimus  per  .5.,  ueniet 

l   pro  linea  . kt .;  de  qua  si  extraxerimus  .kc.,  scilicet  remanebit  ~   1   pro  linea 

.Ct.;  cui  si  addiderimus  lineam  .c'g.,  que  est  .0.,  habebunt  utique  *   io  pro  linea  .gt., 
ut  prodiximus.  Ostendam  rursus  per  numerum,  si  in  eodem  trigono  protraxerimus  lineas 

.ao.  ct  .bp.  transeuntes  per  .d.  punctum,  portionem  .gp.  minorem  esse  medietate  sui 

lateris,  ct  . go .   maiorem.  Quoniam  trigono  .aog.  protracta  est  recta  .de.  cquidistans 

recte  . og .,  |   erit  sicut  .ae.  ad  . ag .,  ita  .de.  ad  .og.;  ergo  est  sicut  .3.  ad. 4., ita  .de.,  sci- 

licet 6-  ad  .og.;  quare  si  multiplicauerimus  .4.  per  ~   6.,  et  summam  diuiserimus  per 

.3.,  ucuicnt  }   8   pro  linea  .go.  Rursus  quia  in  trigono  .pbg.  protracta  est  recta  .de. 

equidistans  recte  .bg.,  erit  sicut  .bg.  ad  .de.,  ita  $p.  ad  .pe.:  uude  erunt  sicut  super* 

babuudantia  .bg.  super  .de.,  ita  . ge .   ad  . ep .;  ergo  est  sicut  ̂    7   ad  ̂    6,  hoc  est  sicut 

.119.  est  ad  .105.,  ucl  sicut  .17.  ad  .15.,  ita  .ge.,  scilicet  f   3   ad  .ep.;  quare  si  multiplica- 
uerimus  .15  per  J   3;  ct  diuiserimus  per  .17.,  uenient  3   pro  linea  .ep.;  quare  tota  .gp. 

erunt  minus  ~   7.,  que  suut  medietas  totius  lineg  .ga.  Et  notandum,  quod  semper  per 

subtendentem  angulum  contentum  ab  iucqualibus  sectionibus  potest  transire  linea  di* 

uidens  triangulum  in  duo  equa;  et  aliquando  poterit  linea  transiens  per  datum  pun- 

ctum subtendenti  angulo  contento  a   maioribus  sectionibus,  que  etiam  diuidet  trian- 

gulum in  duo  equa  ;   et  nunquam  transibit  recta  per  datum  punctum  ,   qui  diuidat 

triangulum  in  duas  equas  partes,  que  subtendat  angulum  contentum  a   minoribus  se- 
ctionibus. 

Diuisum  est  ergo  trigonum  .abg.  in  duas  equas  partes  a   linea  .it.  transcuntc  per 

punctum  datum  et  est  una  ipsarum  portionum  quadrilalerum  .abti. ;   ct  alia  est 

trigonum  .itg.;  quod  oportebat  facere. 

l 

Demonstratio  quomodo  diuiditur  trigonum  in  duo  equa  per  lineam 

egredientem  d   puncto  dato  extra  ipsum. 

Si  trigonum  .abg.  per  lineam  egredientem  a   puncto  dato  .d.  extra  ipsum  in  duas 

equas  partes  diuiderc  ilis,  lineam  .ad.  secans  latus  .bg.  super  .c.  protrahe;  siquidem 

si  recta  . be .   cqualis  est  recte  .eg.,  factura  utique  erit  propositum;  quia  .abe.  et  .aeg. 

super  equas  bases  sunt,  et  sub  eadem  altitudine;  unde  trigonum  .abe.  trigono  m   eg. 

iacet  equale.  Sed  non  sit  .be.  cqualis  recte  .eg.,  erit  utique  una  earuin  maior;  sitque 

recta  .be.  maior;  a   puncto  quidem  .d.  recta  protrahatur  .zd.  cquidistans  recte  .be.;  et 
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perducatur  recta  .ab.  iu  .3..  Et  quia  recta  .be.  maior  est  medietate  Interis  . bg rectian- 

gula superficies  .ab.  in  .be.  est  plus  medietate  rcctiangule  superficiei  .ab.  in  . bg .; 

multo  plu9  superficies  .ab.  in  . zd .   est  plus  medietate  superficiei  .ab.  in  .bg., cum  maior 

sit  .zd.  quam  .be.  Adiaceat  siquidem  superficies  .ib.  in  .zd.  equalis  dimidio  superficiei, 

que  fit  ex  .ab.  iu  .bg.}  et  quoniam  maior  est  superficies  .ab.  in  .be.  superficiei  .ib.  in 

.zd.}  erit  proportio  .zd.  ad  .be.  minor  proportione  .ba.  ad  .bi.  Sed  proportio  .zd.  ad 

.be.  equalis  est  proportioni  .za.  ad  .ab.  Disiunclim  quidem  erit  proportio  .zb.  ad  .ba. 

minor  proportione  .ai.  ad  .ib.}  quare  superficies  .zb.  in  .bi.  minor  est  superficiei  .ba. 

in  .ai.  :   adiungatur  quidem  recte  .bi.  paralilogramum  superliabundans  figura  tetragona 

cqualc  superficiei  .zb.  in  .bi.}  hoc  est  quod  recte  .bi.  adiuugatur  quedam  linea,  que  | 

multiplicata  in  se  ct  in  .bi.  faciat  cqualc  multiplicationi  .zb.  in  .bi.}  quod  paralilo- 
gramum  sit  superficies,  que  sit  .fi.;  et  copuletur  recta  . tkd .;  ct  quia  superficies  .zb. 

in  .bi.  equa  est  superficiei  .bt.  in  ,ti.f  proporlioualiter  erit  ut  .zb.  ad  .bt.,  ita  .ti.  ad 

.ib. ;   coniuuctim  ergo  sicut  .st.  ad  .bt.,  ita  .bt.  ad  .bi.  Sed  sicut  . zt .   ad  .bt.,  ita  .zd. 

ad  .bk.}  ergo  sicut  .zd.  ad  .bk.,  ita  .bt.  ad  .bi.}  quare  superficies  .kb.  in  .bt.  equa  est 

superficiei  .zd.  in  .bi.  Sed  superficies  .zd.  in  .bi.  equalis  est  dimidio  superficiei  .ab.  in 

.bg.}  quare  trigonum  .tbk.  dimidium  est  trigonj  .abg.  Diuisum  est  ergo  trigonum  .abg. 

a   linea  egrediente  a   puncto  .d.,  que  est  recta  .dkt.  in  duas  medietates,  quarum  una 

est  trigonum  .t b k. ,   et  alia  est  quadrilatcrum  .tkga.}  quod  oportebat  facere.  Que  etiam 

operabor  cum  numeris.  Sit  latus  .ab.  13.»  et  .ag.  15.,  ct  .bg.  14.,  ct  .dz.  |io,  et  .bz. 

|   1.;  et  diuidam  dimidium  superficiei  .ab.  in  .bg.,  scilicet  .»1.  per  .zd.,  hoc  est  per|  io. ; 

et  uenient  \   8   pro  linea  .bi.:  et  multiplicabo  .zb.  in  Mi.,  scilicet  *   t.,  per  J   8.,  ucniont 
\   12;  quibus  superaddam  quadratum  dimidij  liueg  .bi.  ,   scilicet  multiplicationem  de 

J   4   in  se;  que  multiplicatio  est  -   19,  cruut  JJ  31.;  quorum  radix,  que  est  J   5,  est  linea 
.It.}  cui  si  addatur  .Ib.,  que  est  J   4,  habebuntur  .10.  pro  linea  .tb.i  et  quia  est  sicut 

.st.  ad  .bt.,  ita  .zd.  ad  .bk.}  multiplicabo  .zd.  in  .bt.,  scilicet  {   io,  per  io.,  erunt  .104.; 

que  diuidam  per  f   il.,  lioc  est  per  lineam  .zt.,  ct  uenient  ̂ 9  pro  linea  .bk.}  uel  91, 

que  sunt  medietas  superficiei  .ab.  in  .bg.}  diuidam  per  .bt.,  hoc  est  per  .10.,  exibunt 

similiter  ~   9   pro  linea  .bk.  ;   et  sic  erit  trigonum  Mtk.  dimidium  trigoni  .abg.,  ut 
oportet.  Et  si  unum  ex  lateribus  trigoni  extra  trigonum  protractum  fuerit;  et  in  ipso 

protractu  punctus  ille  ceciderit,  a   quo  recta  egredi  oporteat,  que  diuidnt  triangulum 

in  duo  equa;  ut  si  in  trigono  .abg.  extra  trigonum  educatur  latus  .ab.  super  punctum 

.3.;  et  sit  .3.  punctus  datus  a   quo  recta  egredi  oporteat  diuideus  triangulum  .abg.  in 

duo  equa,  eodem  supradicto  modo  a   puncto  z.  producam  rectam  .ze.  cquidistantem 

recte  .bg.}  et  educam  latus  .ag.  in  punctum  et  ponam  superficiem  .ze.  in  .gi.  equa- 

lem  dimidio  superficiei  .ag.  in  .gb.\  ct  applicabo  recte  .gi.  paralilograiuum  ,   cui  su- 

superhahundet  tetragonum  cqualc  cius,  quoti  sit  cx  .eg.  in  .gi.}  sitque  .gt.  in  .ti.}  et 

copulabo  .tlz.  Dico  diuisum  esse  trigonum  .abg.  in  duo  equa  a   linea  .tz.  egrediente  a 

puncto  .s.  ,   et  est  una  ipsarum  partium  trigonum  .tgl.  ,   ct  alia  est  quadrilatcrum 

.tabi.  Quod  sic  probatur:  Quoniam  superficies  .gt.  in  .ti.  equa  est  superficiei  .eg.  in 

.gi.,  est  sicut  .eg.  ad  .gt.,  ita  .ti.  ad  .ig. :   coniuncliiu  ergo  sicut  tota  .et.  ad  .tg. ,   ita 

tota  .tg.  ad  .ig.  Sed  sicut  .et.  ad  .tg.,  ita  .ez.  ad  .gl.:  per  cqualc  ergo  erit  sicut  .ze. 

ad  .Ig.,  ita  recta  .gt.  |   ad  rectam  .ig.}  quare  superficies  .Ig.  in  .gt.  equa  est  superficiei 
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.ze.  in  Jg.  Sed  superficies  .ze .   in  Jg.  est  medietas  superficiei  .ag.  in  .bg.}  quare  ct  su- 
perficies . t.g .   in  Jg.  est  medietas  superficiei  Mg.  in  .hg.;  duplum  ergo  est  superficies  .ag. 

in  gb.  superficiei  .tg.  in  .gl.  Duplum  ergo  est  trigonum  .abg.  trigono  Jgl.;  quare  tri- 
gonum Jgl.  est  medietas  trigon)  . abg .,  ut  oportet.  Que  etiam  demonstrentur  in  numeris. 

Sit  rursus  latus  uib.  13.,  ct  latus  uig.  is.;  basis  quoque  .bg.  14.;  et  sit  J/z.  quarta  pars 

ex  m b.\  quare  ct  -£g.  erit  |3.,  scilicet  quarta  ex  utg.}  quare  .se.  addit  quartam  partem 

super  ig.;  et  sic  erit  *se.  perticarum  J   17.:  in  quibus  si  diuiscrinius  dimidium  facti  ex 

uib.  in  .bg.,  scilicet  .105.,  uenient.  6.  pro  linea  .gi.}  cui  si  applicaueriimis  superficiem 

.gt.  in  Ji,  equalein  eius  que  sit  ex  .rg.  in  .gi.,  erit  utique  superficies  ., gt .   in  .ti.  |   22: 

et  nt  habeamus  notitiam  quantitatis  liucg  ,ti.9  diuidam  Jg.  super  pnnclum  .h.  in  duo 

equa,  ct  erit  Jh.  3.:  et  quia  linea  Jg.  diuisa  est  in  duo  eijua  super  punctum  . h .;  ct 

ci  indirecto  adiuncta  est  linea  Jt .,  erit  multiplicatio  Jt.  in  .gt.  cum  quadrato  linee 

Jh.,  quod  est  .0.,  cqualis  quadrato  linee  .th.\  quare  Jh.  est  radix  de  \   31;  cui  si  ad- 

datur .hg.t  que  est  .3.,  erit  tota  Jg.  radix  de  J   31  et  3.;  quare  binomium  est  Jg.:  ct 

quia,  ut  demonstratum  est,  eqnalc  est  factum  cx  Jg.  in  .gt.  ci  quod  est  ex  .ze.  iu  Jg.t 

quod  est  .103.,  diuidenda  sunt  .103.  per  lineam  .gt.,  scilicet  per  binomium,  cuius  no- 

mina sunt  radix  dc  |   31  et  3.  Quam  d illisionem,  qualiter  fiat,  indicabo;  quia  binomium 

est  linea  .rg.,  erit  utique  recisum  ipsius  hinomij  linea  Ji.f  que  est  radix  de  {31,  mi- 

nus .3.;  cum  .hi.,  que  est  .3.;  auferatur  cx  . th qne  est  radix  dc  ;3t.;  ct  quia  ex  .tg. 

binomio  iu  .ti.  reciso  proucnit  ratiocinatum,  scilicet  i   22,  si  diuiscrinius  £   22  per  bi- 

iioiuium  .gt.,  uenict  utique  recisum  .ti.;  ergo  quotiens  j   22  sunt  iu  .105.,  totiens  equale 

.ti.  recisi  ueniet  ex  diuisionc  dc  .105.  iu  Jg.  biuomio;  unde  diuidenda  sunt  .105.  per 

±   22.,  hoc  est  210  per  45.,  uenient  |   4.;  in  quibus  si  raultiplicauerimus  recisum  .ti.,  ha- 
bebimus quantitatem  liueg  .gl.}  que  multiplicatio  sic  fit;  cx  multiplicatione  quidem 

de  |   4   in  lineam  .ti. ,   scilicet  in  radicem  dc  uenient  qualnor  radices  ,   et  due 

tertie  dc  3   31,  que  sunt  una  radix  dc  esn.,  que  prnuenit  ex  multiplicatione  quadrati 

de  j   4.  in  \   31.;  de  qua  nidice  tollenda  est  multiplicatio  dc  \a.  iu  lineam  Jh.,  que  est 

.14.;  et  sic  habebitur  pro  linea  .gl.  radix  de  eso.,  minus  .14.,  que  secundum  propinqui- 

tatem sunt  purum  minus  de  £   12,  ucc  non  et  binomium  .gt.  secundum  propinquitatem 

est  s:  quibus  multiplicatis  per  {   12,  scilicet  .tg.  in  .gl.,  uenient  circa  .105,  ut  opor- 
tet. Et  sic  est  procedendum,  cum  uolumus  diuidere  aliquem  numerum  inratiocinatum 

per  aliquod  binomium.  Et  notandum,  quod  si  .105.  oporteret  diuidere  per  recisum  .it., 

eadem  uia  esset  tenenda;  et  egrederetur  ex  ipsa  diuisionc  binomium ,   cuius  nomina  | 

essent  radix  de  C86,  et  14;  ct  sic  studeas  operari  in  similibus.  Sed  protrahantur  duo 

latera  trigoni  extra  trigonum  continentia  unum  ex  angulis  trigoni;  ct  punctus  datus 

cadat  infra  lineas  continentes  angulum  exteriorem,  qui  est  equulis  angulo  interiori; 

ct  uolumus  ab  ipso  puncto  rectam  protrahere  diuideiitem  triangulum  in  duo  equa. 

Yt  si  trigoni  .abg.  duo  latera  jib.  ct  .bg.  producantur  in  punctis  ,de.’,c t   infra  angulum 
.ebd.  datus  sit  punctus  .i.  a   quo  egrediatur  recta  diuidens  triangulum  .abg.  in  duo 

equa,  copulabo  primum  Jb.,  ct  ducam  lineam  Jb.  iu  punto  .z.  cadens  super  lineam  ,ag. 

Si  ergo  ,az.  cqualis  est  .zg.,  diuisuin  est  trigonum  .abg.  in  duo  equa,  a   linea  . iz .   Sed 

si  inequalcs  sunt,  erit  maior  una  earum,  que  sit  .<1:.;  eduram  siquidem  .za.  extra  tri- 

gonum .abg.  super  punctum  ./.;  ct  a   puncto  J.  ducam  lineain  Jt.  equidistantem  lincg 
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.ba.;  et  quia  maior  est  .za.  medietate  luteris  .ag.,  erit  maior  superficies  .ab.  in  .az. 

medietate  superficiei  .ba.  in  .ag.  Vnde  adiaccat  .It.  ili  .ak.  equalis  medietati  superficiei 

.ba.  ia  .ag.;  et  accipiatur  superficies  .al.  in  i/,  equulis  superficiei  .ta.  in  .ak.,  et  co- 

puletur recta  di.;  et  ostendetur  per  ea,  que  supra  dicta  sunt,  trigouum  .abg.  diuisum 

esse  in  duo  equa  a   linea  ,il.;  et  uuu  sectio  caruin  trigouum  est  .lac.  ,   et  alia  est 

quadri  laterum  . lebg . 

Et  si  per  cquidistautem  uni  laterum  trigoni  trigouum  aliquod  diuiderc  uis,  qua- 

liter hoc  fieri  debeat  in  sequenti  trigono  .abg.  demonstrabitur,  quod  in  duas  equales 

partes  per  equidislantem  basi  .bg.  diuidi  oporteat.  Latus  quidem  .ba.  emiciatur  extra 

trigonum  in  puncto  .d.;  et  sit  .ad.  equalis  medietati  lateris  .ba.;  et  linearum  quidem 

.ba.  et  .ad.  sununatur  media  proportionalis  .a  e.,  hoc  est  quod  sit  sicut  .ba.  ad  .< ea 

ita  .ea.  ad  .ad.;  et  per  punctum  .e.  basi  .bg.  cquidislans  ducatur  recta  .ez.  Dico  si- 

quidem, trigonum  .abg.  diuisum  esse  in  duas  equas  partes  a   linea  .ez.,  quarum  una 

est  trigonum  utes.,  alterum  est  quadrilatcmm  .ebgz.;  quod  sic  probatur:  trigona  .aez. 

et  .abg.  sibi  iuuicem  sunt  similia,  cum  anguli  .aez.  et  .aze.  duobus  angulis  .abg.  et 

• agb .   sint  equales  ,   exteriores  uidclicct  interioribus  ;   et  angulus  .bag.  est  comuuis 

utrique.  Similia  uero  trigona  ad  se  inuiccin  in  dupla  proportione  sunt  homologorum 

laterum,  idest  similium;  quare  est  sicut  .ba.  ad  .ad.,  ita  trigonum  .abg.  ad  trigonum 

.aez.:  est  enim  .ba.  ex  .ad.  dupla;  quare  trigonum  .abg.  trigoni  .aez.  est  duplum:  ergo 

medietas  trigoni  .abg.  est  trigonum  .aez.,  vel  aliter;  quoniam  quando  tres  recte  sunt 

proportionales  in  proportione  continua,  est  sicut  prima  ad  tertiam,  ita  spatium,  quoti 

a   prima  ei,  quod  est  a   secunda  simile,  et  similiter  descriptum.  Vnde,  ut  dictum  est, 

sicut  .ba.  prima  est  ad  .ad.  tertiani,  ita  quod  ab  .ab.  ei  quod  ab  .ac.  duplum,  id  est 

quod  ab  .ab.  ei  quod  ab  .ac.;  duplum  ergo  est  trigonum  .abg.  trigono  .aez.,  ut  |   pre- 
dixi.  Aliter  quia  est  sicut  .ba.  ad  .ae.,  ita  uie.  ad  .ad.,  erit  factum  ex  .ba.  in  .ad. 

cqualc  ei  quod  d   recta  .ae.  tetragonum:  quare  tetragonum  recte  .ab.  duplum  est  te- 
tragono, quod  a   recta  .ae.;  et  quia  cquidislans  est  .bg.  ex  .ez.,  proportionalilcr  est 

sicut  .ba.  ad  .ae.,  ita  .ga.  ad  .az.;  quare  est  sicut  tetragonum,  quod  d   recta  .ba.  ad 

tetragonum,  quoti  a   recta  .ae.,  ita  tetragonum,  quod  d   recta  ga.  ei  quod  d   recta  mz.} 

duplum  est  tetragonum  recte  Ma.  tetragono  recte  .ae.  Quare  duplum  erit  tetragonum 

recte  .ga.  eius  quod  est  d   recta  .az.;  quare  facium  ex  .k.  in  .ag.  duplum  est  facto 

ex  .ea.  in  .az.;  quare  trigonum  .abg.  duplum  est  trigono  .aez.  Quoti  si  secundum  nu- 

merum facere  uis,  sit  latus  .ab.  io.;  latus  quoque  .ag.  ii.;  latus  uero  .bg.  J4.:  multipli- 

cabo quidem  .ab.  in  dimidium  sui,  scilicet  .10.,  jver  .5.,  erunt  .50.,  (piorum  radix  est  .ae.: 

et  ducam  rursus  .ga.  in  dimidium  sui,  et  habebuntur  72;  quorum  radix  est  linea  .az.: 

et  protraham  lineam  .es.,  et  erit  trigonum  .aez.  medietas  trigoni  .abg.,  cum  sint  circa 

ttnum  angulum;  et  fiat  multiplicatio  .ea.  in  .az.  medietas  ex  .ba.  in  .ag.:  multiplicatio 

quidem  ex  .ea.  in  .az.,  scilicet  ex  radice  de  .50.,  in  radicem  de  .72.,  facit  radicem  de 

.3000.,  scilicet  .eo,,  que  sunt  dimidium  ex  .ba.  in  *ag.,  scilicet  de  .120.:  et  si  uis  habere 

notitiam  recte  .ez.,  multiplicabis  .bg.  in  dimidium  sui,  et  uenient  .98.  pro  quadrato 

linee  .ez.;  et  sic  studeas  facere  in  similibus. 

Incipit  de  diuisione  trigonorum  in  tres  partes. 

Si  tbicomvji  .abg.  in  tres  equas  partes  diuiderc  uis  super  unum  ex  lateribus  suis, 
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ut  dicamus  super  latus  .bg.,  ipsum  .bg.  in  tres  partes  equas  dinidc,  qne  sunt  .bd.  de. 

. eg .;  et  copulentur  recte  .ad.  et  .ae.  Dico  quidem  trigonum  .abg.  diuisura  esse  in  tres 

partes  equales,  que  sunt  trigona  ,abd .   et  .adc.  ct  .aeg.:  sunt  enim  super  equas  bases, 

et  sub  altitudine  una;  quare  sibi  inuicem  equalia  esse  nccesse  est.  Et  si  super  datum 

punctum  .z.  ex  trigono .bgd. tertiam  partem  uolncro,  copulabo  .bz.;  ct  si  ,gz. fuerit  terti» 

pars  ex  .gd.  ,   utique  trigonum  .bgz.  erit  tertia  pars  trigouj  .bgd.;  si  uero  .gz.  non 

fuerit  tertia  para  ex  .gd.,  erit  tunc  plus  uel  minus.  Esto  primum  minus;  quare  ac- 
cipiam cx  .gd.  tertiam  partem,  que  sit  .ga.)  ct  copulalm  rectam  .ai.  equidistans  .zbr, 

ct  copulabo,  rectam  az.,  que  aufert  a   trigono  .bgd.  quadrilatcrum  .ibgz.;  quod  de^ 
muustrabo  tertiam  esse  cx  toto  trigono  .bgd.;  uerbi  gratia:  quia  recta  .ga.  est  tertia 

pars  totius  .gd.,  erit  trigonum  ,hga.  tertia  pars  totius  trigoni  bgd.  Et  quia  trigona 

.bza.  et  Jbzi.  sunt  inter  equidistantes  .bz.  ct  .ai.;  et  super  eandem  basim  .bz.  equalia 

sibi  inuicem  sunt,  comuniter  addatur  trigonum  .bgz.,  erit  quadrilatcrum  . ibgz .   equale 

trigono  |   Jtga tertia  ergo  pars  est  quadrilatcrum  .iltgz.  trigoni  .bgd.:  residuum  uero, 

scilicet  trigonam  . izb diuidelur  in  duas  partes  equales  per  qualem  uolucris  cx  modis 

supradiclis.  Rvusvs  adiaceal  trigonum  .abg.  in  tres  equas  partes  diuisum,  que  sint  trigo- 

na .abd.  ct  .ade.  et  . aeg .;  quare  sectiones  .bd.  de.  eg.  sibi  inuicem  sunt  equales;  in 

superiori  quidem  figura  posuimus  punctum  .z.  inter  .bd.;  quod  idem  esset  si  posuissemus 

ipsum  inter  xg.,  cum  eodem  modo  esset  operandum.  Nunc  uero  ponamus  punctura  .z. 

inter  .de.  super  latus  .bg.;  a   quo  uolumus  lineam  producere  abscidentem  tertiam  par- 

tem trianguli  .abg.*.  primum  quidem  copuletur  .a  z.;  et  per  punctum.//.,  uel  per  pun- 
ctum .e.  equidistans  trahatur  lincf  .az.  ,   que  sit  linea  .ei. ;   et  copuletur  .si.  Dico 

quidem,  quod  recta  .zi.  abscidit  i   trigono  .abg.  tertiam  partem,  que  est  trigonum  .izg.‘, 
quod  sic  probatur:  quia  trigona  .azi.  et  .aze.  inter  duas  equidistantes  sunt;  et  super 

eandem  basim  sibi  inuicem  sunt  equalia;  comuniter  si  addatur  trigonum  .ade.,  erit 

trapezion  uidzi.  equale  triangulo  .ade.  Sed  triangulus  .ade.  est  tertia  pars  trigoni 

abg.;  quare  ct  quadrilatcrum  . adzi .   est  similiter  tertia  para  trigouj  .abg.;  est  et 

trigonum  .abd.  alia  tertia  pars  trigouj  .abg.;  remanet  pro  reliqua  tertia  parte  trigo- 

num .izg.,  quod  abscisum  est  a   trigono  .abg.  per  rcctain  ,iz.;  quod  oportebat  facere. 

Adjaceat  iterum  trigonum  . abg .,  quod  oporteat  inter  tres  consortes  diuiderc;  quorum 

uuus  quisque  uelit  in  sua  portione  habere  unum  cx  latoribus  triangulj  .abg.  Latus 

quidem  .bg.  diuidam  in  duo  equa  super  punctum  .d.;  ct  copulabo  rectam  .ad.,  et 

componam  .de.  tertiam  partem  linee  .ad.;  ct  copulabo  rectas  . bc .   ct  u:g.  Dico  quidem, 

trigonum  .abg.  diuisum  esse  in  tres  equas  partes,  quarum  unaqueque  est  super  unum 

ex  lateribus  trianguli  .abg.;  que  partes  sunt  trigona  .abc.  et . aeg .   et  .bcg.;  quod  sic 

probatur:  quia  recta  .dc.  est  tertia  pars  recte  .da.  Erit  .ac.  dupla  ex  xd.;  quare  tri- 

gonum .abc.  est  duplum  trigoni  .bcd.;  propter  eadem  ergo  ct  trigonum  .aeg.  duplum 

est  trigonj  . ged .   Rursus  quia  cqualis  est  recta  .bd.  recte  .dg.  equalia  sunt  trigona 

.cbd.  et  .cdg.  sibi  inuiccin;  quare  totum  . cbg .   trigonum  duplum  est  uniuscuiusque 

trigonorum  .cbd.  et  .cdg.;  et  que  eidem  sunt  dupla,  sibi  iuuicem  sunt  equalia;  quare 

trigona  .acb.  et  -aeg.  et  .bcg.  sibi  inuicem  sunt  equalia.  Diuisum  est  ergo  trigonum 

.abg.  etc. 
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Demonstratio  qualiter  d   trigono  abscidatur  pars  data  per  lineam 

protractam  per  punctum  datum  infra  triangulum. 

Adiace.it  siquidem  trigonum  . abg .,  et  in  ipso  datus  sit  punctus  fortuitu  .d.,  per 

quem  transire  uolo  rectam  abscindentem  datam  partem,  ut  dicamus  tertiam  a   trian- 

gulo .abg.:  protraham  quidem  per  punctum  .d.  lineam  .ae.t  et  considerabo  utrum  se- 

ctio .be.  uel  .eg.  |   sit  tertia  pars  lateris  . bg .;  quia  si  .be.  est  tertia  pars  ex  recta  . bg ., 

tunc  trigonum  .abe.  erit  tertia  pars  trigoni  .abg.  Si  autem  neutra  eorum  est  tertia 

pars  lateris  . bg .,  considerado  que  dixi  super  unam  quamque  linearum  cgrcdienlium 

a   reliquis  angulis:  et  uenientium  super  reliqua  latera  per  punctum  .d.:  quod  si  non 

inucncro  aliquam  ex  sectionibus  laterum  esse  tertiam  sui  lateris,  protraham  a   puncto 

.d.  lineam  .dz.  equidistantera  Iinej  .ge.  ,   et  ponam  superficiem  .dz.  in  .zi.  equalem 

tertie  parti  superficiei  .ag.  in  .bg.,  et  aplicabo  linee  .gi.  superficiem  cquiangulam,  cui 

deliciat  figura  tetragona  equalem  superficiei  .g-2.  in  .zi.,  que  sit  superficies  .it.  in  .tg.; 

et  copulabo  rectam  .td.,  ct  perducam  eam  in  .k.  Dico  quidem  quod  d   triangulo  .abg. 

abscisa  est  tertia  pars,  scilicet  triangulum  .tkg.  a   linea  .tk.  transeunte  per  punctum 

.■ d.;  quod  sic  probatur:  quia  factum  ex  .gi.  in  .gz.  equatur  facto  ex  .it.  in  ., tg erit 

sicut  .gi.  ad  .it.,  ita  .tg.  ad  .gz.:  permutarim  ergo  est  sicut  ,ig.  ad  .gt.,  ita  .gt.  ad  ,zt . 

Sed  sicut  .gt.  ad  .zt.,  ita  .kg.  ad  .dz. ;   ergo  sicut  ,kg.  ad  .dz.,  ita  .gi.  ad  .tg;  quare  fa- 

ctum ex  .tg.  in  .gk.  equale  est  facto  ex  .dz.  in  .zi.  Sed  factum  cx  .dz.  in  .gi.  est 

tertia  pars  facti  ex  .ag.  in  .gb.;  quare  et  superficies,  tg.  in  .gk.  est  tertia  pare  super- 

ficiei .ag.  in  .gb.;  quare  trigonum  .tkg.  est  tertia  pars  trigoni  . agb .,  ut  dictum  est. 

Demonstratio  qualiter  abscidatur  pars  data  d   dato  triangulo  per  lineam 

egredientern  d   puncto  dato  extra  triangulum. 

Esto  trigonum  .abg.,  et  extra  ipsum  datus  sit  punctus  .d.;  oportet  ut  a   triangulo 

.abg.  abscidatur  pars  data,  ut  dicamus  tertiam  per  lineam  egredientern  a   puncto  .d.; 

copulabo  primum  rectam  .ad.  secantem  latus  .bg.  super  punctum  .c.;  et  si  .bc.  ucl 

.cg.  est  tertia  pare  linee  .bg.,  nimirum  abscisa  est  tertia  pare  trigonj  .abg.  per  lineam 

.ad.  ascendentem  a   puncto  .d.:  quod  si  ita  non  est,  protraham  latera  .ab.  et  .ag.  extra 

triangulum  .abg.  in  punctis  .ez.,  et  per  punctum  . d .   lateri  .bg.  equidistantem  protra- 

ham lineam  .ez.,  ct  ponam  superficiem  .de.  in  .gi.  equalem  tertie  parti  superficiei  .ag. 

in  .gb.  ,   ct  applicabo  recte  .gi.  paralilogramum,  cui  superliabundcl  figura  tetragona 

equale  ei  quod  fit  ex  .eg.  in  .gi. :   sitque  superficies  .ik.  in  .kg.;  et  per  punctum  . k ♦ 

ducam  rectam  .kmd.  Dico,  triangulum  . kmg .   esse  tertiam  ex  triangulo  .abg.;  quod  sic 

probatur:  quoniam  cqualis  est  superficies  .eg.  in  .gi.  superficiei  .gk.  in  .ki.,  est  sicut 

.eg.  ad  .gk.,  ita  .ki.  ad  .ig.:  eoniunctim  ergo  est  sicut  .ek.  ad  .gk.,  ita  .gk.  ad  .ki.  Sed 

sicut  .ek.  ad  .kg.,  ita  .de.  ad  .gm. ;   ergo  esi  sicut  .cd.  ad  .gm.,  ita  .gk.  ad  .gi.:  super- 

ficies ergo  .gk.  in  .gm.  equalis  est  superficiei  .de.  in  .gi.  Sed  superficies  .de.  in  .gi.  est 

tertia  pars  superficiei  .ag.  in  .gb.;  quare  ct  superficies  .gk.  in  .gm.  est  tertia  pars  su- 

perficiei .ag.  in  .gb.:  et  quia  est  sicut  superficies  .kg.  iu  .gm.  ad  superficiem  .ag.  iu 

.gb.,  ita  trigonum  .kgm.  ad  trigonum  .agb.:  est  ergo  |   trigonum  .kgm.  tertia  pars  tri- 

goni .abg.,  ut  predixi.  Similiter  eodemque  modo  possemus  abscidere  a   quolibet  trian- 

gulo partem  quamlibet  datam  per  lineam  egredientern  a   puncto  dato  iuprotractu  la- 

teris ipsius  extra  i|ksum,  uel  infra  protractionem  duorum  laterum  continentium  ex  la- 

10 

«   eqmtur  tacto  ....  (mire  lrifo|awa  • 
(f»l.  74  rrrta,  lin.  12-16  #   17t  p*|- 

121,  lin.  16-21). 

«   «rutiLi[iL»t«A  proinbj*  ....  *■! 

.(fiw.  (fol.  74  wrw,  lia.  24  c   25-31; 

!>•(.  121,  lin.  251- 16}. 

t»|.  76  recta. 
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M.  71  verre. 

qao<|tM  luol  ....  paraLilogramonim  ; 
«mor*  *   (fol-  79  verre,  Ita.  14;  f»g. 

i*Jt,  Lia.  10-17). 
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teribus  trigonj.  Rvasvs  si  infra  trigonum  a.  bg.  duo  puncta  data  fuerint  .de.,  et  uo- 
lumus  triangulum  .dbg.  in  tres  equas  partes  diuidere  per  rectas  transeuntes  per  puncta 

.de.t  abscidemus  primum  a   trigono  .dbg.  triangulum  . zig .   per  lineam  .zi.  transeuntem 

per  punctum  . d .   continentem  duas  tertias  trigonj  .abg.,  remanebit  quadrilalerum  .zabi. 

pro  tertia  parte  trianguli  .abg. :   de  inde  triangulum  .izg.  diuidemus  in  duo  media  a 

linea  .tk.  transeunte  per  punctum  .e.’,  et  erit  una  porlio  earum  quadrilalerum  . tzik 

et  alia  erit  trigonum  .tkg.i  codcmque  modo  procedas,  si  puncta  data  fuerint  extra  trian- 
gulum. Et  si  triangulum  .abg.  per  cquidLstantes  rectas  basi  .bg.  diuidere  uolumus, 

protraham  latus  .ba.  secundum  quantitatem  tcrli£  partis  ipsius  in  puncto  . d .;  et  iaccat 

in  directo  ipsius  recta  .de.  equalis  recte  .da.,  et  erit  tota  .ae.  quantitas  duarum  ter- 
tiarum lincp  .ba.:  et  ponam  lineam  .az.  mediam  iuter  .ba.  et  .ad.:  rursus  inter  .ba. 

ct  .ae.  in  proportione  media  ponam  rectam  .ai.;  et  per  puncta  .zi.  protraham  rectas 

.zt.  ik.  cquidistantes  basi  .bg.  Dico,  trigonum  .abg.  diuisum  esse  in  tres  partes  equales, 

quarum  una  est  trigonum  .azt.,  altera  quadrilalerum  .zikt.,  tertia  erit  quadrilatcrum 

.ibgk.;  quod  sic  probatur:  quia  est  sicut  .ba.  ad  .az.,  ita  .az.  ad  .ad.;  erit  sicut  .ba. 

ad  .ad.,  ita  trigonum  .abg.  ad  trigonum  .azt.,  cum  ipsa  trigona  sibi  inuiccm  sint  si- 

milia: est  enim  .ba.  ex  .ad.  tripla;  quare  ct  trigonum  .abg.  triplum  est  trigoni  .azt.. 

Ergo  trigonum  .azt.  tertia  pars  est  trigoni  .abg.  Rursus  quia  est  sicut  .ba.  ad  .ia., 

ita  .ai.  ad  .ae.  erit  sicut  .ba.  ad  .ae.,  ita  trigonum,  quod  ab  .ea.  ei  quod  ab  .ai.  si- 
mile; et  similiter  dcscricta  sunt  enim  trigona  . aik .   et  .abg.  sibi  inuiccm  similia  super 

latera  .ai.  et  .ab.  descripta;  quare  est  sicut  .ea.  ad  .ab.,  hoc  est  sicut  .j.  est  ad  3.,  ita 

trigonum  .aik.  est  ad  trigonum  .abg.:  due  ergo  tertie  trigoni  .abg.  est  trigonum  .aik.; 
de  quo  si  auferatur  trigonum  m   zt.  ,   quod  est  tertia  pars  trigoni  .abg.  ,   remanebit 
quadrilatcrum  .zikt.  tertia  pars  trigonj  .abg.  :   residuum  uero  simile  quadrilatenim 

.ibgk.  erit  alia  tertia  pars:  diuisum  est  ergo  trigonum  .abg.  in  tres  partes  equales; 
quod  oportebat  facere.  Et  sic  per  demonstratos  modos  omnia  genera  trigonorum  pos- 

sunt diuidi  in  quatuor  partes  uel  plures.  Vnde  ad  diuisioncin  quadrilalerum  ueniamus. 
Incipit  de  diuisione  quadrilat erorum. 

GENERA  quidem  quadrilateronun  sunt  tria,  paralilogramina  uidclicct,ct  caput  ascisa: 
atque  diucrsilatera:  paralilogramina  |   quoque  sunt,  quorum  latera  ct  anguli  oppositi  sibi 
inuiccm  cquantur:  quorum  speties  suut  quatuor  :   in  prima  quarum  sunt  tetragona  , 
que  omnia  latera  equalia  ct  angulos  rectos  habent;  in  secunda  uero  sunt  parte  altera 
longiora,  que  tantum  duo  latera  habent  sibi  inuicem  opposita  equalia,  et  omnes  an- 

gulos rectos  habent:  in  tertia  quoque  sunt  rumbi,  qui  ex  quatuor  lateribus  equilibus 
constant,  sed  angulos  habent  inequales.  In  quarta  sunt  rumboides,  quorum  tantum  duo 
latera  sibi  iniiiccn.  opposita,  nec  non  ct  angulos  oppositos  equales  halicnl:  et  quia 
unus  est  modus  diuidendj  has  quatuor  speties  paralilograniorura;  omnes  figuras  eorum 
sub  eisdem  nolulis  terminare  disposui,  ut  que  in  una  earum  dixerimus,  idem  in  re- 

liquis dc  ca  esse  uideatur.  Adiaccat  quidem  tetragonum:  ct  parte  altera  longius:  rura- 
bus:  et  rumboides  . abed .,  quorum  unumquodque  in  duo  equa  diuidi  oporteat;  quo- 

niam paralilogramina  sunt  quadri)atera  . abed dy  a   metri  ipsorum  ipsos  per  equalia  se- 
cant; quare  si  protraxerimus  dyametram  .ac.y  uel  .bd.,  ut  in  prima  cernitur  figura  , 

erunt  utique  in  duas  equales  partes  ab  unoquoque  dyametrorum  ipsorum  diuisa.  Verbi 
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gratia  :   si  protraxerimus  dyametrum  .ac.,  erit  itaque  trigonum  .abc.  cquale  trigono 

xtcd quia  latus  .ad.  cquale  est  lateri  . bc .,  et  latus  .ab.  equale  est  lateri  . dc basis 

quoque  .ac.  est  utrique  triangulo  comunis.  Et  si  super  aliquod  laterum  diuisionem  in- 

cipere uis,  ipsum  latus  in  duo  equa  secabis,  et  per  punctum  sectionis  super  latus  sibi 

oppositum  reliquis  lateribus  rectam  equidistantem  protrahe,  ut  in  secunda  patet  fi- 

gura, in  qua  super  dimidium  lateris  .bc.  signatus  est  punctus  et  ab  ipso  protracta 

est  recta  .ef.  equidistans  rectis  .ba.  et  .cd.;  et  sic  totum  quadrilatcrum  .ac.  diuisum 

est  in  duo  equa  paralilogramina,  que  sunt  .ae.  et  .fc.  :   sunt  enim  super  equas  bases 

.be.  et  . ec .,  et  in  eisdem  equidistantibus  .ad.  et  .bc.  Similiter  si  protraxerimus  lineam 

.gk.  equidistantem  rectis  .ad.  et  .bc.,  et  diuidentem  latera  super  dimidium  laterum 

.ab.  cd.,e rit  utique  diuisum  unumquoque  suprascriptorum  paralilograrainorum  in  duo 

equa  a   linea  .gk.,  ut  in  tertia  figura  ostenditur:  sunt  enim  paralilogramina  .gd.  et  .bk. 

sibi  inuicem  cqualia,  cum  sint  super  equas  bases  .cg.  gb.  eisdem  equidistantibus  .cd. 

et  .ab.  Et  si  super  aliquod  laterum  punctus  datus  fuerit,  ut  in  quarta  figura,  in  qua 

datus  est  punctus  .h.  cadens  inter  puncta  .be.,  signabis  in  oppositum  eius  punctum  .i. 

cadens  inter  .fd.;  et  iaccat  .fi.  equalis  recte  ,eh.,  et  copuletur  recta  .hi.  Dico  quidem, 

diuisum  esse  unumquodque  quatuor  quadrilatcrorum  in  duo  equa  a   linea  . ih .;  quod  sic 

probatur:  quoniam  in  equidistantibus  .ad.  et  .bc.  recte  incidunt  |   .fe.  et  .ih.,  erit  an- 

gulus .ifk.  angulo  .keh.  equalis,  nec  non  et  angulus  .fik.  angulo  .khe.,  et  anguli  qui 

ad  .k.  sibi  inuicem  sunt  cquales,  et  basis  .fi.  basi  .eh.  est  equalis  :   equale  ergo  est 

trigonum  .fki.  trigono  .khe.:  comuniter  si  adiungatur  penthagonum  .kfabh.,  erit  qua- 
drilaterum  .iabh.  equale  quadrilatero  . abef .,  quod  est  medietas  totius  quadrilateri  .ac. 

Vel  aliter  quia  paralilogramina  sunt  .ae.  et  .fc.  et . ic .   in  eisdem  equidistantibus  .ad. 

et  .bc.  habent  latera  sibi  opposita  cqualia;  quare  equale  est  latus  .af.  lateri  .be.  et 

.fd.  ex  .ec.  Sed  .fd.  est  dimidium  ex  .ad.’,  quare  .fd.  cquale  est  recte  .af.;  ergo  et  .af 
equalis  est  recte  .ec.,  et  .fi.  equalis  est  recte  .he.:  tota  ergo  .ai.  toti  .ch.  est  equalis, 

et  recta  .di.  recte  .bh.  est  equalis,  et  latus  .hi.  est  comune:  totum  ergo  quadrilatcrum 

.iabh.  quadrilatero  .ihed.,  ut  diximus,  est  equale.  Similiter  si  datus  punctus  caderet 

inter  .ec.;  quantum  distaret  ab  .e.  uersus  . c .,  tantum  acciperes  ex  recta  .(a.;  incipiendo 

ab  .f;  et  sic  secundum  hoc  potes  diuidere  omnia  paralilogramina  a   dato  puncto  super 

quodlibet  laterum. 

Et  si  paralilogramum  aliquod  in  duo  equa  per  lineam  protractam  a   puncto  dato 

infra  ipsum  secare  desideras,  ut  paralilogramum  .ag.,  infra  quod  datus  sit  punctus  .c,, 

per  quem  uolumus  lineam  transire  diuidentem  paralilogramum  .ag.  in  duo  equa  super 

dimidium  dyametrj  .bd.;  ponas  punctum  ./.,  et  copulabis  .c/.,et  protrahes  eam  in  utram- 

que partem  in  puncta  ,ez.  Dico,  diuisum  esse  paralilogramum  .ag.  in  duas  equas  se- 

ctiones, quarum  una  est  quadrilatcrum  .eabz.,  et  alia  quadrilatcrum  .edgz.;  quod  sic 

probatur:  quoniam  in  equidistantibus  .ad.  et  .hg.  due  recte  .es.  et  Ab.  incidunt,  erit 

angulus  .fde.  equalis  angulo  .fbz.,  et  angulus  .fed.  angulo  . fzb nec  non  et  anguli  qui 

ad  ./.  sibi  inuicem  sunt  equales;  equiangula  ergo  sunt  trigona  .fed.  et  .fbz.:  et  quo- 
niam equalis  est  recta  ,fb.  recte  .fd.,  equalis  erit  et  recta  Ae.  recte  . bz .,  ct  trigonum 

Afe.  trigono  .bfz.  erit  cquale;  comune  accipiatur  quadrilatcrum  Afzg erit  quadrila- 
terum  .ezgd.  equale  trigono  .bgd.;  sed  trigonum  .bgd.  est  medietas  paralilograraj  .ag.; 

«   diitrimu*,  14««  ....  «qs*)«  »   (M. 
75  ««rw  ,   lia.  10*17  ;   |ag.  122,  1L«. 

28  —   p«g.  121.  lia-  1   «   2). 
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quare  quadrilaterum  .ezgd.  est  medietas  paralilogramj  .ag.,  ut  predixi  :   hoc  eodem 

modo  diuidunlur  omnia  paralihigramina  erecta  protracta  a   puncto  dato  super  unum 

ex  lateribus  ipsius:  uerbi  gratia  ;   ut  si  datus  punctus  esset  .e.,  diuideret  quidem  re- 
ctam .db.  in  duo  equa  super  punctum  et  per  ipsum  punctum  protraheretur  linea 

.cz.,  que  diuideret  puralilogramum  .ag.  iu  duo  equa,  ut  probatura  est.  Et  si  parali- 
lograraura  aliquod  iu  duo  equa  secare  uis  per  lineam  egredientetn  a   puncto  dato  citra 

fui.  76  •>.  ipsum,  ut  paralilogramum  .ac.,  extra  quod  datus  sit  punctus  .c.,|  protraham  rursus 

dyamelrum  .bd.,  et  diuidara  ipsum  super  punctura  .g. ,   et  copulabo  rectam  .eg.  ,   et 

protraham  cara  in  puncto  diuisum  est  paralilogramum  .ac.  iu  duo  equa  per  lineam 

egredieiitem  a   puncto  dato  ,e.;  quod  probatur  per  suprascriptam  figuram;  ct  est  una 

medietatum  ipsius  quadrilaterum  . fabk .,  et  alia  est  quadrilaterum  .fkcd.,  ut  in  ipsa 

figura  patet. 
Incipit  dc  diuisione  paralilogramorum  in  plures  partes. 

Adiaceaxt  quidem  suprascriple  quatuor  speties  paralilogramorum  . abed.;  ct  uolu- 
mus  aliquod  ipsorum  in  tres  equales  partes  diuidere  super  duo  data  latera  eius,  que 

sint  ad.  et  .bc.;  diuidamque  latus  .ad.  in  tres  equales  partes,  que  sint  .ac.  e   f.  fd .,  et 

per  puueta  .e/,  protraham  rectas  .eg.  fh.  cquidistantes  latenbus  .ab.  et  .dc.  Dico  quod 

quale  uis  ex  suprascriptis  quatuor  paralilogramis  diuisum  esse  in  tres  equas  sectiones 

a   rectis  .eg.  et  .fh.;  quod  sic  probatur.  Quoniam  cquidistantes  sunt  rcctc  .ad.  ct  .bc., 

el  cura  cis  copulate  sunt  recte  cquidistantes  .ab.  ct  .eg.  ct  .fh.  ct  .de.,  erunt  inter  se 

equales;  quare  paralilogramina  sunt  quadrilatera  .ag.  .ch.  fc ct  habent  bases  equales 

sibi  inuicem,  que  sunt  .bg.  cl  .g/i.  et  Jic.:  est  enim  quolibet  earum  tertia  pars  lateris 

.bc.',  quare  cl  unum  quodque  ipsorum  paralilogramorum  tertia  pars  est  totius  .ac.  pa- 
ralilogramj, ut  in  prima  patet  figura.  Et  si  super  aliquem  punctum  datum  super  uno 

latenim  rectam  protrahere  uis,  que  abscidat  a   paralilogramo  dato  tertiam  partem;  ct 

datum  punctum  ponamus  esse  super  latus  .ad.;  diuiso  quidem  primo  latere  .ad.  super 

puncta  .ef.  ordine  supradicto,  uidelicct  quod  quclibet  sectionum  .ag.  eh.  fe.  sit  tertia 

pars  totius  .ad. ,   ct  datus  punctus  fuerit  .e.;  protraham  rectam  .eg.,  ct  erit  a   para- 
lilogramo .ac.  abscisum  paralilogramum  .ag.  a   linea  protracta  a   puncto  .e.,  quod  est 

tertia  pars  ipsius.  Similiter  si  punctus  datas  fuerit  erit  paralilogramum  .fc.  tertia 

pars  paralilogramj  .ac.:  si  punctus  datus  non  fuerit  super  .e.,  aut  super  erit  itaque 

inter  .a.e.,  aut  inter  .e.f.,  aut  inter  .fd.:  sit  primum  inter  .a.e.  punctus  datus  .1. ;   et 

uolo  a   paralilogramo  .ac.  auferre  tertiam  partem  eias  a   linea  protracta  a   puncto  .i.; 

signabo  primum  punctum  .f.  super  tertiam  partem  lateris  .ad.,  et  ab  ipso  puncto  .f. 

protraham  .fk.  equidistantem  lateribus  .ab.  ct  .dc.;  et  sic  erit  paralilogramum  .fc.  tertia 

pars  ex  paralilogramo  .ac.;  quare  paralilogramum  .ah.  duplum  est  paralilogrami  .fc. : 

unde  oportet  ipsum  paralilogramum  .ha.  diuidere  in  duo  equa  per  lineam  protractam  a 

puncto  .i.;  unde  quantum  distat  .i.  ab  .a.,  tantum  distare  faciam  .k.  ab  .h.i  et  copulabo 

.ik.,  ct  erit  quadrilaterum  .iabk.  medietas  paralilogrami  .ah.:  secla  est  ergo  tertia  pars 

paralilogrami  .ac.  per  rectam  .ik.,  el  est  diuisum  inter  equas  partes,  que  sunt  quadrila- 

tera .iabk.  et  . ikhf ’.,  et  paralilogramum  .fc*,  ut  iu  secunda  patet  figura.  Et  si  datus 
punctus  .i.  fuerit  inter  .fd.,  operabitur  |   idem  in  aduersam  partem,  uidelicct  a   paralilo- 

gramo  .ac.  abscidam  paralilngi-anuim  .ag.,  quod  sit  tertia  cius;  deinde  paralilogramum 
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.cc.  diuidam  in  duo  equa  per  lineam  protractam  a   puncto  a.,  que  sit  linea  .<7.,  que 

abscidit  a   paralilogramo  .ac.  tertiam  partem  eius,  scilicet  quadrilatcrum  .iled.,  ut  in 

tertia  patet  figura.  Et  si  punctus  7.  erit  inter  .e/. ,   abscidam  a   paralilogramo  .ac.  pa- 

ralilogratnum  -fc.,  et  residuum  diuidam  in  duo  equa  per  lineam  protractam  a   puncto 

que  sit  recta  Jm. ;   et  abscidatur  per  lineam  .im.  quadrilaterum  .iabm.  a   paralilo- 

gramo .ac.,  quod  est  tertia  pars  eius;  relique  due  partes  erunt  quadrilaterum  . imhf ., 

et  paralilogramum  .fc.,  ut  iu  quarta  figura,  scilicet  in  rurnboide  . abed .,  demonstratur. 

Eodem  modo  potest  omnem  paralilogramum  diuidi  in  quatuor  uel  plurcs  partes  equa- 

les.  Verbi  gratia:  si  uis  paralilogramum  aliquod  diuidere  in  quatuor  partes  equale.s, 

diuide  primo  ipsum  in  duo  equa:  aut  per  dyumetrum  ipsius:  aut  per  rectam  equi- 
distantem  duobus  lateribus  eius  ;   deinde  unamquamque  ipsarum  duarum  portionum 

in  duo  equa  secabis;  et  erit  totum  paralilogramum  in  .nij.or  partes  diuisum. 
De  diuisione  paralilogramorum  in  partes  inequales . 

Esto  paralilogramum  .abgd.,  quod  in  equaliter  inter  tres  consortes  diuidere  uolumus, 

ita  quod  primus  habeat  medietatem,  secundus  tertiam,  tertius  sextam.  Diuidam  primum 

paralilogramum  .ag.  iu  duo  paralilogramina  cqualia,  que  sunt  .az.  et  .eg.;  deinde  ab 

uno  ipsorum  secabo  tertiam  partem,  que  sit  paralilogramum  .i.g.,  hoc  est  quod  recta 

.id.  sit  tertia  pars  ex  .ed.  Dico,  paralilogramum  .ag.  diuisum  esse  in  tres  portiones 

prcdictas,  quarum  medietas  est  paralilogramum  .az.,  et  cius  sexta  est  paralilogramum 

.ig.,  et  reliquum,  scilicet  paralilogramum  .et.,  est  tertia  pars  totius  .ag.  Quoniam  .id. 

est  tertia  ex  .ed.,  erit  .id.  sexta  pars  ex  tota  .ad.;  quare  paralilogramum  .ig.  sextam 

partem  esse  dico  ex  toto  paralilogramo  -a g .:  possumus  quidem  qualemcumque  partem 

uolumus  accipere  ex  predictis  d   linea  producta  a   puncto  dato  extra,  uel  intus,  uel  super 

unum  cx  lateribus  paralilograinj  per  ca  que  dicta  sunt. 

Incipit  de  diuisione  quatuor  figurarum  caput  abscisarum, 

que  duo  tantum  latera  habent  equidistantia. 

Capvt  abscisarum  species  sunt  quatuor,  prima  quarum  dicitur  semicaput  abscisa, 

altera  eque  caput  abscisa,  tertia  diuerse  caput  abscisa,  quarta  caput  abscisa  decli- 
nans;   et  quia  omnium  harum  diuidendj  modus  est  unus,  ipsas  omnes  per  ordinem 

ponere  disposui  eisdem  litteris,  siue  notulis  denotatis;  ut  que  dicta  super  aliquam 

ipsarum  inucniantur,  super  unam  quamque  reliquarum  esse  dicta  cognoscas.  Adiaceaxt 

ergo  .mi.or  speties  caput  abscisarum  .abgd.  habentia  latera  ad.  et  ,bg.  equidistantia; 
ct  uolumus  quamlibet  ipsarum  diuidere  per  rectam  equidistantem  Wsihus  carum,  que 

sunt  recte  .bg.t  et  quia  ex  equidistanlibus  .ad.  et  .bg.  minor  est  .ad.  quam  . bg |   si 

protraxerimus  rectas  .ba.  ct  .gd.,  in  partes  .ad.  concurrent:  concurrant  enim  ad  pun- 
ctum .e.;  et  sit  quadratus  recte  .ze.  medietas  quadratorum  rectarum  .eb.  et  .a e.;  ct 

per  punctum  .z.  protraham  .zi.  rectam  equidistantem  basi  .bg.  Dico,  trapeziem  .abgd. 

in  duo  equa  diuisum  esse  a   linea  .zi.  cquidistunte  recte  .bg.;  quod  sic  probatur.  Quo- 

niam quadrata  linearum  .eb.  et  .ae.  dupla  sunt  quadrato  linej  .ez.  Dupla  erunt  et 

trigona  .ebg.  et  .e ad.  trigono  .ezi.,  cum  sint  sibi  muicem  similia.  Sed  si  de  trigono 

.ebg.  rtdinqunmus  trigono  .ezi.,  qui  est  equalis  sibi  idem,  remanebunt  quadrilaterum 

.zbgi.,  el  trigonum  .ead.  equalia  trigono  .ezi.:  comunitcr  si  auferatur  trigonum  .ead., 

remanebit  quadrilaterum  .zg.  cquale  quadrilatcro  .ai.:  diuisum  est  ergo  quadrilatcrum 

.abgd.  in  duo  equa  a   linea  .zi.;  quod  oportebat  facere.  Quod  etiam  ostendamus  cum 

»<  r«i|<iuua>  ....  (•turei  juri*.  *   (fot. 
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numeris:  sit  latus  .ab.  ii.,  et  .bg.  is,  et  .ad.  sit  .3;  latus  quoque  ,gd.  15  perticas  con- 
tineat: et  quia  in  trigono  .ebg.  protracta  est  protracta  est  (sic)  recta  .da.  equidistans  basi 

.bg.,  erit  sicut  .ad.  ad  .bg.,  hoc  est  sicut  .3  est  ad  .12.,  ita  .ea.  ad  .eb.',  quare  erit  sicut 

.3.  ad  .9.,  ita  .ea.  ad  ,ab.\  ergo  .ea.  est  .4.,  scilicet  tertia  pars  ex  .ab.;  tota  ergo  .eb.  est 

.16.:  additis  ergo  quadratis  linearum  .eb.  et  .ea.  in  unum,  scilicet  236.  et  .16.;  erunt  .272.; 

quorum  medietas,  scilicet  136.,  est  quadratum  lincp  .es.;  et  quia  est  sicut  .ez.  ad  .eb., 

ita  .zi.  ad  . bg .;  erit  itaque  sicut  quadratura  linee  .ez.  ad  quadratum  linej  .et.,  hoc 

est  sicut  136  est  ad  236,  quorum  proportio  in  minimis  est  sicut  .17  ad  32.,  ita  quadratum 

linee  .zi.  ad  quadratum  line^  .bg.:  quare  si  multiplicauerimus  .17  per  144,  et  diuiserimus 

per  .32.,  uenient  |   76.  pro  quadrato  linee  .zi.:  cl  quia  orthogonium  est  trigonum  .ebg., 

orthogonium  erit  et  trigonum  .es*.,  ncc  non  et  trigonum  .ead.:  quare  si  multiplica- 
ucrimus  dimidium  ex  .ez.  in  .zi.,  habebimus  utique  embadum  trianguli  . ezi .,  quod  est 

.51.,  quod  prouenit  ex  radice  multiplicationis  quart£  partis  de  .136.  in  quadratum  linee 

.z<.,  hoc  est  in  £   76;  que  multiplicatio  est  radix  de  2601.;  de  quo  embado  si  astule- 
rirous  trigonum  .ead.,  quod  est  .6.,  remanebunt  .45.  pro  embado  quadrilatcrj  . azid.  \   que 

.45  sunt  dimidium  totius  quadrilaterj  semicaputascisi  .abgd.:  quia  si  multiplicauerimus 

dimidium  ex  .ab.  in  coniunctum  ex  .ad.  et  .bg.,  scilicet  .6  per  .15.,  utique  duplum  dc 

.45,  scilicet  .90  prouenient:  quare  probatur,  quadrilatcrura  .ai.  dimidium  esse  ex  toto 

quadcilatero  .abgd.:  vel  aliter  extracta  .ez.  ex  e b.,  scilicet  radice  de  .136  de  .16.  pro 

linea  .zb.,  remanebunt  .16,  minus  radice  de  .136.;  cuius  dimidium,  quod  est  .8.,  minus 

radice  de  34.,  si  multiplicauerimus  per  coniunctum  [   ex  .zi.  et  .bg.,  scilicet  per  12,  et 

radice  dc  |   76.,  habebimus  similiter  .45.  pro  embado  quadrilateri  .zg.  Nam  qualiter  ipsa 

multiplicatio  fieri  debeat,  ut  habeatur  modus  multiplicandi  biuomia  per  recisa,  osten- 

dere procuramus.  Pones  primum  nomina  prodictorum,  ut  in  margine  cernitur,  et  mul- 

tiplicabis integra  per  integra,  scilicet  .12  per  8,  erunt  integra  .96.;  quibus  adde  multi- 

plicationem de  8   per  radicem  de  J   76,  prouenient  .66,  et  vna  radix  facti  ex  multipli- 

catione dc  64.  in  \   76,  scilicet  dc  4896.;  de  quibus  extrahe  multiplicationem  de  12  in 

radicem  de  34  ,   scilicet  unam  radicem  dc  4896  ,   remanebunt  96  tantum ;   de  quibus 

extrahe  multiplicationem  radicis  de  34.  in  radicem  de  \   76,  scilicet  51.,  remanebunt  45, 

ut  predixi,  pro  embado  quadrilateri  .zg. 

Et  si  super  latus  .ad.  aliquod  ex  supradictis  caput  abscisis  in  duo  equa  diuidere 

uis,  latera  .ad.  et  .bg.  cquidistantia  in  duo  equa  diuidas  super  puncta  . t.k .,  et  copu- 

labis rectam  .tk.,  ut  in  secunda  patet  figura.  Dico  siquidem,  quadrilaterum  .abgd.  di- 
uisum  esse  in  duo  equa  i   linea  . tk .;  quod  sic  probatur. 

Copulabo  rectas  .tb.  et  .tg.,  et  erunt  trigona  .tkb.  et  .tkg.  sibi  intricem  cqualia,  cum 

sint  sub  una  altitudine:  et  habeant  bases  equales.  Rursus  quia  trigona  .bat.  et  .gtd. 

sunt  sub  altitudine  una,  esi  sicut  .at.  ad  . td .,  ita  trigonum  .bat.  ad  trigonum  .gtd.: 

est  enim  .at.  cqualis  recte  . td .;  quare  trigonum  .bat.  equale  est  trigono  .gtd.  Demon- 

stratum est  ergo  et  trigonum  .tkb.  equale  trigono  -tkg. ;   quare  quadrilaterum  .ak. 

equale  est  quadrilatero  .tg.  Diuisum  est  ergo  quadrilaterum  .abgd.  in  duo  equa  a 

linea  . tk .;  et  est  manifestum  ex  Iris  que  diximus,  quod  in  omni  quadrilatero  habente 

duo  latera  cquidistantia,  si  recta  aliqua  proportionaliter  sccauerit  ipsa  latera  equidi- 

stantia,  in  eadem  proportione  secabit  ipsam  figuram.  Fuit  enim,  ut  diximus,  sicut  .at. 
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ad  .td.,  ita  .bk.  ad  .kg.:  quare  fuit  sicut  .at.  ad  . td .,  ita  quadrilaterum  ,nk.  ad  qua- 

drilaterum  .tg.  Et  si  quadrilaterum  duorum  laterum  equidistantium  in  duo  equa  di- 

uiderc  uis  per  lineam  protractam  a   dato  puncto  super  minus  latus  equidistantium  , 

ut  quadrilaterum  .abgd.,  quod  diuisum  est  in  duo  equa  a   linea  .fit.;  et  in  ipso  super 

latus  .ad.  datus  sit  punctus  .a.,  accipiam  super  latus  .kg.  rectam  ,kl.  cqualcm  recte 

.ta.i  et  erit  .bl.  dimidium  laterum  .ab.  et  .bg.,  et  copulabo  rectam  .al.  Dico,  quadri- 

laterum .abgd.  diuisum  esse  in  duo  equa  a   linea  .al.  Quod  sic  probatur.  Quoniam 

equidistans  est  recta  .at.  recte  .A7.;  et  in  eis  incidit  recta  .al.,  erunt  anguli  .tam.  et 

.mlk.  sibi  inuicem  equales;  propter  eadem  ergo  et  angulus  . atm .   angulo  .mkl.  est  j 

cqualis,  nec  non  et  anguli  qui  ad  .m.  sibi  iuuiccm  cquantur,  cum  sint  a   uertice;  et  fui.  78 

basis  .at.  basi  .kl.  est  cqualis;  quare  trigonum  .amt.  equale  est  trigono  Jmk.;  quibus 

si  addatur  in  comunc  quadrilaterum  .mabk.,  erit  trigonum  .abi.  equale  quadrilatero 

.abkt.  ;   quod  dimidium  totius  . ag .   ,   ut  in  tertia  patet  figura.  Simiu  quoque  modo 

si  datus  punctus  super  latus  .ad.  fuerit  .d.,  accipiam  cqualcm  recte  .td.  rectam  .kn., 

et  erit  tota  .grt.  dimidium  laterum  .ad.  et  .bg.:  et  copulabo  rectam  .dn.,  que  diuidet 

quadrilaterum  .abgd.  in  duo  equa,  ut  in  hac  quarta  figura  cernitur:  quod  probabitur 

per  ea  que  dicta  sunt  in  precedenti  figura.  Et  hoc  quoque  habetur,  quod  si  punctus 

datus  super  lineam  .bg.  erit  inter  puncta  casus  linep  diuidentis  ipsam  figuram 

cadet  super  latus  .ad.  Sed  si  punctus  fuerit  datus  inter  . b.n .,  ucl  iutcr  ,lg.-t  qualiter 
linea  ab  ipso  producatur  diuidens  totum  quadrilaterum  in  duo  equa  demonstrabimus. 

Reiterato  quidem  quadrilatero  .abgd.  duorum  laterum  equidistantium;  et  in  eo  pro- 

tracta recta  .dn.  diuidens  quadrilaterum  .abgd.  in  duo  equa.  Datus  punctus  super  li- 

neam .bg.  sit  .b.\  copulabo  quidem  rectam  . db .,  et  ponam  ei  equidistantem  lineam  . nc 

et  copulabo  rectam  .bc.  Dico,  quadrilaterum  .abgd.  diuisum  esse  in  duo  equa  a   linea 

. bc .,  que  protracta  est  i   puncto  dato  . b.}  quod  sic  probatur:  trigona  quidem  .ncb.  et 

.ncd.  sibi  iuuiccm  sunt  equalia,  cum  sint  inter  equidistautes  .bd.  et  .nc.,  et  super 

eandem  basim  .nc.}  quibus  si  addatur  in  comune  trigonum  . cng.,  erit  trigonum  .cgb. 

equale  trigono  .dgn.  Sed  trigonum  .dgn.  est  medietas  quadrila teri  .abgd.}  quare  trigo- 
num.cgft.  est  medietas  quadrilateri  .abgd.  Et  sciendum,  quod  si  punctus  datus  fuerit 

inter  puncta  . bn .;  et  super  lineam  .bn.  linea  protracta  ab  ipso  dato  puncto  secabit  lineam 

.gd.  inter  puncta  .cd.}  que  sectio  inucnictur  si  datus  punctus  inter  .bn.  copulabitur  cum 

puncto  .d.}  et  ipsi  linee  equidistans  trahatur  a   puncto  .n.  Simili  quoque  modo  operandum 

est,  si  punctus  datus  super  lineam  .bg.  fuerit  inter  . Ig .   Verbi  gratia:  Adiaceat  rursus  qua- 
drilaterum .abgd.  diuisum  in  duo  equa  a   linea  .al.,  et  sit  .g.  punctus  datas;  copulabo 

supradicto  ordine  rectam  .ga.,  et  ei  protraham  equidistantem  rectam  Jf.,  et  copulabo 

.g/.,  que  diuidet  quadrilaterum  .abgd.  in  duo  equa,  et  egreditur  a   puncto  dato  .g. 

Quod  probatur  ordine  cl  modo  supradicto.  lam  ostensum  est  quomodo  in  duo  equa 

quadrilatera  duorum  equidistantium  laterum  diuidi  debeant  a   linea  protracta  ab  omni 

dato  puncto  super  lineas  equidistantes  ipsius;  nunc  uero  ostendamus  quomodo  diui- 

dautur  a   linea  egrediente  a   dato  puncto  super  reliqua  latera.  | 

Adiaceat  rvrsvs  quadrilaterum  .abgd.  diuisum  in  duo  equa  a   linea  .zi.  equidistante 

basi  .bg.,  et  protrahatur  etiam  in  eo  linea  .gf.  inuencta  in  suprascripta  figura,  et  sit 

puuetus  datus  super  lineam  .ab.  in  quacumque  uis  parte  ipsius;  eritque  inter  . bz ., 

«   rocu  Ait   mi!,  mt  •   (fo|.  78 

r*ct9,  lin.  54  •   55,*  margine  Utente 
«terno  «1  inferiore  |   pag.  127  ,   lin. 
8   e   9). 

O   I   d 

ini**  .lg.  •   lin*.  .4*.  »   (fol.  78 

vrrto,  lin-  11-17,  p»*- 157,  lita-  19-2S l> 

a   I   d 

•   raiKb  -cd     rjTiumoJo  in  duo  *   (Coi. 

78. ,   I,«.  24  52  i   nu.  127  ,   lin. 
11-17). 

fui.  78  rffl». 
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ucl  inter  .zf.y  si ue  inter  ./<!.,  uel  erit  unus  cx  ipsis;  unde  si  datus  punctus  fuerit  . b 

diuidetur  utique  quadrilaterum  .abed .   in  duo  equa  a   linea  .Ac.:  similiter  si  datus 

punctus  fuerit  .3.,  recta  quidem  diuidit  quadrilaterum  utbgd .,  ut  dictum  est.  Et 

si  fuerit  punctus  datus,  nimirum  recta  .fg.  secabit  quadrilaterum .abgd.  in  duo  equa, 

ut  ostensum  est;  et  si  ,a.  fuerit,  secabitur  a   recta  .a  l.  in  duo  eque  sucundum  ea  que 

promisimus.  Sed  sit  datus  punctus  .A.  inter  .b.z.  puncta,  copulabo  lineam  .Ai.;  et  per 

punctum  .s.  protraham  rectam  .ze.  equidistantem  recte  Ah.  ,   et  copulabo  rectam  .Ac. 

Dico,  quadrilaterum  .abgd.  sectum  esse  in  duo  equa  a   linea  .Ac.  protracta  a   puncto 

.A.;  quod  sic  probatur.  Quoniam  inter  cquidistantes  .Ai.  et  . zc et  super  basim  .hi. 

sunt  trigona  Jtic.  ct  .Aie.,  ipsa  trigona  sibi  inuicem  sunt  cqualia;  quare  si  addiderimus 

unicuique  eorum  iti  comunc  quadrilaterum  Agbh .,  erit  quadrilaterum  . cgbh .   equale 

quadrilatcro  . izbg .,  quod  est  dimidium  totius  quadrilateri  .abgd.,  ut  ostensum  est.  Et 

si  a   puncto  .p.  posito  inter  .zf.  recta  sit  protrahenda,  copulabitur  recta  . pi .,  ct  ei  cqui- 
distans  erit  recta  .zq.  ;   et  copulabitur  recta  . pq .,  que  diuidit  quadrilaterum  .abgd. 

in  duo  equa;  quod  probatione  non  indiget,  cum  per  ca  que  dicta  sunt  liquide  pa- 
tefiat: ct  si  punctus  datus  fuerit  inter  .a.  ct  ./.,  sil  .r.,  copulabo  rectam  .rg. ,   et  ei 

equidistantem  ponam  rectam  .fs.y  ct  copulabo  rectam  . rs .,  que  diuidet  quadrilaterum 

.abgd.  in  duo  equa  :   verbi  gratia:  trigona  »fsg.  et  . sfr .   sibi  inuicem  equalia  sunt; 

quibus  addito  in  comuue  trigno  ,sbf.t  erit  trigonum  .rbs.  equule  trigono  . fbg .   Sed 

trigonum  .fbg.  est  dimidium  quadrilateri  .abgd.;  quare  et  trigonum  .rbs.  erit  dimidium 

eiusdem  quadrilateri.  Simili  quoque  modo  operandum  est,  si  punctus  datus  fuerit  super 
latus  ,dg. 

DEUoxstrabo  rursus  alio  modo  qualiter  quadrilatera  duorum  laterum  cquidistantium 

diuidi  debeant  ab  angulis  ipsius.  Sit  quadrilaterum  .abgd.  capulascisura,  cuius  .ad. 

et  .bg.  latera  sint  cquidistantia,  ct  minus  eorum  sit  .ad.;  et  protraham  in  eo  dyame- 
tros  .ag.  et  .bd.  sesc  inuicem  secantes  super  punctum  .m.;  ct  quia  latera  .ad.  ct  .bg. 

sunt  equidistanlia,  similia  erunt  trigona  .amd.  ct  .bmg.:  quare  est  sicut  .bg.  ad  .ad., 

ita  .bm.  ad  .md.y  ct  .gm.  ad  .ma.:  maior  enim  .bg.  quam  .ad. ;   maior  ergo  et  .bm. 

quam  ,md.  yct  gm.  quam  .ma.:  diuidanlur  ergo  dyametri  .ag.  et  . db .   in  duo  equa  super 

puncta  .e.z,  et  per  punctum  .e.  equidistans  |   dyametro  .bd.  trahatur  recta  .cc.,  et  co- 
puletur recta  .bc.  Dico,  quadrilalcmm  .abed.  diuisum  esse  ab  angulo  .b.  i   linea  .bc.; 

quod  sic  probatur  :   copulabo  rectas  .be.  et  .ed.;  et  quia  punctus  .e.  est  in  medio  dya- 
metri -ag.y  erunt  trigona  .ad e.  ct  . deg .   sibi  inuicem  equalia  ,   nec  non  ct  trigonum 

.abe.  trigono  .bge.  est  equale;  quare  quadrilaterum  .c.dab.  dimidium  totius  quadrilateri 

.abgd.  continet:  et  quia  trigona  .bdc.  ct  .bde.  sunt  inter  cquidistantes  .bd.  et  xc. 

ct  super  basim  ,bd.y  erunt  sibi  inuicem  equalia:  quibus  addito  in  comunc  trigono  .abd.t 

erit  quadrilaterum  .abed.  equale  quadrilatcro  .abed.  Sed  quadrilaterum  .abed.  dimi- 
dium est  quadrilateri  .abgd.;  quare  ct  quadrilaterum  .abgd.  dimidium  est  quadrilateri 

.abgd.  Similiter  si  protraxerimus  lineam  .zf.  equidistantem  dyametro  .ag.y  ct  copulaue- 
rimus  rectam  .gf.y  erit  quadrilaterum  .abgd.  diuisum  in  duo  equa  a   linea  .gf.  protracta 

ab  angulo  .g.  Deinde  ut  diuisio  proucniat  a   reliquis  angulis,  accipiam  rectas  .b/.  et  gn. 

equales  dimidio  laterum  .ad.  ct  .bg.;  ucl  lineas  .ce.  ct  fz.  producam,  et  cadent  ne- 

cessario super  puncta  quia  superius  protracta  fuit  .ne.  equidistans  dyametro  .bd. 

Digitized  by  Google 



.1111.  129 

et  .//.  cquidistans  dyametro  . ag .;  et  protraham  rectas  .al.  ct  .dn.t  et  ucnicnt  propo» 

sita ,   ut  superius  demonstratum.  Demonstratum  est  ergo  quomodo  quadrilatera  duo- 

rum laterum  equidistantium  diuidantur  a   puncto  dato  super  quodlibet  latus  ipsius; 

nunc  dicamus  qualiter  diuidi  debeant  a   dato  puncto  extra  figuram. 

Adiaceat  rursus  quadrilaterum  .abgd.  duorum  laterum  equidistantium  diuisum  in  duo 

equa  ab  angulis  ipsius  a   lineis  ,al.  et  . dn .   et  .g f.  et  .bc.',  quibus  rectis  ab  utraque 
parte  in  infinitum  protractis  in  puncta  .e.z.i.t.  k.h.  o.p .,  demonstrabitur  punctum  extra 

quadrilaterum  .abgd.  aliquem  dari  non  posse  nisi  super  unam  cx  ipsis  .mi.or  lineis,  uel 
inter  duas  carum  per  ordinem;  quare  si  datus  fuerit  punctus  super  aliquam  ipsarum, 

erit  siquidem  ipsa  recta  protracta  £   dato  puncto  diuidens  quadrilaterum  .abgd.  in 

duo  equa :   ut  si  datus  punctus  fuerit  .e.  ,   egredietur  ab  ipso  linea  .eal.y  que  diui- 
di l   quadrilaterum  .abgd.  iu  duo  equa;  quod  idem  in td ligas  in  reliquis.  Sed  si  datus 

punctus  . q .   cadens  inter  lineas  .ea.  et  . zd .   super  latus  .ad.',  ct  uolo  ut  £   puncto 

.tj.  egrediatur  recta  diuidens  quadrilaterum  .abgd.  in  duo  equa  ;   quoniam  cquidi- 

stantia  sunt  latera  .ad.  et  .bg.  ,   producam  rectam  . qm .,  et  ducam  cam  in  puncto 

.t».  Dico  ,   quadrilaterum  .abgd.  diuisum  esse  in  duo  equa  a   linea  .rs.  ,   que  egre- 
. ,   ,   .   ,   ......  •   .R.-.Ji.lar  mU   .n.  c^iuUi  » 

ditur  a   [umeto  .n.  dato;  quod  sic  probatur  :   quoniam  recte  .ad.  ct  .nl.  sibi  inuiccm  (U  n   ...... ],n  io,  n   is,  «m» 
...  ■   ■   ....  .   .   .   .   1-1  lini  btcnle  nKtdd  rJ  ialtti-ifc  ;   [>1.. 

equidistantes  sunt;  ct  in  eis  recta  incidit  .rs.,  erit  angulus  qui  sub  .ars.  cquaiis  |   m, t».  u.nu. 

angulo  qui  sub  .rsl.,  nec  non  et  angulus  .sia.  angulo  .lar.  est  cquaiis,  ct  recte  ,am.  «.  Wm». 

ct  .ml.  sibi  inuiccm  sunt  equales;  cum  recte  .ad.  ct  .nl.  sibi  iuuiccm  equales  esse  de- 

monstrate sint;  quia  cum  in  cqualibus  et  cquidistantibus  rectis  recte  sese  inuiccm  secant, 

per  cqualia  se  secare  iu  geometria  monstratur:  unde  cquaiis  est  recta  .nm.  recte  .md., 

et  .am.  recte  .ml.,  ut  prediii:  quare  trigona  .arm.  ct  .msl.  sibi  inuiccm  cqualia  ct 

equiangula  atque  equilatera  sunt;  quibus  si  in  comunc  addatur  quadrilaterum  .absm., 

erit  quadrilaterum  .absr.  equalc  triangulo  .abi.,  scilicet  dimidio  quadrilateri  .abgd.  Se- 

ctum est  ergo  quadrilaterum  .abgd.  in  duo  equa  a   linea  .rs.,  que  egreditur  a   puncto 

.q.  Similiter  si  datus  esset  punctus  sub  linea  .nl.  inter  rectas  .nh.  et  .lk.,  eodemque 

modo  esset  operandum,  uidelicet  copularetur  ille  punctus  cura  -m.,  ct  produceretur 
17 

Digitized  by  Google 



130  .DIS! 

ipsa  recta  super  latus  .ad.  Verbi  gratia:  ut  si  punctus  fuerit  .o.;  diuidcrclur  utique 

quadrilatcrum  .abgd.  in  duo  equa  a   linea  .rs.  egrediente  a   puncto  .t».  dato.  Et  si  inter 

lineas  .nh.  et  .ob.  datus  fuerit  punctus  .x.,  ut  in  liac  alia  cernitur  figura;  habeantur 

duo  fila,  quorum  unum  extendatur  super  dvametrum  .ab.y  et  sit  fixum  super  punctum 

.d.\  et  aliud  extendatur  ab  .n.  in  .c.,  et  sit  fissum  (sic)  super  punctum  ,n .;  et  erunt  tunc 

fila  sibi  inuicem  equidistanlia:  ct  muueatur  filum  primum  ex  .b.  uersus  .n.  secans  li- 

nearo .bn.;  ct  aliud  moueatur  ex  .c.  uersus  .d.  secans  lineam  .cd.\  et  sint  seroper  in 

motione  sua  sibi  inuicem  cquidistantia:  et  hoc  fiat  donec  sectiones  linearum  .bn.  et 

,cd.  rcspiciant  secundam  rectitudinem  dataro  punctum  .x.  ;   ct  tunc  faciant  transire 

rectam  protractam  a   puncto  .x.  per  sectiones  illas;  et  proueniet  quesitum.  Verbi  gra- 

tia. Cadat  filum  primum  super  rectam  .dy.y  secundum  super  rectam  .rnr,  ct  sint  sibi 

inuicem  cquidistantia:  ct  puncta  .ry.  respiciunt  sc  secundum  rectitudinem  cum  puncto 

.x. ;   et  protrahatur  recta  . xyr .   Dico,  rectam  .ry.  secare  quadrilatcrum  .abgd.  in 

duo  equa;  quod  sic  probatur.  Quoniam  fila  .nr.  et  .dy.  sunt  cquidistantia;  ct  in  cis 

sunt  trigona  . ned .   et  . nry .,  super  basim  .nr.  sibi  inuicem  ipsa  trigona  sunt  equa- 

lia  :   comuniler  si  addatur  trigonum  . rgn.t  erit  trigonum  .rgy.  equalc  trigono  . dgn 

sed  trigonum  dgn.  dimidium  est  quadrilatcri  usbgd.*,  ergo  ct  trigonum  J*gy •   dimi- 
dium est  eiusdem  quadrilateri.  Kodcmque  modo  operandum  est  si  punctus  erit  datus 

inter  lineam  .dz.t  ct  lineam  .ci.  :   ut  si  ille  punctus  esset  uj.}  et  respiceret  secun- 

dum rectitudinem  puncta  .r.r.  inter  cquidistantia  fila  .dy.  ct  .nr.:  quare  si  per  pun- 
*   ««  Imam  .ei   i»Mf  li»o«*  »   (IW.  i   j-.  .   ,   ,   ..  ,   .   .   • 

80  redo,  ha.  ts  ss ,   r   nurg.nc  Uu-  ctuin  descendit  recta  transiens  per  puncta  .r.y.f  dimetetur  quadnlatcrum  xtogd.  in  duo 

l,0,l'“'  equa,  ut  ostensum  est.  Eadcmquc  uia  oi>eraiiihim  est  si  punctus  caderet  inter  lineas  | 
•   * 

M.  11  m..  >r/.  et-  .lk.,  ucl  inter  lineas  .fp.  et  .ae.,  hoc  est  quod  poneretur  filum  super  -g-a.,  et 

figeretur  super  punctum  .a.,  ct  aliud  super  lf..  et  figeretur  super  punctum  et  mo- 

uerentur  fila  equidistanter  secantia  rectas  .af.  et  .gl.,  donec  sectiones  aspicerent  pun- 

ctum datum  in  rectitudine  una.  Vesvi  si  punctus  datus  fuerit  citra  lineam  bf.,  ct  inter 

lineas  fp.  ct  .ob.;  qualiter  operandum  sit,  in  hac  alia  demonstretur  figura,  in  qua 

protracte  sint  recte  .oi.  et  .pt.  diuidentes  ab  angulis  .b.  et  .g.  quadrilatcrum  .abgd.;  ct 

punctus  datus  sit  -s-  cadens  inter  rectas  .fp.  ct  .ob.,  i   quo  uolumus  protrahere  linram 

diuidentem  quadrilatcrum  .abgd.  in  duo  equa.  Estendam  primum  filum  ex.c.in  ct  sit 
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fixum  super  et  aliud  filum  extendatur  super  latus  -gb.,  et  sit  fixum  super  punctum 

.g.:  deinde  moueautur  fila  equidistanter  secantia  rectas  .bf.  et . cg .,  donec  sectiones  re- 
spiciant  punctum  .z.  datum.  Verbi  gratia:  cadat  (iium,  quod  fixum  fuit  super  .g.t  super 

lineam  .gq*y  reliquum  ucro  super  lineam  ,fx,$  et  sint  puncta  .x.q.z.  in  rectitudine  una; 

et  recte  .gq.  et  . fx .   sint  cquidistantes:  et  copuletur  recta  .zqx.  Dico  quidem,  quadri- 
laterum  .abgd.  in  duo  equa  diuisum  esse  a   linea  .q. r.,  que  protracta  est  i   puncto  .z. 

dato;  quod  sic  probatur.  Quoniam  equidistautes  sunt  recte  . gq .   et  .xf.y  erunt  trigona 

,qgx.  et . qgf .   sibi  inuicem  cqualia:  quibus  si  addatur  in  comune  trigonum  >qbg.y  erit 

quadrilaterum  .qbgx.  equalc  trigono  • fhg scilicet  dimidio  quadrilateri  .abgd.  Eodem- 
que  modo  operabimus  si  punctus  datus  fuerit  extra  lineam  . cg.,  et  inter  rectas  .et. 

et  .gt.  Demonstratum  ergo  est  quomodo  d illidatur  quadrilaterum  duorum  laterum  equi- 
distantium  i   liuca  egrediente  ab  omni  puncto  extra  figuram. 

De  diuisione  eiusdem  generis  y   qua  quadrilatcrorum  per  rectam 

transeuntem  per  punctum  datum  infra  ipsum. 

Sit  quadrilaterum  caput  abscisum  .abgd.}  cuius  latera  .ad.  et  .bg.  sint  cquidistantia; 

et  minus  eorum  sit  .ad.  Et  iaceat  diuisum  in  duo  equa  a   qualibet  rectarum  ,al.  dn. 

gf.  bc.y  ut  supra:  sit  primus  punctus  datus  .e.  cadens  infra  triangulum  . amd .:  copu- 
labo siquidem  rectam  ,em.y  et  protraham  eam  in  utramque  partem  in  puncta  .ih.  Dico, 

quadrilaterum  .abgd.  diuisum  esse  in  duo  equa  a   linea  .hi.)  quod  sic  probatur:  tri- 

gona .hma.  et  .mil.  sibi  inuicem  sunt  equalia;  quibus  si  addatur  in  comune  qua- 
drilaterum .abim.,  erit  quadrilaterum  .abih.  equule  triangulo  .abi.  ,   quod  continet 

dimidium  quadrilateri  .abgd.  Simili  quoque  modo,  si  punctus  datus  ceciderit  infra 

triangulum  .nml.y  erit  operandum,  videlicet  copulabimus  ipsum  punctum  cum  puncto 

.m.t  et  producemus  ipsam  lineam  in  utramque  partem,  et  halicbimus  optatum.  Et  si 

datus  punctus  fuerit  super  aliquam  ex  prcdictis  rectis  .al.  dn.gf.be ipsa  namque 

erit  recta  transiens  per  ipsum  punctum  diuidens  quadrilaterum  .a bgd.  |   in  duo  equa. 

Sed  si  punctus  datus  fuerit  infra  quadrilaterum  .abnm.  et  .dm lg.t  oportebit  nos  ope- 
rari cum  filis,  videlicet  potiam  primum  unum  filum  super  puueta  . d.b .,  et  figam  cum 

super  punctura  .d.f  et  adhuc  extendam  aliud  filum  ex  M.  in  .e.  figens  ipsum  super  .R., 

et  ducam  ipsa  ftla  equidistanter  secando  rectas  .bn.  et  ,cd.y  donec  sectiones  sese  re- 

spiciant  per  punctum  datum,  si  possibile  fuerit:  et  si  hoc  impossibile  inuenictur,  ex- 

tendam rursus  fila  ex  .a.  in  .g.y  et  ex  .f.  iti  ,   et  figam  ea  super  puncta  ,a.l.t  et  du- 

cam ipsa  equidistanter  secando  lineas  ,fa.  et  .gl.t  donec  sectiones  respiriant  se  perpun- 
ctura datum:  qyod  etiam  si  fuerit  impossibile,  extendam  rursus  fila  ab  .e.  in  .g.  et 

ab  .f.  in  .c.y  et  figam  ea  super  puncta  et  ducam  ea  equidistanter  secando  rectas 

.bf.  et  .Cg.y  donec  sectiones  respiciant  se  per  punctum  datum;  quod  sine  dubio  erit 

passibile:  et  tunc  protrahatur  recta  per  sectiones  illas,  et  habebitur  propositum:  quod 

probabitur  per  ea  que  supra  elisimus  (sic).  Nunc  satis  dictum  est  de  diuisione  caput 

abscisarum  in  duas  partes  equales:  modo  qualiter  diuidi  debeant  per  inequalia  in  data 

proportione  astendere  procuramus. 

Adiaceat  rursus  quadrilaterum  ,abgd.y  quod  diuidi  oporteat  per  rectam  cqtiidistau- 

tem  basi  sue  in  data  proportione  .ez.  ad  .zi.  Latera  quidem  .ba.  et  .gd.  a   punctis  .a. 

et  -d.  protrahantur  :   donec  concurrant  in  .1.;  et  ponam  quadratum  linee  ,tl.  ad  qua- 

ieter  nrln  ....  rofialctar  mu  ■   |fol, 

80  vert»,  lio.  8-14;  p«g.  180,  lio.  89 

—   p«g.  181,  lia.  8|. 

,   rorum  iit  ...-  p-oorfium  »   (**. 
80  rert».  Ito.  tt-W  e   88 1   . 

lio.  16-2fiJ- 
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81  recto  ,   ii*.  13  27  ;   pig.  111,  lia . 

18  —   p«6.  112,  lia. 

h\   -* 

fol.  81  w*p. 

*   <lt>iuB«tiai  «4  ....  ctt  mim  a   (   Tui.  81 

lia.  4-16;  pa*.  112,  Jin.  l»-ll}. 
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tlralura  linef  .at.  sicut  .zi.  ad  .ez.;  et  sit  quadratura  linej  Jit.  ad  quadratura  linea- 

rum . bt .   et  sicut  .ez.  ad  .ei.;  et  per  puncta  .l.h.  equidistantes  utrique  rectarum 

.hg.  et  .ad.  protraham  rectas  .lm.  et  .hk.  Dico,  quadri  laterum  .ag.  diuisum  esse  in  pro- 
portione data  numeri  .es.  ad  numerum  .zi.  a   linea  Jik.;  quod  sic  probatur.  Quoniam 

trigona  . tlm .   ct  .tad.  similia  sunt,  erit  sicut  quadratum  lincp  .tl.  ad  quadratum  linep 

.ta.y  ita  trigonum  .tlm.  ad  trigonum  .tad.:  est  enim  sicut  .21.  numerus  ad  numerum 

.es.,  ita  quadratum  lincj  .tl.  ad  quadratum  lincp  .ta.:  per  cquale  ergo  erit  sicut  .si. 
ad  .es.,  ita  trigonum  .tlm.  ad  trigonum  .tad.:  coniunctim  ergo  erit  sicut  .ei.  ad  . ez 

ita  trigona  .tlm.  ct  .ead.  ad  trigonum  .tad.:  permutatim  ergo  erit  sicut  .ez.  ad  .ei., 

ita  trigonum  .tad.  ad  trigona  .tad.  et  .tlm.:  est  enim  sicut  .ez.  ad  .ei.,  ita  quadratum 

linc<?  -fit.  ad  quadrata  linearum  .bt.  et  .tl.  Sed  est  sicut  quadratum  line£  .ht.  ad 

quadrata  linearum  .bt.  et  . tl .,  ita  trigonum  .thk.  ad  trigona  . tbg .   et  .tlm.:  per  equale 

ergo  erit  sicut  .es.  ad  .e/.,  ita  trigonum  .thk.  ad  trigona  .tbg.  et  .tlm.  Sed  trigono 

.thk.  equalia  sunt  quadrilatcrum  .ak.  et  trigonum  .tad.  Similiter  et  trigonis  .tbg.  et 

.tlm.  equalia  sunt  quadrilatcrum  .ag.  ct  trigona  .tad.  ct  .tlm.:  ergo  est  sicut  .ez. 

ad  .ei.,  ita  quadrilatcrum  .a k.  cum  trigono \.tad.  ad  coniunctum  ex  quadrilatero.ug. 

et  trigonis  .ead.  et  .tlm.  Sed  sicut  .ez.  ad  .e/.,  ita  fuit  trigonum  .tad.  ad  trigona 

.tad.  et  .tlm.  Vnde  proportio  quadrilateri  .ak.  ad  quadrilaterum  .ag.  est  sicut  .es. 

ad  .ei.:  disiunctim  ct  ergo  erit  sicut.es.  ad  .ei. ,   ita  quadrilatcrum  .ak.  ad  quadri- 

lalerum  Jtg.  ,   ut  oportet  :   quod  etiam  ostendamus  cum  numeris.  Sit  latus  .ad.  6.  ct 

.ab.  12.,  et  .bg.  15.,  ct  .dg.  15.;  ct  sit  rectus  angulus  qui  ad  ,b.;  quare  productis  .ba. 

ct  . gd .   in  .t.,  erit  .al.8.,ct  .td.  io.:  quare  tota  .tb.  erit  .20.;  etsit  proportio.es.  ad.ei., 

sicut  .4.  ad  .3.;  erit  ergo  quadratura  recte  .tb.  400., et  quadratum  linef  .tl.  erit  .48.;  quia 

.iz.  ex  .se.  est  j;  unde  tres  quarte  de  .64.,  scilicet  quadrati  linc$  .ta.  sunt  .48.;  quibus 

insimul  iunctis  erunt  .448.;  de  quibus  si  acceperimus  proportionem  .ez.  ad  .e/.,  scilicet 

qualuor  septimas,  uenient  .256.  pro  quadrato  line^  ,th.:  ergo  .th.  est  .16:  ct  quia  recta 

.th.  dupla  est  ex  .ta.y  erit  ergo  .hk.  ex  .ad.  similiter  dupla;  ergo  .hk.  est  .12.  Yude  si 

coniuuxerimus  .kh.  cum  ,ad.t  ct  coniunctum  multiplicaucrimus  per  dimidium  catheti 

.ah.y  quod  est  .4.,  uenient  72.  pro  area  quadrilateri  .ak.:  item  multiplicato  dimidio  ex 

Jrh.t  quod  est  .2.  in  coniunctum  ex  .bg.  ct  Jik.y  scilicet  in  .27.,  uenient  .54.  pro  area 

quadrilateri  .hg.:  est  enim  proportio  de  72  ad  54.  sicut  .4.  ad  .3.,  que  est  proportio  data 

ex  .ez.  ad  .zi.  Aliter  proutius  adiaceat  .ms.  ad  ds.  sicut  proportio  quadrati  line$  .tb.  ad 

quadratum  line£  .ta.;  et  diuidatur  ,ml.  super  et  sit  .In.  ad  .nrn.  proportio  data;  et 

accipiatur  quadratum  linee  .th.  ad  quadratura  line$  .tb.  sicut  .ns.  ad  .jm.;  ct  protra- 

hatur .hk.  cquidistans  basi  .bg.:  probatur  rursus,  quadrilatcrum  .ak.  ad  quadrilatc- 

rum Jig.  esse  sicut  .In.  ad  .nm.;  quoniam  est  sicut  quadratum  linee  .tb.  ad  quadra- 

tum linee  .ta.y  ita  trigonum  .tbg.  ad  trigonum  .tad.;  et  est  proportio  .ms.  ad  .Is. 

sicut  quadratum  linee  .tb.  ad  quadratum  lincp  .ta. :   quare  erit  sicut  .ms.  ad  .Is.  , 

ita  trigonum  .tbg.  ad  trigonum  .tag.  Rursus  quia  est  sicut  .ms.  ad  .sn.t  ita  quadra- 

tum linej  .tb.  ad  quadratum  linc$  .//*.:  est  enim  sicut  quadratum  linej  .tb.  ad  qua- 

dratum lincp  Jit.,  ita  trigonum  .tbg.  ad  trigonum  .thk.:  erit  etiam  ct  sicut  .ms. 

ad  .ns.y  ita  trigonum  .tbg.  ad  trigonum  .thk.  :   conuersim  ergo  sicut  .sm.  ad  .nm.; 

ita  trigonum  .tbg.  ad  quadrilatcrum  .hg.;  fuit  sicut  .ms.  ad  ds.t  ita  trigonum  .tbg. 
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ad  trigonum  .tad.  Vndc  si  pcrmutaucrimus,  erit  sicut  numerus  .ms.  ad  trigonum  .tbg., 

ita  numeras  .Is.  ad  trigonum  .tad.,  ct  numerus  .ns.  ad  trigonum  .thk.:  ergo  numeri 

.Is. ,   ct  .Fis.  ad  trigonum  .tad.,  et  .thk.  sunt  in  una  proportione;  in  ea  uidelicet  quam 

habet  numerus  .ms.  mi  superficiem  .tbg.,  in  qua  etiam  est  numerus  .nm.  ad  quadri- 

latcrum  . hg .:  quare  disiunctim  erit  sicut  .sl.  ad  .In.,  ita  trigonum  .tad.  ad  |   quadrila- 

terum  . ak et  erit  etiam  sicut  ,sn.  ad  .nm.,  ita  quadrilaterum  . ak .   ad  quadrilaterum 

.hg.  :   ergo  diuLsum  est  quadrilaterum  .ag.  datum  per  lineam  .hk.  equidistautem  basi 

.hg.  in  proportione  etiam  data  numeri  .In.  ad  numerum  ,nm.',  quod  uportebat  facere: 
quod  etiam  operemur  cum  numeris:  est  enim,  ut  diximus  superius,  quadratum  lincg 

.tb.  400,  ct  liue^  .ta.  6r.,  quorum  proportio  in  minimis  est  sicut  .25  ad  .4:  quare  ponam 

.ms.  25.,  et  .Is.  4.,  remanebit  .ml.  21.;  quibus  diuisis  in  proportione  data,  scilicet  m 

ca  quam  habet  .4.  ad  .3.  super  punctum  . n erit  .In.  12.  ct  .n.m.  o   :   quare  si  accepe- 

rimus quadratum  linee  ,th.  ad  quadratum  linep  .tb.,  sicut  .sn.  ad  .sm.,  hoc  est  sicut 

.16  ad  .25.,  inucniemus  rursus,  quadratum  linef  .th.  esse  .256.;  quare  .th.  erit  .16.,  sicut 

superius  inuenimus.  Vel  aliter  quadratum  liucf  .ta.  auferam  ex  quadrato  linc£  .tb., 

remanent  .336.;  super  quatuor  septimas  quorum,  scilicet  super  .192,  si  addiderimus  qua- 

dratum linc£  .ta.,  erunt  similiter  .256.  pro  quadrato  linep  .th.  Et  si  per  rectam  pro- 

tractam super  duo  latera  cquidistantia  quadrilaterum  caput  abscisum  in  data  aliqua 

fol.  N   rtcle. 

*   JiujJrrf  uit  ....  luiaun  »   (fol.  $2  rrcie, 

Ua.  19,14  •   15t  (Mf.lISJtn.  19  «tOi. 

proportione  diuidere  uis,  ipsa  latera  in  eadem  proportione  diuide,  et  in  puncta  diui- 

sionum  lineam  protrahe.  Verbi  gratia:  uolumus  quadrilaterum  . abgd .   super  latera  .ad. 

ct  ,bg.  cquidistantia  in  data  proportione  .ez.  ad  . zi .   secare.  Ponam  inter  .ad.  ct  ,bg. 

puncta  .t.k.,  et  sit  sicut  .ez.  ad  .zi.,  ita  .at.  ad  .td.,  et  .bk.  ad  .kg.;  et  copulabo  .tk. 

Dico,  quadrilaterum  .ak.  ad  quadrilaterum  . tg .   esse  sicut  .ez.  ad  . zi quod  sic  pro- 

batur: producam  a   puncto  .t.  in  punctis  .bg.  rectas  .th.  et  .tg.,el  erunt  trigona  .thk. 

et  . tkg .   sub  altitudine  una;  quare  est  sicut  .bk*  ad  .kg.,  ita  trigonum  .thk.  ad  tri- 
gonum .tkg.  Rursus  quia  trigona  .bat.  et  .gtd.  sunt  sub  altitudine  uua,  cum  sint  inter 

duas  cquidistantes,  erit  sicut  .at.  ad  .td.,  hoc  est  .bk.  ad  .kg.,  ita  trigonum  .bat.  ad 

trigonum  .gtd.:  ergo  sicut  .bk.  ad  .kg.,  hoc  est  sicut  .ez.  ad  .zi. ,   ita  quadrilaterum 

.ak.  ad  quadrilaterum  .tg. :   diuisum  est  ergo  quadrilaterum  .abgd.  in  proportione 

data  a   recta  .tk.  protracta  super  latera  cquidistantia ;   quod  oportebat  facere.  Et  si 

diuisionem  in  eadem  proportione  ah  angulis  .a.  et  .d.  habere  uolumus,  ponemus  super 

latus  .bg.  puncta  .n./.;  et  iaccat  recta  ,ki.  «qualis  recte  .ta.,  ct  recta  .gn.  cqualis  recte 

f_   X   I 
«   pnilnh*.  V «-rl.i  ....  hoc  ut  .bk.  »   (fo|. 

82  rteto ,   lio.  16-24;  iag.  139,  lm. 
20-27). 

0       I   d 

«   ivrai<1i|ttin(ia  mulrilatarQ  »   <   fol. 

8*  rrrto  ,   lio-  26,  27-35  ;   |*«.  133  . lia.  30-32). 

.bl.,  ut  in  hac  alia  ostenditur  figura;  et  copulabimus  rectas  .dn.  ct  .ai. j   et  proba- 

bitur per  ca  que  dicta  sunt,  trigonum  .abi.  cquale  esse  quadrilatcro  .a.k.:  quare  erit 

sicut  .ez.  ad  .zi.,  ita  trigonum  .abi.  ad  quadrilaterum  .algd.  Rursus  quia  trigona  .abi.  ct 

.dgn.  sunt  super  equas  bases  .bl.  ct  .£/*.;  ct  in  eisdem  cquidistantibus  .ad.  et  .bg. 

erunt  sibi  inuiccm  equa  lia.  Quare  trigonum  .dgn.  cquale  est  quadrilatcro  .abkt.m,  quare 
residuum,  scilicet  quadrilaterum  .nhad., cquale  erit  quadrilalero| .tkgd.  Vndc  erit  sicut  roi.S2i*. 

quadrilaterum  .abkt.  ad  quadrilaterum  .tkgd.,  boc  est  sicut  .ez.  ad  .zi.,  ita  .dgn.  tri- 

gonum ad  quadrilaterum  nbad diuisum  est  ergo  quadrilaterum  .abgd.  ab  angulis 

.a.  et  .d.  in  data  proportione  .ez.  ad  .zi.',  quod  oportebat  facere.  Et  si  ab  aliquo  an- 

gulorum .b.  ct  .g.  rectam  protrahere  uis  diuidcnlcm  quadrilaterum  .abgd.  iu  ca  pro- 

portione quam  habet  .ez.  ad  .21.,  hoc  dupliciter  facere  potes:  ut  si  ab  angulo  .b.  hoc 

Digitized  by  Google 



pnlei.  ut  ....  (MJium  fipudi| lUatem  • 

j f   l .   82  vtm  .   Ii».  6-12  e   IS  ;   pjg. 
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faccrc  uolueris.  Signabis  punctum  .n.  ad  quem  prouenii  ab  angulo  .d.  diuisio  supra- 
dicta;  ct  pones  superficiem,  bg.  in  .gc.  equalera  superficiei  .dg.  in  .gn,;  ct  copulabis 

rectam  . bc .;  uel  dya  metro  protracto  ei  .b.  in  .d.  equidistantem  rectam  protrahe  ex  . n . 

in  .c.,  ct  copulabitur  .bc.,  ut  diximus.  Similiter  faciamus  si  ab  angulo  .g.  operari  uo- 

lumus,  scilicet  iulelligam  punctum  ad  quem  proucuit  diuisio  supradicla  ,   ab  an- 

gulo .a.;  ct  ponam  superficiem  .gb.  iu  .bf.  equalem  superficiei  .ab.  in  . bl .;  uel  dya- 
metro  protracto  cx  . a .   in  .g.  ponam  equidistantem  ex  in  .f.,  et  copulabo  .gf.  ,   que 

diuidet  quadrilalerum  .abgd.  in  proportione  data;  quia  erit  sicut  .ez.  ad  .21.,  ita  tri- 

gonum . fbg .   ad  quadrilatcruin  . afgd nec  non  et  triangulus  .bgc.  ad  quadrilaterum 

.abed.  erit  sicut  .ez.  ad  .21.  ;   que  probabuntur  per  ca  que  dicta  sunt  ;   nec  tion  ct 

diuidemus  ipsum  quadrilaterum  ab  omni  puncto  dato  super  aliquod  laterum  ipsius  , 

ct  etiam  ab  omni  puncto  dato  infra,  uel  extra. 

Incipit  de  diuisiune  quadrilaterorum  in  pbires  f mrtes . 

Si  nero  aliquod  caput  ascisum  in  tres  partes  equales  a   rectis  equidistantibus  sue 

basi  diuiderc  uis,  ut  quadrilaterum  .abgd.,  cuius  latera  .ad.  ct  .bg.  sint  cquidistantiu, 

reliqua  uero  latera  .ab.  et  .dg.  a   punctis  .a.d.  producam,  donec  concurrant  in  puncto 

.e.;  ct  adiaccat  recta  .zti. ;   ct  sit  proportio  .2/.  ad  .it.  sicut  proportio  quadrati  lincj 

.eb.  ad  quadratum  .ae.;  et  diuidam  .tz.  in  tres  equas  sectiones,  que  sint  .tk.  kl.  /2., 

et  ponam  quadratum  linee  .em.  ad  quadratum  lincf  .eb.  sicut  ,ki.  ad  .21.  Rursus 

ponam  quadratum  lincp  .en.  ad  quadratum  liney  .eb.  sicut  di.  ad  .21.,  et  per  puncta 

.m.n.  equidistantes  basi  .bg.  producam  rectas  .mo.  np ..  Dico,  quadrilaterum  .ag.  diui- 

sum  esse  in  tria  equa,  que  sunt  quadrilalera  ,ao.  mp.  ng. ;   quod  sic  probatur.  Est 

enim,  ut  diximus,  sicut  quadratum  lincg  . be .   ad  quadratum  linep  .ac.  ,   ita  trigo- 

num .ebg.  ad  trigonum  . ead .;  quare  erit  sicut  ,zi.  ad  .it.,  ita  trigonum  .ebg.  ad 

trigonum  .ead.  Item  quia  est  sicut  ,zi.  ad  .ik.,  ita  quadratura  line^  .be.  ad  quadra- 

tum liti0£  .me.  Sed  sicut  quadratum  lincf  .be.  ad  quadratum  linee  .me.,  ita  trigonum 

.ebg.  ad  trigonum  .emo.;  ergo  sicut  .21.  ad  .ik. ,   ita  trigonum  .ebg.  ad  trigonum 

.emo.  Erit  etiam  sicut  .21.  ad  .ii.,  ita  trigonum  .ebg.  ad  trigonum  . enp .:  disiunctim 

erit  sicut  .it.  ad  .tk.  |,  ita  trigonum  .ead.  ad  quadrilaterum  .ao .;  erit  etiam  sicut  .tk. 

ad  .kl.,  ita  quadrilaterum  .ao.  ad  quadrilaterum  .mp.;  est  enim  .tk.  equalis  .ki.;  quare 

et  .ao.  quadrilaterum  quadrilatero  .mp.  est  cqualc.  Rursus  erit  sicut  .kl.  ad  .lz.,  ita 

quadrilalerum  .mp.  ad  quadrilutcrum  .ng.  :   est  enim  .kl.  equalis  .lz.;  ct  .pm.  qua- 

drilutcnim  cqualc  erit  quadrilatero  .ng.  :   cqualia  ergo  sunt  sibi  inuiccm  quadrilntc- 

ra  .no.  mp.  ng .,  ut  prodiximus;  ct  ut  hcc  operentur  cum  muneris;  .ad.  sil  .6.,  et  .bg. 

15.,  ct  .ab.  .12.,  ct  .dg.  .15.;  et  sit  rectus  angulus  qui  ad  .b.;  quare  tota  .eb.  erit  .20., 

cuius  quadratum  ad  quadratum  lincy  .ea.  est  sicut  25.  ad  .4.:  ponam  .2/.  25.,  ct  ,ti. 

4.,  remanet  .zt.  21.;  quibus  in  tres  equas  partes  diuisis,  erunt  in  uua  quaque  par- 

tium .tk.  kl.  lz.  7;  quare  .ik.  est  .!!.:  multiplicabo  ergo  .11.  per  .400;  ct  diuidam  per 

.25.  ;   uel  uigesimam  quinctam  partem  quadrati  liocp  .eb.  ,   que  est  .16.  ,   extendam 

per  .11.,  uenient  .170  pro  quadrato  liney  .em.  Rursus  extendam  .<7.,  scilicet  .18.  per 

10,  que  sunt  ~   quadrati  line^  .eb.,  uenient  .288.  pro  quadrato  linep  .en.:  ergo  .am. 
est  radix  dc  .176.,  minus  .8.,  cum  .ea.  sit  .8.;  et  linea  .nn.  est  radix  dc  .288.,  minus 

radice  de  .176.:  linea  nero  .nb.  est  .20,  minus  radice  dc  .288.:  et  quia  est  sicut  quadra- 
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tum  linep  . ea .   ad  quadratum  lincp  .ad.,  hoc  est  sicut  .16.  ad  .9.,  ita  quadratum  lincf 

.em.  ad  quadratum  line^  .mo.t  si  multiplicaucrimus  .176  per  9,  ct  diuiserimus  per  .16.; 

aut  si  ̂    de  .176.,  que  est  .ii.,  multiplicaucrimus  per  .9.,  ucnient  utique  .99.  pro  qua- 
drato linep  .rno. 

Rursus  si  ̂    de  .28».,  scilicet  ex  quadrato  linee  .en.,  que  est  .18,  multiplicaucrimus 

per  .9.,  ucnient  .161.  pro  quadrato  linee  .np.:  quihtis  inuentis,  si  embadum  quadrila- 

teronim  .ao.  ct  anp,  ct  Jlg.  ,   secundum  ea  que  docuimus,  inucstigaucrimus;  ipsa  qua- 
drilatera  sibi  inuicem  equalia  esse  rc  peri  es. 

Aliter  cum  quadrato  linee  .eb.  adde  duplum  quadrati  line$  .ea.,  ct  inueuies,  ter- 

tiam partem  ipsorum  es$c  quadratum  lincp  .em.  Similiter  si  duplum  quadrati  linep 

.be.  addiderimus  cum  quadrato  linep  .ea.,  tertia  eius  quod  proucncrit  erit  quadratura 

line^  .em.:  uel  extractis  .64.  dc.  400.,  scilicet  quadratum  liuop  .ea.  ex  quadrato  linej 

. eb remanebunt  .336.;  quorum  tertia,  scilicet  .111.»  addita  super  .64.,  ucniunt  .176.  pro 

quadrato  linee  .em.:  quibus  etiam  additis  .112., reddunt  similiter  .288.  pro  quadrato  lineg 

.en.;  quorum  probatio  prouenit  ex  his  que  dixi  superius,  cum  docuimus  diuidere  pro- 
portionalitcr  quadrilatcra  caput  abscisa.  Et  si  latus  .ab.  fuerit  secus  uiam;  et  uoluerit 

unusquisque  trium  consortium,  ut  mos  est,  tertiam  ipsius  lateris  habere.  Diuidam  latus 

.ab.  in  tres  equas  partes  |   super  puncta  .1/.;  et  copulabo  rectas  .ioip.;  ct  per  pun- 

ctum .m.  protraham  rectam  .mh.  cquidistantem  linee  .io. i   ct  per  punctum  .n.  equi- 

distantem  recte  .lp.  protraham  rectam  .nq.;  et  copulabo  rectas  ,ih.  lq.;  et  sic  diui- 

detur  quadrilatcrum  .abgd.  in  tres  equas  partes  a   lineis  ah.  ct  .nq.,  que  sunt  qua- 
drilatcra .aihd.  et  .ilqh.  et  .Ibgq.;  quod  sic  probatur.  Quoniam  quadrilaterum  .amod. 

est  tertia  pars  quadrilatcri  . abgd si  ex  eo  auferatur  trigonum  .oim.,  ct  restauretur 

ei  trigonum  .oih.,  erit  quadrilatcrum  .aihd.  cquale  quadrilatcro  .amod.:  eodemque 

modo  probabuntur  cetere  diuisiones.  Et  Si  latera  .ad.  et  .bg.  equidistantia  secaueri- 

raus  in  tres  equas  sectiones:  et  in  cis  copulaucrimus  rectas;  diuidetur  utique  quadri- 

latcrum in  tres  equas  sectiones.  Verbi  gratia  :   adiaceat  caput  abscisum  .abgd.  ;   ct 

diuidantur  latera  .ad.  ct  .bg.  in  tria  equa  super  puncta  . ez .   it.)  et  copulentur  recte 

.ei.  zt.  Dico,  quadrilaterum  .a bgd.  sectum  esse  in  tres  equas  sectiones,  que  sunt  qua- 
drilatera  ,al.  et.  zg .:  habent  enim  bases  et  capita  sibi  inuiccm  equalia;  ct  sunt  sub 

altitudine  una:  uel  quia  csl  sicut  .ae.  ad  .ed.,  ita  .bi.  ad  .ig.)  erunt  ergo  in  eadem 

proportione  quadrilaterum  .ai.  ad  quadrilatcrum  .eg.:  et  si  coniunxerimus,  erit  sicut 

.bi.  ad  .bg.,  ita  quadrilatcrum  .ai.  ad  quadrilatcrum  .ag.:  tertia  enim  para  est  .bi. 

ex  .bg. ,   tertia  quoque  erit  ct  quadrilaterum  .ai.  cx  quadrilatcro  .ag.  Rursus  quia  est 

sicut  .ae.  ad  .ez.,  ita  .bi.  ad  .it.;  et  est  equalis  .ae.  ex  .ez.,  ct  .bi.  ex  .it.;  quare  rl 

quadrilatcrum  .ai.  ex  quadrilatero  .et.  est  cquale;  tertia  ergo  pars  est  .ai.  ex  .ag. 

quadrilatero;  tertia  quoque  erit  ct  .et.  quadrilaterum  ex  quadrilatero  .ag.:  residuum 

ucro  .zg.  erit  reliqua  tertia  pars.  Et  si  tertiam  partem  quadrilatcri  .ag.  ab  aliquo 

angulorum  .a.  ct  .d.  secare  uolumus,  diuidemns  rectas  .ei.  et  .zt.  in  duo  equa  super 

puncta  .k m.;  et  copulabimus  rectas  .ak.  ct  dm.;  et  perducemus  eas  in  puncta  .l.n.  ; 

et  erit  unumquodque  trigonorum  .abi.  et  .dgn.  tertia  para  quadrilatcri  .abgd.  Quod 

sic  probatur.  Quia  recta  .ek.  equalis  est  recte  .ki.,  erunt  et  trigona  .ake.  ct  .ikl.  sibi 

inuiccm  equalia  ct  sirajlia,  cum  equidistantes  sint  bases  .ae.  et .«/.:  quare  si  in  co- 

fol.  sx  «■«•<#. 
•   «uprr  (inacta  ....  modo  prolialmnlur  . 

(fui.  83  rtrso,  lia.  1-8,  pag.  1!),  lia. 
18-14). 
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mune  addatur  quadrilaterum  . abik .,  erit  triangulus  .abi.  equalis  quadrilalcro  .eb.  Sed 

quadrilaterum  .eb.  est  tertia  pars  quadrilatcri  .ag.;  quare  trigonum  .abi.  est  tertia 

pars  quadrilatcri  .ag.  Similiter  ostendetur,  ct  trigonum  .dgn.  equale  esse  quadrilatcro 

•zg.,  quod  est  tertia  pare  totius  .ag.:  reserato  quidem  trigono  .abi.  ex  quadrilatcro 

m.  st  neu.  .abgd., |   remanebit  quadrilatero  .algd.  capudasctsum:  quod  si  diuisum  fuerit  per 

quenicumquc  modum  ex  supradictis,  reddet  quadrilaterum  .abgd.  diuisum  in  tres  equas 

sectiones.  Similiter  si  auferatur  trigonum  .dgn.  cx  quadrilatero  .abgd.,  remanebit  qua- 

drilnlcrum  .abnd.  ad  diuidendum  in  duo  equa.  Et  si  per  lineam  protractam  a   puncto 

.b.  tertiam  ex  quadrilatcro  .ag.  abscidere  uulumus,  protraham  primum  lineam  .drt. 

abscidentem  i   quadrilatcro  .ag.  tertiam  eius,  que  est  trigonum  .agn. ;   et  protraham 

dyametrum  . bd .,  et  ei  equidistantem  ponam  lineam,  .ne.,  et  copulabo  rectam  .bc.  Dico 

quod  recta  .bc.  abscidit  a   quadrilatero  .ag.  tertiam  cius,  que  est  trigonum  . cgb .:  quia 

si  super  trigonum  .cgn.  addatur  trigouum  .cbn.,  quod  est  equale  trigono  . end .,  erit 

trigonum  .Cgb.  equale  trigono  .dgn.;  ergo  trigonum  .cgb.  est  tertia  quadrilatcri  .ag. 

Aliter  quia  trigona  .abd.  et  .gbd.  sunt  sub  una  altitudine:  sub  ea  uidelicet  que  cadit 

orthogona liter  inter  equidistautem  .ad.  et  .bg.  ;   erunt  ideo  ad  inuicem  sicut  bases: 

quare  est  sicut  .bg.  ad  .ad.,  ita  trigonum  .bgd.  ad  trigonum  .abd.:  couiunctim  ergo 

sicut  .bg.  ad  coniunctum  cx  . bgad .,  ita  trigonum  .bgd.  ad  quadrilaterum  .ag.:  adia- 
ceat  quidem  recta  .ge.  equalis  recte  .ad. ;   erunt  ergo  sicut  .bg.  ad  .bc.,  ita  trigonum 

.dbg.  ad  quadrilaterum  .ag.:  ct  abscidatur  cx  tota  .bc.  recta  .bz.,  que  sit  tertia  ex 

.be.;  et  iaccat  recta  .gc.  ad  rectam  .gd.  sicut  .bz.  ad  . bg .,  et  copuletur  recta  .bc. 

Dico,  trigonum  .bcg.  esse  tertiam  quadrilaterj  .ag. 

Verbi  gratia  :   trigona  quidem  .bgc.  et  .bgd.  ad  sc  inuiccm  sunt  sicut  bases;  erit 

ergo  sicut  .gc.  ad  .gd.,  hoc  est  sicut  .bz.  ad  .bg.,  ita  trigonum  -bgc.  ad  trigonum 

.bgd.  Est  enim  ct  sicut  .bg.  ad  .be.,  ita  trigonum  .bgd.  ad  quadrilaterum  .ag.:  erit 

ergo  sicut  .bz.  ad  .be.,  ifc  trigonum  .bgc.  ad  quadrilaterum  .ag.:  est  enim  .bz.  ex  .be. 

tertia  pars:  quare  ct  trigonum  .bgc.  erit  tertia  pars  quadrilateri  .ag.,  ut  predixi.  Quod 

etiam  demonstremus  cum  numeris:  sit  .ad.  6.,  ct  .bg.  24.;  ct  unaqueque  rectarum  .ab. 

et  .dg.  sit  .15.:  coniunctis  quidem  24.  cum  .6.  erunt  .50:  ergo  sicut  .24.  est  ad  .30«,  hoc 

est  sicut  .bg.  ad  .bc.,  ita  trigonum  .bgd.  ad  quadrilaterum  .ag.;  ct  est  sicut  .10.  ad 

30.,  ita  tertia  pare  quadrilatcri  .abgd.  est  ad  quadrilaterum  .ag.:  quare  si  proportio- 

nauerimus  .10.  cum  .24.,  scilicet  .bz.  cum  .bg.,  uenicut  quibus  acceptis  cx  tota  linea 

.dg.  ucnient  J   6   pro  linea  .gc.:  quare  si  copulaucrimus  rectam  .bc.,  erit  proportio  tri- 

anguli .bgc.  ad  triangulum  .bgd.  sicut  .bc.  ad  .gd.  Sed  .gc.  ex  .gd.  est  quare  tri- 

gonum .bgc.  est  -fi  cx  trigono  .bgd.;  quod  trigonum  est  Jj,  hoc  est  ±   ex  quadrilatcro 
.ag.  Ergo  trigouum  |   .bgc.  est  ex  quatuor  punctis  ex  toto  quadrilatero  .ag.:  ergo 

trigonum  .bgc.  est  tertia  totius  quadrilateri  .ag.,  cum  ̂    ex  -   cuiusque  rei  sint  tertia 

ipsius.  Simili  quoque  modo  si  proLraxerimus  dyametrum  .ag.,  erit  proportio  trigoni 

.abg.  ad  quadrilaterum  .db.,  sicut  .bg.  ad  coniunctum  cx  .bg.  ct  .ad.  rectis;  dc  qua 

proportione  si  acceperimus  proportionem  quam  babet  tertia  integri  ad  ipsam  propor- 

tionem, inucnics  accipere  debere  ̂    ex  linea  ,ba.;  que  ~   sit  linea  .bf.;  et  copulabitur 

recta  ,gf.,  et  erit  trigonum  . fbg .   tertia  pare  quadrilateri  bd.  Quibus  ita  ostensis  de- 

monstrabimus qualiter  diuidanlur  in  duo  equa  residua  trigonorum  .cgb.  ct  .fbg.,  sci- 
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licet  quadrilatera  .abcd.  et  . afgd .,  cum  tractabimus  de  diuisione  quadrilaterorum  di- 

uersorum  laterum.  Et  postquam  perduximus  diuisioncm  trium  cqualiuin  portionum  super 

tertias  partes  laterum,  et  super  unumquemque  angulorum  poterimus,  per  ea  que  dicta 

sunt  superius,  a   similibus  quadrilatcribus  tertiam  partem  ,   uel  quamcumque  partem 

uoluerimus  abscidere  per  lineam  egredientem  a   puncto  dato  extra  uel  infra  figuram: 

uel  super  unum  ex  lateribus  eius;  trade  qualiter  proportionaliter  in  tres  diucrsas  partes 
diuidi  debeant,  demonstremus. 

Adiaceat  Rursus  quadrilatcrum  .a  bgd.  caput  abscisum  ;   et  data  proportio  sit  .ez. 

it.m,  uolumus  ergo  quadrilatcrum  ,ag.  diuidere  in  tres  partes  a   lineis  equidistantibus 
sue  basi,  quarum  prima  ad  secundam  sit  sicut  .ez.  ad  .zi.,  et  secunda  ad  tertiam  sicut 

j/.  ad  At.  Perducantur  primum  recte  .ba.  ct  .gd.  in  puncto  .k.;  et  sit  proportio  qua- 

drati linej}  .bk.  ad  quadratum  linej  .ak.  sicut  .tl.  ad  .e/.  Deinde  ponam  quadratum 

linej  .bk.  ad  quadratum  )inc£  .km.  sicut  .tl.  ad  .lz.  Post  hec  ponam  quadratum  li- 

nef  .bk.  ad  quadratum  linee  . kn .   sicut  .tl.  ad  et  per  puncta  .m.n.  protraham 

rectas  .mo.  np.  equidistantes  lwsi  .bg.;  et  inuenies,  per  ea  que  dicta  sunt  superius, 

quadrilatcrum  .ao.  ad  quadrilatcrum  .mp.  esse  sicut  .ez.  ad  .zi.;  et  quadrilatcrum  .mp. 

ad  quadrilaterum  .ng.  esse  sicut  .zi.  ad  .it.  Que  stiam  demonstrentur  cum  numeris. 

Sint  latera  quadrilateri  .a bgd.  ut  dictum  est  in  suprascripta  figura;  ct  extrahatur 

.ad.  ex  .bg., scilicet  .6.  de  .24,.  remanebunt  .18.;  ct  erit  sicut  .19.  ad  .6.,  ita  .ba.  ad.aA.; 

quare  .ak.  est  .5.:  tota  uero  .bk.  est  .20.,  cuius  quadratum  ad  quadratum  liuef  .ak.  est 

sicut  .16.  ad  .1.  Quare  ponam,  lineam  .1/.  esse  .(6.;  et  ,el.  ponam  .1.,  remanebunt  .13.  pro 

.et. ,   que  iacet  diuisa  in  proportionibus  datis  .ez.  it.  Quare  ponamus  .ez.  .4.,  ct  .zi.  .5., 

et  .it.  6;  et  erit  sicut  .4.  ad  .5.,  ita  .ez.  ad  .zi.’,  et  sicut  .5.  ad  .6.,  ita  .zi.  ad  .it.;  et 

hec  siut  proportiones  date:  et  quia  est  sicut  quadratum  linef  .bk.  ad  quadratum  |   linej 

.mk.,  ita  .tl.  lz.:  fuit  etiam  sicut  quadratum  linep  .bk.  ad  quadratum  linej  ita 

.tl.  ad  . el .:  permutarim  ergo  sicuj  .le.  ad  .lz.,  ita  quadratum  line$  .ak.  ad  quadra- 

tum linef  .mk.:  est  enim  ,zl.  quintuplum  ex  .el.:  quare  quadratum  linee  .mk.  est  quin- 

tuphim  quadrati  linee  . ak .;  ergo  quadratum  linc|  .mk.  est  .123.  Similiter  erit  sicut  .il. 

ad  .el.,  hoc  .10.  ad  .1.,  ita  quadratum  line^  .nk.  est  ad  quadratum  line^  .ak.’,  ergo 

quadratum  linc£  .nk.  est  .230.  Et  quadratum  linep  .np.  est  similiter  decuplum  ex  qua- 

drato linee  .ad.:  quare  quadratum  lincp  .np.  est  .360.  Item  quia  quadratum  lincj  .mk. 

est  quintuplum  quadrati  .ak.,  erit  et  .mo.  quadratura  quintuplum  quadrari  .ad.;  ergo 

quadratum  linej  .mo.  est  180.  Inuenies  etiam,  cathetum  .ks.  esse  .16.;  cura  de  quadrato 

linc^  .bk.  auferatur  quadratum  linc^  .bs.,  remaneat  .236.  pro  quadrato  lincp  .ks.:  ct 

quia  ,ka.  est  quarta  ex  .bk.,  et  ,fk.  erit  quarta  ex  .ks.;  quare  .kf.  est  .4.,  cuius  qua- 
dratum est  .16.;  et  quintuplum  eius,  scilicet  .80.,  est  quadratum  catheti  .kh.  ,   cuius 

duplum  est  quadratura  linej  . kr scilicet  160.  Vndc  si  mulliplicauerimus  .kh.  dimi- 

dium in  .mo.,  ucniet  pro  embado  trianguli  .kmo.  radix  dc  3600.;  quare  trigonum  .kmo. 

est  60:  de  quibus  si  auferatur  trigonum  .kad.,  quod  est  12,  remanebunt  .48.  pro  qua- 

drilatero  .ao.  Rursus  si  mulliplicauerimus  quartam  quadrati  .kr.,  scilicet  40.,  perqua- 

dratum linej  .np.,  scilicet  per  360.,  uenient  .14400.,  quorum  radix,  scilicet  .I20.,habcntur 

pro  embado  trianguli  ., knp .;  de  quo  si  auferamus  triangulum  .kmo.,  qui  est  .60.,  re- 
manebunt .60.  pro  cmliado  quadrilatcrj  .mp. 

18 

«   qn«  dicta   lirat  -tl.  »   (fol-  84 
»w»i  lia*  14'21j  N-  W7»  lm.  1-12). 

I 

i 
«   ad  .«/.  ....  tieut  .18.  >   (fol.  84  nr- 

81-29;  |»«.  117,  lia.  12-19*. 

* 
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Residuum  uero  quod  restat  cx  toto  quadrilatero  .ag.  ,   scilicet  .7*.,  habentur  pro 

quadrilatero  .ng.  Est  enim  proportio  de  .48.  ad  .go.  sicut  .4.  ad  .i.,  hoc  est  sicut  .ez.  ad 
.zi.}  ct  proportio  de  .GO  ad  .72.  est  sicut  .5.  ad  .G.,  hoc  est  sicut  ,zi.  ad  .it,,  ut  oportet. 

Possumus  enim  reducere  cum  cquidislantibus  has  diuisiones  a   tribus  puuctLs  ubilibet 

datis  super  lineam  .ba.:  ct  si  diuiserimus  lineam  . ad .   iu  datis  quibuslibet  proportio- 
nibus, et  in  eisdem  diuiserimus  latus  .bg.}  ct  in  puncta  ipsarum  proportionum  lineas 

ropulauerimus,  rederctur  utique  quadri  laterum  .abgd.  iu  ipsis  projiortionibus  diuisum; 

que  diuisiones  reducemus  etiam  in  puncta  angulorum  per  ea  que  dicta  sunt. 

Incipit  de  diuisione  quadrilaterorum  diuersilaterum. 

PfiiMVM  quidem  demonstrare  uolo  quo  modo  diuidatur  quadrilaLernm  diuersilaterum 

iu  duo  equa  ab  angulo  dato.  Esto  quadrilaterum  .abed.,  quod  diuiderc  uolo  in  duo 

equa  ab  . a .   angulo  dato:  protraham  primum  dyumetrum  |   .bd.  subtendentem  angulum 

.bad. ;   et  secabo  ipsum  a   dyametro  .ac.  super  pnnetum  .e.;  recte  quidem  .be.  et  .ed. 

aut  sunt  equales,  aut  non.  Sint  primum  cquales:  et  quoniam  equalis  est  recta  .be. 

recte  .ed.,  cqualc  erit  trigonum  .abe.  trigono  .ade. ,   nec  non  ct  trigonum  .ebc.  tri- 

gono .ecd.  est  etpialc;  quare  totum  trigonum  .abc.  toti  trigono  .acd.  iacet  cqualc. 

Diuisum  est  ergo  quadrilaterum  .abed.  in  duo  equa  d   dyametro  .ac.  egrediente  ab 

angulo  dato;  quod  oportebat  facere.  Sed  non  sit  recta  .be.  equalis  recte  .ed.  Sed  ia- 

ceat  .bz.  equalis  rccly  d .;  et  protraham  rectam  .zi.  cquidistantera  dyametro  .ac.t  ut 

in  hac  secunda  figura  cernitur  ;   et  copulalio  rectam  .ai.  Dico  iterum,  quadrilaterum 

.abed.  Diuisum  esse  in  duas  equas  portiones  d   linea  .ai.  egrediente  ab  angulo  .a. 

dato,  que  sunt  trigonum  ,abi.y  et  quadiilatenim  .aicd.}  quod  sic  probatur:  copulabo 

rectas  .az.  ct  .cz.t  et  erunt  trigona  .azd.  ct  .dzc.  cqualia  trigonis  .abz.  et  .bzc.  ; 

quare  quadrilaterum  .azcd.  dimidium  est  quadrilatcri  .abed.:  et  quia  trigona  .aci. 

et  .acz.  sunt  super  basim  .ae.}  ct  inter  equidistantes  .ac.  ct  .zi.  sibi  inuicem  sunt 

cqualia  ;   couiunitcr  si  addatur  trigonum  . acd erit  quadrilaterum  .aicd.  equale  qua- 

drilatero .azcd.  Sed  quadrilaterum  .azcd.  dimidium  est  quadrilatcri  .a bcd.}  ergo  ct 

quadrilaterum  .aicd.  dimidium  est  quadrilatcri  *abcd.t  ut  oportet.  Kvrsys  si  d   puncto 

dato  super  unum  cx  lateribus  quadrilaterum  aliquod  in  duo  equa  diuidere  uls  ,   ut 

quadrilaterum  .ac.  ,   quod  diuiderc  uolo  d   puncto  dato  . e .   super  latus  .ad.  Diuidam 

primum  quadrilaterum  .ac.  in  duo  equa  ab  angulo  . d .}  ct  sit  recta  .dt.  diuidens  ipsum; 

ct  copulabo  .et.:  recta  quidem  .et*  aut  cquidistans  est  recte  .dc.,  aut  non.  Sint  primum 

recte  .et.  et  .cd.  equidistantes,  ut  in  tertia  ponitur  figura;  et  copuletur  recta  .ec.  Dico 

siquidem,  quadrilaterum  .ac.  in  duo  equa  diuisum  esse  d   linea  .ec.  egrcdicute  d   puncto 

dato  .e.  Quod  sic  probatur.  Quia  equidistantes  sunt  recte  .et.  et . cd .,  erunt  et  tri- 

gona .ecd.  ct  .tcd.  sibi  inuicem  cqualia.  Sed  trigonum  .tcd.  dimidium  est  quadrilatcri 

.ac.}  quare  ct  trigonum  .ecd.  dimidium  est  quadrilatcri  .ac.:  diuisum  est  ergo  qua- 

drilalcrum  .ac.  in  duo  equa  d   dato  puncto  .e.}  quod  oportebat  facere.  Sed  non  sit 

equidistans  'recta  .et.  recte  .dc. 
Ponam  rectam  .dz.  equidislantem  recte  .et.;  ct  copulalio  rectam  .ez.>  ut  in  quarta 

figura  demonstratur;  ct  erit  quadrilaterum  .abed.  diuisum  |   in  duo  equa  a   linea  .ez. 

Quod  sic  probatur.  Sunt  enim  trigona  . dze .   et  .dii.  sibi  inuicem  cqualia,  cum  sint 

super  eandem  basim,  et  in  eisdem  cquidistantibus;  quibus  si  addatur  in  comune  tri- 
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gonum  .dcz.,  erunt  quadrilaterum  .ezcd.  equale  triangulo  .det.,  scilicet  dimidio  totius 

quudrilaterj  .ac.  Et  notandum,  quod  si  dyamelcr  .bd.  diuidat  quadrilaterum  .ac.  in 

duo  equa,  peruenient  similiter  ea  que  diximus  in  bis  duabus  liguris.  Sed  si  diuisio 

ceciderit  stiper  latus  .ab.,  ut  recta  .di.,  que  sit  diuidens  quadrilaterum  . abed .   in  duo 

equa,  aliter  operari  oportet.  Diuidam  quadrilaterum  .ac.  ab  angulo  .b.  cum  recta  .bk.\ 

et  tunc  si  .k.  fuerit  datus  punctus  super  latus  .ad.,  a   quo  egredi  oporteat  recta  diui- 

dens quadrilaterum  .ac.  in  duo  equa,  recta  erit  ipsa  linea  .kb.  Sed  si  .k.  uon  fuerit 

datus  punctus,  erit  tunc  datus  puuetus  inter  .k.  et  .d.,  aut  inter  .k.  et  .a.:  sit  pri- 

mum datus  punctus  .e.  iuter  .d.k.;  et  copuletur  recta  .be.)  et  per  punctum  .k.  pro- 

traham rectam  .kl.  equidistantem  recte  . eb .,  et  copulabitur  recta  .<?/.,  que  diuidet  qua- 
dri laterum  .ac.  in  duo  equa;  et  probabitur  ordine  supradicto. 

Hvrsvs  sit  datus  punctus  .e.  inter  .a.  et  .A.,  copulabitur  similiter  recta  ,cb.\  ct  per 

punctum  .k.  ducatur  equidistans  recta  .km.,  et  copulabitur  recta  .em.  ,   que  erit  di- 

u   i   dens  quadrilaterum  .ac.  in  duas  sectiones  equales  ,   que  sunt  quadrilateru  .am.  ct 

. ec .,  ut  in  sexta  patet  figura:  quod  etiam  probabitur  ordine  supradicto.  AuSignabo 

quidem  per  modum  superius  demonstratum  quomodo  diuidantur  diuersilatera  quadri- 

latera  a   puncto  dato  super  unum  ex  lateribus  ipsius.  Esto  quadrilaterum  . abed et 

datus  punctus  sit  .e.  cadens  primum  super  dimidium  lateris  .ab.)  ct  ducam  a   puncto 

.d.  rectam  . dz .   equidistantem  recte  .ab.)  et  diuidam  eam  in  duo  equa  super  puuctiim 

.1.  ;   et  copulabo  rectas  .ei.  et  .ci.  ct  .ec.  )   ct  ducam  rectam  .it.  equidistantem  recte 

.ec.)  et  copulabo  rectam  .et.)  ct  erit  quadrilaterum  .ac.  in  duo  equa  diuisum  a   linea 

.et.  Quod  sic  probatur.  Quadrilaterum  itaque  .az.  est  duorum  laterum  cquidistaiitium; 

ct  linea  .e. i.  secat  equidistantia  latera  cius,  que  sunt  .ab.  et  .dz.  in  duo  equa;  quare 

quadrilaterum  ,cz.  est  dimidium  quadrilatcri  .az.  Similiter  quia  bases  .zi.  et  .id.  sibi 

iuuiccm  equales  sunt,  erunt  trigona  .czi.  et  .cid.  sibi  inuiccm  equnliu;  quare  trigo- 

num . ciz .   dimidium  est  trigoni  . cdz fuit  etiam  quadrilaterum  .ez.  dimidium  quadri- 

luteri  .az.)  ergo  quadrilaterum  .ebei.  dimidium  quadrilateri  est  .ac.  Sunt  enim  ct  tri- 

gona .eci.  et  .ect.  sibi  inuiccm  equalia;  quibus  si  addatur  in  comune  triangulum  . ebe ., 

erit  quadnlnterum  .ebet.  equale  |   quadrilatero  .ebei.  Sed  quadrilaterum  .ebei.  dimi- 
dium est  quadrilateri  .ec.)  quare  et  quadrilaterum  .bt.  dimidium  est  quadrilateri  .ec.) 

quare  quadrilaterum  .bt.  dimidium  est  quadrilateri  .ac.,  ut  oportet.  Quibus  ita  expli- 

catis poterimus  diuiderc  iu  duo  equa  omne  quadrilaterum  ab  omni  puncto  dato  super 

aliquod  ex  lateribus  ipsius:  et  si  punctus  datus  fuerit  extra  ucl  intus,  per  quod  linea 

egredi  ualeat,  que  diuidat  quadrilaterum  in  duo  equa,  poterimus  hoc  cum  operatione 

filorum  subtiliter  operari. 

Demonstratio  qualiter  abscidatur  d   quadrilatero  diuersilatera 

quantacumque  pars  data  ab  angulo  dato. 

Esto  rursus  quadrilaterum  .abed.,  dc  quo  uolo  ab  angulo  .d.  abscidere  datam  par- 

tem, que  sit  tertia.  Subtendam  quidem  angulo  .d.  dyametrum  .ac.,  et  secabo  ipsum 

cum  dyametro  .db.  super  punctum  .e.)  recta  quidem  .ce.  aut  tertia  pars  est  dyametri 

.ac.,  aut  non.  Sit  primum  .ec.  tertia  pars  ex  .ac.)  abscidet  utique  dyameter  ,bd.  ter- 

tiam partem  ex  quadrilatero  .ac.,  que  est  trigonum  .bcd.  Quod  sic  probabitur.  Quia 

trigona  .dee.  et  .dea.  sunt  sub  una  altitudine  ,   erunt  adinuiccm  sicut  bases  .ce.  ad 
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.ca.;  propter  eadem  ct  trigona  .bcc.  et  . abc .   sunt  in  proportione  eadem;  quare  est 

sicut  .ce.  ad  .ac.t  ita  trigonum  .bcd.  ad  quadrilatcrum  .ac.  :   est  enim  recta  .ce.  ex 

.ac.  tertia  pars;  quare  ct  trigonum  .bcd.  ex  quadrilatero  .ac.  est  tertia  pars:  absci- 

sa est  ergo  pars  data,  scilicet  tertia,  £   quadrilatero  .<ic.  per  lineam  .bd.  egredien- 
tem  ab  angulo  .d.  dato;  quod  oportebat  facere.  Sed  non  sit  .ce.  tertia  pars  ex  .ac.} 

ponam  quidem  .cg.  tertiam  ex  .ac.}  et  a   puncto  .g.  dyametro  .bd.  equidistantem  pro- 

traham rectam  .gf.}  ct  copulabo  rectam  ./It/.,  que  abscidet  a   quadrilatero  .ac.  qua- 
drilaterum  .fbed.}  quod  demonstrabo,  tertiam  esse  ex  toto  quadrilatero  .ac.  Quoniam 

.cg.  tertia  est  ex  .ca.,  erunt  trigona  .bgc.  et  .cgd.,  hoc  est  quadrilatcrum  . bedg ., 

tertia  pars  trigonorum  .abc.  ct  .acd.,  scilicet  quadrilatcri  .a bcd.  Cui  per  ca  que  dicta 

sunt  demonstrabitur,  cqualeessc  quadrilatcrum  . fbcd .   Et  si  uolucro  a   quadrilatero  dato 

partem  datam  a   puncto  dato  super  unum  ex  lateribus  abscidere ,   ut  a   quadrilatero 

.a  bcd.,  ct  a   puncto  .e.  super  latus  .ad.  dato;  et  ponamus,  partem  datam  esse  tertiam. 

Secabo  primum  a   quadrilatero  .ac.  trigonum  . dcz .,  quod  sit  tertia  pars  quadrilateri 

.a bcd.’,  ct  copulabo  .ez.:  recta  quidem  . ez .   aut  equidistans  erit  recte  .dc.,  aut  non. 
Esto  primum  equidistans  ei,  tunc  copulabo  .ec.\  ct  erit  trigonum  .ecd.  equalc  trigono 

. zcd .:  quare  trigonum  .ecd.  est  tertia  pars  quadrilateri  .ac.  Sed  non  sit  equidistans 

recta  .ez.  |   recte  .r/c.;  tunc  ponam  ractam  .id.  equidistantem  recte  .es.,  ct  copulabo 

rectam  .ei.}  ct  erit  quadrilatcrum  .eicd.  equalc  trigono  .zcd.  ,   quod  est  tertia  pars 

quadrilateri  .ac.}  quod  oportebat  facere.  Quod  probabitur  per  trigona  .zdi.  ct  .edi., 

que  sunt  sibi  inuiccm  cqualia,  cum  sint  super  basim  .di.,  ct  inter  equidistantes  .di. 

et  .es.:  quibus  cum  additur  in  comune  trigonum  .dei.,  ucniet  quadrilatemm  .eicd. 

equalc  trigono  .dcz.,  ut  dictum  est:  remanebit  ergo  quadrilatcrum  .abie.  duc  tertie 

totius  quadrilateri  .ac.:  quod  si  in  duo  equa  diai"",:  us,  erit  quadrilaterum  .ac.  in 
tres  equas  partes  diuisum.  Rvnsvs  adiaccat  quadrilaterum  .a bcd.,  cuius  latus  .ab.  sit 

in  tria  equa  diuisum,  que  sint  .ac.  ef.fb.}  et  uolo  per  puncta  .e.f.  quadrilaterum  .ac. 

in  tres  equas  sectiones  diuidere.  Abscidam  primum  a   quadrilatero  .ac.  tertiam  cius 

partem  per  lincani  egredientem  a   puncto  ./.;  quod  etiam  faciam  per  secundum  modum, 

videlicet  ponam  ,gd.  equidistantem  recte  .ab.}  et  ponam  .gh.  tertiam  ex  .gd.;  ct  co- 
pulabo rectas  .fh.  ch.  et  .fc.}  et  protraham  rectam  .hi.  equidistantem  recte  .fc.  ,   ct 

copulabo  rectam  .fi.}  et  erit  quadrilaterum  .fbci.  tertia  pars  quadrilatcri  .ac.  Deinde 

diuidam  quadrilaterum  .afid.  in  duo  equa  a   linea  .ek.  ;   et  sic  erit  quadrilaterum 

.abed.  diuisum  in  tres  equas  portiones,  que  sunt  quadrilatera  .ak.  ei.  fc.:  quibus 

omnibus  notis  poterimus  permutare  terminos  diuisionum  a   quocumque  puncto  dato,  si 

supradictarum  demonstrationum  immemor  non  cxtitcrLs. 

Et  si  quadratum  aliquod  in  duas  partes  secundum  datam  portionem  ,   ct  a   dato 

puncto  ucl  angulo  diuidere  uis,  qualiter  hoc  fieri  debeat,  ostendamus.  Esto  rursus  qua- 

drilatcrum .a bcd.\  et  data  proportio  sit  .ez.  ad  . zi uolo  quidem  quadrilaterum  .a bcd. 

ab  angulo  dato  .d.  secare  in  proportione  quam  habet  .ez.  ad  .zi.:  protraham  primum 

dyametrum  .ac.}  et  ponam  .ct.  ad  .at.  sicut  .ez.  ad  .zi.}  ct  protraham  dyametrum  .db., 

qui  transeat  primum  per  punctum  .t.  Dico  quod  recta  .bd.  diuidit  quadrilaterum  .ac. 

iu  ea  proportione  quam  habet  .ez.  ad  .zi.  Verbi  gratia:  trigona  quidem  .det.  ct  . dta . 

ad  se  inuicem  sunt  sicut  bases  .ct.  ad  .la.:  in  qua  etiam  proportione  sunt  trigona  .cbt. 
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et  .tba.}  quare  est  sicut  .ct.  ad  .ta.,  ita  trigonum  .dcb.  ad  trigonum  .a bd.  Sed  .ct. 

ad  .ta.  est  sicut  .ez.  ad  .2/.;  quare  est  sicut  .ez.  ad  .2/.,  ita  trigonum  . bde .   ad  tri- 

gonum . bda .   Diuisum  est  ergo  quadrilateruin  .ac.  in  duo  secundum  proportionem  da- 
tam, ct  ab  angulo  dato;  quod  oportebat  facere.  Sed  non  transeat  dyameter  .bd.  per 

punctum  .t.}  oportet  ut  transeat  aut  inter  .ct.,  |   aut  inter  .ta.:  transeat  primum  inter 

.ct.  :   copulabo  quidem  rectas  .bt.  ct  .td.}  et  erit  quadrilaterum  .tbed.  ad  quadrila- 

tcrum  .tbad.  sicut  .ct.  ad  .ta.,  hoc  est  sicut  .ez.  ad  .zi.:  et  |w>nam  rectam  .tk.  equi- 

distantem  dyametro  . bd .;  ct  copulabo  rectam  .dk.,  et  erit  quadrilaterum  .kbed.  cquale 

quadrilatero  .tbcd.\  quod  probabitur  per  ea  que  dicta  sunt;  quare  erit  sicut  .ct.  ad 

.ta.,  hoc  est  sicut  .ez.  ad  .si.,  ita  quadrilaterum  .kbed.  ad  trigonum  .dak.i  factura 

est  utique  propositum.  Et  si  secauerit  dyameter  .bd.  inter  .at.,  protrahetur  a   puncto 

.t.  recta  .tl.  cquidistans  dyametro  . bd ct  copulabitur  recta  .dl.}  ct  erit  rursus  sicut 

.ct.  ad  .ta.,  hoc  est  sicut  .ez.  ad  .zi.,  ita  trigonum  .dcl.  ad  quadrilaterum  .abld.} 

quod  probabitur  per  premissa.  Et  si  hoc  facere  uolumus;  super  latus  .ab.  ponam  .bl. 

ad  .la.  sicut  .ez.  ad  .zi.}  et  producam  .dm.  equidistantem  recte  .ab.}  ct  sit  .mn.  ad 

.nd.  sicut  .bl.  ad  .la.}  et  copulabo  rectas  .In.  et  .nc.  ct  .lc.}  ct  ponam  .no.  equidi- 
stantem .lc.}  et  copulabo  .0/.;  et  erit  quadrilaterum  .ob.  ad  quadrilaterum  ,oa.  sicut 

.bl.  ad  .la. ,   hoc  est  sicut  .ez.  ad  .zi.}  quod  etiam  probabitur  per  premissa  :   et  si  a 

puncto  ./.  cquidistans  line^  .ab.  non  ceciderit  infra  quadrilaterum  .nc.,  protraham  li- 

neam .cp.  equidistantem  linep  .ab.}  et  ponam  .cq.  ad  .qp.  sicut  .bl.  ad  .la.}  et  co- 
pulabo rectam  .lq.  et  .dq.  ct  .Id.}  ct  per  punctum  .q.  ponam  rectam  . qr .   equidistantem 

lincj  .dl.}  ct  copulabo  rectam  .lr.  ;   ct  erit  quadrilaterum  Jbcr.  ad  quadrilaterum 

.alrd.  sicut  .bl.  ad  .la.,  hoc  est  sicut  .ez.  ad  .zi.}  quod  probabitur  per  premissa. 

Vervx  si  quadrilaterum  aliquod  in  plurcs  partes,  et  in  proportiones  datas  diuiderc 

uls,  qualiter  hoc  fieri  debeat,  ostendamus.  Adiaccat  quadrilaterum  .abed.}  et  in  ipso 

protrahatur  recta  .dg.  cquidistans  lateri  .ab.  ;   et  proportiones  date  sint.cz. it.  :   in 

quibus  proportionibus  diuidam  latus  .ba.  in  puncta  .k.l.,  hoc  est  sicut  .ez.  ad  .zi., 

ita  .bk.  ad  ,kl.}  ct  sicut  .zi.  ad  .it.,  ita  .kl.  ad  .la.:  in  quibus  etiam  proportionibus 

diuidam  rectam  .dg.  super  puncta  ,m.n .;  ct  copulabo  rectas  .km.  In.  cm.  et  xn. 

et  .ck.  ct  .cl.}  ct  per  punctum  .m.  ducam  rectam  .tno.  equidistantem  recte  .kc. ; 

ct  per  punctum  .n.  ducam  rectam  .np.  equidistantem  recte  .cl.}  ct  copulabo  rectas 

.ko.  et  Jp.,  que  diuidunt  lotum  quadrilaterum  .ac.  in  proportiones  datas.  Quod  sic 

probatur.  Quia  est  sicut  .bk.  ad  .kl.,  ita  .gm.  ad  .mn.}  ct  sicut  .kl.  ad  .la.,  ita 
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ad  .md.%  ita  quadrilaterum  .gA.  ad  quadrilaterum  .nui.:  est  etiam  sicut  gm.  ad  . md .,  ita 

trigonum  .gern.  ad  trigonum  . cmd quare  cooiunctim  erit  sicut  .gm.  ad  .md.t  ita  qua- 

drilaterum  .kbem.  ad  peiitliagonum  m kmcd.i  sed  quadrilatero  .kbem.  equule  cstquadri- 

latcrum  .bos,  quare  est  sicut  quadrilaterum  .kbem.  ad  penthagonum  .akmcd.,  ita  quadri- 
laterum .bo.  ad  quadrilaterum  .fio.  Sed  sicut  . gm .   ad  .#»</.,  ita  .es.  ad  .zl.  Similiter 

ostendetur,  quadrilaterum  ./o.ad  quadrilaterum  .Id.  esse  sicut  .mn.  ad  Jid.y  hoc  est  sicut 

,zi.  ad  .it. ;   ergo  est  sicut  .ez.  ad  .zi.y  ita  quadi ilatertim  .bo.  ad  quadrilaterum  .kp.\  et 

sicut  .zi.  ad  Jt.9  ita  ,kp.  quadrilaterum  ad  quadrilaterum  .Id.  Erit  ergo  quadrilaterum 

.ac.  diulsum  in  proportiones  datas,  ut  oportebat  facere.  Et  ut  liec  que  necessaria  sunt 

in  diuidendis  campis  perfecte  in  hoc  opere  proponautur,qucmdum  uulgarem  modum  pro- 

ponimus. Vt  si  quadrilaterum  . a   bgd .   super  dimidium  lateris  .ab.  diuidere  uolumus  in 

duo  equa,  ponam  .ef.  in  medio  inter  .ab.  et  .gd.}  et  copulabo  rectam  .ef.y  que  diuidet 

quadrilaterum  .ag.  in  duo  equa,  si  equidistanlia  fuerint  sibi  inuiccm  latera  .ab.  et  .dg.i 

que  si  equidistanlia  non  fuerint,  erunt  utique  quadrilatcra  .eg.  et  af.  inequalia:  men- 

surabo quidem  ea  inucsligando  embada  eorum;  et  sil  quadrilaterum  .af.  minus  qua- 

drilulcro  ,gc.  secundum  quantitatem  perticarum  numeri  ./i.j  ct  inucniara  longitudinem 

catheti  cadentis  ah  .e.  super  rectam  . gd.t  qui  sit  recta  .<•/.,  numerum:  diuidam  siquidem 

.h.  per  .ex".*  et  proueniat  ex  diuisionc  quantitas  .kf.\  ct  copulabo  rectam  .ek\:  dico 
siquidem,  quadrilaterum  .ag.  diuisum  esse  in  duo  equa  a   linea  .ek.  Quod  sic  probatur: 

ponam  Jk.  cqualem  .kf.\  et  copulabo  .e/.;  ct  erit  cmhadum  trigon j   .efl.  equale  su- 
perficiei catheti  .ei.  in  lineatu  ./A.;  ergo  embadum  trigoni  .efl.  prouenit  cx  ducto  jei. 

iu  lineam  sed  ex  xi.  in  .kf.  proucncrit  numerus  ./i.f  iti  quo  quadrilaterum  .< ebgf 

superhabundut  quadrilaterum  .af.)  quare  quadrilaterum  .ebgf.  superhabuudat  quadri- 

latcrum  .af.  secundum  quantitatem  trigonj  . elf .:  quare  si  auferatur  trigonum  .elf.  cx 

quadrilatero  .bf.y  remanebit  quadrilaterum  ,bl.  equale  quadrilatero  .af.  Suut  enim  et 

trigona  .ekf.  ct  .eA/.  sibi  inuiccm  equalia,  cum  sint  super  equas  bases,  et  sub  eadem 

altitudine.  Et  quoniam  cum  equalibus  equalia  addantur,  que  proueniunt  sunt  equalia. 

Equalia  erunt  quadrilatcra  .kb.  ct  .ak.  sibi  inuiccm,  ut  prediximus.  Eodemquc  modo 

diuidemus  in  duo  equa  quadrilatcra  similia  quadrilatero  sequenti  .a  bcd.y '   quod  habet 
formam  fulminis*  cuius  dyametra  minime  se  se  secare  possunt:  producam  primum  dya- 

nictruni  ,db.\  et  inueniam  embada  trigonorum  .a  bd.  et  .cbd.:  que  si  equalia  inuenero, 

erit  utique  quadrilaterum  . abed .   in  duo  equa  diuisum  a   linea  .bd.:  que  si  in  equalia 

fuerint,  erit  embadum  unius  eorum  maius.  Esto  quidem  maius  trigoni  .cbd.  secundum 

quantitatem  numeri  .e.;  protraham  quidem  a   puncto  .d.  superlatus  .cb.  cathetum  ,d:.; 

et  ponam  superficiem  .dz.  in  .bi.  cqualem  numero  .e.;  ct  copulabo  rectam  .di.  *   que 

diuidet  quadrilaterum  abed .   in  duas  portiones  equates,  que  sunt  trigonum  . edi .,  et 

quadrilaterum  .a bid.)  quod  probabitur  per  ea  que  diximus  in  procedenti  figura. 

Sed  si  geometrice  operari  uolumus,  copulabo  rectam  .ac.y  ut  in  hac  alia  cernitur 

figura;  et  diuidam  eam  super  punctum  .e.  ili  duo  equa,  ct  copulabo  rectam  .Ac.  Recta 

ucro  .be.  aut  transibit  per  punctum  .d.y  aut  non:  transeat  primum  per  puncturo  .d. 

Dico,  quadrilaterum  .a  bcd.  diuisum  esse  in  duo  equa  a   linea  .d b.\  quod  sic  probatur: 

trigona  quidem  .a be.  et  .e bc.  sibi  inuiccm  sunt  equalia,  nec  non  et  trigonum  .aed. 

equale  est  trigono  .ced.  Yndc  si  ali  equalibus  equalia  auferamus,  que  remanebunt, 
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erunt  equilia;  ergo  extracto  trigono  .aed.  ex  trigono  .aeb.,  et  trigonum  jced.  cx  trigono 

.ceb.i  remanebunt  trigona  .abd.  et  .cdb.  sibi  inuicem  equalia,  ut  prodixi.  Sed  non 
transeat  recta  .e  b.  per  punctum  .d.;  secabit  ergo  unum  cx  lateribus  .ad.  uel  .cd.:  secet 

quidem  latus  .cd.  super  punctum  .s.;  ct  copuletur  recta  .ed.;  ct  iaccat  ,dz.  ad  ,zi. 

sicut  .bz.  ad  .ze.;  et  copuletur  recta  Mi.  Dico  si  quidem,  quadrilaterum  .abed.  diuisum 

esse  in  duo  equa  a   linea  Mi.;  quod  sic  probatur.  Quoniam  trigonum  .ezd.  et  .biz. 

circa  equales  angulos,  qui  ad  .2.,  contraria  patiuntur  latera,  hoc  est  quod  sunt  mutue 

proportionis,  ipsa  trigona  sibi  inuicem  sunt  cqualia.  Est  enim  sicut  .bz.  ad  .se.,  ita 

.dz.  ad  .zi.  Comune  adiuugalur  trigonum  .cez.,  erunt  duo  trigona  .cez.  ct  .biz.  equalia 

trigono  .ecd.;  sed  trigono  .e cd.  equalc  est  trigonum  .a ed.;  ergo  trigona  .ce z.  et  .izb. 

equalia  sunt  trigono  .ea d.:  sunt  enim  et  trigona  .ea b.  et  .ebc.  sibi  inuicem  equalia: 

quare  si  ah  cqualibus  auferantur  equalia  ,   que  remanebunt  erunt  cqualia  :   auferatur 

quidem  a   trigono  .eab.  trigonum  .ead.,  et  a   trigono  .ebc.  anferantur  trigona  .cez.  et 

.izb.,  remanebunt  quadrilatenim  .abzd.,  et  trigonum  .edz.  equalia  trigono  .cib.i  sed 

trigono  .edz.  equalc  est  trigonum  . biz. ;   quare  quadrilatenim  .abid.  equalc  est  tri- 

gono |   . cbi .,  ut  predixi. 

Incipit  de  diuisione  figurarum  plurium  laterum. 

Si  Pextbagoxvm  cquilatcrum  et  cquiangulum  ab  aliquo  angulorum  dato  in  duo  equa 

secare  desideras,  lineam  ab  ipso  angulo  super  dimidium  lateris  sibi  oppositi  protrahe. 

Verbi  gratia  :   sit  datum  peuthagonum  cquilatcrum  et  cquiangulum  .abede. j   et  datus 

angulus  sit  super  dimidium  quidem  lateris  .cd.  lineam  .af.  protrahe.  Dico,  pentba- 

gonum  .abede.  diuisum  esse  in  duo  equa  a   linea  .af.;  quod  sic  probatur:  copulabo 

rectas  .ac.  et  .ad.,  et  erunt  trigona  .abc.  et  .aed.  sibi  inuicem  cqualia  et  cquiangula. 

Sunt  enim  et  trigona  .afc.  et  .afd.  equalia;  quare  quadrilaterum  .abef.  equalc  est  qua- 

d nla tero  .aedf.t  diuisum  est  ergo  peuthagonum  .abede.  ab  angulo  .a.  dato  a   linea  .af.; 

quod  oportebat  facere.  Ex  hoc  ergo  manifestum  est,  quod  cura  in  peuthagouo  equila- 

tero  ct  equiangulo  super  dimidium  cuiuslibet  lateris  dirigatur  linea  ad  angulum  re- 

spicientem ipsum  latus,  quod  ipsa  linea  diuidet  peuthagonum  in  duo  equa.  Er  si  a 

puncto  .g.  dato  super  latus  .ab.  eundem  penlliagonum  iu  duo  equa  diuidere  u is,  con- 

sidera si  punctus  ,g.  erit  in  medio  lateris  .ab.;  quia  tunc  protrahenda  erit  recta  a   puncto 

dato  .g.  ad  angulum  . d .   ;   ct  erit  recta  .gd.  diuideus  penthagonuiu  .abede.  in  duo 

equa.  Et  si  punctus  datus  fuerit  inter  .a.g.  puncta,  qui  sit  h .,  ut  in  secunda  cer- 

nitur figura  ;   tunc  diuidam  peuthagonum  a   linea . af.  in  duo  equa,  et  copulabo  re- 

ctam ,kf.,  cui  protraham  cquidistantem  lineam  .ai.;  ct  copulabo  rectam  .hi.,  que  di- 

uidit  peuthagonum  .abede.  iu  duo  equa;  quod  sic  probatur.  Quoniam  trigona  .hfa.  ct 

Mfi.  sunt  inter  (luas  c<|uidistantcs,  et  super  eandem  liasim  ,h[.  ;   ideo  sil>i  inuicem 

sunt  equalia:  si  comuuiter  addatur  quadrilatenim  .hbef.,  erit  quadrilaterum  Jibci. 

equalc  quadrilatero  .abef.:  sed  quadrilatenim  .abef.  est  dimidium  penthagoiii  .abede.-, 

quare  et  quadrilaterum  Jibci.  erit  dimidium  peuthagouj  .abede.  Sed  non  sit  pen- 

tliagnnum  datum  cquilatcrum  ct  cquiangulum,  ut  pcntliagomim  .abgde.i  ct  uolo  ipsum 

diuidere  in  duo  equa;  producam  rectam  .eg.;  ct  super  dimidium  ipsius  ponam  pun- 

ctum.:., a   quo  diuidam  quadrilaterum  .abge.  in  dnu  equa  a   linea  .z/.;  et  copulabo 

rectam  que  etiam  diuidit  trigonum  .egd.  in  duo  equa:  recta  quidem  zd.  aut  est 

fol.  89  rrrf». 

1   Itletil  -fi/.  ••••  ifu  linea  a   {   f»|.  89 

rari#,  lia-  6-1 3   i   p»g.  148,  iit* .   81-2$  - 

t   .flnf.  »irt  nl  .   .   .   .   rnpnUlio  tefl.ru  a 
(«.  89  rrrto,  l.a.  «-3$  i   p-g.  |43, 
Kn.  4$  —   pag.  144,  lia.  4|. 
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in  directo  recte  .zi.,  aut  non:  esto  primum  una  earum  in  directo  alterius,  ut  in  hac 

tertia  cernitur  figura:  et  erit  manifestum  quod  linea  A.d.  diuidet  pentliagonum  .abgde. 

in  duo  equa:  quod  etiam  si  a   puncto  .t.  dato  super  rectam  .ab.  ipsum  penthagonum 

diuiderc  uis  ,   copulabo  rectam  |   td.\  et  ipsi  ponam  ei  fquidistantem  rectam  Jk.t  et 

copulabitur  .tk.  ;   que  etiam  diuidet  idem  penthagonum  in  duo  equa  :   demonstratio 

est  eadem  ut  supra.  Sed  non  sit  recta  .zd.  in  directo  copulabo  quidem  rectam 

Ad.  ;   et  ponam  ei  cquidislanlcm  rectam  .zl.  ;   et  copulabo  rectam  Jl. ;   que  etiam 

diuidet  penthagonum  .abgde.  in  duo  equa.  Probatio.  Recte  quidem  ,iz.  et  .zd.  diui- 

dunt  penthagonum  .abgde.  in  duas  portiones  equales  :   et  sunt  trigona  .idz.  et 

.1  dl.  sibi  inuicem  equalia  :   quibus  si  addatur  quadrilaterum  .ibgd.,  erit  penthago- 

num .ibgdl.  equalc  penthagono  . ibgdz .   ,   hoc  est  dimidio  penthagoni  .abgde.,  ut 

oportet :   et  sic  secundum  hunc  modum  possumus  perducere  diuisionem  super  omne 

latus  penthagoni  ,   et  ab  omni  puncto  dato  super  ipsum  j   nec  non  et  poterimus  in 

plures  partes  diuidere  eum  per  ea  que  dicta  sunt.  Nam  si  rectam  ,eg.  in  tres  equas 

partes  diuiscrimus  ;   et  per  puncta  sectionum  in  equas  partes  diuiserirans  quadrilatc- 

mm  . abge et  trigonum  .egd.  ;   et  deinceps  processerimus  ordine  demonstrato,  ha- 

bebimus optatum.  Et  si  penthagonum  habuerit  formam  mitr^  ,   ut  penthagonum 

.bedef.  ,   protrahemus  ad  rectos  angulos  super  latus  xd.  lineam  .fa.  \   et  inuesti- 

gabo  cmhadum  quadrilatcri  . bcaf nec  non  et  quadrilatcri  .fade.  i   que  si  inucncro 

esse  equalia  ,   erit  utique  penthagonum  .bedef.  diuisum  in  duo  equa  a   linea  .af. 

Si  autem  embada  eorum  iu  equalia  fuerint,  sit  maius  eorum  embadura  quadrilatcri 

.ac.  secundum  quantitatem  numeri  .g.;  et  ponam  superficiem  .fa.  in  ,az.  equalem  nu- 

mero .g.\  et  copulabo  rectam  .{.z.\  et  erit  cml>adum  trigoni  .faz.  quantitas  medietatis 

numeri  .g.\  quare  linea  ,fz.  diuidit  penthagonum  .bedef.  in  duo  quadrilatera  equalia, 

que  sunt  .bczf.  et  ,fzde.\  et  hoc  Iit  secundum  uulgarem  modum.  SED  si  geometrice 

hoc  operari  uolumus,  copulabimus  ,be .,  et  diuideinus  .be.  in  duo  equa  super  punctum 

ut  in  hac  alia  cernitur  figura:  et  diuidemus  quadrilaterum  .bede.  in  duo  equa  a 

linea  .ik.\  que  si  transierit  per  punctum  .f.  ,   diuiditur  per  lineam  .fk.  penthagonum 

.bedef.  in  duo  equa;  quia  si  ex  quadrato  .bcki.  auferamus  triangulum  .bif.j  et  a   qua- 

drilatcro  .ikde.  auferamus  triangulum  Aef.,  remanebunt  quadrilatera  .fc.  et  ,fd.  sibi 

inuicem  equalia. 

Et  si  recta  .ik.  secat  latus  ,ef.  super  punctum  ut  in  hac  ultima  figura  cernitur. 

Ponam  .ml.  ad  . If .   sicut  AI.  ad  .lk.-f  et  copulabo  rectam  .km.,  que  diuidet  penthago- 

nuin  .bedef.  in  duas  sectiones  equales,  |   quarum  tina  erit  quadrilaterum  .mkde.,  alia 

penthagonum  .bckmf.:  probatio  :   copulabo  rectam  .if.,  et  erunt  trigona  .ifl.  et  .kml. 

sibi  inuicem  equalia,  cum  sit  proportio  .ml.  ad  .fl.  sicut  .il.  ad  ./4.:  quare  trigonum 

A   (e.  equalc  est  trigonis  Ale.  et klm.i  est  enim  et  trigono  Aef,mt quale  trigonum  .bif. ; 

quare  trigonum  .bif.  equalc  est  trigonis  Ael.  et  ,klm.  :   unde  si  a   quadrilatcro  .bcki. 

auferamus  trigonum  .bfi.\  et  a   quadrilatcro  .ikde.  auferamus  trigona  Ale.  et  .kltn. , 

remanebunt  quadrilaterum  .bckl.,et  trigonum  .ifl.  equalia  quadrilatcro  .kdem.:  est  enim 

trigonum  .klm.  equalc  trigono  Alf.\  quare  penthagonum  .bckmf.  equale  est  quadrilatcro 

. mkde .,  ut  predixi:  quam  etiam  diuisionem  perducemus  a   puncto  si  copulauerimus 

et  ponemus  .ei.  cquidistantem  lineam  . mn .,  et  copnlauerimus  .fn.;  et  sic  erunt 
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quadrilatera  Jbcnf,  cl  . fnde .   sibi  intricem  ('qualia  :   quod  etiam  penthagonum  si  iu 
tres  equas  partes  diuiderc  uolumus,  asci  demus  a   quadrilatcro  .bcnf.  tertiani  partem 

cum  linea  .o/».j  et  a   quadrilatcro  .fnde.  secabimus  similiter  tertiam  partem  cum  linea 

.qd.\  et  erit  penthagonum  .bedef.  diuisum  in  tres  equas  partes,  quarum  una  est  qua- 

drilaterum  .bepo.,  secunda  peiithagnuum  .opdq tertia  trigonum  .qde.  Et  notandum 

quod  si  exagomim  diuiderc  uolumus  ,   diuidemus  ipsum  in  duo  quadrilatera  a   linea 

protracta  in  ipso,  que  ponat  tria  latera  eius  in  unam  partem,  et  reliqua  tria  iu  aliam; 

et  super  dimidium  ipsius  linep  ponemus  punctum,  a   quo  diuidemus  utrumque  quudri- 
latcrum  iu  duo  equa;  ut  si  in  exagouo  . a   bedef .   protraxerimus  lineam  .ad.  ,   diuidel 

ipsum  exagouum  in  duo  quadrilatera,  que  sunt  .abed.  ct  .adef.x  unde  si  super  dimi- 

dium linef  .ae.  posueramus  punctum  .g.  ;   ct  ab  ipso  protraxerimus  rectas  diuidentes 

ulrumque  quadrilalcrum  in  duo  equa  ;   et  deinceps  immitati  fuerimus  ea  que  dicta 

sunt  superius,  poterimus  ipsum  exagouum  cum  linea  una  iu  duo  equa  diuiderc;  nec 

non  ct  poterimus  permutare  sectiones  ab  omni  puncto  dato  super  aliquod  ex  late- 
ribus eius;  nec  non,  si  secundum  hoc  processerimus  in  reliquis  figuris  plurium  laterum, 

poterimus  ad  notitiam  diulsiouis  ipsarum  saiiissimc  pcrucnirc. 

Incipit  de  diuisione  circulorum ,   et  eorum  partium. 

Si  circvlvm  aliquem  iu  duo  equa  secare  uolumus,  per  liueam  protractam  a   puncto 

dato  super  periferiara  eius,  aut  extra  circulum,  ipsum  punctum  cum  centro  copula; 

ct  ipsam  rectam  usque  ad  periferiara  ducere  studeas;  Verbi  gratia:  |   Esto  datus  cir- 
culus .abgd.)  et  extra  ipsum  sit  datus  punctus  . e.,  et  sit  .2.  centrum  circulj;  copulata 

quidem  recta  .er.,  et  emissa  usque  in  punctum  ,g.y  erit  recta  .ag.  dyameter  circulj 

.abgd.  Nam  dyameter  circulj  est  recta  per  centrum  ducta  :   et  in  utraque  parte  pc- 
rifcri|  terminata.  Ducitur  quidem  recta  .ag.  per  centrum  .z. ;   ergo  dyameter  est  .ag.} 

quare  semicirculus  est  unaqueque  portiuuum  .abg.  ct  .adgr.  diuisus  est  ergo  circu- 
lus .abgd.  a   recta  protracta  a   puncto  .c.  dato  extra  circulum.  Et  si  infra  circulum 

punctus  datus  fuerit  copulabo  rectam  Jz.y  et  ducam  eam  in  utramque  partem  in 

puncta  . b.d .;  et  erit  recta  .bd.  dyameter  circuli,  qui  secat  circulum  .abgd.  similiter 

in  duo  equa.  Et  si  .circulum  aliquem  iu  tres  partes  diuiderc  uolumus,  constituemus 

in  ipsum  trigonum  cquilaterum  .a.b.g.;  et  centrum  circulj  sit  ct  copulabimus  re- 

ctas .da.  db.  dg .,  que  diuident  circulum  .abg.  in  tres  equas  pirlcs,  quarum  una  est 

sector  .da b.y  secunda  est  sector  .dbg.,  tertia  quoque  est  sector  dga.  Verbi  gratia  : 

quia  equales  sunt  recte  .ab.  bg.  ga.y  equales  erunt  arcus  .ab.  bg.  ga.)  quia  equales 

recte  iu  equalihus  circulis  equales  arcus  subtendunt.  Sunt  enim  d   centro  sibi  inuiccm 

equales  recte  .da.  db.  dg.)  et  augtili  qui  ad  .d.  sibi  inuiccm  sunt  equales:  quare  se- 

ctiones .e. z.i.  sibi  inuiccm  sunt  equales:  diuisus  est  ergo  circulus  .a bg.  in  tres  sectio- 
nes equales ,   ut  oportet.  Et  si  in  ptures  partes  ipsutu  a   centro  diuiderc  uis,  iu  tot 

equales  partes  pciiferiam  ipsius  circulj  diuide,  quot  partes  ex  eo  facere  nolueris;  et 

puncta  ipsarum  sectionum  cum  centra  copulare  studeas,  et  peruenies  ad  optata. 

Si  ucro  circulum  per  lineas  cqu  id  ista  lites  in  tria  diuiderc  uolumus,  hoc  sine  labore 

maximo  fieri  non  posse  cognosce;  tamcu  qualiter  hoc  secundum  propinquitatem  fieri 

debeat,  demonstrabo.  Ponam  primum  in  circulo  .abg.  rectam  que  ait  latus  trigoni 

equilatcri  cadentis  in  ipso;  quare  periferia  .ag.  erit  tertia  pars  periferif  totius  circulj 
19 

fol.  90  rena. 
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.abg. ;   et  ponam  a   centro  .d.  rectam  .db.  equidistantem  rcctc  .ag.,  et  copulabo  rectas 

.da.  dg.  ab.  et  .bg.,  et  erunt  trigona  . dag .   et . bag .   sibi  inuicem  equalia  :   quibus  si 

addatur  augmentum  comunc  portionem  circulj  contempta  sub  reclA  .ag.,  ct  arcu  .ag.; 

erit  iigura  contempta  sub  rectis  .ba.et.bg.,  et  arcu  .ag.  cqualis  sectori  .dag. ,   qui 

est  tertia  pars  circulj;  quare  figura  contenta  sub  rectis  .ba'  et  .bg.9  et  arcu  .ag.  tertia 
pars  est  circulj  ,abg.  :   cui  addatur  portio  circulj  contenta  sub  recta  .bg.,  et  arcu 

foi. 9i  r?  .bg.,  erit  portio  circulj  contenta  sub  recta  .ab.,  |   ct  periferia  .agb.  plus  tertip  partis 

circulj  .a secundum  quantitatem  portionis  .bg.:  quare  inueniara  embadum  jiorlionis 

contcncta  sub  recta  .bg.,  cl  periferia  .bg.;  ct  diuidam  duplum  super  rectam  .ab.,  et 

parum  plus  ex  hoc  quod  prouenerit  minuam  ex  periferia  .bg.;  ct  sit  illud  arcus  .be.; 

et  copulabo  rectam  .a e.,  ct  erit  secundum  propinquitatem  portio  -age.  tertia  pars  cir- 

culi .abg.  Deinde  super  rectam  .ac.  protraham  a   centro  .d.  cathetum  .dz.,  et  perdu- 
cam cam  in  .i.,  et  sit  recta  .di.  cqualis  rectj  .dz.;  et  per  punctum  ./.  protraham  rectam 

,tk.  equidistantem  recte  .ae. ;   et  erit  porlio  .tkl.  cqualis  portioni  .abe.  Reliquum 

uero,  quod  continetur  sub  rectis  .a e.  el  . tk .,  et  arcubus  .ke.  et.  at.,  erit  alia  tertia 

purs;  quo<l  sic  probatur.  Ducam  a   puncto  .e.  super  lineam  .ab.  cathetum  .ec.;  et  sit 

illud  quod  prouenit  ex  diuisione  dupli  embadi  portionis  .bg.  iu  rectam  .ab. ;   ct  co- 
pulabitur recta  xb.,  ct  erit  trigonum  .a  be.  equalis  portionis  circulj  .bg.:  quare  cum 

auferatur  trigonum  .abe.  ex  circulj  portione  .agb.,  remanebit  portio  .aeg.  tertia  pars 

circulj  .abg.:  ct  quia  recte  .tk.  ct  .a e.  equidistautes  sunt,  et  equalilcr  distant  a   centro, 

sibi  inuiccm  equales  sunt.  Et  quoniam  equalis  est  recta  .tk.  recte  .ae.,  ipse  due  recte 

ab  eodem  circulo  equales  sectiones  auferunt ,   ut  in  tertio  libro  evclidis  panditur  : 

cqualis  est  ergo  portio  .tkl.  portioni  , aeg .;  quare  tertia  pars  est  sectio  .tkl. ;   residuum 

uero  quod  continetur  inter  equidistautes  .tk.  ct  .ae.  rectas,  ct  arcus  ,ek.  ct  .at.  erit  re- 

liqua tertia  pars,  ut  oportet.  El  ul  hec  pronlius  haberentur,  quam  subtilius  potui,  in- 

ucstigaui  proportionem  rcct$  .dz.  ad  scraidyametrura  circulj:  ct  inucni,  eam  esse  secun- 
dum propinquitatem  sicut  .9.  ad.  34.:  unde  cum  aliquem  circulum  in  tres  equas  partes 

cum  cquidlstantihus  rectis  diuiderc  uoluerimus,  dyametrum  circulj  inuenire  studebimus; 

ct  cius  medietas  in  proportione  dicta,  cum  ab  utraque  parte  circulj  centri  diuisa  fuerit, 

et  per  sectiones  proportionum  rectas  ad  rectos  augulos  duxerimus,  diuidemus  utique 

circulum  in  tres  equas  partes. 

Similiter  si  circulum  .abgde.  in  quatuor  equas  partes  diuiderc  uolumus,  dyametros 

.az.  et  .ge.  super  centrum  circulj  .c.  ad  rectos  angulos  secare  faciam;  deinde  semidya- 

metrum .cz.  super  punctum/',  diuidam;  ct  sit  proportio  .ck.  ad  . cz .   sicut  .Oli.  ad  .1519.: 

et  ponam  rectam  .cl.  equ&lcm  recte  .c/*.;  H   per  puncta  ././*.  producam  rectas  .bh.  ct 
.df.  secantes  dyametrum  .as.  ad  augulos  rectos,  erit  unusquisque  semicirculorum  se- 

cundum propinquitatem  diuisus  in  duo  equa.  Et  si  inter  duas  equidistautes  i   dato  cir- 

culo |   abg.,  cuius  centrum  sit  .d.,  datam  partem,  que  sit  tertia,  auferre  uolumus,  ponam 

rectam  .ab.  latus  trianguli  cquilalcri  cadentis  in  circulo  .abg.  ;   ct  per  centrum  .d. 

ponam  ei  equidistantem  rectam  .dg.,  ct  copulabo  rodam  .bg. ;   ct  diuidam  periferiatn 

.ab.  in  duo  equa  super  punctum  ct  protraham  redam  .ez.  equidistantem  rcctc 

.bg.  Dico  quod  iigura  contencta  sub  rectis  .bg.  et  .ez.,  et  arcubus  .eb.  ct  .gz.  tertia 

pars  est  circulj  .abg.  probatio:  protraham  rectas  .da.  et  .db.  et  .ag.;  et  erunt  trigona 
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.gab.  ct  . dab .   cqualia:  quibus  cum  in  coraunc  additur  portio  .abe.,  erit  figura  con- 

tcncta  sub  rectis  .ga,  ct  . gb ct  arcu  .aeb.  cqualis  sectori  . daeb .,  qui  est  tertia 

pars  circulj  .abg.;  ergo  figura  conteucta  sub  rectis  .ga.  ct  .gb.,  ct  arcu  .aeb.  est  tertia 

pars  circulj  .abg.:  ct  quia  rcctc  .bg.  ct  .ez.  cquidislantes  sunt,  erunt  arcus  .eb.  ct  .gz. 

equales.  Sed  arcui  .eb.  equulis  est  arcus  .a  e.;  ergo  et  arcus  .ae.  cqualis  est  arcui  >gz.i 

comunc  addatur  arcus  .bg.,  erit  quidem  arcus  .. aebg .   equulis  arcui  .ebgz.;  quare  portio 

circulj  .ezgb.  equulis  est  portioni  circulj  uigbe.:  cornu  ni  ter  auferatur  porlio  contencta 

sub  recta  .bg.,  ct  arcu  .gb.,  remanebit  figura  contencta  sub  rectis  .gb.  et  .ez.,  et 

arcubus  .be.  et  .gz.  cqualis  tertie  parti  circulj  ,   scilicet  figura  contenctc  sub  rectis 

.ga.  et  .gb.  ,   et  arcu  .aeb.  ;   quod  oportebat  ostendere.  Os  Tendam  rursus  quomodo 

auferatur  a   circulo  dato  qualiscunque  pars  data  per  circulum  equidistantem  ei.  Sit 

datus  circulus  .abed.  super  ccutrum  .e.,  uolo  a   circulo  .abed.  auferre  partem  datam, 

que  sit  tertia  per  circulum  equidistantem  ei  :   protraham  dyametrura  . ag.;  ct  ponam 

quadratum  liney  .ae.  triplum  quadrati  liuep  .ez.;  et  centro  «pridem  .e.  spatio  .ez. 
circinabo  circulum  .zit.  Dico  :   a   dato  circulo  .abed.  secta  est  tertia  cius,  que  est 

circulus  .zit.  Probatio.  Quoniam  .ea.  recta  dimidium  est  dyametri  .ag. ,   erit  qua- 

dratum dyametri  .ag.  quadruplum  ex  quadrato  liney  .ae.  :   propter  eandem  ergo  ct 

quadratum  liney  .zt.  est  quadruplum  quadrati  lincg  .ez.;  quare  est  sicut  quadratum 

lincy  .ea.  ad  quadratum  linep  .ez.,  ita  quadratum  dyametri  .ag.  ad  quadratum  dya- 

metri .tz.  :   sed  sicut  quadratum  dyametri  .ag.  ad  quadratum  dyametri  .tz.,  ita  cir- 

culus .abed.  ad  circulum  .zit.:  sunt  enim  circulj  ad  se  inuiccm  sicuti  ad  quadrata 

dyametrorum;  ut  in  duodecimo  evclidis  monstratum  est:  quare  erit  sicut  quadratum 

linep  .ea.  |   ad  quadrulum  liticy  .ez.,  ita  circulus  .abed.  ad  circulum  .zit.  :   est  enim 

quadratum  lincp  .ea.  triplum  quadrati  liucp  .ez.;  quare  circulus  .abed.  triplus  csl 

circulj  .zit.;  et  sunt  ambo  circulj  cquidislantes,  cum  unum  habeant  centrum.  Secta  est 

ergo  a   circulo  .abed.  tertia  eius  pars  per  circulum  .zit.  equidistantem  ei;  quod  opor- 
tebat facere. 

Incipit  De  diuisione  portionum  circulorum. 

Si  se  m   ici  ac  viam  .abg.  in  duo  equa  secare  uis;  dioidc  rectam  .ag.  in  duo  equa  super 

punctum  .d.;  et  a   puncto  .d,  ad  rectos  angulos  rectam  protrahe  .db.  Dico,  diuisum 

esse  semicirculum  .abg.  in  duo  equa  a   recta  .db.  Prolmtio:  productis  rectis  .ba.  ct  .bg., 

erunt  trigona  .bdg.  ct  . bda .   sibi  inuiccm  cqualia  ;   est  enim  latus  .ad.  lateri  .dg. 

equale:  et  in  comuni  iacet  recto  Md.;  nec  non  ct  anguli  ad  .d.  sunt  recti;  quare  recta 

.bg.  cqualis  est  recte  .ba.;  equales  uero  recte  equales  sectiones  auferunt;  quare  sectio 

.bg.  sectioni  .ba.  equalis  est.  Sunt  ct  trigona  .bdg,  et  .bda.  equalia;  quare  sectio  .bda i. 

sectioni  .bdge.  est  equalis  :   diuisum  est  ergo  semicirculum  .abgd.  in  duo  equa;  quod 

oportebat  facere.  Et  si  ipsum  cum  recta  cquidistanle  basi  .ag.  diuidere  u:.";  semidya- 
metrum  .bd.  super  punctum  .z.  diuide:  et  sit  .dz.  ad  .zb.  sicut  .oit.  ad  i5i2.:  ct  p»v 

punctum  .z.  protrahe  rectam  .ei.,  que  diuidel  similiter  semicirculum  .abg.  in  duo  equa; 

que  habentur  ex  bis  que  diximus  in  diuisione  circulj  in  quatuor  partes. 

Et  si  portio  circuli,  siuc  sit  minor,  siue  maior  semicirculo,  in  duo  cepia  diuidere  uis, 

simili  modo  super  dimidium  cordf  eius  sagittam  protrahe  :   uerbi  gratia  :   sit  data 

portio  maior  semicirculo  .abg.;  ct  super  dimidium  cordp  ipsius  sagittam  .da.  pro- 

ri»|U  fui.  W 
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trahe:  cl  erit  portio  circuli  .abd.  equulis  portioni  .a dg»;  quod  probabitur  per  ca  que 

dicta  sunt  in  semicirculo:  ct  si  a   puncto  .d.  ad  rectos  angulos  protraxerimus  rectam 

.dc.  super  coniam  bg.,  diuidetur  utique  in  duo  equa  portio  circuli  . bcg.,  que  est 

minor  semicirculo.  Rvnsvs  si  semicirculum  .abc.  in  tria  equa  diuiderc  uis,  rectam  . bc . 

in  duo  equa  partire  super  punctum  . d .;  deinde  arcum  .bac.  in  tria  equa  diuidc  super 

puncta  .a.g.;  et  copulabis  rectas  .da.  dg .,  que  diuidenl  semicirculum  .abc.  in  tres  equas 

sectiones*  Probatio.  Quoniam  semicirculus  est  portio  .abc.,  erit  utique  punctus  .d.  cen- 
trum circuli,  cuius  medietas  est  semicirculus  .a&c.;  quare  recte  .db.da.dg.de,  sibi 

inuiceiu  sunt  cqunlcs:  ct  quia  arcus  .ba.  et  ,ag.  et  .gc.  sibi  inuicem  cquales  sunt,  erit 

sector  una  queque  figurarum  contentarum  sub  duabus  rectis,  |   et  arcu  prodictis; 

quare  cum  sub  cqualibus  rectis,  ct  sub  equalihus  arcubus  sint,  ipsos  sectores  sibi  inuicem 

equales  esse  necesse  est:  diuisus  est  ergo  semicirculus  in  tres  sectores  cquales,  que  sunt 

.dab.y  ct  . dag ct  .dgc.;  quod  oportebat  facere.  Et  si  figuram  aliquam  contendam 

«   »i*1,  ifitot   frf-  diuidat  »   (W.  92 
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sub  duabus  rectis,  et  arcu  periferip  in  duo  equa  diuiderc  uis,  ul  trigonum  .abdg.  , 

cuius  duo  Iatcni  .ab.  et  .ag.  sunt  reda  ;   reliquum  uero  latus  .bdg.  sil  arcus  circuli. 

Copulabo  primum  rectam  . bg .,  cl  ditiidam  ipsam  in  duo  equa  super  punctum  .e.,  a 

quo  protraham  rectam  .ae.;  deinde  super  rectam  .bg.,  ct  a   dato  puncto  in  ipsam  .e. 

protraham  ad  rectos  angulos  redam  .ed.  Recte  .ae.  et  .ed.  aut  sunt  in  directo  sibi  in- 
uiccra,  aut  non:  si  fuerint  in  directo,  diuisa  erit  figura  .abdg.  iu  duo  equa  a   linea  .ad., 

cum  recta  .ac.  diuidat  rertilineum  trigonum  .ab g.  in  duo  equa;  et  recta  .ed.  diuidat 

portionem  circuli  .bdg.  in  duo  equa.  Sed  non  sit  in  directo  reda  .ed.  rede  .ea.,  ut  iu 

hac  alia  cernitur  formula.  Copulabo  tunc  rectam  .ad. ;   ct  per  punctum  .e.  protraham 

rectam  .ei.  cquidistantem  recte  .ad.',  et  copulabo  rectam  .ai.,  que  diuidet  totam  figu- 
ram .abdg.  in  duo  equa.  Probatio.  Quoniam  recte  .ad.  et  .ei.  equidistantes  sunt,  et  in 

cis  sunt  trigona  .dai.  et  .dea.,  super  basim  .da.  ipsa  trigona  sibi  inuicem  equalia  sunt: 

quibus  addita  in  comuni  figura  contcncta  sub  rectis  .ab.  et  .ad.,  ct  arcu  .db.,  erit  fi- 

gura coutenda  sub  redis  .di.  ct  .ia.  ct  .ab.,  et  arcu  .db.,  cqualis  figure  contende  sub 

rectis  .de.  et  .ca.  ct  .ab., et  arcu  .bd.; que  figura  continet  dimidium  trianguli  .abdg.,  ut 

oportebat  facere. 
Krplicit  distinctio  quarta  dc  diuisione  camporum  inter  consortes. 

Incipit  quinta  de  radicibus  cubicis  inueniendis. 

Cv.x  Secundum  promissa  in  huius  operis  principio  dc  radicibus  cubicis  oporteat  me 

tractare,  dc  quibus  iu  libro  ahbaci  tractatum  inserui  spctialcm  :   duxi  eundem  presen- 
tialitcr  rescribendum,  ut  continuatis  distinctionibus  suprascriptis  ad  finem  eiusdem 

operis  possim  facilius  peruenire. 

Cvivs  quidem  numerus  est,  qui  surgit  ex  multiplicatione  trium  equaliuiu  numerorum, 

ucl  ex  aliquo  quadrato  numero  in  suam  radicem  ducto.  Yl  .s.  et  .27.,  riam  .s.  surguntex 

multiplicatione  dc  .2.  in  .2.  ducta  in  .2.,  ucl  ex  multiplicatione. quaterna rij  insuam  ra- 

dicem, scilicet  in  .2.,  et  27  surgunt  cx  tribus  ternarijs,  ucl  ex  noucnario  ducto  in  suam 

radicem,  que  est  .3.  Nam  radix  cubica  octonarij  est  .2.;  ct  radix  cubica  de  .27.  et  .3.;  ct 

g   sic  intclligas  dc  reliquis  cubis  numeris,  et  eorum  radicibus:  reliqui  autem  numeri,  qui 

w-  M   »t  cubi  non  sunt,  radicesl  cubicas  in  numeris  habere  non  possunt: unde  radices  ipsorum 

cubice  dicuntur  surde.  Nam  qualiter  secundum  propinquitatem  radix  cubica  cuiusuis  nu- 
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meri  reperiri  ualcat,  demonstrabo.  Sed  primum,  unde  modus  reperiendi  has  radices  pro- 
cedat, uolo  prescntialitcr  demonstrare.  Cvm  itaque  linea  diuisa  in  duas  partes  fuerit: 

erunt  cubi  ipsarum  portionum  cum  triplo  multiplicationis  quadrati  unius  cuiusque  sectio- 
nis iu  alia  cquulcs  cubo  totius  Iinep.  Verbi  gratia:  sit  linea  .ab.  ut  libet  diuisa  super 

punctum  .g.  Dico,  cubos  portionum  .ag.  et  . gb .   cum  triplo  quadrati  portionis  .ag.  in 

‘gb.f  et  cum  triplo  quadrati  portionis  .bg.  in  .ga.  equales  esse  cubo  totius  linc^  .ab.; 

quod  uideatur  in  numeris:  sit  tota  .ab.  5.;  el  Mg.  sit  .3.,  remanebit  .gb.  .2.;  quarum 

portionum  cubi  sunt  .27.  et  .8.:  quibus  insimul  innetis  faciunt  .35.;  et  ex  triplo  quadrati 

dc  3   in  2   ueniunt  .54.;  et  ex  triplo  quadrati  de  .2.  in  .3.  ueniunt  .36.;  et  sic  liabenlur  in 

summa  .125.,  scilicet  cubus  quiuarij,  scilicet  lincp  .ab.  Nam  .5.  est  radix  cubica  de  .125.; 

quia  ductis  5.  in  se  faciunt  .25.;  quibus  ductis  in  .5.  faciunt  .125.  Et  cura  super  hanc  dif- 

finitionem diutius  cogitarem:  inucni  hunc  modum  repperiemli  radices,  secundum  quod  iu- 

ferius  explicabo.  Sed  primum  uolo  demonstrare  quomodo  secundum  hanc  difliuitionem 

debeat  quilil>et  numerus  cubicari,  ut  si  u   is  cubica  re  .12.,  accipe  cubum  de  .10.,  et  cubum 

de  .2.,  in  quibus  portionibus  sint  .12.  diuisa,  erunt  .ious.;  super  que  adde  triplum  qua- 
drati de  io  ductum  iii  .2.,  ct  triplum  quadrati  dc  .2.  ductum  iu  .10.,  scilicet  coo  et  120, 

erunt  in  summa  .1728.,  que  sunt  cubus  de  .12.:  et  sic  poles  operari  in  cubicutione  cuiusque 

uis  numeri.  Yiidc  reucrtalur  ad  inuentienem  radicum  cubicarum  quorumlibet  numero- 

rum. Sed  primum  sciendum  est,  qui  sunt  numeri  cubi,  qui  fiunt  a   numeris  primi  gra- 
dus. Nam  cubus  unitatis  est  .1.,  hinarij  .8.,  temarij  .27.,  quateniarij  .64.,  quiuarij  .125., 

sexnarij  sis.,  septenarij  .343.,optonarij  .512.,  non  enari  j   .720.,  et  cubus  itaque  decenarij 

.1000.;  quibus  per  ordinem  cordctenus  cognitis;  scias  quod  radix  cubica  numerorum  unius 

et  duarum  et  trium  figurarum  est  una  figura;  quattuor  uero  figurarum  et  quinque  ct  sex 

radix  cubica  est  numerus  duarum  figurarum.  Septem  autem  figurarum  et  otto  et  nouem 

radix  est  numerus  tritun  figurarum:  ct  sic  semper  deinceps  crescendo  unam,uel  duas,ucl 

tres  figuras  numero  in  eius  nidice  crescet  una  figura  tantum:  his  itaque  intellectis,  opor- 

tet docere  qualiter  inuenialur  differentia,  que  est  inter  aliquem  |   cubum  munerum,  et 

suum  sequentem;  multiplicabis  itaque  radicem  unius  per  radicem  alterius;  ct  quod  pro- 

uencrit,  triplicabis,  ct  sununc  addes  .1.,  quod  proucnit  ex  cuhicatione  unitatis,  in  qua 

radix  maioris  cubi  superliabundat  radicem  minoris:  verbi  gratia:  uolo  scire  quantum  ad- 

dit cubus,  qui  fit  a   .3.,  super  cubum  qui  fit  a   .2.  :   multiplicationem  itaque  dc  .2.  in  .3. 

triplica,  erunt  .18.;  quibus  adde  .1.,  erunt  .19.  pro  differentia  quesita:  que  .19.,  si  addan- 
tur super  cubum,  qui  fit  d   binario,  scilicet  super  .8.,  ueuient  .27.,  scilicet  cubus,  qui  fit 

d   ternario:  his  explicatis,  ut  inuenialur  radix  de  .47..  secundum  propinquitatem  accipe 

maiorem  radicem,  quam  habent  .47.  in  integris,  ct  est  .3.;  quorum  cubum,  scilicet  .27., 

extrahe  de  .47.,  remanent  .20.;  ergo  radix  cubica  dc  .47.  est  .3.,  et  remanent  .20.  Que  .3. 

sit  linea  .ab.;  ct  proportionabis  .20.  ad  differentiam,  que  est  inter  cubum,  qui  fit  d   .3., 

et  cubum,  qui  fit  d   .4.;  quam  differentiam  i   nue  ni  cs  ex  triplo  multiplicationis  de  .3.  in  .4., 

uno  addito,  ucl  extractione  .27.  de  .64.;  que  differentia  est  .37.;  ex  quibus  .20.  sunt  plus 

medietate:  quare  adde  J   super  lineam  .ab.,  silquc  .bg.;  et  inuenialur  cubus  numeri  ag.; 

qui  sic  inuenietur:  cubicaho  sectiones  .ab.et.bg.,  erunt  ±   27; quibus  superaddam  triplum 

quadrati  numeri  .ab.  in  bg.,  iicc  non  et  triplum  quadrati  numeri  .g6.  in  .&<?.,  hoc  est  ‘   13 

ct  {   2,  erunt  £   42;  quibus  usque  iu  .47.  desunt  ~   4;  ergo  radix  cubica  de  47  est  J   3,  el  su- 
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perhabundat  J   4;  que  etiam  proportionabis  ad  numerum,  qui  uenit  ex  triplo  .ag.  iu  .4.» 

que  sunt  radix  sequentis  cubi;  qui  numerus  est  .42.:  ex  quibus  predicta  -4  sunt  quasi  de- 
cima pars:  quare  adde  uumero  .bg.  que  sit  .gd.\  cuius  cubus,  qui  est  cum  triplo 

quadrati  .ag.  ducto  in  .gd.,  scilicet  cum  f-^3,  nec  nou  ct  cum  triplo  quadrati  .gd.  ducto 

in  .ga.y  scilicet  cum  5-^  extrahe  de  ~   4,  remanebunt  que  sunt  ̂ :e rgo  radix  cubica 

de  47  est  j—  |   3,  scilicet  j   3,  et  remanet  inde  parum  plus  J   unius  integri:  quam  tertiam  si 

proportionaucris  ad  numerum,  qui  perucnit  cx  triplo  .ad.  in  .4.,  propius  nimirum  ad  radi- 
cem de  47  deuenies.  Itera  si  uis  inueuire  radicem  cubicam  de  900.  lam  scis  quia  radix  eorum 

quam  habent  in  integrum,  cum  sint  numerus  tertij  gradus,  est  una  figura  tantum;  quam 

accipc,  ct  est  .9.,  quorum  cubus  est  .729.:  quibus  extractis  ex  .900.,  remanent  .17!.;  ct  in- 
ucnics  differentiam,  que  est  a   cubo  noucnarij  incubo  dcccnarij;  que  differentia  est  .271.: 

proportionare  ergo  |   residua  .171.  cum  .271.,  ueniunt  parum  minus  de  j,  quarum  duarum 

tertiarum  cubum,  scilicet  extrahe  de  .171.,  remanebunt  170.:  deinde  multiplica  tri- 
plum quadrati  de  .9.,  scilicet  .243  per  J,  hoc  est  accipc  \   dc  243,  erunt  .162.;  que  extrahe 

de™  170.,  remanent  778.:  deinde  accipc  quadratum  de  f   ,   erunt  ‘;quas  triplica,  ucnict 
J   l;  quem  numerum  multiplica  per  .9.,  uenient  .12.;  que  cum  non  possint  extrahi  dc 

—   8.,  extrahes  s   de  .12.,  remanent  ̂    3.:  diminuta  ergo  radix  dc  .900.  est  f   9,  et  desunt 

inde  /7  3.,  hoc  est  cubas  dc  J   9   est  £   903.:  que  inucnies  si  de  |   9   facies  tertias,  scilicet 

29.,  et  cubicaueris  .29.,  et  eorum  cubum  per  27.  diuiscris,  scilicet  per  cubum  ternarij. 

Et  sic  propius  ad  radicem  dc  .900.  ucnirc  uis,  multiplica  |   9   per  10;  ct  quod  prouencrit, 

triplica;  uel  triplum  dc  J   9   per  10.  ninltiplica,  exibunt  .290.;  in  quibas  diuidc  ̂    3;  et 

quod  prouenerit  abicc  dc  |   9,  ct  habebis  propositum.  Rvrsvs  si  uis  iuuenire  radicem 

dc  2345.,iam  scis  quia  radix  eorum,  quam  habent  in  integrum,  est  numerus  duarum  fi- 

gurarum: quare  ultima  figura  ipsius  radicis  ponenda  est  sub  secundo  gradu  ;   nam  que 

figura  ipsa  esse  debeat,  indicabo.  Relinque  itaque  ex  2345  tres  figuras,  que  faciunt  ter- 

tium: et  secundum:  et  primum  gradum,  remanent  .2.;  cx  quibus  accipe  maiorem  radi- 

cem, quam  habent  in  integrum,  que  est  .i.  ,   et  remanent  .1.;  quam  radicem,  scilicet  .1., 

pones  sub  .4.;  et  pro  uno,  quod  remanet,  pone  .1.  super  .2.;  et  copulabis  ipsum  cum 

.345.,  erunt  .1345.;  et  sic  pro  radice  de  .2345.  habentur  .10.,  scilicet  l.  in  secundo  gradu, 

remanent  .1345.;  pro  quibas  antepositum  .1.  oportet  ponere  talem  figuram  sub  .5.;  que 

multiplicata  per  triplum  quadrati  positp  ligurp  sub  .4.,  nec  non  ct  multiplicata  eadem 

posita  figura  per  triplum  quadrati  poncrid^  figure:  etiam  et  cubicata  ipsa  ponenda  fi- 

gura; et  hec  omnia  extracta  cura  fuerint  de  .1345.,  11011  remaneat  inde  ultra  triplum  mul- 
tiplicationis totius  inucnctg  radicis  in  numerum  sequentem  in  ordine  numerorum.  Quam 

figuram  inucnire  non  poteris  nisi  ex  usitato  arbitrio;  erit  enim  ipsa  figura  .3.,  que  po- 

sita sub  .5.,  triplicabis  quadratura  positg  figurg,  erunt  .3.,  que  pones  sub  tertio  gradu; 

quia  cum  multiplicatur  secundas  gradus  in  se,  tertium  gradum  facit;  et  multiplicabis 

posita  .3.  sub  .5.  per  posita  .3.  sub  .3.,  erunt  .9.;  que  extrahe  ex  copulatione  dc  .1.  po- 

sito super  .2.  cum  sequentibus  .3.,  scilicet  de  .13.,  remanebunt  .4.,  que  pone  super  .5. 

tertij  gradus;  ct  triplicabis  quadratum  positorum  trium  sub  .5.,  erunt  .27.,  que  pones 

sub  secundo  ct  primo  gradu;  quia  cum  primus  gradas  multiplicat  sc  ipsum,  primum 

gradum  facit,  ucl  terminationem  in  ipso,  multiplicabis  ipsa  .27.  per  .1.  positum  sub  .4.,| 

ct  extrahes  ipsam  multiplicationem  ex  copulatione  quaternarij  positi  super  .3.,  ct  sc- 
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quentis  quateraarij,  scilicet  de  .44.,  remanent  .17.  super  ipsa  .44.;  que  copulabis  cum  .5. 

primi  gradus,  erunt  An. }   de  quibus  extrahe  cubum  ternarij  positi  sub  .5.,  scilicet  .27., 

remanebunt  .148.,  que  non  excedunt  triplum  multiplicationis  radicis  inucnctg,  scilicet  de 

.13.  in  numerum  sibi  sequentem,  scilicet  in  .14.:  ergo  radix  cubica  de  .1345.  est  .13.,  et 

remanent  .148.:  accipe  ergo  triplum  multiplicationis  de  .13.  in  .14.,  et  adde  .1.,  erunt 

.517..*  ex  quibus  148.  sunt  parum  amplius  quartg  partis.  Quare  adde  ̂    inucnctg  radici, 
erunt  J- 13.:  extrahe  ergo  cuhicationcm  do  j,  scilicet  ̂    ex  148.,  remanent  147.;  ct 

accipe  triplum  quadrati  de  13,  erunt  .507.;  que  multiplica  per  uenient  f   126;  que 

extrahe  de  147.,  remanent  j|2t.  accipe  triplum  quadrati  de  {,  scilicet  ~ ;   et 

multiplica  eas  per  13.,  uenient  i.;  que  extrahe  de  21,  remanent  «8. :   et  sic  pro 

radice  de  2345.  habentur  |   13.,  ct  superhabundat  ex  eis  18.:  quare  multiplica  triplum 

de  -J  13.  per  primum  sequentem  numerum,  scilicet  per  .14.,  erunt  -^  556.:  in  quibus  di- 
uide  18.,  exibit  circa  ;   qua  addita  cum  J   13,  reddent  13.  pro  quesita  radice;  et 
sic  studeas  facere  iu  similibus. 

Et  si  radicem  cubicam  de  56780.  habere  desideras;  lam  scis  per  ea  que  dicta  sunt 

quia  radix  eorum  est  numerus  duarum  figurarum.  Quare  dimissis  tribus  primis  figuris, 

radicem  reliquarum,  scilicet  de  .56.  accipe,  erilque  .3.,  et  remanent  .20.:  pone  igitur  .3. 

sub  secundo  gradu,  ct  29  super  .56.;  et  triplica  quadratum  positi  ternarij,  erunt  .27., 

que  ]>onc  sub  quarto  et  tertio  gradu;  quia  cum  secunda  figura  multiplicatur  in  se  , 

facit  tertium  gradum,  ucl  terminantem  in  ipso  :   ct  studeas  antepositum  ternarium  po- 

nere talem  figuram  que,  cum  multiplicata  fuerit  per  .27.,  que  sunt  in  quarto  ct  tertio 

gradu;  et  ipsa  multiplicatione  extracta  de  .297.,  scilicet  ex  multiplicatione  predictorum 

.29.  ct  serjuentium  .7.,  remaneat  inde  numerus  qui,  cum  copulatus  fuerit  cum  sequenti 

figura,  scilicet  cum  .8.,  possis  ex  ipsa  copulatione  extrahere  multiplicationem  tripli  qua- 

drati ponendg  figurg  in  .3.  ,   scilicet  in  positam  figuram  ;   et  remaneat  inde  numerus 

qui,  cum  copulatus  fuerit  cum  .9.  primj  gradus,  ualcas  inde  extrahere  cubum  ipsius  po- 

nendg figurg;  et  non  remaneat  inde  ultra  triplum  multiplicationis  totius  radicis  inucnctg 

in  numerum  sequentem.  Et  hanc  considerationem  habeas  iu  omnj  ponenda  figura;  eritque 

ilia  figura  .8.;  qna  posita  sub  primo  gradu,  multiplicabis  eam  per  27.,  hoc  est  primo 

per  .2.,  ct  postea  per  7.  Nam  ex  ductis  .8.  in  .2.  ue|niunt  .16.;  quibus  extractis  de  .29., 

remanent  .13.  super  ipsis;  et  cx  ductis  .8.  in  .7.,  ucniunt  .56.;  quibus  extractis  de  .137., 

remanent  .81.  super  ipsis  :   post  hcc  multiplica  .8.  in  se,  erunt  .64.  terminantia  in  primo 

gradu  ;   que  triplica  ,   erunt  .192  similiter  terminantia  in  primo  gradu  :   quare  pones 

ea  super  suos  gradus,  scilicet  sub  tertio,  ct  secundo,  et  primo;  et  multiplica  ultimam 

figuram  de  .192.  per  .3.  posita  sub  secundo  gradu,  facient  .3.  in  quarto  gradu:  quare 

extrahe  eadem  .8.,  scilicet  ex  ultima  figura  dc  .81.,  remanent  .5.  super  .8.;  ct  multi- 

plica sequentem  figuram  dc  .192.,  scilicet  .9.  per  eadem  .3.,  erunt  .27.  terminantia  in 

tertio  gradu;  quia  cum  secundus  gradus  multiplicat  secundum,  tertium  gradum  facit: 

quare  extrahe  .27.de  .51.,  que  sunt  in  tertio  gradu,  remanent  in  eisdem  gradibus  .24.; 

quibus  copulatis  cum  .8.  sequentibus,  erunt  .248.;  cx  quibus  extrahe  multiplicationem 

figurg  primi  gradus  de  .192.  in  .3.  prcdicta,  remanebunt  .242.:  quibus  copulatis  cum 

.9.,  erunt  .2429.:  ex  quibus  extrahe  cubum  octonarij,  scilicet  .512.,  remanebunt  .1917. 

Vel  aliter  multiplica  .8.  in  se,  erunt  .64.;  que  pone  sub  secundo,  ct  primo  gradu;  mul- 

t   .29.:  (hi a»  ....  «t  non  •   (fui.  94 Mr», 

lin.  21-11;  pag.  111.  lia.  17-27). 
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tiplieans  .6.  per  .8.,  ct  extrahens  <le  .242.,  remanent  .104.  super  ipsis  .242.;  quibus  copu- 

latis cura  .9.  sequentibus,  faciunt  .1940.;  ex  quibus  extrahe  multiplicationem  primg  li- 

gure  de  .04.  in  .8.,  scilicet  .32.,  remanebunt  similiter  .1017.,  que  superbabundant  triplum 

multiplicationis  de  .38.  iu  .30.  Krgo  radix  cubica  de  .56789.  est  .38.,  et  remanebunt  inde 

.1917.;  quod  residuum  addit  |   super  prodicta  .38.,  ct  parum  amplius. 

Rvasvs  si  uis  inucnire  radicem  de  430780.,  diuisls  primis  tribus  H»uris,  radicem  reli- 

quarum trium,  scilicet  de  450.,  que  est  .7.,  pone  sub  secundo  gradu;  ct  residuum,  quod 

est  .113.,  pone  super  eis;  ct  triplum  quadrati  de  .7.,  scilicet  .147.,  pone  ita  ut  sint  ter- 

minantia sub  tertio  gradu  ;   ct  studeas  iuueuire  figuram,  que  ponenda  est  sub  primo 

gradu  mite  posita  .7.  per  modum  demonstratum;  critquc  .7.,  quam  pone  sub  primo  gradu: 

ct  multiplica  ea  per. l.  de  147.,  erunt  .7.;  que  extrahe  ex  .11.,  que  sunt  super  .45.,  re- 

manent .4.  super  quartum  gradum;  que  copula  cum  .3.  sequentibus,  faciunt  .43.;  de  qui- 

bus tolle  multiplicationem  eorumdem  .7.  in  .4.  de  .147.,  remanebunt  .15.  super  .43.;  qui- 

bus copulatis  cum  .7.,  cruut  .157.;  ex  quibus  tolle  multiplicationem  eorumdem  .7.  primi 

gradus  iu  .7.,  que  suut  in  .47.,  remanebunt  .108.  super  .157.:  deinde  tripla  quadratum  se- 

ptena rij  primi  gradus,  erunt  .147.  terminantia  in  primo  gradu;  que  ordinate  per  suas 

differentias  per  .7.,  que  sunt  posita  sub  secundo  gradu  ,   secundum  quod  in  diuisione 

numerorum  docuimus,  multiplica.  Nam  cx  uno  ducto  iu  .7.  ucniunt  .7.;  quibus  extractis 

de  .10.  remanent  .3.  j   super  .0.;  et  ex  .4.  ductis  iu  .7.  ucuiuut  .28.;  quibus  extractis  de  3s 

remanent  .10.  super  .39.;  et  cx  ductis  .7.  in  .7.  ueniunt  .40.;  quibus  extractis  dc  .iw. 

remanent  .59.  super  tertium  ct  secundum  gradum;  quibus  copulatis  cum  .9.  primi  gradus 

faciunt  .500.;  ex  quibus  extrahe  cubum  septenarij,  scilicet  .340.,  remanent  .250.;  et  sic 

radix  inucticta  est  .77.,  ct  remanent  .250. 

Adhi  c   si  uis  inuenirc  radicem  de  0876343.,  diuisis  siquidem  tribus  primis  figuris,  re- 

manent .9876.;  quibus  positis  in  aliam  partem,  eorum  radicem  inucnias  ordine  demon- 

strato, erit  .21.,  et  remanebunt  inde  615.:  pone  ergo  .21.  sub  tertio  ct  secundo  gradu: 

cum  radix  septem  figurarum  sit  numerus  figurarum  trium;  et  remanentia  .015.  pone  su- 

per .876.,  ut  liic  ostenditur;  ct  tripla  quadratum  dc  .21.,  erunt  .1323.,  que  ponenda  sunt 

terminantia  in  tertio  gradu,  in  quo  terminatur  multiplicatio  unitatis  in  sc,  que  po- 

sita est  sub  secundo  gradu  :   quibus  ita  positis  cadit  ultima  figura  eorum  sub  sexto 

gradu  :   deinde  pone  .4.  ante  .21.;  que  ligura  inuenitur  ex  magisterio  superius  demon- 

strato; et  multiplicabis  ipsa  4   per  unamquamque  figuram  ordinale  de  .1323.;  ct  incipies 

extrahere  .0.,  que  sunt  super  sextum  gradum;  quia  cum  primus  gradus  sextum  multi- 

plicat, sextum  gradum  facit:  ergo  multiplicabis  .4.  per  1,  et  extrahes  de  .6.,  remane* 

bunt  .2.  super  .6.;  ct  .4.  per  3,  et  extrahes  dc  .21.,  remanebunt  .9.  super  .1.;  et  4   per 

2,  et  extrahes  de  95.,  remanebunt  .87.  super  quintum,  et  quartum  gradum;  et  4   per  3, 

ct  extrahes  dc  .875.,  remanebunt  863.  super  quintum,  et  quartum,  et  tertium  gradum : 

deinde  accipe  triplum  quadrati  dc  .4.,  scilicet  .48.,  et  pone  sub  secundo,  ct  primo  gradu; 

ct  multiplicabis  .4.  cx  ipsis  .48.  per  2.  dc  21  positis  in  radice,  erunt  8.,  que  extrahenda 

sunt  dc  numero  terminante  in  quarto  gradu,  scilicet  de  so.;  quia  cum  secundus  gradus 

multiplicat  tertium,  quartum  gradum  facit,  remanebunt  .78.  ex  ipsis  .«e.  super  quintum, 

et  quartum  gradum:  et  eadem  .4.  multiplicabis  per  .1.  de  .21.,  erunt  .4.,  que  extrahenda 

sunt  dc  numero  terminante  in  tertio  gradu,  scilicet  de  .783.;  quia  cum  secundus  gradus 
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secundum  multiplicat,  tertium  gradum  facit,  remanebunt  .770.  super  quintum,  et  quar- 

tum ,   ct  tertium  gradum.  Deinde  multiplicanda  sunt  .8.,  que  restant  de  .48.,  gradatim 

per  eadem  .21.;  ergo  multiplicabis  .8.  per  .2.,  erunt  .16.,  que  extrahes  de  numero  termi- 

nante in  tertio  gradu;  quia  cum  primus  gradus  multiplicat  tertium,  tertium  gradum 

facit,  remanebunt  .763.  super  quintum,  ct  quartum,  et  tertium  gradum;  ct  8   per  l.  faciunt 

8,  que  extrahes  de  numen»  terminante  in  secundo,  scilicet  de  .7634.;  quia  cum  primus 
gradus  multiplicat  secundum,  secundum  gradum  facit  ,   remanebunt  inde  .7826.  |   super 

quintuxn,et  quartum,  et  tertium,  et  secundum  gradum;  que  copula  cum  .3.,  que  sunt 

in  primo  gradu,  erunt  .76203.;  de  quibus  extrahe  cubum  de  .4.,  scilicet  64.,  remanebunt 

.76199.  super  radicem  iiiucnctam,  que  est  .214.  Eodem  modo  si  radicem  alicuius  numeri 

octo,  ucl  nouem  figurarum  reperirc  uis;  relictis  primis  figuris:  radicem  reliquarum  per 

demonstratum  modum  inucnirc  studeas;  ct  de  inde,  copulato  residuo  earum  cum  tribus 

dimissis  liguris,  facies  secundum  quod  modo  fecimus,  et  inucuies  quesitum.  Si  deus 

uoluerit:  eademque  uia  et  ordine  poteris  operari  iu  reperiendis  radicibus  cubicis  nu- 

merorum decem,  ucl  plurium  figurarum. 

Cvm  inter  unitatem,  et  numerum  aliquem  duo  numeri  in  proportione  continua  ce- 

ciderint, primus  eoruiu  radix  cubica  ultimi  numeri  esse  in  Geometria  monstratur  aperte. 

Vndc  si  geometrice  radicem  cubicam  alicuius  numeri  iuuenire  uoluinus,  oportet  nos 

uti  modis  antiquorum,  per  quos  docetur  ponere  inter  duas  quantitates  datas  alias  duas 

quantitates ;   ita  ut  omnes  quatuor  quantitates  sint  in  proportione  una  :   ct  quamuis 

hoc  facili  operari  non  possit;  tamen,  qualiter  hoc  fieri  debeat,  indicemus.  Sint  duc  date 

quantitates  .c.  et .{.  Volumus  inter  .c.  ct  ./.  quantitates  duas  ii.  continua  proportione 

ponere;  ct  sit  .f.  maior  quam  .c.  Ponam  siquidem  circulum  &bgd.y  cuius  dyameter  .ag. 

sit  equalis  quantitati  et  ponam  in  circulo  .abgd.  lineam  .gd.  cqualcm  quantitati 

.c.;  ct  intcUigum  super  semicirculum  .adg.  scmiculunnam  esse  ortbogonalitcr  erectam, 

cuius  semirotunditas  cadat  super  arcus  .adg.  :   quare  dyameter  basis  columng  cadet 

super  dyametrum  .ag.;  ct  cius  termini  erunt  super  puncta  .a.  ct  .g.:  et  tunc  erigetur 

super  .ag.  superficies  plana  seraicolpmng  ortbogonalitcr;  et  in  ipsa  circinabo  semicir- 
culum . aeg cuius  superficies  orthogonaliter  erecta  csl  super  superficiem  circulj  .abgd.; 

et  a   puncto  .a.  protraham  rectam  ,az.  facietis  angulum  rectum  super  rectam  .ga.  ,   ct 

faciam  eam  concurrere  cum  linea  .gd.  in  punctum  .z.;  et  moucbo  semicirculum  .aeg. 

ex  parte  . a .;  ct  reuoluam  trigonum  .zag.  super  rectam  . ag .,  que  sit  immobilis  in  re- 

uolulione  sua;  ct  commoucbo  semicirculum  .aeg.,  stabit  immobiliter  punctus  .g.;  et 

hoc  faciam  donec  arcus  .atg.  concurrat  cum  linea  .gz.  in  superficie  columng  in  puncto 

.A.;  et  erit  tunc  dyameter  semicirculj  .aeg.  recta  . gta .:  ct  copulabo  rectam  Jit.  ca- 
dens ortbogonalitcr  super  superficiem  columng  super  arcum  .a  td.,  ct  copulabo  rectam 

.ah.:  deinde  intelligam,  arcum  ,dkb.  signatum  esse  a   puncto  .f/.,  cum  reuoluitur  trian- 

gulus .zaig.y  ct  cadit  punctus  .d.  super  punctum  .b.  in  rcuulutionc  sua;  ct  copulabo 

rectam  .gh.t  et  sijgnabo  punctum  ./.,  ubi  recta  .gh.  occurrit  arcui  .d.k.b.;  et  ducam  J.m. 

rectam,  que  cadit  ortliogonaliter  super  circulum  .abgd.;  ct  protraham  rectam  .It.:  et 

quoniam  in  semicirculo  .bkd.  protracta  est  recta  Jm.  ortbogonalitcr  super  dyametrum 

cius  .bd.y  erit  superficies  Jbm,  \n.md.  equulis  cius  quod  a   recta  .lm.  Sed  superficiei  ,bm. 

in  ,md.  equalur  superficies  .g.m.  in  .mt.,  cum  recte  .db.  et  .gt.  secent  se  in  circulo 
20 

fol.  96  recti 

t   cr|«i<l<rial  ,   friiatu  ....  j<>nrrr  inter  , 
(fol.  96  tecte,  lia.  10,  IMI;  ,-»151. 

lia.  16-19). 

  r   

c   .|iu!lKr  UlttBUUtrt  ....  liM  gz.  » 
(fol.  96  redo  .   lio.  14  ,   15-30  ; 

15S.  lia.  20-34). 
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.abgd.;  quare  angulus  .git.  esi  rectus.  Est  enim  cl  angulus  .gth.  rectus,  cum  recta 

Jit.  sit  in  superficie  columng.  Et  quoniam  semicirculus  est  arcus  .geha.,  erit  et  an- 

gulus .gha.  rectus:  similiter  et  angulus  . g.m.l .   est  rectus;  orthogonia  ergo  sunt  trigona 

.gha.,  et  .gth.,  et  .git.,  et  . gml et  habent  unum  angulum  comunem,  eum  uidelicet 

qui  sub  Jgm.  ;   ergo  ipsa  trigona  sibi  inuicem  sunt  similia:  et  habent  circa  comunem 

angulum  latera  proportionalia;  quare  est  sicut  ,ag.  ad  . gh .,  ita  recta  Ag.  ad  .g*.,ct 

.tg.  ad  .gl.,  et  .lg.  ad  . gm posite  quidem  sunt  tres  recte  continue  proportionales  iutcr 

rectas  .gm.  et  .ga.,  que  sunt  .gl.  gt.  gh.  luter  rectas  quoque  .gl.  et  .ga.  cadunt  due 

recte  .gt.  et  .gh.  in  proportione  continua.  Sed  .gl.  recte  cqualis  est  recta  .gd.  Sed  .gd. 

equalis  fuit  recte  .c.;  et  .ga.  cqualis  est  recte  .f.;  ergo  inter  x.f.  quantitates  posite  sunt 

due  quantitates  in  proportione  continua,  que  sunt  .gt.  ct  .gh.;  quare  si  quantitas  .c. 

fuerit  unum,  erit  quantitas  .gt.  radi*  cubica  numeri  quod  oportebat  facere. 

Ostekdam  aliter  qualiter  inucniam  inter  duas  lineas.  Duas  lineas  ita  ut  continuen- 

tur omnes  secundum  proportionem  unam.  Ponam  ergo  duas  lineas  .ab.  bg.;  et  angulus 

eorum  sit  rectus.  Deinde  continuabo  .ag.;  et  faciam  super  lineum  .ag.  trianguli  .abg. 

circulum  .abg.  Deinde  protraham  ex  puncto  .a.  perpendicularem  .ad.  super  lineam  .a b.; 

et  cx  puncto  .g.  super  .bg.  perpendicularem  . dg .;  et  protraham  utramque  secundum  re- 
ctitudinem usque  ad  .z.  ct  .e. :   deinde  faciam  transire  regulam,  que  moueatur  super 

punctum  .b.,  ct  non  separetur  ah  eo;  ct  sic  abscidens  duas  lineas  A s.  ct  .de.,  et  non 

cesset  nioueri,  donec  sit  illud  quod  cadit  ex  eis  iuter  .z.b.  cqualc  ei  quod  cadit  inter 

.e.h.:  ergo  linea  .zb.  est  cqualis  linee  ,eh.;  ergo  multiplicatio  . zh .   in  .zb.  est  cqualis 

multiplicationi  .be.  in  Aer.  ucrum  ,eb.  in  .he.  est  equalis  .de.  in  .ge.;  et  .hz.  in  .zb. 

est  equalis  .dz.  in  .za.;  ergo  multiplicatio  .dz.  in  .za.  est  sicut  multiplicatio  .de.  in  .eg.: 

ergo  proportio  .de.  cx  .dz.  est  sicut  proportio  .az.  ex  .ge.  Sed  proportio  .ed.  ex  .dz. 

est  sicut  proportio  .ha.  ex  .az.;  et  proportio  .ba.  ex  .az.  est  sicut  proportio  .az.  ei 

.ge.,  et  etiam  sicut  proportio  .ge.  |   ex  .bg.;  et  illud  est  quod  demonstrare  uolumus. 

Probatur  hec  figura  per  penultimam  tcrlij  Evclidis,  et  per  similitudinem  triangulorum 

hoc  modo  :   si  .gb.  ponatur  aliquis  numeras;  ct  .ab.  ponatur  unum,  erit  .az.  radix  cu- 
bica dc  .gb.;  quia  sicut  probatum  csl,  ita  se  habet  .ba.  ad  .az.,  sicut  .az.  ad  .ge.,  et 

sicut  .ge.  ad  .gb.;  quare  inter  .gb.  et  .ba.  iain  ceciderunt  due  linee  proportionaliter , 

scilicet  linea  .ge.,  et  linea  .az.  et  .a.z.  sequitur  unum  in  proportione;  e rgo  est  radix 
cubica. 

Aliter  sint  rursus  due  quantitates  .a.b.,  inter  quas  uolumus  ponere  duas  quantitates, 

ita  ut  continuentur  secundum  proportionem  unam.  Ponam  quantitatem  .gd.  cqualem 

quantitati  .a.;  ct  erigam  ei  lineam  .de.  rectum  angulum;  ct  ponam  lineam  .de.  cqualem 

quautitatj  .b.;  ct  protraham  lineam  .ge.;  et  extendam  duas  lineas  .gd.  cd.  secundum  re- 

ctitudinem; ct  non  ponam  eis  utrisque  finem  determinatum;  et  erigam  super  punctum 

.e.  lineg  .ge.  lineam  orthogonaliter  erectam;  ct  protraham  ipsam  donec  occurrat  linee , 

que  extenditur  secundum  rectitudinem  cum  linea  .gd.  super  panctum  .z.;  ct  ponam  ei 

equidistantem  lineam  .gm.;  et  extendam  lineam  .mg.  in  partem  alteram  secundum  re- 

ctitudinem usque  ad  punctum  .p.,  ut  sit  linea  .mp.  cqualis  linee  . ez .   ;   ct  extimabo 

quod  possit  .ez.  luoucri  ex  parte  puncti  .z.  inseparabilis  in  motu  suo  in  lineam  .zd.; 

et  linea  in  motu  suo  non  cesset  transire  super  punctum  .e.  lineg  .ge.,  ut  quaudo  rno- 
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detur  .se.  sicut  narrauimus,  tunc  .2.  est  extremitas  eius  ex  linea  ,zg.}  tunc  linea  .ze.  est 

in  illa  dispositione,  ut  secundum  rectitudinem  sit  ostendendum,  quod  est  inter  motum 

puncti  extremitatis  eius,  et  punctum  .e.,  sicut  linea  .ze.  Deinde  signabo  super  lineam 

extensam  secundum  rectitudinem  signum  .k.  ;   et  in  maginabo  quod  linea  .mp.  mo- 
ucatur  ex  parte  puncti  .m.  ad  partem  puncti  .A\;  et  sit  extremitas  eius,  que  est  apud 

.1».  inseparabilis  in  motu  suo  in  linea  .dk.;  ct  linea  .rnp.  in  motu  suo  non  cesset  ire 

super  punctum  .g.  lineg  .ge.,  sicut  narrauiinus  de  motu  liueg  .ze.  Et  in  maginabo  quod 

due  linee  .mp.  ze.  in  motu  suo  sint  equidistantes:  ct  in  maginabo  quod  super  extre- 
mitatem linej  .ze.  super  punctum  .e.  sit  linea  erecta  orthogonaliter  super  lineam  .ze. 

sequens  eam  in  omni  motu  suo  :   ct  non  ponam  huic  linee  liiiem  determinatum  ;   et 

hec  linea  non  cesset  abscidere  lineam  .mp.  apud  motum  duarum  linearum  .ze.  mp.  Cum 

ergo  moucntur  duc  linee  .ze.  mp ct  sint  in  molibus  suis  equidistantes,  adlicreut  extre- 
mitates utrarumque  duabus  lineis  . zd .   m£.,|  sicut  narrauimus:  procul  dubio  linea  u>\.  97 

erecta  super  lineam  .ze.  orthogonaliter,  que  mouetur  cura  ca,  et  secat  lineam  . mp per- 
uenit  ad  punctum  .p. 

Quando  ergo  peruenit  linea  erecta  super  punctum  .e.  ad  punctum  . p .,  pcrucniunt 

illic  due  linee  .ze.  mp .;  ct  copulabimus  duas  lineas  .ep.  zm.  Et  scitum  quidem  est, 

quod  linea  .e/7.  erigit  unamquamque  duarum  linearum  .ze.  mp.  orthogonaliter.  Quoniam 

est  linee,  quam  posuimus  in  principio  esse  erectam  orthogonaliter  super  lineam  .ze., 

ct  mouetur  cum  ca,  donec  peracuit  ad  punctum  .p.  Dico  ergo  quod  duc  linee  .dm.  dz. 

sunt  duc  quantitates,  que  iain  ceciderunt  inter  duas  quantitates  .gd.  ct  .dee,  et  pro- 

portio .gd.  ud  .dm.  est  sicut  proportio  .dm.  ad  .dz.,  ct  sicut  proportio  .dz.  ad  .de.', 
cuius  demonstratio  est.  Quoniam  duc  linee  .ze.  mp.  sunt  equidistantes  ct  equales;  ct 

duo  unguli  .zep.  et  .mpe.  sunt  recti  ;   tunc  linea  .zm.  est  equalis  linee  -ep.,  et  unus- 

quisque duorum  angulorum  .ezm.  et  .mpe.  est  rectus.  Sed  illa  nero  linea  .md.  est  per- 

pendicularis super  lineam  .zg.m,  ct  linea  .zd.  est  perpendicularis  super  lineam  .m e.  Ergo 
proportio  lineg  .g*i.  ad  .dm.  est  sicut  proportio  .dm.  ad  .dz.,  et  sicut  proportio  .dz. 

ad  .de.  Verum  linea  .gd.  est  equalis  quantitati  .a.',  ct  linea  ,dc .   est  equalis  quantitati 

. b .;  ergo  due  linee  .de.  dm.  iam  ceciderunt  inter  duas  quantitates  .a.b.‘f  et  continuatur 
secundum  proportionem  unam;  et  illud  est  quod  uolumus  ostendere. 

Incipit  de  multiplicatione  radicum  cubicarum  inter  se. 

Si  vis  multiplicare  radicem  cubicam  dc  .40.  per  radicem  cubicam  dc  .00.,  multiplica 

.40  per  60.,  erunt  .2400.,  quorum  radix  cubica  est  id  quod  queris.  Et  si  uis  .5.  multi- 

plicare per  radicem  cubicam  dc  .00.,  cubica  .5.,  erunt  .125.:  ergo  uis  multiplicare  ra- 

dicem cubicam  de  .125.  per  radicem  cubicam  de  .00.;  quare  multiplicabis  .125.  per  .90.; 

ct  eius  quod  proucnerit  radix  cubica  est  illud  quod  queris.  Et  si  uis  multiplicare 

duas  cubicas  radices  de  20.  per  tres  radices  cubicas  de  .40.,  redige  eas  ed  radicem 

cubicam  unius  numeri  sic  :   pro  duabus  radicibus  de  .20.  cubica  bis  .2.,  erunt  -h.;  que 

multiplica  per  .20.,  erunt  .100.,  quorum  radix  cubica  equatur  duabus  radicibus  de  .20. : 

similiter  pro  tribus  radicibus  de  .40.  cubica  .3.,  erunt  .27.;  que  multiplica  per  .40., 

erunt  .loso.  ,   quorum  radix  cubica  habetur  pro  tribus  radicibus  de  40.  :   multiplica 

ergo. ico.  per. loso.;  et  eius  quod  prouenerit  radix  cubica  erit  illud  quod  queris.  Item 

si  uis  multiplicare  radicem  cubicam  de  .20.  per  aliquid,  unde  proucniat  aliquis  nu- 

merus datus,  ut  dicamus  .10.,  cubica  .10.,  erunt  .1000.;  que  diuide  per  .20.,  exibunt  .50., 

liaeam  .mg   moto  mo  »   (M,  97 
recto,  lio.  17-29»  pa#.  154,  lin.  40  — 

P**.  155,  lia.  6). 

iUk  4 «•  ....  VfTum  l,n<*  >   (   f»|,  97 

cereo,  lio. 4-16;  pt$.  155,  lin.  17-29). 
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quorum  radix  cubica  est  id  quod  queris.  Kt  si  uis  itiucnirc  duas  radices  |   cubicas  nu- 

merorum non  cuborum,  que  insimul  multiplicate  faciant  numerum  ratiocinatum,  cu- 
bica unum  numerum  qualem  uis  :   et  inuenias  duos  numeros,  qui  insimul  multiplicati 

faciunt  ipsum  cubum  numerum.  Cubice  autem  radices  ipsorum  duorum  numerorum 

erunt  quesita  :   rerbi  gratia  :   cubicentur  .e.,  erunt  .2iG.;  et  inuenias  duos  numeros, 

qui  insimul  multiplicati  faciant  .210. ;   erunlquc  .9.  et  .24.  ,   quorum  radices  cubice 

sunt  quesita.  Aliter  adiaceant  duo  numeri  quadrati  quales  uis;  sintque  .4.  et  .9.;  mul- 

tiplica per  unum  quemque  ipsorum  per  radicem  alterius,  exibunt  .12.  et  .18.,  quorum 

radices  insimul  multiplicate  faciunt  radicem  cubi  numeri,  ut  querellatur. 

Incipit  de  dittisione  radicaram  inter  se. 

Si  uis  diuidere  radicem  cubicam  de  .100.  per  radicem  cubicam  de  .5.,  diuide  .100. 

per  .5.,  prouenient  .20.,  quorum  radix  cubica  est  id  quod  queris.  Et  si  diuiseris  .5.  per 

100,  prouenient  cuius  radix  cubica  est  id  quod  proucnit  ex  radice  de  .5.  diuisa  in 

radicem  de  .100.  Et  uis  diuidere  .8.  per  radicem  de  .32.,  cubuin  de  .8.,  scilicet  .sii., 

diuide  per  .32.,  uenient  .16.,  quorum  radix  cubica  est  id  quod  queris.  Etsi  uis  diuidere 

radicem  de  .80.  per  .2.,  diuide  .80.  per  cubum  binarij,  uenient  .10.,  quorum  radix  cubica 

est  id  quod  queris.  Item  si  uis  diuidere  octo  radices  cubicas  de  .10.  per  tres  radices 

cubicas  de  .5. ,   rediges  pluralitatem  ipsarum  radicum  ad  radicem  unam,  et  habebis 

.5120  pro  ocio  radicibus  de  .10.;  et  pro  tribus  radicibus  de  .5.  habebitur  radix  de  135- 

Incipit  de  aggregatione  et  disgregatione  radicaram. 

Scias  in  additione  et  disgregatione  radicum  cubicarum  eucnirc  ea  que  inter  radi- 

ces eueniunt  quadratorum  ,   videlicet  quod  quedatn  ex  cis  possunt  inter  se  aggregari, 

et  disgregari:  et  quedam  non.  Cum  itaque  cubice  radices  inter  se  proportionem  ha- 
buerint, ut  cubus  numerus  ad  cubum  numerum,  tuiic  inter  se  aggregari  possunt,  et 

disgregari.  Ynde  si  eas,  quarum  cubi  habent  proportionem  sicut  numerus  cubus  ad  cu- 

bum numerum  aggregare  uis;  radices  ipsorum  cuborum  insimul  adde:  ctquodproue- 
nerit,  cubica;  et  cuhicatam  summam  multiplica  per  multiplicitatem,  quam  habent  cubi 

ipsarum  radicum  ad  cubos  proportionis.  Verbi  gratia:  vis  addere  radicem  cubicam  de 

.16.  cum  radice  cubica  de  .54.,  quorum  numerorum  proportio  est  sicut  cubus  nume- 
rus .8.  ad  cubuin  numerum  .27.;  et  unusquisque  ipsorum  duplus  est  sui  cubi  :   adde  cieo 

radicem  cubicam  de  .8.  cum  radice  cubica  de  .27.,  scilicet  .2.  cum  .3.,  erunt  .5.;  que  cu- 

bica, erunt  125.;  que  multiplica  per  .2.  propter  .ic.  et  .54.,  que  sunt  dupla  de  .8.  et  de  .27., 

erunt  230.,  quorum  radix  cubica  est  additio  quesita.  Et  si  ipsas  radices  disgregare  uis, 

f»i .   <4  wh.  radicem  de  .8.  ex  radice  de  .27.  extrahe,  remanebit  unum,  cuius  |   cubum,  scilicet  -i-, 

multiplica  per  prodictam  multiplicationem,  scilicet  per  2.,  et  habebis  radicem  de  .2. 

pro  residuo  qucsilg  extractionis.  Item  si  uis  addere  radicem  cubicam  de  .4.  cum  ra- 

dice cubica  de  .32.,  quorum  numerorum  proportio  est  sicut  .1.  ad  .8.;  et  est  unusqui- 
sque eorum  quadruplus  sui  cubi.  Quare  radicem  cubicam  de  .1.  adde  cum  radice  de 

erunt  .3.;  quorum  cubum,  scilicet  .27.,  quadruplica,  erunt  .108.,  quorum  radix  cubica 

est  additio  quesita.  Et  si  radicem  de  .4.  extrahere  uis  ex  radice  de  .32.,  radicem  de  .1. 

extrahe  ex  radice  de  .8.,  remanet  .1.,  cuius  cubum,  scilicet  .1.,  quadruplica,  erunt  .4., 

quorum  radix  cubica  est  residuum  quesitg  extractionis. 

Aliter  sit  linea  .ab.  radix  cubica  de  .32.;  et  .bc.  sit  radix  de  .4.;  et  uolo  scire  quau- 
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tiuitcin  totius  .ac.  Quoniam  linea  .ac.  iliuisa  est  in  duo  super  punctum  .b.,  erunt  duo  cubi 

portiouum  .ab.  cl  ,bc.  cum  triplo  quadrati  .ab.  in  .bc.,  nec  non  et  cum  triplo  quadrati 

.bc.  in  .ab.  equales  culw  totius  lincg  .ac.  Quare  addantur  cubi  portionum  .ab.  et  .bc. 

scilicet  ,32.  cum  .4.,  erunt  ,3fi.;  et  multiplicetur  .ab.  in  ac,  scilicet  radii  cubica  de  .31.,  in 

radicem  cubicam  de  .32.,  ucnict  radii  cubica  de  .1024.}  quam  radicem  triplica,  scilicet 

multiplica  .1024.  per  .27.,  ucnict  radii  cubica  de  .27048.}  quam  radicem  multiplica  in  .bc., 
scilicet  in  radicem  cubicam  de  .4.,  ucnict  radii  cubica  de  .110502.,  que  est  .48.:  ucl  aliter 

ei  quadrato  lincg  .ab.  in  .bc.  proueniet  semper  cubus  numerus  in  similibus:  quare 

multiplica  .1024.  per  .4.,  erunt  .4090.,  quorum  radii  cubica  est  .10.}  que  multiplica  per  .3., 

erunt  .48.}  que  adde  cum  .10.,  erunt  .84.  Item  quadratum  lincg  .bc.,  scilicet  radicem  cu- 
bicam de  .10.,  multiplica  per  .ai.,  scilicet  per  radicem  de  .32.,  ueuiet  radii  cubica  de 

.512.,  que  est  .8.}  quam  multiplica  per  .3.,  erunt  .24.}  que  adde  cum  .B4.,  erunt  .108.  pro 

cubo  totius  lincg  .ac.  Ergo  mc.,  scilicet  coniunetum  ei  radice  de  .32.,  et  ei  radice  de 

.4.  est  radii  cubica  de  .toa.,  ut  per  alium  modum  inuenimus.  Et  si  radicem  de  .4.  per 

alium  modum  ei  radice  de  .32.  eitralicre  uis,  quandam  diffinitionem  lincg  diuisg,  quam 

huic  operi  necessariam  inuoui,  oportet  prediccrc,  videlicet.  Yt  cum  aliqua  linea  utlibct 

diuisa  in  duo  fuerit,  cubus  totius  lincg  cum  numero  solido,  qui  fit  a   quadrato  unius 

portionis,  et  tota  linea  cqualis  duplo  numeri  solidi»  qui  fit  a   quadrato  totius  lincg, 

et  ab  eadem  portione,  et  solido,  qui  fit  a   quadrato  rcliqug  portionis,  et  a   tota  linea. 

Verbi  gratia  :   sit  linea  aib.  .5.  diuisa  super  .g.;  et  sit  .ag.  3.;  quare  .gb.  est  .1.  :   erit 

itaque  cubus  lincg  .ab.  123.}  et  solidus  qui  fit  i   quadrato  lincg  .gb.  in  lineam  .ab. 

erit  .20.:  quibus  additis  cum  .113.,  erunt  .143.,  quibus  cquabitur  |   duplum  solidi,  quod  fit 

a   quadrato  lineg  a   b.  in  lineam  ,bg.  cum  solido,  quod  fit  a   quadrato  lincg  .ga.  in  li- 

neam .ab.:  quia  ei  ductu  .ab.  in  se  ueniunt  .25.}  quibus  ductis  in  .gb.,  erant  .30.,  quo- 

rum duplum  est  .100.:  quibus  additis  cum  multiplicatione  quadrati  lincg  .ga.  in  .ab., 

scilicet  cum  45,  faciunt  .145.,  ut  oportet.  Ilac  itaque  diffinitione  intellecta,  pro  radice 

cubica  de  .32.  adiaceat  linea  .de.;  et 'accipiatur  ex  ea  portio  .ez.,  que  sit  radii  cubica 
de  .4.,  remanet  .zd.  ingnota,  quam  inuenirc  uolumus-  Constituam  igitur  super  lineam  .de. 

quadrilatcrum  cquilaterum  et  cquiangulum  .edef.;  et  siguabo  punctum  b.  in  lineam  cf., 

ita  ut  .cb.  sit  cqualis  lineg  .ez.}  et  per  punctum  .b.  protraham  lineam  -ba et  sit  .ad. 

cqualis  lineg  .be.  Item  per  punctum  .z.  protraham  .zg.;  et  sit  -g/.  cqualis  .ze.  Quibus 

explicatis,  accipiam  cubum  lineg  .de.,  qui  est  .32.}  et  multiplicabo  .ze.  in  se,  proucnit 

radix  cubica  de  .18.  pro  quadrato  Jizeb.;  quam  superficiem  ductaiu  in  altum  secuudum 

quantitatem  lineg  .de.;  hoc  est  multiplicabo  superficiem  .zb.,  qnc  est  in  plano,  per  cqua- 

lcm  lineg  -de.;  quam  intelligo  eleuatam  in  altum,  scilicet  radicem  de  .16.  per  radicem 

de  32.,  proucnit  radii  cubica  ipsius  numeri,  qui  proucnit  ex  .10.  in  .32.:  sed  ex  .1«.  in 

.32.  proucnit  idem  quod  ex  dimidio  de  .18.  in  duplo  de  32.,  scilicet  ex  .8.  in  64. :   sed  ex 
ductis  .8.  in  .84.  proucnit  numerus  cubus,  cum  .8.  et  .84.  sint  cubi,  cuius  radis  est  il- 

lud rptod  proucnit  ei  radice  de  .8.  in  radice  de  .64.,  scilicet  de  .2  in  .4.}  et  sic  ha- 

bentur .8.  pro  solido,  qui  fit  a   quadrato  lineg  .ez.  in  lineam  .ed.:  quibus  .8.  additis  cum 

.32.,  scilicet  cum  cubo  lincg  .er/.,  faciunt  .4«.}  de  quibus  si  auferatur  duplum  solidi, 
qui  fit  a   superficie  a.d.e.,  et  a   linea  .ed.,  hoc  est  duo  solidi,  qui  fiunt  a   superficie 
predicta,  et  a   superficie  zefg.  eleualis  in  altum  secundum  lineam  .ed.,  remanebit  so- 

«   in  .f>c.  ....  tn<im  *   (   fo|.  98  vtrfo  , 

lin.  13;  pag.  157,  lin-  2   e   t). 

a   b   e 

•   qui  Iit  ....  *iiijit<i  numeri  ■   {   fui. 
vrrM,  lia.  t&i  |-*g-  157,  lia.  17  *   1 B I . o   g   

fui-  99 

•   -16-  per  radicent  ....  prcdjcU,  ct  >   • 
<M.  W   «cf»,  li«.  17-24;  m>.  157  . 

lia.  15-43). 
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lidum,  quod  fit  clcuatum  in  altum  secundum  quantitatem  lineg  .de.  super  quadratum 

lineg  .za.  ignotg,  scilicet  super  quadratum  ,ca/ig.  Nani  solidus  qui  fit  a   superficie 

.adzh.  eleuata  in  .de.  habetur  ex  multiplicatione  Me.  in  .ed.  ducta  in  . ed hoc  est  ex 

quadrato  lineg  .ed.  in  .ez.  ;   ergo  multiplicabis  radicem  dc  .32.  in  se,  ucniet  radix  de 

•   1024.;  quam  multiplicabis  per  .te.,  hoc  est  per  .ec.,  scilicet  per  radicem  de  .4.,  ueniet 

radix  illius,  quod  prouenit  ex  duplo  de  .4.  in  dimidium  dc  .1024.,  scilicet  ex  .8.  in  .512.: 

sed  radix  eius  quod  prouenit  ex  .8.  iu  .512.  est  id  epiod  prouenit  ex  .2.  in  .8.,  scilicet 

ex  radice  de  .8.  in  radicem  de  .512.;  ergo  solidus  qui  fit  ex  .de.  in  .ez.  producta  in 

.de.  erunt  .16.;  quoruin  duplum  extrahe  de  .40.,  remanent  .8.  pro  solido  qui  fit  a   qua- 

M.  92  rene,  drato  lineg  .zd.  in  |   lineam  .de.  Quare  si  diuiseris  .8.  per  lineam  .de. ,   scilicet  per  ra- 
dicem cubicam  de  .32.,  ucniet  radix  cubica  de  .18.  pro  quadrato  lineg  .zd.,  hoc  est  pro 

superficie  quadrata  .ag.  Quare  radix  quadrata  radicis  cubicg  dc  .16.,  scilicet  radix  cu- 
bica dc  .4.,  est  linea  ita.,  hoc  est  linea  .zd.  :   ergo  si  de  radice  cubica  de  .32.  auferatur 

radix  cubica  de  .4.,  remanet  radix  cubica  de  .4.,  ul  per  alium  modum  iuuenimus.  Et 

quia  inuencta  est  linea  *zd.  equalis  lineg  .re.,  erit  tota  liuea  .de.  duplum  lineg  .er. 
Ynde  ex  hoc  manifestum  est ,   quod  cum  aliquis  numerus  fuerit  octuplum  alterius  , 

tunc  radix  cubica  maioris  erit  duplum  radicis  cubicg  minoris.  Vndc  radix  cubica  de 

.32.  soluitur  in  duabus  radicibus  de  .4.  :   quare  cum  uis  addere  radicem  dc  32.  cum 

radice  dc  .4.,  tunc  uis  addere  duas  radices  de  .4.  cum  una  radice  de  .4.,  ex  qua  coitiun- 

ctionc  proueniunt  tres  radices  dc  4 ,   hoc  est  radix  eius  quod  proucncrit  ex  ductis 
27.  in  4.  Similiter  cum  uis  extrahere  radicem  de  4.  cx  radice  de  32.,  tunc  ex  duabus 

radicibus  dc  .4  extrahe  unam  radicem  de  4,  remanebit  una  radix  dc  4,  ut  modo  in- 

uenimus.  Et  ut  hcc  melius  declarescant,  addatur  radix  de  135  cum  radice  de  1715,  quo- 

rum proporl'0  est  sicut  cubus  27  ad  cubum  343;  cl  est  unusquisque  eorum  quincu- 
plus sui  cubi.  Quare  accipe  radices  ipsorum  cuborum,  erunt  .3  et  7:  dic  ergo  te  uelle 

addere  tres  radices  dc  5   cum  7   radicibus  de  5;  cx  qua  iunctionc  proueniunt  decem  ra- 
dices cubice  de  5,  boc  est  una  radix  dc  3000.  Et  si  uis  extrahere  radicem  de  135  ex 

radice  dc  1715,  extrahe  tres  radices  de  5   cx  septem  radicibus  de  5,  remanebunt  qua- 
ctuor  radices  dc  5,  scilicet  una  radix  de  320.  Et  sic  inlclligas  in  omnibus  radicibus 

cubis  inter  se  comunicantibus:  relique  ucro  radices,  que  proportionem  non  habent,  addi, 

nec  disgrari  (f/c)  possunt.  Ynde  si  uis  addere  radicem  cubicam  dc  5   cura  radice  cubica 

de  3,  prouenict  cx  eorum  addictione  radix  de  5,  et  radix  dc  3:  et  si  uis  eas  disgre- 

garc,  habebis  radicem  dc  s,  minus  radice  dc  3;  et  uliler  dici  non  possunt  pulcrius. 

Ynde  huic  capitulo  finem  iu  ponimus. 

Incipit  distinctio  JrI‘  in  dimensione  corporum. 
Corporvm  qyidem  GENERA  sunt  plura,  cx  quibus  suut  hcc:  Solidi.  Seratilia.  Piraxiues. 

colym.ye.  spere-,  et  eorum  partes,  nec  non  et  corpora,  que  multorum  basium  nuncu- 

M,  loo  rtde.  pautur,  et  describuntur  circa  speras:  |   proprie  quidem  solidvm  est,  quod  latum  longum 

et  altum  habet;  et  constat  cx  sex  superficiebus:  ut  suut  tassilla:  scrinea:  cislcrncet 

similia. 

Seratile  quoque  est  dimidium  solidi  constans  cx  tribus  puralillominis,  et  duobus  trian- 

gulis; quod  habetur,  cum  superficies  secat  solidum  sex  basium  super  dy  amet  ros  cius, 

soluens  ipsum  in  duas  portiones  equales,  quarum  uuaqueque  Seratile,  siuc  cunus  nun- 
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rupaltir.  pirami*  quidem  est  figura  a   base,  cuiusque  sit  formg,  ad  unum  puuetum  dedu- 
cta. colvn.n a   uero  est  figura  orthogona  liter  clcuata  super  basem  circularem  terminata 

in  circulo,  qui  equalis  est  sue  basi;  uel  est  illud  quod  ambit  paralilogramum  rectian- 

gulum circa  latus  luium  immobiliter  fixum  ad  idem  punctum  reductum  ;   que  etiam 

uncatur  figura  teres:  piramis  colunng  est,  quam  triangulus  rectiangulus  ambit  circa  linum 

ex  latcrihus,  rectum  coutinens  angulum  immobiliter  fixum  ad  idem  punctum  reductum. 

Si  ergo  latus  fixum  alteri  equum  fuerit,  piramis  rectiangula  est:  si  longius,  ex igouium 

est;  si  breuius,  ampligoniuro  nuncupatur,  cuius  axis  est  latus  fixum :   basis  uero  circulus. 

Spera  uero  quidem  est  corpus  undique  rotundum,  quam  uulgo  pullam  dicimus;  et 

est  illud  quod  ambit  semicirculus  circa  diametrum  immobiliter  fixum,  ad  idem  pun- 

ctum reductus,  cuius  centrum  csl  centrum  semicirculi,  a   quo  omnes  recte,  que  egre- 

diuutur  nd  superficiem  sperg,  sibi  inuieem  sunt  equales.  Semispera  quidem  est ,   que 

medietatem  sperg  amplectitur,  cuius  basis  est  circulus  maior,  qui  in  spera  potest  cir- 

cinari, cuius  dyameter  est  dyameter  spere,  cuius  termini  poli  sperg  dicuntur. 

Portio  uero  spere  est,  que  plus  uel  minus  est  semisperg,  cuius  basis  est  circulus 

mirior  circulo  semisperg  .   Solida  multarum  basium  sunt  multimoda  ,   cx  quibus  sunt 

solida  .viii.  basiuin,  ct  xn.  basium,  et  xx.  basium  equnlium,  que  Kyclides  in  xim?  libro 

infra  sperant  construere  docet.  Suut  etiam  alie  infinite  corporum  speties,  quorum  men- 

sure habebuntur  per  ea  que  super  prcscripta  corpora  dicere  procurabimus:  ct  ut  modus 

meusurandi  corpora  perfecte  habeatur.  Hanc  distinctionem  in  tres  partes  diuidiraus.  Iu 

prima  quarum  mensurabimus  solida  equidistantium  laterum,  nec  non  et  ea  que  supra 

bases  suas,  cuiusque  sint  formg,  in  altum  cleuantur,  et  deficiunt  in  superficies  similes, 

et  equales  suis  basibus.  In  secunda  quoque  mensurabimus  piramides,  ct  eorum  partes. 

In  tertia  quoque  uero  mensurabimus  speras,  et  eorum  ]>artes,  nec  non  et  solida  mul- 

tarum basium  cadentium  infra  speras.  Et  notandum  cum  dicimus  aliquod  corpus  |   con-  M 

tiuere  tot  ulnas,  uel  palmos,  uel  digitos,  seu  uncias,  uel  aliquas  alias  mensuras,  tunc 

intclligimus,  illas  mensuras  esse  corporales,  seu  cubicas;  que  tribus  equalibus  dimensio- 

nibus, latitudine  scilicet,  et  longitudine,  atque  altitudine  constant.  Nam  palmus  cor- 

poralis, siuc  cubicus  est,  qui  unum  palmum  in  latum,  et  longum,  ct  altum,  et  omnes 

angulos  rectos  liabcts  quod  idem  intellige  de  ulnis,  et  alijs  mensuris.  Et  ut  ea  que 

dicere  uolumus  certis  probationibus  demonstrentur.  Ouedam  que  sunt  undecimo  ,   ct 

reliquis  sequentibus  libris  Evclidis  probata  apertissime  proponantur,  ex  quibus  sunt 

hcc.  linea  recta  nequaquam  potest  es se  in  pluirft,  et  alto.  Et  cum  duc  linee  sese  iu- 

uicem  secant,  in  una  sunt  superficie.  Et  omne  trigonum  in  una  superficie  est.  Et  cum 

due  plane  superficies  sese  inuieem  secant,  comunis  eorum  sectio  est  linea  recta.  Et  cum 

super  sectionem  duarum  rectarum  recta  aliqua  perpendiculari  ter  steterit,  loti  superfi- 

ciei ortliogoualitcr  stabit.  Et  cum  steterit  linea  recta  supra  coraunem  sectionem  trium 

linearum  cum  unaquaque  rectum  continens  angulum,  lice  tres  linee  in  uua  superficie  * 

sunt  linee  recte;  si  eidem  superficiei  perpendiculares  fuerint,  cquidistantes  sunt.  Inter 

duas  lineas  equidislantcs  utcumque  recta  linea  continuetur,  in  earum  superficie  est.  li- 

nearum equidistant;um  cuicumque  superficiei  altera  perpendiculares  fuerit, eidem  perpen- 

dicularis est.  linee  cuiuslibet  uni  cquidistantes,  licet  non  omnes  in  eadem  superficie  sunt, 

et  sibi  inuieem  cquidistantes.  linee  due  continentes  angulum,  si  equidistent  lineis  dua- 
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bus  alium  angulum  continentibus;  nec  ipse  in  una  superficie  anguli  tantum  cqualcs  ab 

uno  cuiuscumque  superficiei  puncto  duas  eidem  .superficiei  perpendiculares  in  eandem 

partem  erigi  impossibile.  Si  linee  duc  superficiem  continentes  duabus  lineis  aliam  su- 

perficiem continentibus  equidistent;  nec  ipse  linee  in  una  superficie,  lice  superficies  equi- 
distantes sunt.  Cum  superficies  duas  superficies  equidistantes  secat,  comuues  sectiones 

earum  equidistantes  sunt.  Lineas  duas  ,   si  superficies  equidistantes  secant  ,   propor- 

tionalitcr  secari  ncccssc  est.  Ex  perpendiculari  supra  quamlibet  superficiem  stante 

queeumque  superficies  educte  fuerint,  super  eandem  superficiem  ortliogonalilcr  sta- 
bunt. Quecumque  superficies  supra  quamlibet  superficiem  orthogonalitcr  stantes  sese 

inuiccm  serent  ,   comunis  earum  sectio  subiecte  superficiei  perpendicularis  est.  Angu- 

lus solidus,  si  tres  planos  contineat,  eorumque  duo  simul  accepti  maius  sunt  reli- 

quo. Omnes  anguli  plani,  quos  angulos  solidus  continet,  quattuor  rectis  sunt  minores. 

r..i  101  rrttn.  Si  cqualcs  linee  tres  angulos  |   planos  continent,  quorum  quisque  duo  accepti  reliquo 

sunt  maiores,  eorum  cordis  triangulum  fieri  possibile  est.  Omnes  solidi  superficiorum 

equidistantium  omnes  superficie  opposite  cqualcs  sunt,  et  equidistautium  laterum  soli- 
dum equidistantium  laterum  si  superficies  sccct,  cquidistans  duabus  eius  superficicbus 

oppositis  proportione  basium  secari  necesse  est.  Solidum  equidistantium  laterum,  si  su- 

perficies secet  per  dynmctrum  duarum  eius  supcrficicrum  oppositarum,  per  medium  se- 
cari necesse  est.  Solida  laterum  equidistantium  supra  basem  catulem  super  lineam  unam 

eiusdem  altitudinis  cqualia:  solida  laterum  equidistantium  supra  basem  caridem,  nec 

super  lineam  unam,  dum  eiusdem  altitudinis  sint  cqualia:  solida  laterum  equidistantium 

supra  bases  cqualcs  lineis  a   basibus  iu  altum  orthogonalitcr,  eademque  altitudine  edu- 

ctis cqualia.  Solida  laterum  equidistantium  supra  bases  equales,  nec  lineis  a   basibus  or- 

.   tliogonaliter,  dumtaxat  eadem  altitudine  erectis  cqualia.  Omnium  solidorum  laterum  equi- 

distantium  eiusdem  altitudinis,  que  basis  ad  basem  proportio.  Solida  laterum  equidi- 

stantium,  si  lineis  a   basibus  orthogonalitcr  erectis  pariter  et  cqualia  fuerint,  erunt  bases, 

et  altitudines  earum  mutue  proportionis.  Solida  laterum  equidistantium  quocumque,  si 

cqualia  fuerint,  bases  et  altitudines  eorum  mutug  proportionis  sunt :   quod  si  bases,  et 

altitudines  eorum  mutug  sint  proportionis,  erunt  et  ipsa  cqualia.  Inter  solida  supelicie- 

rura  equidistantium  similia  proportio  solidi  ad  solidum  tripla  proportioni  laterum  eorum 

adiiiuicem  relatorum  .   Solida  similia  dicuntur  que  angulos  habent  cqualcs  ,   ct  circa 

equales  angulos  latera  proportionalia.  Af  planis  duobus  angulis  cqualibus,  si  linee  due 
in  altum  erigantur,  quarum  utraque  duas  allrinsccus  angulorum  cum  lineis  angularibus 

contineant,  cqualcs  duobus  angulis,  quos  altera  similiter  hinc  inde  cum  lineis  angula- 

ribus continet.  Cum  a   punctis  in  lineis  in  alium  erectis  quacumque  designatis  descen- 
dant perpendiculares  duc  inter  superficies  linearum  angularium,  tum  et  puncta  in  que 

perpendiculares  incidunt  recte  linee  cum  ipsis  angulis  continent  :   Lee  quoque  linee 

cuin  lineis  erectis  equales  angulos  continebunt.  Inter  solida  duorum  laterum  cquidistan- 

tium,  quorum  alterum  continent  tres  linee  proportionales:  alterum  latera  cqualia,  sin- 

gula medie  trium  proportionalium,  tum  et  anguli  eorum  cqualcs  fiunt,  ct  ipsa  cqualia.  Si 

super  lineas  proportio  solida  laterum  equidistautium  similia,  eademque  informatione  con- 

struantur, fiunt  et  ipsa  proportionalia:  quod  si  solida  laterum  equidistantium  similia 

w.  tot  vtn*.  proportionalia  fuerint,  lineas  quoque,  |   super  quas  constructa  sunt,  proportionalitcr  esse 
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conuertitur.  Si  duarum  cubi  superficiorum  oppositaram  cunctis  lateribus  per  medium 

diuisis  inter  puncta  diulsionuin  duc  describantur  superficies,  et  cubum  sese  inuicem  se- 

cantes, comunis  eorum  scelio  dyametron  cubi  media  mediani  secat.  Si  cunei  duorum, 

quorum  alterius  paralilognima,  alterius  basi  triangule  dupla,  eque  alti  fuerint,  cquales 

neccsse  est.  Omnium  piramidum  eiusdem  altitudinis,  quibus  triangule  ubi  fuerint  in 

piramidis  binas  cquales  lotis  similes  ad  cuneos  binos  cquales  erunt,  proportio  basis 

ad  baseni,  que  cmicoruin  unius  ad  cuneos  alterius.  Omnium  piramidum,  quibus  bases 

triangule,  si  eque  alte  fuerint,  proportio  ad  inuiccm,  que  basis  ad  baseni.  Omnis  cu- 

neus diuidi  potest  in  tres  piramides  cquales  basium  triangularum.  Omnium  pi renu- 

dum, quibus  bases  triangule,  si  cquales  fuerint,  fiunt  bases,  et  altitudines  earum  mu- 

tue proportionis.  Quod  si  bases,  et  altitudines  carum  mutue  sint  proportionis,  ipsas 

piramides  equales  esse  conucrtitur.  Omnium  piramidum  similium  basium  triangularum 

adinuicem  proportio  tripla  proportioni  laterum  ad  inuiccm  relatorum.  Oiuncs  columng, 

quibus  una  basis,  uel  que  super  equas  bases  sunt,  est  earum  proportio  sicut  axis  ad 

axem.  Omnis  columna  teres  equaliuin  terminorum,  ct  spissitudinis  piramidi  tereti  super 

catidem  basim  eius  altitudinis  tripla.  Omnis  columne,  ac  piramidis  teretis,  quibus  una 

basis,  idem  axis,  proportio  tripla  proportioni,  que  inter  dyamctruni  basium.  Omnis  pi- 

ramis,  columneque  teretis,  quibus  una  basis,  idem  axis,  si  eque  alte  fuerint  piramidi, 

columncque  tereti,  quibus  una  basis,  idem  axis,  erit  ct  piramidum,  ct  columnarum  pro- 

portio, que  basis  ad  hasem.  Omnis  pirami,  ct  columna  teres,  quibus  una  basis,  idem 

axis,  si  cquales  fuerint  piramidi,  colurarcque  tereti,  quibus  similiter  uoa  basis,  idem  axis, 

erunt  bases, et  altitudines  earum  niutug  proportionis.  Quod  si  bases,  ct  altitudines  earum 

mutug  sint  proportionis,  ipsas  etiam  equales  esse  conucrtitur.  Omnium  sperarum  propor- 
tio tripla  proportioni  dyametrorura.  Linea  proportione  medij  et  extremorum  diuisa,  si 

pars  maior  directe  producatur  ad  equum  dimidij  liney  diuisg,  productg  lineg  tetragonus 

quincuplum  est  tetragono  dimidig  lineg.  Linea  in  duo  diuisa,  si  totius  tetragonus  quincu- 

plus fuerit  tetragono  partis  minoris,  tum  pars  maior  producatur  usque  ad  duplum  partis 

minoris.  Producta  linea  proportione  medij  et  extremorum  diuisa  est,  cuius  pars  maior, | 

pars  maior  linee  prioris.  Linea  proportione  medij  ct  extremorum  diuisa,  si  parti  minori  r«i.  tos  n«i* 

continuetur  dimidium  partis  maioris,  eius  lincg  tretragonus  quincuplus  est  dimidig  partis 

maioris.  Linea  proportione  medij  ct  extremorum  diuisa,  si  producatur  ad  equum  partis 

maioris,  tota  quoque  ’inca  proportione  medij  ct  extremorum  diuisa  est,  cuius  pars  maior 
linea  prior.  Linea  proportione  medij  ct  extremorum  diuisa,  lineg  tetragonus  simul  cum 

tetragono  partis  minoris  triplus  est  tetragono  partis  maioris.  Omni  linea  rationali  pro- 

portione medij  et  extremorum  diuisa,  pars  utraque  residuum  est.  In  pcntliagono  equi- 

la loro  si  tres  anguli  fuerint  cquales  ,   erunt  omnes  anguli  equales.  In  circulo  descri- 

bitur triangulus  cquilatcrus,  lateris  eius  tetragonus  triplus  est  tetragono  dimidij  dya- 
melri.  In  circulo  descripto  lateri  decagonico  intrinsecus  coutinuetur  latus  cxigonicum 

tota  linea  linea  proportione  medij  ct  extremorum  diuisa  est,  cuius  pars  maior  latus 

exigonicum.  In  circulo  descripto  penthagono  equila  tero  latus  pcnthagonicum  potest  super 

latus  cxigonicum  ,   ac  lutus  dccanomcum.  In  circulo  descripto  penthagono  equilatero 

duorum  eius  angulorum  corde  sese  inuiccm  scccnt,  utraque  secari  neccsse  est.  Ad  idem 

punctum  proportioue  medij  et  extremorum  maior  utriusque  pars  equalis  lateri  pentha- 
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gonico  in  omni  circulo,  cuius  dyametrum  rationali  pciithagoni  equila  teri  latus  in  ratio- 

nale est,  cui  nomen  linea  minor.  Iu  spera,  cuius  dyametros  longitudine  rationalis,  si 

construatur  solidum  .xx.  basium  triangulorum  cquilatcrum,  latus  cius  inratioualc  est,  cui 

nomen  linearum  minor.  In  spera,  cuius  dyametrum  potentia  rationale,  si  construatur 

solidum  \ij.  basium  pcnlhagonorum,  luitis  cius  iu  rationale  est,  cui  nomen  est  residuum. 

Incipiunt  theoremata  quartidecimi  libri. 

Latvs  cxigonicun»,  si  proportione  medij  et  extremorum  diuidatur,  pars  maior  est  latus 

decagonicum.  In  centro  circuli  deducta  perpendicularis  alatus  penlhagonicum  cqualis 

est  dimidio  lateris  exagonici,  latcrisque  dacagouici.  Iu  circulo  tetragonus  lateris  pen- 

tliagonici  simul  cum  tetragono  cordg  anguli  pcnthagonici  quincuplum  est  tetragono 

lateris  exagonici.  Depositis  assummimus  demonstrandum,  quoniam  peuthagonum  solidum 

.xij.  basium  pcutliagonorum  ct  triangulorum  .xx.  basium  triangularum  in  eadem  spera 

constructarum;  idem  circulus  continet  in  circulo  descripto  penlhagono  equilatcro  trin- 

M   102  giutuplum  superliciei  coutenctg  |   latere  penthagonico  ac  perpendiculari  a   centro  circulj 

ad  latus  pcntliagouicum  deducta,  equum  est  superliciei  solidi  .xij.  basiuiu  pcntliagono* 

rum.  Similis  demonstrationis  est;  quoniam  si  triangulum  equitatorum  circulus  contineat,  a 

cuius  centro  in  latus  trianguli  jierpcndicularis  descendat,  tringiluplum  superliciei  la- 
tere trianguli,  ct  ea  perpendiculari  contencte  equum  est  superliciei  solidi  .xx.  basium 

triangularum.  Depositis  assumimus  quoniam  proportio  superliciei  solidi  .xij.  basiam 

pentbagonarum  ad  superlicicm  solidi  xx  basium  triangularum  iu  eadem  spera  constru- 
ctarum, que  lateris  cubici  eiusdem  sperp  ad  latus  solidi  .xx.  basium  triangularum.  De 

inde  assummimus,  quoniam  proportio  lateris  cubici  ad  latus  solidi  .xx.  basium  triangu- 

larum eiusdem  spery,  que  lincg  potentis  tetragonum  totius  lincg  proportione  medij  et 

extremorum  diuise  partem  cum  tetragono  partis  maioris  ad  lincaiu  potentem  tetragonum 

eiusdem  lineg  totius  simul  cum  tetragono  partis  minoris:  per  hoc,  concluditur,  quo- 

niam qtic  proportio  lateris  cubici  ad  latus  solidi  .xx.  basium  triangularum  ,   ipsa  est 

solidi  xij  basium  penthagnnarum  ad  solidum  xx  basium  triangularum.  Quicquid  enim 

decidit  cuicumquc  proportione  medij  et  extremorum  diuise  idem  accidit  omni  linee 

similiter  diuise.  Post  lias  quidem  omnes  probationes  oportet  nos  scire  subscriptas  ope- 

rationes, que  in  eisdem  libris  Evclidis  dicuntur,  videlicet.  Vt  a   dato  puncto  iu  altum 

a   puncto  in  alto  designato  supra  datam  superficiem  perpendicularem  deducere  a   dato 

puncto  in  designata  superlicie  perpendicularem  eidem  superliciei  in  altum  erigere.  Ex 

tribus  angulis  planis  quorum  quique  duo  simul  accepti  maius  sunt  reliquo,  angulum 

soliduin  construere:  Vndc  nec  esse  est,  eos  tres  angulos  mj.or  rectis  esse  minores.  Ad  si- 
gnatum punctum  datg  lineg  angulum  soliduin  coiistvucre  cqualcm  signato  angulo  lineis 

contenpto.  Supra  datam  lineam  solidum  construere  simile  signato  solido  superficiorum 

equidistaiiliuin.  Inter  duos  circulos,  qui  sunt  ab  uno  centro,  describere  superficiem  niul- 
tiangulam  minime  contingentem  minorem  circulum,  luter  duas  speras,  que  sint  ab  uno 

centro,  describere  solidum  plurimarum  superficierum  maiorem  sperant  contingens  mi- 

norem sperem.  Et  infra  datam  sperem  solidi  .iiij.or,  et  sex.,  et  viij.,  et  xij.,  et  xx  ba- 
sium construere :   ncc  non  ct  latera  ipsarum  quinque  figurarum  infra  unam  speraro 

insimul  collocare  :   ct  quodam  ex  suprascriptis  quinque  solidis  infra  quedam  eorum 

aptare  :   ut  in  quiutodecirao  libro  fieri  docetur,  j 
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Cv»  autem  aliquod  corpas  huius  primg  partis  mensurare  desideras;  embadum  basis 

ipsius,  secundum  quod  superius  in  tracialu  embadorum  docui,  diligenter  inquiras:  quod 

per  ipsius  corporis  altitudinem  multiplica,  et  quod  proucn  erit,  erit  embadon  ipsius 

corporis:  est  enim  altitudo  corporum  huius  primg  partis  linea  recta,  que  orthogonaliter 

erigitur  supra  hnsein,  et  terminatur  in  superficiem  cquidislantem  basi.  Et  ut  hcc  aperte 

monstrentur,  adiacent  primum  cubus  .aeg.  habetis  palmos  ,10.  in  latitudine:  longitu- 
dine: ct  latitudine.  Cuius  sex  superlicies  sunt  tetragong,  cum  babeant  angulos  rectos, 

lateraquc  equalia;  ct  sit  basis  eius  tetragonum  . ac .,  cui  cquidistans  est  tetragonum  .eg.i 

cumque  aream  basis,  que  est  .100.,  in  lineam  .ac.,  que  est  altitudo  cubi ,   multiplica- 
ueris,  .ludo,  judmos  cubicos  pro  embado  ipsius  cubi  habebis  :   et  si  dyametrum  ipsius 

cubi,  scilicet  lineam  Ab.  habere  uls,  quadrata  laterum  Aa.  et  .ad.  insimul  iunge,  ct 

habebis  .200.  pro  linea  .db.:  quibus  si  addatur  tetragonum  lineg  . dh quod  est  .100., 

habebuntur  .300.  pro  quadrato  dyametri  Ah.:  ergo  dyaracter  Ah.  est  radix  trecentorum. 

Et  notandum  quod  recta  Ah.  est  dyameter  sperg,  in  qua  cadit  cubus  .aeg.  Et  tantum 

notitiam  dyametri  Ah.  habueris;  ct  per  ipsam  latera  cubi,  ct  embadum  eius  habere  de- 

sideras :   dyametrum  in  se  multiplica,  ct  eius  quod  proucnerit  tertiam  accipe,  et  ha- 

bebis tetragonum  lateris  cubi;  quod  tetragonum,  si  per  radicem  eius  multi  plica  ueris, 

nimirum  embadum  ipsius  cubi  procreabitur.  Et  si  aliquis  dixerit:  agregaui  quadratum 

dyametri  cubi  cum  quadrato  ipsius  lateris,  et  prouciicrunt  .400.;  ponam  latus  .ab.  rem, 

quam  multiplicabo  in  se,  ct  proueniet  census;  quem  addam  cum  triplo  eius,  scilicet 

cum  quadrato  dyametri  Ah.,  proueniet  .iiij0'  census,  qui  cquantur  .400.  dragmis:  diuidc 
ergo  .400.  per  .4.,  ueniet  .100.  pro  quadrato  lateris  cubi,  quod  est  .ab.;  quare  .ab.  est 

io.  Item  agregaui  quadratum  dyametri  cum  latere  ipsius,  et  proucnerunt  .310.:  ponam 

iterum  latus  .ab.  rem,  scilicet  radicem;  quare  quadratum  dyametri  Ah.  equatur  tribus 

censibus,  hoc  triplo  quadrati  lineg  .ab.  :   ergo  pro  quadrato  dyametri  cubi,  et  pro  la- 
tere ipsius  habentur  tres  census,  et  una  radix,  que  cquantur  .310.:  redige  hoc  ad  ccnsuin 

unum,  scilicet  accipe  tertiam  partem  omttiutn  adiacentium,  ct  proueniet  census,  et 

tertia  radicis,  que  cquantur  J   103.:  quare  dimidianda  est  illa  tertia  radicis,  et  proue- 

niet |   ;   quam  in  se  multiplica,  ueniet  ~ »   quam  adde  cum  J-103,  erunt  103.;  quorum 

radicem  accipc,  que  est  J   10,  et  extrahe  inde  sextam  pro  ea  quam  multiplicasti ,   re- 

manebunt .10.  pro  latere  .ab.;  citius  quadratum,  scilicet  .100.  triplica,  et  habebis  qua- 
dratum dyametri  Ah.:  ct  sic  secundum  hoc  |   possumus  consimiles  subtilitates  iu  cubis 

inucnire.  Rursus  esto  solidum,  cuius  basis  sit  tetragona  habens  in  uno  quoque  latere 

pedes  .10. ;   altitudo  quoque  ipsius  sit  plus  ucl  minus  laterum  basis;  multiplicabis  si- 

militer embadum  basis  per  eius  altitudinem;  quam  pono  esse  .12.,  ueuient  pedes  .1200. 

pro  embado  ipsius  solidi;  cuius  dyametrum  inuenies  esse  radicem  de  344.:  si  super  duplo 

quadrati  lateris  ipsius,  scilicet  super  200,  addideris  quadratum  altitudinis  cius,  quod 

est  144.  Et  si  proponatur,  dyametrum  solidi  equidlstantium  laterum  esse  radicem  de  344., 

cuius  basis  sit  tetragona;  et  cius  altitudo  excedat  latera  basis  in  duobus;  ct  queratur 

latus  ipsius  basis,  nec  non  ct  ipsius  solidi  embadum,  ut  in  solido  .aei.,  cuius  dya- 

meter sit  linea  .tb.;  ponam  latus  .ab.  radicem,  ct  addam  quadratum  lineg  .ab.  cum  qua- 

drato lineg  .«</.,  et  uenient  duo  census  pro  quadrato  lineg  .db.:  et  signabo  punctum 

.C.  in  rectam  .dt.,  et  sit  .ct.  duo;  remanebit  ergo  .dc.  equalis  recte  .da.  ;   quare  .dc. 
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est  radix:  et  quia  recta  .dt.  diuisa  est  in  duo  super  punctura  .c.,  erunt  duo  quadrata 

sectionum  . dc .   et  .ct.  cum  duplo  .tc.  in  ,cd.  cqualia  quadrato  lineg  . td .   Nam  ex  dc  iu 

se  prouenit  census;  ct  ex  xt.  in  se  proucnicnt  4.;  ct  ex  duplo  .tc.  in  .cd.  proueniunt 

mj,>r  radices:  ergo  pro  quadrato  lineg  .td.  habetur  census,  ct  injor  radices,  ct  4   dragme; 

quibus  additis  duobus  censibus,  scilicet  cum  quadrato  lineg  . db .,  ueuient  tres  cen- 

sus, et  inir,r  radices,  et  4   dragme  pro  quadrato  dyametri  .tb.,  que  equantur  044.:  ex 

quibus  si  comuuilcr  auferantur  .4  dragme,  remanebunt  tres  census,  et  im#f  radices,  que 
equantur  340.:  quare  si  hec  redigentur  ad  censum  unum,  uenict  census,  et  radix  j   l, 

que  equantur  J   113:  quare  si  diinidiaucrimus  \   i,  ueuient  J;  quibus  in  se  multiplicatis, 

et  cum  -   lio  additis,  erunt  J   113;  de  quorum  radice,  que  est  {   io,  si  auferantur  |,  re- 

manebunt .10.  pro  latere  .ab.;  quare  altitudo  ,dt.  est  .12.;  in  qua  si  multiplicabitur  te- 

tragonum .ag.,  quod  est  loo.,  ueuient  .1200.  pro  embado  solidi  .aci.  Rursus  esto  basis 

.ag.  tetragona;  ct  altitudo  .dt.  excedat  latus  .ab.  in  duobus;  ct  agregaui  quadrata  li- 

nearum .ba.,  ct  .ad.,  et  .dt.  cum  quadrato  dyametri  .tb.;  et  fiunt  totum  illud  quod 

aggregatum  est  GS8.;  quoniam  quadratum  dyametri  .tb.  habetur  ex  aggregatione  qua- 

dratorum linearum  .ba.,  ct  .ad.,  ct  .dt. :   si  diinidiaucrimus  688.,  uenient  344.  pro  qua- 

drato dyametri  .tb.,  cum  quibus  operaberis  ut  supra.  Item  aggregaui  latera  .ab. ,   et 

.bd.,  et  .dt.  cum  quadrato  dyametri  .tb.,  et  fuit  illud  quod  aggregatum  est  .376.:  po- 

nam iterum  latus  .ab.  radicem;  quare  ex  aggregato  .ab.,  et  .bd.,  ct  .dt.,  |   ucniunt  tres 

radices,  ct  duo;  quibus  additis  cura  quadrato  dyametri  .tb.,  scilicet  cum  tribus  cen- 

sibus, cl  luj®'.,  erunt  tres  census,  et  septem  radices  et  .6.,  que  equantur  376:  comu- 
niter  si  auferantur  .0.  ,   remanebunt  tres  census,  ct  septem  radices  cquales  dc  370.: 

quibus  reductis  ad  censum  unum,  uenict  census,  et  radices  j   2,  que  equantur  J   123 

ctc.  Possumus  quidem  in  similj  solido  diuersas  huiusmodi  ponere  questiones,  que  omnes 

per  hunc  modum  soluuntur.  Item  sit  solidum  cquidistanlium  laterum  aeg.  cura  lineis 

a   base  ortliogoualiler  erectis,  cuius  latitudo  .ba.  sit  .10.;  ct  .ad.  longitudo  sit  .11.;  et 

.dh.  altitudo  sit  .12.;  ct  sit  orthogonium  quadri  laterum  .ac.:  quare  si  cius  embadum, 

quod  est  ex  .ba.  in  .ad.,  producetur  in  .dh.,  habebuntur  1320  pro  embado  ipsius  solidi. 

Nara  quadratum  dyametri  eius,  qui  est. hb. ,   habebimus  ex  aggregatione  quadratorum 

linearum  .ba.,  et  .ad.,  et  .dh.,  quorum  suma  est  363.  Et  si  in  siinilj  modo  ponamus 

dyametrum  radicem  esse  365. ;   cl  longitudinem  basis  ipsius  supcrliabuudare  latitudi- 

nem cius  in  unum;  ct  altitudinem  cius  .dh.  supcrliabuudare  eandem  latitudinem  .ab. 

iu  .2.;  ct  uolumus  inueuirc  basis,  nec  non  ct  solidi  altitudinem,  ponamus  .ab.  radi- 

cem ;   quare  latus  .ad.  erit  radix,  uno  addito;  et  .dh.  altitudo  erit  similiter  radix, 

duobus  additis;  quare  ex  quadrato  lineg  .ab.,  Iioc  ex  .ab.  iu  sc  ,   prouenit  census  ; 

ct  ex  .ad.  in  sc  prouenit  census,  ct  duc  radices  ,   uno  addito  ;   et  ex  .dh.  prone- 

nit  census,  ct  illj*'  radices,  et  quatuor;  ct  sic  liubebimus  tres  census,  ct  sex  radices, 

quinque  additis,  pro  quadrato  dyametri  .hb.,  quod  est  .365.  :   comuniter  si  auferan- 

tur .5.,  remanebunt  .360.,  que  equantur  tribus  quadrulis,  et  sex  radicibus:  quare  census, 

et  due  radices  equantur  120.;  quare  dimidium  radicum  multiplicaucrimus  in  se,  uenict 

unum;  quo  addito  cum  120.,  erunt  .121.;  dc  quorum  radice  auferatur  .1.,  remanebunt 

.10.  pro  .ba.;  quare  .ad.  est  .11.,  ct  .dh.  est  (2.  Similiter  si  dicatur:  addidi  quadrata 

linearum  .ab.,  et  .ad.,  ct  .dh.  cum  quadrato  dyametri  .hb.;  ct  fuit  totum  illud  quod 
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aggi*cgatum  est  .730;  dimidiabo  siquidem  ea,  ct  ucnicnt  305.  pro  quadrato  dyametri  Jib., 
cum  quibus  operandum  est  ut  supra.  Sed  si  dictum  fuerit:  aggregaui  altitudinem  .dh. 

cum  quadrato  dyametri  .hb.f  et  Imbui  377.;  et  fuit  Ah.  uno  plus  ex  .da.,  et  .da.  uno 

plus  ex  .ab.;  ponam  similiter  .ba.  rem;  quare  et  .ad.  erit  res,  uno  addito,  et  .dh.  erit 

res,  duobus  additis;  et  erunt  quadrata  earum  trium  linearum,  secundum  quod  demon- 

stratum est  superius,  tres  census,  et  sex  radices,  ct  5,  que  cquantur  quadrato  dya- 

metri  Jib.:  cui  si  addatur  altitudo  .dh.,  que  est  radix,  duobus  additis,  erunt  tres  census, | 

et  septem  radices:  septem  additis,  que  eqnantur  377:  de  quibus  comunitcr  diminutis  .7., 

remanebunt  tres  census,  et  septem  radices,  que  cquantur  370;  quare  census,  ct  radices 

i- 2   equantur  123  ct  \   :   d.iindc  procedas  ut  supra.  Sed  si  unde  procedat  embadum  si- 

milium solidorum  embadum  prouenire  ex  multiplicatione  basis  ipsius  in  eius  altitudinem 

scire  uis,  considera  quod,  cum  ex  altitudine  ipsius  summatur  mensura  unius  pedis;  ct 

per  terminum  ipsius  pedis  superficies  equidistans  basi  infra  ipsum  solidum  adsignelur, 

erunt  tunc  tot  pedes  cubici  inter  basim,  ct  ipsam  superficiem,  quot  pedes  superficiales 

fuerint  in  embado  basis.  Similiter  si  per  duplum  unius  pedis  (ex  altitudine  superficiem 

aliam  signauerimus  equidistantem  basi,  erunt  utique  inter  ipsam  superficiem,  ct  basem 

tot  pedes  cubici,  quot  in  duplo  basis  sunt  pedes  superficiales.  Similiter  ex  triplo  unius 

pedis  accepta  in  altum  procreatur  solidum,  in  cuius  embado  erunt  tot  pedes  cubici  in 

ipso  solido,  quot  fuerunt  in  triplo  basis  pedes  superficiales  ;   ergo  quoniam  multiplex 

est  altitudo  cuiuscumque  solidi  vnius  pedis,  tam  multiplices  sunt  pedes  embadi  ipsius 

solidi  ex  embado  basis.  Quare  quando  multiplicatur  embadum  basis  per  altitudinem  solidi, 

habetur  utique  embadum  solidi,  ut  dictum  est.  Kt  quanuis  non  cleuetur  aliquod  solidum 

a   lineis  orthogonaliter  erectis  supra  basem,  tamen  solida,  que  super  equas  bases,  et 

sub  eadem  altitudine  sunt,  sibi  inuicem  equentur;  erit  utique  illud  idem  in  eo,  uide- 

licet  quod  ex  ducta  basc  in  cius  altitudinem  procreabitur  embadum  solidi;  hoc  idem 

intelligi  potest  de  quoque  corpore  huius  primg  partis. 

Adiaceat  sursus  solidum  equidistantium  superficierum  . dhf 1,  cuius  basis  .abed.  sit 

orthogonia,  super  quam  sint  erecte  recte  .ac.  bf.  cg.  dh.  minime  orthogonaliter  stantes, 

ita  ut  anguli  . abf .   et  dcg.  sint  acuti;  quare  anguli  .cab.  et  Jidc.  sunt  otusi;  et  erunt 

superficies  ,af.  et  .dg.  aml>o  rumbi,  ucl  rumboides  :   relique  ucro  due  superficies  .fc. 

et  .ed.  erunt  aliquando  rectiangule,  aliquando  non  :   sed  qualcscumquc  sint,  si  altitu- 

dinem ipsius  solidi  iuueniremus,  et  eam  per  basis  embadum  multiplicauerimus,  ipsius 

solidi  embadum  incontanter  habebimus.  Nara  qualiter  ipsam  altitudinem  habere  de- 

beamus, breuiter  indicabo  :   a   puncto  quidem  ./.  super  lineam  .ab.  cathetum  protraham 

.fi.;  linea  ucro  .fi.  aut  est  cathetus  super  superficiem  .ac.,  aut  non.  Nam  si  cathetus 

est,  erit  altitudo  ipsius  corporis  ipsa  linea  si  uero  cathetus  non  est  linea  .//.,  pro- 

traham per  punctum  i.  rectam  .ko.  ad  rectos  angulos  super  rectam  .ab.;  super  quam 

protraham  cathetum  a   puncto./.,  et  habebo  altitudinem  ipsius  corporis;  uel  aliter,  se- 

cundum uulgarcm  modum,  eiciam  a   puncto  ./.  super  planum  .ac.  plumbum  cum  filo  | 

cadere  faciam;  ct  sic  iuueniam  cathetum  eius,  si  a   puncto  .{.  ceciderit  super  latus  .ab., 

uel  extra.  Nam  si  infra  corpus  ceciderit  super  basem  .ac.,  et  corpus  densatum  fuerit, 

ita  ut  non  possit  plumbum  orthogonaliter  cadere  i   puncto  ./.  infra  basem  .ac.,  faciam 

ipsum  cadere  a   puncto./*.,  ucl  etiam  i   puncto  .c.,  ut  cadat  extra  figuram.  Sed  si  se- 

f«|.  104  verto . 
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eundum  artem  operari  uolumus,  oportebit  nos  uti  arundinum  instrumento  :   sic  erigam 

arundinem  orthogoualiter  a   puncto  .b.  supra  bascni  .ac.,  que  sil  Mm .,  cuius  longitudo 

sit  nota;  et  aptabo  super  eam  arundinem  .mn.  faciens  angulum  rectum,  qui  ad  et 

ponamus  rectam  .o.f,  cathetum  esse  solidi  .dhf.;  et  erit  proportio  .bm.  ad  .o/.,  sicut 

Mn.  ad  . bf ergo  si  nota  erit  longitudo  recte  Mf.,  et  habebitur  similiter  et  cathetum 

.fo.  notum;  que  etiam  omnia  ostendamus  cum  numeris:  esto  latus  .ab.  is;  latus  quoque 

. bc .   is.;  unum  quodque  laterum  .a e.  bf.  cg.  tih.  sit  20;  et  uolumus  inucnirc  cathetum 

.fo.:  sit  quidem  arundo  Mm.  4.,  et  arundo  .mn.  3.;  quare  Mn.  erit  .5.;  et  copulabo  re- 
ctam Mn.,  et  erit  triangulus  .fub.  similis  triangulo  Mmn.;  quare  erit  sicut  .fb.  ad  Mn., 

ita  .fo.ad.mb.y  quadrupla  est  .fb.  ex  Mn.;  quadrupla  ergo  erit  .fo.  cx  .mn.;  quare 

.fo.  erit  .16.;  cx  ductu  .ab.  in  .bc.  proueniunt  216.;  quibus  ductis  in  .fo.,  scilicet  in  .10., 

ucniunt  3456.  pro  embado  solidi  .dhf. 

Et  si  seratile  aliquod,  quod  secundum  quosdam  cumis  appellatur,  metiri  uolumus, 

basem,  que  trigona  est,  in  eius  altitudinem  ducemus,  secundum  quod  fit  in  solidis 

sex  basium:  ad  cuius  rei  ruidentiam  esto  cunus  .abgdez.,  cuius  basis  esto  trigonum 

.abg.;  et  sint  linee  .ad.  bc.  gz.  cquales  sibi  iuuiccra ,   cl  ortbogonalitcr  erecte  supra 

trigonum  . abg .;  quare  trigonum  .dez.  trigono  cquale,  ct  equidistans  est;  recta  qui- 
dem .de.  recte  .ab.  et  .dz.  ei  que  est  .ag.  et  .ez.  cqualis  est  recte  Mg.i  paralilogramina 

ergo  sunt  quadrilatera  .ae.,  et  .eg.,  et  .gd.  Inucuiam  quidem  aream  trigonj  Mbg.,  et 

ipsam  multiplicabo  per  lineam  utd.,  que  est  altitudo  cuni,  et  habebo  einbadum  ipsius; 

quod  sic  probatur:  per  punctum  quidem  .a.  protraham  rectam  .ai.  cqualem,  ct  equidi- 

stantem  rcctc  recte  (sic).bg.;  ct  copulabo  rectam  Jg.,  ct  eleuabo  ortbogonalitcr  rectam Ak. 

cqualem  rectis  .da.  eb.  zg.;  ct  copulabo  rectas  .dk.  kz sex  ergo  basium  cquidistantium, 

qui  erit  solidum  .ike.,  ct  diuisum  in  duo  equa  a   quadrilatero  . dagz est  enim  para- 

lilogramum  basis  Ab. ;   quare  dyaraeter  .ag.  diuidit  ipsam  basem  in  duo  equa;  ergo  tri- 

gonum .abg.  trigono  .agi*  est  cquale:  similiter  ct  trigonum  .dez.  trigono  .dzk.  est 

equale.  Quare  seratile  .abgdez.  scratilj  .a.g.i.d.z.k.  cquale  est.  Dimidium  ergo  solidi 

.ike.  est  seratile  .abgdez.:  |   ex  ducto  quidem  embado  quadrilateri  Ab.  in  altitudinem 

.ad.  proucnit  duplum  multiplicationis  basis  trigoni  .abg.  in  altitudinem  .ad.  Sed  cx 

ducta  base  Mi.  in  .ad.  proucnit  cmhadum  solidi  .ike.;  quare  ex  ducto  embado  trigoni 

.abg.  in  altitudinem  .ad.  proueuient  embada  cuni,  ut  predixi.  Et  sit  notandum,  quod 

trigona  .abg.  et  .dez.  ambo  sunt  aut  equilatcra,  aut  cquicuria,  siue  diucrsilalcra;  vnde 

cuiuscunque  formg  fuerit,  embadum  trigoni  .abg.  inucniendum  est  per  modum  demon- 

stratum superius  in  tractatu  triangulorum.  Et  ut  aliqua  inde  cum  numeris  dicamus; 

ponamus  latus  .ab.  esse  .13.,  ct  .ag.  is.,  et  basem  Mg.  14.;  quare  et  .de.  erit  similiter 

.13.,  et  .ez.  14.,  ct  .dz.  15.:  et  protraham  in  trigono  .abg.  cathetum  . al .,  qui  erit  .12.; 

quem  multiplicabo  per  dimidium  . bg .,  et  uenient  .84.  pro  embado  trianguli  .abg.;  quibus 

ductis  »n  altitudinem  .ad.,  que  sit  .20.,  uenient  .1680.  pro  embado  scratilis  .abgdez.  Et 

si  rcctc  .da.,  ct  .eb.,  ct  .zg.  non  sint  ortbogonaliter  erecte  supra  trigonum  .abg.,  se d 

decliuaueritit  ad  aliquam  partem,  studeas  altitudinem  ipsius  cuni  inucnirc  per  modos 

demonstratos  in  solido  antecedente.  Et  si  cx  cuno  . abgdez .   iaceat  in  plano  basis  . ebgz ., 

multiplicabo  embadum  ipsius  per  dimidium  catheti  .al.,  et  habebo  propositum.  Verbi 

gratia:  quia  ortluigoaium  est  quadrilatcrum  .eg.,  multiplicabo  .bg.  per  Me.,  scilicet. 14. 
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per  #o,  et  uenieut  .280.  pro  embado  basis  quadrilatcri  . eg quibus  ductis  in  dimidium 

.al.,  scilicet  in  .6.,  ucuicnl  .1680.,  ut  supra,  pro  embado  seratilis  .abgdez. 

Si  uero  corpus  aliquod  commistum  fuerit  cx  solido  sex  basium  equidistantium,  ct 

aliquo  ciuio,  ut  sunt  arcg,  in  quibus  tenetur  frumentum  :   embadum  solidi  cum  embado 

seratilis  in  unum  coniungc  ,   ct  habebis  propositum  ,   uel  catheti  trianguli  dimidium 

super  altitudinem  solidi  equidistantium  laterum  adde;  et  quod  prouerierit,  in  hasem 

arcg  multiplica.  Verbi  gratia  :   esto  arca,  cuius  basis  sit  quadrilatcnim  orthogonium 

.abcd.\  ct  super  angulos  eius  stent  orthogonaliter  recte  .ae.  bf.  cg.  dk.t  que  sint  sibi 

inuiccm  cquales;  et  super  puncta  .edi.  protracte  recte  .le.  ih.  facientes  angulum  .eih.: 

similiter  super  puncta  .f.g.  elcuenlur  recte  .fk.  kg.  facientes  angulum  . fkg et  sit 

penthagonum  .aeihd.  in  superficie  una:  pcntliagonum  quoque  .bfkgc.  in  superficie  alia; 

et  sint  ambo  pentbagnua  sibi  inuicem  equalia;  et  copulentur  recte  .ik.  ef.  fg.  gh.  et 

Jier,  et  erit  quadrilaterum  .eg.  equidistans,  ct  cqualc  basi  .ac.:  quadrilaterum  quoque 

af  quadrilatcro  »gd.,  nec  non  et  quadrilaterum  ,fc.  quadrilatero  .ad.  Solidum  ergo 

equidistantium  laterum  est  .dhf.,\  cuius  embadum  habebitur  ex  .ab.xn  .da.  ducta  in  c»i.iO€r! 

.ae.:  embadum  quoque  seratilis  .efghik.  habebitur  cx  superficie  .ef.  iti  . eh .,  hoc  est 

ex  .ba.  in  .ad.  ducta  in  dimidium  catheti  trianguli  •fkg.  Verbi  gratia  :   sit  .ab.  8.;  ct 

.ad.  sit  .6.,  ct  .ae.  sit  .9.;  ct  unumquodque  laterum  trigonorum  .eih.  ct  .fkg.  sit 

.5.;  quare  cathetus  ,kl.  erit  .4.;  ct  multiplicetur  .ba.  in  . ad erunt  .48.;  pro  quo 

ducto  per  .ae.,  et  per  dimidium  ,kl.,  hoc  est  per  il.,  venient  .528.  pro  embado  totius 

arcg.  Et  si  rommistio  solidi  ct  seratilis  fiat  secundum  alium  modum,  ita  quod  una 

cx  superficicbus,  que  supra  hasem  erecta  est,  sit  altior  superficiei  sibi  cquidistanti;  ct 

relique  duc  superficies  coniungantur  eis,  secundum  quod  fit  in  domibus  ,   uel  ut  in 

sequenti  figura  palet,  in  qua  ponimus  superficiem  .abgd.  erectam  orthogonaliter  super 

superficiem  et  sit  unaqueque  rectarum  .ab.  ct  .gd.  ulnarum  .20  ;   ct  altitudo  ipsius 

superficiei,  que  est  .ag.,  uel  .bd.  sit  ulnarum  .15.;  et  ponimus  superficiem  . efch .   equi- 
distantem  superficiei  .ad. ;   et  sit  una  quoque  rectarum  .ec.fh.  ulnarum  .8.;  et  in 

unoquoque  laterum  .ae.ct.bf.  continent  ulnas  .24.  Quare  una  queque  rectarum  .gc. 

ct  .dh.  erit  .85;  quoti  sic  congnoscilur  :   per  puncta  quidem  .ch.  rectis  .ea.  ct  .fb. 

equidistantes  protraham  rectas  .ci.  hl.,  eritque  unaqueque  earum  .84.,  cuius  quadratum, 

scilicet  .576.,  si  addatur  cum  quadrato  liucg  .i.g. ,   quod  est  .49.,  uenient  .625.  pro 

quadrato  lineg  .gc. ,   quorum  radix,  que  est  .25.  ,   erit  linea  .gc.  Vnde  si  embadum 

huius  corporis  habere  uis,  lineas  . ec .   et  .ag.  in  unum  coniunges;  et  eorum  dimidium, 

quod  est  5   n,  per  embadum  basis  .af  multiplica,  scilicet  per  4$o.,  erunt  5520.  pro 

embado  totius  corporis. 

Etsi  basis  alicuius  corporis  huius  primg  partis  quadrilatcra,  sed  non  rectiangula 

fuerit,  non  etiam  latera  sint  cquidistantia,  cura  in  simii j   superficie,  et  equalj,  et  equi- 
d   is  tanti  basi  terminetur.  Nimirum  habebitur  embadum  cius,  si  area  basis  in  altitudinem 

corporis  ducatur;  quod  manifeste  uidehitur,  si  per  dyamelros  basis,  ct  superficiei  sibi 

cquidistanti  superficiem  transire  fecerimus  secantem  ipsum  corpus  in  duo  seratilia  , 

quorum  embadum  habebitur,  ut  demonstratum  est,  per  multiplicationem  basis  unius- 

cuiusque: que  triangula  erunt  in  eorum  altitudine,  que  est  eadem.  Siinilj  quoque  modo 

si  basis  alicuius  corporis  huius  partis  fuerit  penthagona,  uel  plurium  luterum,  poterunt 

8l  nero  ....  est  Mf.  »   (Coi.  105  ««er» 
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resolui  in  tres,  uel  plurcs  cunos  habentes  bases  triangulas,  cum  quelibet  figura  plana 

rcctilinea  resoluatur  in  duos  triangulos  minus  numero  laterum  ipsius,  ut  pcnlhagonum 

quod  resoluitur  in  tres  triangulos,  cxagonum  in  .in)ftr.  etc.  Vnde  eum  areas  omuium 
triangulorum  cadentium  infra  bascm  |   similium  corporum:  boc  est  aream  eiusdem  basis 

per  altitudinem  corporis  multiplicaucris,  nimirum  era bad um  ipsius  corporis  habere  non 

dubites.  Sed  quia  inuentionc  embadorum  multilatcrum  figurarum  cadentium  in  circulis 

alia,  preter  ea  que  dicta  sunt,  dicere  possumus;  ut  lioc  opus  perfectum  sit,  aliqua  inde 

dicere  prcsenlialitcr  procuraui.  Habetur  quidein  cmiiaduni  exagoni  equilatcri  et  equian- 

guli  cadentis  in  circulo  cx  multiplicatione  dyametri  in  tres  quartas  cordis  anguli  exa- 

gonici;  que  corda  est  latus  trianguli  cquilatcris  cadentis  in  eodem  circulo,  cuius  qua- 
dratum est  triplum  quadrati  semidyametri  circulj,  hoc  est  lateris  exagonici.  Ad  cuius 

rei  euidentiam,  in  circulo  . agd .   esto  cxagonum  . abgdez .;  et  protrahatur  in  ipso  corda 

ag.,  que  sccctur  in  duo  equa  per  dyametrum  .be.  suj>cr  punctum  .A\;  erit  ergo  trian- 
gulus Ja  b.  sexta  pare  exagoni  .abgdez.\  ct  corda  .ag.  est  latus  trianguli  cquilateri 

cadentis  in  circulo  .*igf/.,cum  arcus  .abg.  sit  tertia  circunfcrcntig  circulj;  et  diui- 

datur  ,kg.  in  duo  equa  super  punctum  erit  ergo  ,ak.  duplum  .kl.:  cx  ductu 

quidem  .a  k.  in  .bJ.  prouenit  duplum  embadi  trianguli  .abi.',  quare  ex  ductu  .al.  in 
.bi.  prouenit  triplum  embadi  trigoni  .abi.  Sed  dyameter  .be.  duplus  est  cx  .bu. ;   quare 

ex  ducto  dyametro  .be.  in  .al.  prouenit  sextuplum  embadi  trianguli  .abi.  Quod  se- 
xcuplum  embadi  trianguli  .abi.  est  embadum  totius  exagoni.  F.st  enim  .al.  medietas 

et  quarta,  hoc  est  }   cordg  .ag. :   ergo  ex  dyametro  circulj  ducto  in  tres  quartas  cordg 

anguli  exagonici  habetur  cinhaduin  exagoni ,   ut  prodixi.  Quod  etiam  habebitur  cx 

multiplicatione  trium  quartarum  dyametri  in  totam  cordam  anguli  exagonici.  Et  cum 

similj  intienclionc  iuueni  crahadum  tetragoni  proucnirc  cx  multiplicatione  dyametri 

circulj  continentis  ipsum  in  septem  octauas  cordg  anguli  exagonici.  Emhadum  quoque 

octagoni  prouenit  cx  multiplicatione  dyametri  circulj  continentis  ipsum  in  totam  cor- 

dam anguli  octagouici;  que  corda  est  latus  quadrati  cadentis  in  ipso  circulo:  et  sic 

secundum  hanc  inucstigationcin  possunt  inueniri  embada  figurarum  plurium  laterum 
cadentium  in  circulis. 

Et  si  columnam  metiri  desideras,  cuius  dyameter  basis  sit  pedum  .7.;  et  altitudo 

uero,  scilicet  axis  eius,  sit  pedum  .20.,  aream  circulj  sug  basis,  que  est  |   38,  per  al- 

titudinem suam  multiplica,  ct  hal>cbis  pedes  .770.  pro  embado  ipsius  colurang.  Et  no- 
tandum, quod  omnia  corpora  cuiuscumquc  sint  formg,  cum  sibi  inuiccm  fuerint  similia, 

erit  proportio  embadi  unius  ad  embadum  alterius,  sicut  proportio  triplicata  similis 

lateris  unius  ad  simile  latras  |   alterius.  Verbi  gratia  :   si  alicuius  solidi  longitudo  fuerit 

pedum  .2.,  ct  alterius  longitudo  sit  pedum  .3.,  erit  proportio  minoris  solidi  ad  maius 

sicut  proportio  hinarij  ad  ternarium  triplicata.  Nam  proportio  triplicata  binarij  ad 

ternarium  est  sicut  cubus,  qui  sit  a   binario  ad  eum,  qui  fit  a   ternario,  hoc  est  sicut 

.8.  ad  .27.  Est  enim  sicut  sicut  (sic)  .2  ad  3,  ita  8   ad  «2.,  et  12  ad  <8,  et  ia  ad  17.;  ct 

sicut  proportio  de  .8  ad  27  est  triplicata  proportio  hinarij  ad  ternarium  .   Vnde  si 

embadum  minoris  corporis  sciucris,  ct  cum  per  27  multiplicaucris,  ct  sumam  per  s 

d iuiseris,  nimirum  embadum  maioris  solidi  proueniet,  eteet..  Et  notandum,  quod  quic- 
quid  dictum  est  superius  dc  solidis,  uel  columna,  boc  idem  intclligc  de  cisternis,  et 

puteis,  cum  in  eis  intelligatur  esse  latum,  longum,  ct  altum. 
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Incipit  pars  secunda  de  dimensione  pyramidum. 

Cvm  itaque  pirainidcm  aliquam  metiri  desideras,  embadum  sug  Iwsis,  cuiuscumquc 

sit  formg,  per  tertiam  altitudinis  ipsius  multiplica;  et  quod  prouenerit,  erit  embadum 

ipsius  pyramidis;  que  regula  proucnit  ex  eis  que  demonstrata  sunt  in  Evclide.  Vi- 
delicet quod  solidum  est  duplum  scratilis.  Scratilc  quoque  est  triplum  sug  pyramidis 

liabcutem  trigonam  basem.  Ad  cuius  rei  cuidentiam.  Esto  pyramis  .abgd.  equi  latera 

habens  basem  triangulam,  que  est  abg.',  altitudo  uero  eius  est  id  quod  cadit  ortho- 
gonalitcr  a   puncto  .d.  supra  basem  .abg.:  quare  oportet  nas  inuenire  casum  ipsius  in 

triangulo  .abg.}  quod  sic  fit:  circa  triangulum  .abg.  describam  circulum  .a bg.  circa 

centrum  .e.  Dico  quidem,  .e.  punctus  est  casus  perpendicularis  cadentis  a   puncto  .d.. 

super  superficiem  trianguli  .abg.:  quod  si  non  est,  esto  .2.,  ct  copulentur  recte  .dz. 

za.  zb.  Zg. ;   ct  quoniam  .dz.  perpendicularis  est  super  planum  . abg .,  rectus  est  unus- 

quisque angulorum  .dza.  et  .d zb.  ct  .dzg.:  latera  ergo  .dz.  et  .za.  possunt  super  re- 

ctam .da.  Similiter  et  quadrata  rectarum  .dz.  zb.  cquantur  quadrato  lincg  ,db.:  similj 

quoque  modo  et  quadratum  latens  .dg.  equatur  quadratis  rectarum  .dz.  zg.  Sed  la- 

tera .da.  db.  dg.  sibi  inuicem  sunt  equalia;  ergo  duo  quadrata  linearum  .dz.  et  .za. 

duobus  quadratis  linearum  .dz.  et  . zb .   equalia  sunt:  comtmiter  auferatur  quadratum 

lineg  .dz.,  remanebunt  quadrata  linearum  .za.  zb.  equalia;  quare  .za.  recta  equulis 

est  recte  .zb.  Similiter  ostendetur,  rectam  .zb.  cqualcm  esse  utrique  rectarum  .za.  zb .; 

ergo  a   puncto  s.  ad  periferiam  circulj  .abg.  concurrunt  tres  recte  sibi  inuiccm  cquales; 

quare  punctus  .z.  est  centrum  circulj  .abg.:  quod  minime  locum  habet,  cura  .e.  punctus 

sit  centnim  circulj  abg.  Protracto  quidem  catcto  .de.,  si  tertiam  eius  multiplicabimus 

per  arcani  trigonj  abg.,  habebimus  |   embadum  piramidis  .abg.  Quod  ostendimus  cum 

numeris:  sit  unumquodque  laterum  pyramidis  .12.;  et  copulentur  recte  .ae.  be.  ge.,  epie 

sibi  inuiccm  sunt  equales;  ct  protrahantur  recte  .ae.  be.  in  punctis  .i.t.y  ct  erit  punctus 

.i.  super  dimidium  lateris  .bg.,  cum  anguli  .bai.,  et  .gai.  sibi  inuiccm  sint  cquales:  et 

quia  .ab.  et  .ag.  sibi  iuuicera  sunt  equalia,  .ai.  cathetus  est  super  rectam  . bg .:  et 

quia  recta  .bt.  secat  super  dimidium  Interis  ag.,  secabit  etiam  ct  cathetum  .ai.  super 

tertiam  eius,  ut  iu  tractatu  triangulorum  in  tertia  distinctione  huius  operis  demon- 

Straui.  Extracto  quidem  quadrato  recte  .hi.  ex  quadrato  lateris  .ab.,  scilicet  ac  de 

.144.,  remanent  .103.  pro  quadrato  lineg  .at*:  ct  quia  .«.est  tertia  ex  .ai.,  erit  qua- 

dratum lineg  .ei.  nona  pars  quadrati  lineg  .ai. i   ergo  quadratum  lineg  .ei.  est  .12.; 

cui  si  addatur  quadratum  lineg  db.,  erunt  .48.  pro  quadrato  lineg  .be.:  vel  quia  .ae., 

hoc  est  .be.,  est  |   ex  .ai.,  erit  quadratum  lineg  .be.  48,  scilicet  |   ex  quadrato  lineg 

ai.:  quod  si  auferatur  ex  quadrato  lineg  M. ,   remanebit  quadratum  catheti  .de.  90.: 

ex  ductu  quidem  .ai.  in  .hi.  prouenit  radix  de  .3888.  pro  area  trianguli  .abg.:  quod 
si  ducatur  in  tertiam  .de.,  lioc  est  iti  nonam  quadrati  eius,  que  est  |   10.,  ucnient 

41472.  pro  quadrato  embadi  pyramidis  .abgd.,  cuius  radix  est  1 203.,  et  aliquantulum 

plus;  quod  plus  est  minus  dc  ̂    ,   et  plus  de  ̂    .   Ex  lioc  quidem  erit  manifestum 

quod  in  omni  pyramide  cquilatcra  quadratura  sug  altitudinis  est  f   quadrati  unius  la- 

terum eius  ;   nec  non  ct  quadratum  rcctg  procedentes  ah  unoquoque  angulorum  ad 
casum  altitudinis  pyramidis  est  tertia  quadrati  eiusdem  lateris:  ipiod  possumus  inue- 

22 

*   .ah.  ag.,  ct  ....  wu  .1*.  •   {bl.  107 

24-40;  j.g.  169,  iis.  12-19). 

fn|.  107  vart*. 

•   cmUulum  pinmtdi»  ....  tri* rigidorum  i 
(fwl.  107  vena  ,   lia.  1-7;  tug.  169  . lio .   24.2»:. 
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iin.  11-24J. 

*"«»   Ir  -160.,  cubi  t   {fel.  108 
lia.  24-13  ;   jug,  170,  lm.  W 

f 

no  •   .dis? 

stigarc  hoc  modo.  Est  enim  bi.  dimidium  ex  bg.;  quare  quadratum  cx  bi.  est  quarta 

quadrati  cx  ab.;  quare  quadratum  ex  .ai.  est  -   ex  quadrato,  quod  fit  a   recta  .a b.: 
est  enim  recta  .ae.  £   ex  .a. i.}  quare  quadratum  cx  ,ae.  est  £   ex  quadrato  recte  .ai.; 

ergo  quadratum  cx  .ae.,  hoc  est  ex  .be.,  uel  cx  .ge.,  est  J   de  {   quadrati  lateris  .a b. 

Sed  |   de  *   alicuius  rei  est  quantum  £   de  -J  eiusdem  rei,  hoc  est  {   ;   ergo  quadratum 
uniuscuiusque  rectarum  .a e.  be.  ge.  est  tertia  quadrati  lateris  .ba.;  hoc  est  ex  latere 

.da.  Vndc  si  cx  quadrato  lateris  .da.  auferatur  quadratum  lineg  .«e.,  remanebunt  pro 

quadrato  altitudinis  .de.  f   ex  quadrato  lateris  .da.,  ut  predixi.  Et  notandum  quod  in 

omni  pyramide,  cuius  basis  triangula  est  habente  latera  ab  angulis  basis  ipsius  adseen- 
dcnlia  ad  punctum  summitatis  eius  sibi  inuiccm  equalia ;   casus  ipsius  altitudinis 

erit  centrum  circulj  continentis  |   basem  ipsius  pyramidis.  Kyrsys  esto  pyramis  .abed. 

habens  latera  .da.  db.  dc.  sibi  inuiccm  equalia  ;   basis  ucro  eius,  scilicet  trigonum 

. abe .,  sit  cuiuslibet  triangulp  formg;  et  uolumus  inuenire  casum  cadentem  a   puncto 

d.  super  trigonum  abc.  per  numerum;  qui  casus  erit  centrum  circulj  continentis 

trianguli  .abc.;  protraham  primum  cathetum  .ae.  in  triangulo  .abc.,  in  quo  diui- 

dam  id  quod  lit  cx  .ba.  in  .ac.;  ct  quod  proucuerit ,   erit  dyameter  circulj  conti- 
nentis triangulum  .abc.,  ut  in  tractatu  circulorum  superius  demonstraui.  Ad  cuius 

rei  similitudinem  esto  latus  ab.  13.,  latus  .ac.  13.,  latus  quoque  bc.  sit  .14.;  quare 

catbetus  .ae.  erit  12.:  iu  quo  si  diulserimus  superficiem  cx  .ba.  in  .ac.,  hoc  est  .195., 

ucnicnt  J   te.  pro  dyametro  circulj  continentis  triangulum  .abc.;  cuius  dimidium,  sci- 

licet j   8.,  est  differentia,  que  est  i   casu  altitudinis  pyramidis  ad  unumquemque  an- 
gulorum basis.  Ponamus  etiam,  unumquodque  laterum  .da.  db.  dc.  esse  12.;  quare  si 

ex  quadrato  ipsius,  que  est  144,  auferatur  quadratum  de  £   $,  quod  est  ~   66,  remane- 

bunt 78,  minus  ~   pro  quadrato  catheti  .dg.;  in  cuius  nonam  si  multiplicauerimus  qua 

dratum  trianguli  .abc.,  quoti  est  7036.,  habebitur  quadratum  embadi  totius  pyramidis. 

Et  notandum  quod  si  basis  similium  pyramidum  fuerit  acutiangula,  tunc  casus  alti- 

tudinis ipsius  cadet  infra  trigonum  .abc.:  et  si  ungulus  .bac.  fuerit  rectus,  tunc  dya- 

meter circuli  continentis  triangulum  .abc.  erit  recta  .bc.;  ct  suprascriptus  casus  erit 

super  dimidium  lineg  .bc.:  ct  si  angulus  .bac.  fuerit  obtusus,  tunc  ipse  casus  erit  extra 

triangulum  a   parte  .bc.  Item  ponam  pyramidem,  cuius  basis  . abg .   sit  trigonum  equila - 
letum,  ucl  cquiclurium;  ex  lateribus  uero  .da.db.dg.  sint  duo  tantum  sibi  inuiccm 

equalia,  que  suut  .db.dg.;  uolo  ostendere  modum  quomodo  habeatur  altitudo  ipsius 

pyramidis.  Quoniam  in  trigono  .dbg.  duo  latera  .db.  et  ,dg.  alternis  equalia  sunt;  si  a 

puncto  .d.  super  basem  .bg.  cathetus  ducatur  .de.,  diuidel  hasem.bg.  in  duo  equa  super 

.e.  Similiter  quia  trianguli  .abg.  latera  .ab.  ct  .ag.  equalia  sunt;  si  a   puncto  .c.  recta 

protrahatur  .ea.,  erit  utique  .ae.  recta  cathetus  super  basem  .bg.:  producatur  quidem 

.ac.  in  utramque  partem  in  infinitum  in  punctis  .(.c.;  deinde  super  reclum  .f.c.  produ- 

cam cathetum  a   puncto  .d.,  qui  erit  altitudo  pyramidis  .dabg.,  cuius  altitudinis  casus 

quandoque  cadet  iulcr  .a  e.,  quando  cadet  extra  triangulum  interpuncta  . a.f uel  .e.c., 

uel  aliquando  iu  puncto  .a.,  ucl  in  puncto  .e.;  que  omnia  ostendamus  cum  numeris.  Esto 

unumquodque  laterum  .ab.  et  .ag.  10;  latus  quoque  bg.  is.;  ct  unumquodque  laterum 

.db.  et  .dg.  m.;  latus  quoque  .da.  sit  .12.:  inueniam  primum  cathetum  .de.,  qui  erit 

radix  dc  .100.,  cum  |   quadratum  casus  .be.  ablutum  sit  cx  quadrato  lateris  .db.  Similiter 
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cathetus  .ae.  erit  .8.:  deinde  iimeniam  casum  trigoni  .Ulle-  super  hasetn  .ac.  sic:  cx 

quadrato  quidem,  quod  fit  cx  .de.,  auferam  quadratum  ex  .da.,  scilicet  ut.  de  180., 

remanebunt  .10.;  quibus  diuisis  per  .ae.,  uenient  quibus  additis  cum  .ae.,  erunt 

10.;  cuius  dimidium,  scilicet  .5.,  est  maior  casus  a   latere  maiori  .de.:  quare  ponam  .h. 

super  punctum  casus,  ut  sit  .eh.  s,  remanebunt  pro  .ah.  3.:  ergo  si  quadratum  lineg 

■ah.  auferatur  ex  quadrato  lineg  .da.;  uel  ex  quadrato  lineg  .de.  auferatur  quadratum 

lineg  .eh.,  erit  illud  quod  remanebit,  scilicet  135.,  quadratum  catheti  .dh.  Et  notan- 

dum, quod  si  angulus  .dah.  esset  rectus,  tunc  .da.  esset  cathetus  descendens  i   puncto 

.d.;  et  si  angulus  .dah.  esset  maior  recto,  tunc  cathetus  descendens  a   puncto  ,d.  caderet 

extra  triangulum  super  lineam  .af.:  similj  quoque  modo  si  angulus  .deh.  esset  rectus, 

tunc  .de.  esset  altitudo  pyramidis;  et  obtusus  esset  angulus  .deh.,  tunc  cathetus  de- 
scendens i   puncto  .d.  caderet  iutcr  puncta  .e.c.  extra  triangulum:  et  si  unusquisque 

angulorum  .dah.  cl  .deh.  acutus  esset, caderet  utique  tunc  perpendicularis  inter  puncta 

•a.e.  super  lineam  .ae.  Esto  rursus  pyramis,  cuius  summitas  sit  -a.;  basis  quoque  eius 

sit  trigonum  .bcd.  diuersilatcrum,  cuius  latus  Jbc.  sit  ta.;  latus  quoque  .cd.  14.;  latus 

ucro  .db.  is.,  cuius  cathetus  esto  recta  .be.;  ex  reliquis  ucro  lateribus  descendentibus 

i   punctu  .a.  ad  puncta  .b.cai.  sint  latera  .ac.  et  .ad.  equalia,  quorum  unumquodque 

sit  pedum  .io.;  reliquum  ucro  latus  jtb.  sit  .ts. :   uolo  ergo  cathetum  cadentem  a   puncto 

.a.  super  planum,  iu  quo  est  trigonum  .bcd.,  inucnire.  Protraham  primum  in  trigono 

■acd.  cathetum  .af.;  et  per  punctum  f.  in  superficie  trigoni  bcd.  protraham  lineam 

■fg.  facientem  rectos  angulos  .gfd.  et  gfe.;  et  copulabo  rectam  .ag.;  et  in  trigono 

■afg.  super  lineam  .fg.  cathetum  producam,  que  erit  cathetus  cadens  a   puncto  .a. 

super  planum  trigoni  .bcd.;  que  cathetus  sic  per  numerum  inuenilur:  quia  rectus  est 

angulus  -gfd.,  erit  linea  .fg.  equidistans  catheti  .be.;  quare  est  sicut  .df.  ad  .de.,  ita 

.dg.  ad  db.:  est  enim  .de.  9,  et  Jf.  est  7.,  scilicet  dimidium  ex  . ed .,  cum  equiclurium 

sit  trigonum  . acd .;  ergo  est  sicut  7   ad  9.,  ita  .dg,  ignota  ad  .db.  notam,  que  est  .<5.: 

quare  si  mulliplicaucrimus  .7.  per  .13.,  et  diuiscritnus  per  .9.,  uenient  |ii.  pro  linea  .dg. 

Similiter  si  multiplicauerimus  .df.  per  . be scilicet  7   per  12,  ct  d   illiserimus  per  .de.,  ue- 

nient *   9   pro  linea  .fg.  :   deinde  in  trigono  ,abd.  super  latus  .bd.  callidum  pro- 

traham .ah.,  ct  erit  casus  longior  .bh.  |   11.;  breuior  ucro  .dh.  erit  ̂    3.:  quare  qua- 

dratum catheti  ah.  erit  |   88;  cum  quo  si  addatur  quadratum  liucg  .hg.  ,   quod  est 

£   69., |   erunt 158.  pro  quadrato  lineg  .ag.  Rursus  si  de  quadrato  liucg  .ad.  auferatur 

quadratum  ex  .df.,  scilicet  49  de  ioo.,  remanebunt  .51.  pro  quadrato  lineg  .af;  ergo 

linea  .af.  est  radix  de  .51.;  et  linea  .ag.  est  radix  de  J   158.;  linea  quoque  .fg.  est  \   9.: 

et  postquam  habemus  latera  trigoni  afg.  nota,  possumus  notitiam  catheti  descenden- 

tis ab  .a.  super  lineam  .fg.  habere  per  doctrinam,  quam  docuimus  in  dimcnctione  em- 
badorum triangulorum. 

Rvnftvs  adiaceat  pyramis  .a.b.gul.,  cuius  basis  est  trigonum  .abg.  diuersilatcrum; 

lntcra  uero  descendentia  d   puncto  .d.  in  puncta  .a.b.c.  sint  similiter  diucrsa,  et  ine- 
qualia;  quare  aliquando  erit  unum  ex  eis  orthogonaliter  erectum  super  trigonum  .abg., 

et  quandoque  erunt  omnia  lntcra  declinantia.  Verbi  gratia:  sil  latus  .ab.  10.,  ct  .ag. 

.9.,  et  .bg.  5.,  et  .da.  15.;  latus  quoque  .db.  13.,  ct  .gd.  sit  .12.;  in  hoc  pyramide  recta 

.dg.  est  cathetus  ipsius,  cum  quadrata  linearum  .bg.  et  .gd.  equentur  quadrato  lineg 

«   qaidraturo  diu  ....  unuiqiiMq iro  t 
(fcl.  105  verto,  lia.  1-14;  pag,  170  . 
lia.  41  -   |«g.  171,  lia.  12}. 
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.db.;  ncc  non  ct  quadrata  linearum  .dg.  et  .ga.  e jucutur  quadrato  lineg  .ad.-,  ergo 
si  tertia  ex  .dg.  ducatur  per  embadum  trianguli  . abg .,  habebitur  embadum  pyramidis 

.1 a.b.g.d .   Sed  non  sit  cathetus  pyramidis  aliqua  ex  lineis  descendentibus  a   summitate 

cius,  ut  in  pyramide  . abed .,  cuius  latus  .ab.  sit  .13.,  .bc.  14., ac.  15.;  latus  quoque 

.bd.  13.,  et  .dc.  15.,  et  .da.  14.  Primum  in  triangulo  .abc.  protraham  cathetum  .aer,  et 

in  trigono  .dbc.  protraham  cathetum  .df.;  et  per  punctum  ./.  protraham  lineam  .fh. 

....  ae  196. ,   re inu-  cquidistaulcm  catheto  .ac.,  ut  sit  angulus  .hfc.  rectus  :   deinde  in  trigono  .dac .   pro- 
«iiftt  »   i   fol.  109  rteto  ,   Ua-  28*29  *   *,  .   .   '   ..  ......  i- 
io;  f.*g.  171. 1«.  8-i5j.  traham  callictum  .dg.  super  rectam  .ac. ;   ex  quibus  omnibus  habebitur  nota  linea 

.dh.;  quare  latera  trigoni  .dfh.  erunt  nota  ;   ergo  et  cathetus  cadens  in  ipso  a   puncto 

.d.  super  lineam  .fh.  erit  nota,  que  erit  altitudo  pyramidis.  Verbi  gratia:  cathetus 

quidem  .ac.  est  .u.j  casus  quoque  .bc.  5.;  ct  casus  .ec.  est  .9.  Similiter  cathetus  .df. 

in  superficie  trianguli  .dbc.  est  .12.;  ct  casus  .fc.  est  .5.:  et  quia  .fh.  equidistans  est 

catheto  .ae.,  erit  sicut  .cf.  ad  .ce.,  ita  .fh.  ad  .ae.,  ct  .ch.  ad  .ca.;  quare  .fh.  esi  |   6., 

ct.c/i.cst  J8.:  deinde  ut  iuueuiamus  cathetum  .dg.,  auferam  quadratum  .dc.  ex  qua- 

draro lateris  .da.,  scilicet  169  de  196.,  remanent  .87.;  quibus  diuisis  per  .ac.,  ucniet 

|   i.;  quod  addam  cum  .ac.,  erunt  J   16;  cuius  dimidium,  scilicet  fs.,  est  casus  maior 

•   «latuiio  |.jiwUii ....  .«ici.  r«r|nt  »   ,ag.;  quare  casus  minor  .gc.  est  -   et  cx  his  habebuntur  -   li  pro  catheto  .dg.  : 

.ui<«o«i  17*.  lio.  ti-83).  cuius  quadrato  si  addatur  quadratum  ex  . gh .,  habebuntur  J   128.  pro  quadrato  linep 

.dh.-,  quare  dh.  est  Jii.:  restat  ut  in  trigono  .dfh.  inucniamus  cathetum  cadentem 

d   puncto  .d.  super  lineam  .fh.',  et  erit  casus  maior  .fi  ~   4.;  quare  cathetus  .di.,  qui  est  | 

r«l.l09»!  altitudo  pyramidis,  erit  radix  de  J   183.:  in  qua  si  multiplicauerimus  tertiam  embadi 

trigoni  .abc.,  que  est  .28.,  habebimus  radicem  dc  97020  pro  embado  pyramidis  .abed. 

Notandum,  quod  si  trigoni  .dbc.  angulus  .dcb.  fuerit  obtusus,  tunc  cathetus  .df.  cadet 

extra  triangulum  .dbc.,  ut  in  hac  alia  cernitur  formula,  in  qua  ponimus  latus  .ac. 

.13.,  ct  .bc.  9.;  latus  quoque  .ab.  radicem  de  ico.;  ct  sit  latus  .da.  19.;  latus  quoque 

db.  17.;  latus  uero  dc.  sit  .10.:  quare  cathetus  .ae.  erit  .12.;  ct  casus  .be.  erit  .4.;  et 

w ,iio. ‘ T7i fin* M   ec’  e,'it  .5.:  cumque  extraxerimus  quadratum  .dc.  dc  quadrato  lateris  .db.,  remane* 
—   (>*«.  171,  lin.  6).  bunt  189  diuidenda  per  .6c. ,   scilicet  per  .9.,  uenient  .21.;  que  si  addita  fuerint  cum 

£   eisdem  .9.;  ct  sumina  diuidalur  in  duo  equa,  proucuicnt  .15.  pro  casu  .bf.:  ergo  punctus 

./.cadit  extra  .b.c.;  ct  est  .cf,  36.,  cuius  quadratum  si  auferatur  cx  quadrato  lateris 

.dc.,  uenient  .01.  pro  quadrato  catheti  .df.;  quare  .df.  est  .8.:  deinde  protraham  lineam 

.fh.  cquidistuulem  catheto  .aer,  ct  faciam  eam  concurrere  cum  linea  .ba.  in  puncto 

./i.;  et  copulabo  .dh.,  ct  erit  trigonum  .hbf.  orthogonium,  ct  simile  trigono  .abe.: 

quare  erit  sicut  .be.  ad  .ea.,  ita  .bf.  ad  .//*.;  quare  .fh.  est  .45.,  cuius  quadratum,  quod 

est  2023,  si  addiderimus  curu  quadrato  basis  .bf. ,   quod  est  225,  uenient  .2250  pro  qua- 

drato lincg  .bh.  Vel  quia  est  sicut  be.  ad  .bf. ,   ita  ba  ad  bh  ;   si  multiplicauerimus 

quadratum  ex  bf.  per  quadratum  ex  ba.,  hoc  est  225  per  ico,  et  diuiserimus  sum- 

mam per  quadratum  cx  be.,  quod  est  ig,  uenient  similiter  .2250.  pro  quadrato  lineg 

.bhr.  deinde  ut  perueuiatuus  ad  notitiam  lineg  . d h.,  inueniam  cathetum  trigoni  ,dba. 

cadentem  d   puncto  .d.  super  latus  .ba.;  quod  sic  fit:  cx  quadrato,  quod  fit  ex  .da.. 

auferam  quadratum  ex  .db.,  scilicet  289  de  361,  remanebunt  .72.  diuidenda  per  latus 

.ba.,  quod  est  radix  dc  .160.;  quare  quadratum  dc  72,  quo<l  est  5184  ,   diuidam  per 

ico,  ct  uenict  |   32.;  quibus  additis  cum  igo,  uenicul  f   192.:  dc  quibus  si  auferatur  du- 
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pium  radicis  multiplicationis  de  j   32  in  ico.;  quod  duplum  est  .144.,  remanebunt  f   48. 

pro  quadrato  dupli  minoris  casus,  qui  sit  .bk.;  quare  quadratum  cx  .bk.  erit  ̂    12,  sci- 

licet quartum  de  -48;  quibus  ~   12  extractis  de  quadrato  liucg  ,db.y  remanebunt  ̂    276 
pro  quadrato  catheti  ,dk.i  deinde  ut  habeamus  notitiam  lineg  kh.>  addam  quadratum 

ex  .bk.  cum  quadrato,  quod  fit  a   . bh ,,  scilicet  75  12  cum  2250,  erunt  ~   2202;  cx  qui- 
bus auferam  duplum  radicis  eius,  quod  Iit  ex  ̂    12  in  2250;  quod  duplum  est  .330., 

remanebunt  ̂    1931  pro  quadrato  lineg  .kh.:  cui  si  addatur  quadratum  cx  .d k.y  scilicet 

^276,  ueuicnl  .2200.  pro  quadrato  lineg  .dh.;  quare  .dh.  est  47.:  deinde  ut  inueniamus 

cathetum | trigoni  .dfft.  cadentem  a   puncto  .d.  super  latus  ,fh.t quod  est  .45.;  ct  latus  .df. 

est  .8.,  operabimur  suprascripto  modo;  ct  inueniemus,  ipsum  cathetum  cadere  extra 

lineam  Jif.  secundum  quantitatem  de  ~   1;  qui  casus  esto  .fi.-,  et  auferatur  quadratum  cx 
//.,quod  est  J   t,  ex  quadrato  ex  .r/./.,  quini  est  .64.,  remanebunt  J   02  pro  quadrato  lineg 

.r//.,  scilicet  cathetum  pyramidis  .abed.  Quod  idem  inucnies,  si  ex  quadrato  lateris 

.dh.  auferatur  quadratum  casus  .hl.;  ucl  si  ex  quadrato  lineg  .r/c.  auferatur  quadra- 

tum lineg  .c/.j  ct  est  quadratum  lineg  .cl.  cquale  duobus  quadratis  linearum  jcf.fl.x 

uel  aliter  protraham  lineam  .ac.  in  puncto  ./?*.;  et  sit  .em.  equalis  quare  tota  .am. 

erunt  f   13.;  et  copulabo  ,/m.,  que  erit  equalis  cx  .e/.,  que  est  .it.:  addam  quadrata 

linearum  .am  et  m/.t  et  liabclio  quadratum  lineg  .al.:  quod  si  auferam  ex  quadrato 

lineg  .da.,  scilicet  cx  .361.,  remanent  similiter  |   02  pro  quadrato  catheti  .dl.  Ex  hoc 

ergo  patet,  quod  recta  .dl.  orthogonaliter  stat  super  plaiiuiu  . fbh .,  cum  faciat  rectos 

angulos  cum  Uncis  .lh.  Ia.  Ic.s  deinde  si  cathetum  .dl.  mulliplicauerimus  per  tertiam 

trigoni  . abe .,  que  est  .18.,  habebimus  .20160  pro  quadrato  embadi  totius  pyramidis 

.abed.,  et  sic  in  omnibus  pyramidibus  procedere  studeas:  potes  etiam  ad  notitiam 

altitudiuum  omnium  pyramidum  cum  instrumentis  supradiclis  arundinum,  ucl  cum  filo, 

et  plumbo  uerissiinc  perucnire.  Et  si  basis  alicuius  pyramidis  fuerit  quadrilatcra,  aut 

mullilatera,  non  minus  tertia  sug  altitudinis,  in  totam  basim  erit  multiplicanda;  quia  si 

basis, quodeumque  sil  laterum, in  trigona  diuisa  fucrit;ct  ab  angulis  ipsorum  triungulorum 

ad  punctum  altitudinis  pyramidis  recte  protrahantur,  resoluetur  itaque  tota  pyramis  in 

tot  pyramides  habentes  bases  triangulas,  quot  fuerint  trianguli  protracti  in  ipsa  base;  et 

erit  altitudo  omnium  pyramidum  una.  Quare  si  tertia  pars  ipsius  altitudinis  ducatur 

in  aream  uniuscuiusque  trianguli,  hoc  est  iu  totam  basim  diuisg  pyramidis,  nimirum 

emiKidum  omnium  pyramidum  resolutorum,  scilicet  totius  pyramidis,  habebitur.  Et  si 

ab  aliqua  piramule  auferatur  pyramis  aliqua  per  superficiem  equidistautem  sue  basi; 

et  uolueris  scire  embadum  residui;  quod  curta,  sine  decurtata  pyramis  nuncupatur. 

Ex  embado  totius  pyramidis  embadum  abseisg  pyramidis  tolle:  ct  quod  remanserit,  erit 

embadum  decurtatg  pyramidis.  Verbi  gralia :   si  ex  pyramide  . dabg .,  cuius  basis  est 

trigonum  .ab”.,  auferatur  pyramis  * dezL ,   cuius  basis,  scilicet  trigonum  .esi.,  sit  equi- 

distans  basi  -abg.;  et  uolumus  embadum  curtg  pyramidis  . abgezi .   inucuirc.  Ex  em- 

bado  quidem  pyramidis  |   .dabg.  tollemus  embadum  pyramidis  . dezi .;  cl  quod  residuum 

'fuerit,  erit  embadum  decurtatg  pyramidis  .a bge 21.:  ucl  aliter,  quoniam  trigonum  esi. 
cquidistans  est  trigono  •dbg.;  et  sunt  latera  trigoni . ezi .   secantia  superficies  .dab.  ct 

.dbg.  ct  .dea.,  erunt  etiam  ct  latera  ipsorum  trigonorum  cquidistanlia;  latus  quidem 

.e  z.  lateri  .ab.,  ct  latus  . ci .   lateri  .ag.:  similiter  et  latus  .21.  lateri  .bg.:  et  quoniam 

fo|.  110  ricta. 

•   11  raiMtten  .   ..  cum*  batit  >   |fwl.  Ilo 
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in  trigonis  .dab.  et  .dag.  ct  •dbg.  protracte  sunt  recte  .ez.  ei.  zi.  cquidistantes  basibus 

.ab.  ag.  bg.,  erunt  anguli  exteriores  cquales  oppositis  et  interioribus  angulis,  siquidem 

qui  sub  .dez.  angulo  qui  sub  . dab .,  nec  non  ct  anguli  qui  sub  .dze.  et  .dzi.  ct  diz.  ct 

.die. et  .dei.  angulis  qui  svibsiba.  et  .dbg.  et  .dgb.  et  .dga.el.dag.  sunt  cquales. Sunt 

enim  et  anguli  .zei.  ct  .eiz.  et  ize.  cquales  angulis  .bag.  et  .agb.  et  . gba.,  cura 

superficies  .ezi.  cquidistcl  superficiei  .abg.  Quare  anguli  solidi  qui  ad  .e.  et . z .   et  J. 

pyramidis  .dezi.  cquantur  angulis  solidis,  qui  sunt  ad  .a.  ct  .6.  et  ,g.  Vnde  patet,  py- 

ramidem  .dezi.  similem  esse  toti  pyramidi  .dabg.  Similes  ergo  pyramides  ad  sc  in- 

uiccm  sunt  in  triplici  proportione  similium  laterum:  quare  proportio  pyramidis  .dabg. 

ad  pyramidem  .dezi.  est  proportio  triplicatu  lateris  .bg.  ad  latus  .zi.)  quare  ponamus 

esse  sicut  .bg.  ad  .zi.,  ita  quantitas  .c.  ad  et  sicut  .c  ad  ita  ./.  ad  x.  et  x. 

ad  y.;  et  erit  .c.  ad  y.  proportio  triplicata  lateris  .bg.  ad  latus  .zi.  Quurc  est  sicut 

.c.  ad  y.,  ita  pyramis  .dabg.  ad  pvramidcin  .dezi.  :   auferatur  quidem  ex  quantitate 

.c.  quantitas  y.,  ct  remaneat  quantitas  . h erit  deinceps  sicut  .c.  ad  . y ita  quantitas 

Jiy.  ad  quantitatem  y.  Ergo  est  sicut  quantitas  .by.  ad  quantitatem  y.,  ita  pyramis 

.dabg.  ad  pyramidem  .dezi.:  erit  ergo  disiunctim  sicut  .h  ad  y,  ita  curta  pyramis 

.abgezi.  ad  pyramidem  .dezi.  Vnde  si  latera  trigonorum  .abg.  et  xzi. j   et  altitu- 

do pyramidis  .dabg.  erunt  nota,  erit  siquidem  notum,  per  ea  que  dicta  sunt,  em- 

batium curtg  pyramidis  jibgczi.  Que  astendantur  cura  numeris.  Sit  latus  .ab.  13.,  ct 

.ag.  15.,  ct  .bg.  tf.;  et  altitudo  pyramidis  .dabg.,  que  sit  recta  .dk.,  sit  .24.;  ct  super 

dimidio  laterum  .da.db.dg.  transeat  superficies  trigoni  .ezi. ;   et  erit  latus  .ez 

et  latus  ei.  $   7 ;   latus  quoque  .zi.  erit  .7.;  ct  cathetum  .dk.  ponamus  .24.,  que  secta 

est  d   superficie  .ezi.  in  duo  media  in  puncto  .t.  Et  ponamus  quantitatem  .c.  esse  .8.; 

el  quia  latus  .bg.  duplum  est  lateri  .zi.,  erit  quantitas  .c.  duplum  quantitatis  .f.,  et 

f   quantitatis  .x.,  nec  non  et  x.  duplum  est  quantitatis  y.\  quare  est  .4.,  et  .x.  2., 

et  y.  est  .1.;  el  tollatur  ex  quantitate  .c.  cqualis  |   quantitati  y.,  scilicet  .1.  de  s,  re- 

manebunt .7.  pro  quantitate  . h et  quia  inucnimus  esse  sicut  .h.  ad  y.,  ita  pyramis 

curta  .abgezi.  ad  pyramidem  .dezi.  Est  enim  .h.  septuplum  ex  y .;  quare  decurtata 

pyramis  .abgezi.  est  septuplum  pyramidis  .dezi.  Sed  pyramis  .dezi.  est  .84.,  que 

proucniunt  cx  ductu  tertig  partis  altitudinis  .dt.,  que  est  .4.  ,   in  triangulum  .ezi., 

qui  est  .21.  Quare  si  multiplicauerimus  .84.  per  .7.,  habebimus  .588.  pro  embado  curtg 

pyramidis  .abgezi.:  ucl  si  ex  tota  pyramide  .dabg.,  que  est  072.;  que  proucniunt  cx 

ductu  tertig  partis  altitudinis  .dk,,  que  est  .8.,  in  triangulum  .a£g.,qui  est  .84.,  ex- 
traexerimus  .84.,  scilicet  pyramidem  .dezi.  ,   remanebunt  similiter  588  pro  pyramide 

.abgezi. 

Adiace.it  rursus  pyramis  .dabg.,  cuius  summitas  sit  . d .;  et  auferatur  d   pyramide 

.dabg.  pyramis  .dezi.  cum  superficie  .ezi.  equidistante  basi  .abg. ;   ct  protrahatur  in 

ea  d   puncto  .d.  cathetus  .dtk.  Dico  quod  embadum  curtg  pyramidis  . abgezi .   pro- 
ucnit  ex  ductu  tertig  partis  altitudinis  ipsius,  que  est  ek in  summam  arcarum  basis, 

et  capitis  illius,  ct  superficiei,  que  est  in  proportione  media  inter  superficiem  basis, 

et  superficiem  capitis.  Quod  sic  probatur:  super  rectam  quidein  .bg.  ordinabo  super- 

ficiem rectiangulam  .bm.  equalcm  superficiei  trianguli  .abg.-,  et  ponam  lineam  .ng. 
equa I em  lineg  et  applicabo  super  rectam  .ng.  superficiem  rectiangulam  .nopg. 
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equalcm  superficiei  trianguli  .es*.;  et  ducam  rectam  .po.  in  .q.  Dico  primum ,   super- 
ficiem .np.  similem  esse  superficiei  .bm.  Quod  sic  probatur:  quoniam,  ut  in  antecedente 

figura,  trigona  abg. e t   .ezi.  demonstrata  sunt  equiangula  esse,  erunt  etiam  propter  lioc 

sibi  ihuicem  similia.  Similia  uero  trigona  in  duplici  proportione  sunt  similium  late- 

rum. Latera  quidem  .bg.  et  ,zi.  sibi  inuicem  sunt  similia  ;   quare  proportio  trigoni 

.1 abg .   ad  trigonum  .ezi.  est  duplicata  lateris  .bg.  ad  latus  .zJ.:  sit  itaque  sicut  .bg. 

ad  .si. ,   ita  .zi.  ad  quare  est  sicut  .bg.  ad  .o.,  ita  trigonum  .abg.  ad  trigonum 

.ezi.  Sed  trigono  .abg.  equalis  est  supcrlkics  rectiangula  .bm.,  et  trigono  .ezi.  equa- 
lis  superficies  .np.  Quare  erit  sicut  .bg.  ad  .v.,  ita  superficies  .bm.  ad  superficiem 

.np.:  et  est  .ng.  equalis  rcctg  .si.  Vnde  est  sicut  .bg.  ad  ,ng.9  ita  .ng.  ad  .s>.  Tt 

quando  tres  recte  continue  proportionales  sunt,  erit  sicut  prima  ad  tertiam,  ita  figura, 

que  est  a   prima,  ad  figuram  que  est  ad  secundam  similem,  et  similiter  descriptam. 

Vnde  est  sicut  .bg.  ad  .o.,  ita  quadrilatenim  .bm.  ad  quadrilatcrum  descriptum  a   linea 

.gn.  simile  quadrilatcrum  Jbm.  Vnde  si  quadrilatcrum  .np.  non  est  simile  quadrilate- 
ro  .bm..  describentur  super  lineam  .ng.y  et  in  angulo  .ngm.  aliud  quadrilatcrum,  quod 

erit  |   maius,  ucl  minus  quudrilutero  .np.:  ad  quod  quadrilatcrum  .bm.  descriptum  fili*! 

a   linea  bg.  haberet  proportionem  eam  quam  habet  .bg.  ad  .v>.  Sed  sicut  .bg.  ad  .v. 

ita  demonstratum  est  quadrilalerum  .bm.  ad  quadrilatcrum  .np.:  ergo  quadrilatcrum 

.bm.  ad  duo  diucrsu  haberet  catidcm  proportionem;  quod  est  inconucuieus.  Siinile  est 

ergo  quadrilalerum  .np.  quadrilatero  .bm.  ,   ut  predixi  .   Similes  quidem  superficies 

circaequalcs  angulos  latera  babeut  proportionalia.  Vnde  est  sicut  .bg.  ad  .gm.t  ita 

.ng.  ad  .gp.:  permuta tira  ergo  est  sicut  .bg.  ad  .ng.t  ita  .mg.  ad  ,pg.  Sed  sicut  .mg. 

ad  -pg.f  ita  superficies  .bm.  ad  superficiem  .bp.;  et  etiam  sicut  .bg.  ad  .ng.,  hoc  est 

sicut  .mg.  ad  .pm.t  ita  superficies  .bp.  ad  superficiem  .pn.;  ergo  est  sicut  superficies 

.bm.  ad  superficiem  ,bp.t  ad  superficiem  .pn.  Quare  superficies  .bp.  est  media  in  pro- 
portione inter  superficiem  .bm.9  et  superficiem  .pn.,  hoc  est  inter  superficiem  .abg., 

et  trigouum  .ezi.  Quare  ostensum  est  quod  multiplicatio  terlig  partis  .t  k.  in  con- 

iuuetum  ex  superficicbus  trigonorum  .abg.  ct  4zi. ,   et  superficiei  Jbp.9  hoc  est  in 

roniunctum  ex  superficiebus  .bm.  et  .bp.  et  .pn.  faciat  embadum  abscisionis  . eziabg .: 

primum  quidem  manifestum  est  quod  embadum  totius  pyramidis  Aabg.  habetur  ex 

multiplicatione  tertig  partis  altitudinis  .dk.  in  superficiem  trianguli  . abg.,  hoc  est  in 

superficiem  .bm.;  ergo  ex  ductu  .dk.  in  superficiem  .bm.  prouenit  triplum  areg  py- 

ramidis Aabg.  Sed  multiplicationi  .dk.  in  superficiem  .bm.  equales  sunt  multiplica- 
tiones ex.dt.  et  ,tk.  in  superficiem  .bm.;  ergo  ex  multiplicationibus  .dt.  in  .bm.,  et 

ex  .tk.  in  .bm.  prouenit  triplum  areg  pyramidis  .dabg.:  de  quo  triplo  si  auferatur 

triplum  areg  pyramidis  . dczi quod  triplum  habetur  ex  ductu  .dt.  in  superficiem 

trianguli  .ezi.,  hoc  est  in  superficiem  .np.,  remanebit  multiplicatio  ex  . tk •   in  super- 
ficiem Am.f  et  cx  .dt.  in  superficiem  .R.  ct  S.  pro  arca  tripli  curtg  pyramidis  . cg .: 

Ilis  itaque  demonstratis,  copulabo  rectas  .b k.  ct  .zt.,  que  erunt  in  superficie  trianguli 

.dkb.;  ct  erunt  rectg  .bk.  et  .tz.  equidistautes.  Quare  est  sicut  .bd.  ad  .zd.,  ita 

.kd.  ad  .dt.  Sed  sicut  .bd.  ad  . zd .,  ita  .bg.  ad  . ng.,  et  .mg.  ad  .pg.:  quare  diuisum 

erit  sicut  .bn.  ad  .ng.,  uel  sicut  ,mp.  ad  .pg.,  ita  .kt.  ad  .dt.  Sed  sicut  ,mp.  ad  .pg ., 

ita  superficies  .r/m.  ad  superficiem  .bp.;  quare  multiplicatio  .tk.  in  superficiem  .bp. 

*   i   pvrimide  ....  irnoJ  erit  •   (M.  tll 
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cqualis  est  multiplicationi  ex  .dt.  in  superficiem  .R.,  hoc  est  in  superficiem  .<7 /n.  Rur- 

sus quia  est  sicut  .bn .   ad  *ng.,  ita  .tk .   ad  .rf/.;ct  est  sicut  . bn .   ad  .ng.,  ita  su- 
perficies .S.t  hoc  est  superficies  .bo.t  ad  superficiem  np.:  quare  multiplicatio  ex  .tk. 

in  superficiem  .np.  cquatur  multiplicationi  ex  .dt.  in  superficiem  .S.;  ergo  multipli- 
catio cx  .t  k.  in  coniunctom  ex  superficiebus  .bp.  et  .pn.  |   equulis  est  multiplicatioai 

.dt.  in  superficiem  .R.  S.:  comuniter  adiaceat  factum  cx  .tk.  in  superficiem  .bm.,  erit 

multiplicatio  .tk.  in  superficies  ,bm.  bp.  et  . pk .   equulis  multiplicationi  .tk.  iu  .bm., 

et  ex  .de.  iu  superficies  .R.S.  Sed  cx  multiplicatione  .tk.  in  superficiem  .bm.,  et  ei 

.dt.  in  superficies  ,rs.  prouenit  triplum  areg  eurtg  pyramidis  .eg.;  ergo  cx  ductu  .tk. 

in  superficies  .hm.  bp.  pm.,  hoc  est  in  superficies  trigonorum  .abg.  ezi.,  et  in  su- 

perficiem bp.,  que  est  media  inter  ipsa  trigona,  prouenit  triplum  embadi  uhscisg  py- 

ramidis .cg.  Quare  multiplicatione  tertig  partis  cx  .tk.  in  superficies  trigonorum  .abg. 

ct  .er/., et  in  superficiem  .bp.  prouenit  crubadum  propositg  abscisionis  pyramidis;  et  hoc 

est  quod  uolui  demonstrare.  Etsi  numeris  utilihct.  Esto  latus  .bg.  palmorum  .12.; cathe- 
tus cadens  in  triangulo  .abg.  a   puncto  .a.  super  latus  .bg.  sit  .15.;  latus  quoque  .r/. 

sit  .4.;  altitudo  quidem  .tk.  esto  12.  Quare  erit  sicut  .S.  ad  .t.,  ita  .bg.  ad  .2.1.:  tri- 

plum est  enim  latus  .bg.  lateris  cl  est  sicut  .bg.  ad  ,zi.,  ita  .z.i.  ad  .t».;  quare 

.bg.  nonuplum  est  ex.t>. :   ct  quia  est  sicut  .bg.  ad  .v.,  ita  superficies  trigoni  .dbg. 

ad  superficiem  trigoni  «esi*  Superficies  ergo  trianguli  .nbg.  est  nonupla  trianguli  .er/. 

Nam  superficies  trianguli  .abg.  est  palmorum  .00.  quadratorum,  qui  colliguntur  ei 

ducto  catheto  predicto  in  dimidium  basis  .bg.:  quare  nona  pars  de  palmis  .90. ,   scilicet 

.10.,  est  area  trianguli  .er/.;  superficies  ucro  cadens  inter  triangulum  .abg.,  et  trian- 

gulum . czi .,  in  proportione  media  est  .30.;  quia  est  sicut  90  ad  30.,  ita  30  ad  .10.  Col- 
lectis itaque  his  tribus  superficiclms  iu  unum,  scilicet  90  et  30  et  io.,  faciunt  .130.; 

quibus  ductis  per  tertiam  .tk.,  scilicet  per  4.,  ucnicnt  palmi  cubici/820.  pro  area  curtg 

pyramidis  .eg.  Ad  quam  etiam  summam  ucniemus,  si  cx  toto  pyramide  .dabg.  aufe- 

ramus pynimidera  . desi .;  quod  sic  fit.  Quoniam  est  sicut  .bg.  ad  si hoc  est  sicut 

.bg.  ad  .Bg.,  ita  .dk.  ad  .dt.:  disiunctim  ergo  erit  sicut  .bn.  ad  .Bg.,  ita  .kt.  ad  .td.: 

quare  si  multiplkaucrimus  .ng.  per  .kt.,  hoc  est  .4  per  u.,  et  diuiscrimus  per  , ba., 

hoc  est  per  8.,  ucnicnt  .c.  pro  catheto  .dt.',  quare  tota  .dk.  erit  .18.;  ex  quibus  tertia 
ducta  in  trigonum  .abg.,  scilicet  in  .90.,  ucnicnt  .540.  pro  embado  totius  pyramidis 

.dabg.',  de  quo  embado  si  auferatur  embudum  pyramidis  .desi.,  scilicet  .20.,  que  pro- 
ueuiunt  ex  ducta  tertia  catheti  .dt.  iu  triangulum  .esi.,  scilicet  dc  .2.  in  .10.,  rema- 

nebunt .520.,  ut  supra,  pro  embado  curtg  pyramidis  .cg.  Similiter  ostendetur  eisdem 

demonstrationibus,  si  basis  alicuius  curtg  pyramidis  fuerit  quadrilatera,  uel  multilatcra. 

1   p *r'.  uel  circularis,  ex  eis  |   omnia  que  dicta  sunt  eucnire;  tamen  ut  hoc  opus  magis  per- 

fectum sit,  quandam  curtam  pyrnmidem  habentem  hasein,  et  caput  circulares  pro- 

ponamus. 
Esto  quidem  pyramis  curta.ec.,  cuius  basis  sit  circulus  .abed.,  ct  eius  caput  sit 

circulus  .efg h.,  ct  altitudo  eius  sit  linea  .ik.,  cuius  termini  sunt  centra  circulorum 

prodictorum;  ct  protrahantur  dyametri  ipsorum  .bd.el.fh.;  ct  sint  ipsi  circulj  sibi 

inuirem  cquidistanles.  Quare  multiplicabitur  tertia  cx  .ik.  in  summam  superficiorum 

circulorum  .abed.  ct  .efgh.;  et  cius  superficiei, que  est  media  in  proportione  utriusque 
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circu Ij.  Verbi  gratia  :   serai  .bd.  pone  inter  ulrumque  in  proportione  media  semi- 
dyumclrum  .bk.  et  .i.f.l.m.  lineam,  cuius  spatio  circinetur  circulus  . mno .   Dico  primum, 

circulum  .mno.  cadere  in  proportione  media  inter  circulum  . abe .,  et  circulum  .cfg. 

Probatio.  Quoniam  est  sicut  . bk .   recta  ad  rectam  ./m.,  ita  recta  ,lm.  ad  rectam.//. 

Quare  erit  sicut  .bk.  ad  .//.,  ita  quadratum  ex  .bk.  ad  quadratum  ex  . Im .   Sed  sicut 

quadratum  ex  .bk.  ad  quadratum  ex  .m/.,  ita  quadratum  dyametri  .bd.  ad  quadratum 

dyametri  .pm.  Est  enim  sicut  quadratum  dyametri  .bd.  ad  quadratum  dyametri  .pm., 

ita  circulus  * abed .   ad  circulum  . mnpo .:  ergo  est  sicut  quadratum  semidyametri  .bk. 
ad  quadratum  semidyametri  .m/.,  ita  circulus  .abc.  ad  circulum  .mno.}  et  quia  est 

sicut  .bk.  ad  ,im.t  ita  ,lm.  ad  .*/.  erit  sicut  quadratum  ex  .bk.  ad  quadratum  ex 

Jl.q.m.,  ita  quadratum  ex  Jm.  ad  quadratum  ex  .//.  Quare  est  sicut  quadratum  ex 
.m/.  ad  quadratum  ex  .//.,  ita  circulus  .abc.  ad  circulum  .omn.  Est  etiam  et  sicut 

quadratum  ex  ,lm.  ad  quadratum  ex  .//.,  ita  circulus  .omn.  ad  circulum  .ofg.  Osten- 

sum est  enim  esse  sicut  quadratum  ex  .mb.  ad  quadratum  ex  .//.,  ita  circulus  uibc. 

ad  circulum  .omn.;  ergo  est  sicut  circulus  .abc.  ad  circulum  .omn.,  ita  circulus  .omn. 

ad  circulum  cfg.;  ergo  circulus  .omn.  medius  est  in  proportione  inter  circulum  .abc., 

et  circulum  .cfg.;  ct  hoc  uolui  demonstrare.  Et  ut  habeamus  summam  super  ex  horum 

suma  trium  circulorum,  aggregabimus  quadrata  semidyametrorum  .bk.  ml.  fi.  in  unum; 

et  quod  proucnerit,  ducemus  in  \   2.,  et  habebimus  summam  arcarum  ipsorum  trium 

circulorum;  quam  si  duxerimus  in  tertiam  altitudinis  Jk.,  habebimus  embadum  curtg 

pyramidis  .ec.  Que  ostendantur  cum  numeris.  Sit  semidyameter  .bk.  a.,  et  semidya- 
meter  .//.  sit  .1.  Quare  semidyameter  ,lm.  erit  .t.;quia  [   est  sicut  .4.  ad  .2.,  ita  .2.  ad  .1.; 

et  aggregemus  quadrata  horum  trium  semidyametrorum,  scilicet  .10.  ct  .4.  ct  .1.,  erunt 

.21.;  quibus  ductis  in  }   3.,  uenient  .66.;  quibus  ductis  in  tertiam  altitudinis  ./A'.,  que 
sit  .3.,  uenient  pro  embado  totius  pyramidis  .ec.  330.  Et  si  uolumus  supplere  totam 

pyramidem  .qabed.,  intelligemus,  trigonum  .qbd.  secare  pyramidem  .qabed.  induo 

equa,  in  cuius  superficie  est  cathetus  .ik.:  quo  catheto  protracto  in  .q.,  erit  linea  kq. 

cathetus  trianguli  .qbd.;  in  quo  si  protrahamus  lineam  ,fr.  equidistantem  lineg  ./A., 

erit  linea  fr.  cqualis  lineg  ./A.,  cum  equidistans  sit  linea  fi.  ke.  bk.;  et  erit  .rk. 

equalis  lineg  fi.;  et  trigona  .qif.  et  frb.  erunt  sibi  itiuicem  similia.  Vnde  si  extrac- 

xerimus  .kr.  ,   hoc  est  .//.  ex  kb.,  remanebit  .br.  3.:  et  quia  est  sicut  .br.  ad  .r/., 

ita  fi.  ad  .iq si  multiplicamus  r/.  per  .//.,  et  diuiscrimus  per  .br.,  uenient  .3.  pro 

catheto  .qi.  Quare  tota  .qk.  est  20.,  que  est  altitudo  pyramidis  .qabed. 

Demonstrabo  rursus  aliter  quomodo  ex  ductu  altitudinis  cuiuscumque  pyramidis  de- 

curta tg  in  summam  superficierum  basis  et  capitis  ipsius,  et  eius  superficiei,  que  media 

est  iu  proportione  inter  utramque,  egrediatur  triplum  ipsius  pyramidis  decurtatg.  Ad 

quod  demonstrandum,  adiaceat  pyramis  decurtata  .abgdez.,  cuius  basis  sit  triangulus 

.abg.  maior;  et  cius  caput  sit  triangulus  .dei.  minor  equidistans  basi.  laccat  quidem 

inter  .ab.  et  .de.  in  proportione  media  recta  .it.,  et  triangulus  .kit.  similis  unicuique 

triangulorum  .abg.  et  .dez.;  et  erit  sicut  .ab.  prima  ad  .de.  tertiam,  ita  trigonum 

.abg.  ad  trigonum  M   it.  Sit  rursus  sicut  .it.  ad  .de.,  hoc  est  sicut  .ab.  ad  Jt.,  ita 

.de.  ad  permutarim  erit  sicut  .bg.  ad  .de.,  ita  .it.  ad  u.  Sed  sicut  .it.  ad  .b.,  ita 

trigonum  .kit.  ad  trigonum  .dez.;  ergo  equale  est  sicut  trigonum  abg.  ad  trigonum 
23 
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kit.,  itn  trigonum  .kit.  ad  trigonum  .dez.}  ergo  trigonum  .kit.  est  in  proportione 

inedia  inter  trigonum  Uibg.,  et  trigonum  .des.  Eleuetur  siquidem  super  trigonam  .kit. 

cathetus  .At».  e< pialis  catheto  cadenti  inter  triangulum  ,daz. ,   ct  triangulum  .abg.}  ct 

copulentur  recte  j»j.  et  . mt .}  ct  erit  altitudo  pyramidis  .mkit.  equalis  altitudini  py- 

ramidis decurlatg  . abgdez •   Dc  inde  protrahantur  recte  .ae.  et  .eg.  ct  .dg;  ct  lient  in 

dicta  pyramide  decurtata  tres  pyramides  continue  proportionales,  quarum  maior  est 

pyramis  . abge .,  media  . agde .,  minor  uero  .dgze.  Quod  sic  probatur.  Quoniam  linee 
.de.  ct  .ab.  cquidistanlcs  sunt;  ct  in  cis  sunt  trigona  .abe.  et  . ade .,  erit  altitudo 

utriusque  trianguli  una;  |   quare  erit  sicut  .ab.  ad  .de.,  ita  trigonum  .abe.  ad  tri- 

gonum .ader,  ita  pyramis  .gabe.  maior  ad  pyramident  . gade .   mediani.  Sunt  enim 

ombe  pyramides  sub  altitudine  una,  que  est  a   .g.  puncto;  quia  est  sub  tractus  eorum 

ad  planum  .dabe.}  ergo  est  sicut  .eba.  ad  .de.,  ita  pyramis  gab.  ad  pyramidcm.gr/atf. 

Rursus  quia  equidistantes  sunt  recte  .ag.  ad  .dz.,  ita  trigonum  Mgd.  ad  trigonum 

•gdz.  Sed  sicut  trigonum  .agd.  ad  trigonum  .gdz.  ,   ita  pyramis  .eagd.  media  ad 

pyramidem  .edgz.  minorem,  cum  sint  sub  una  altitudine:  habent  enim  caput  unum, 

quod  est  .e.}  ct  bases  eorum  sunt  iu  uno  plano,  scilicet  in  eo,  in  quo  est  quadri* 
laterum  . dagz ergo  est  sicut  .ag.  ad  .dz.,  ita  pyramis  -edg.  ad  pyramidem  .edgz. 

minorem.  Sed  sicut  .ag.  ad  .dz.,  ita  .ab.  ad  .de.,  cum  trigona  .abg.  et  .dez.  sint 

cquidistantia.  Ostensum  est  etiam  et  sicut  .ab.  ad  .de.,  ita  pyramis  gab.  maior  ad 

pyramidem  .gade.  mediam;  et  est  etiam  sicut  .ab.  ad  .de.,  Iioc  est  sicut  .ag.  atl 

.dz.,  ita  pyramis  .gade.  media  ad  pyramidem  .gdez.  minorem.  Quare  est  sicut  py- 
ramis i eabg .   ad  pyramidem  .eagd.,  ita  pyramis  .eagd.  ad  pyramidem  .gedz.  Ouarc 

tota  pyramis  .abgdez.  decuriata  diuisa  est  in  tres  pyramides  continue  proportiona- 
les, iu  ea  uidclicet,  in  qua  est  recta  .ab.  ad  rectam  .de.:  sed  sicut  .ab.  ad  .de.,  ita 

fuit  triangulus  .abg.  ad  triangulum  .kit.  Sed  sicut  triangulus  .abg.  ad  triangulum 

.kit.,  ita  pyramis  .eabg.  ad  pyramidem  .mkit.:  sunt  enim  ambe  sub  cqualj  altitu- 

dine; ergo  est  sicut  .ab.  ad  de.,  ita  pyramis  .eabg.  ad  pyramidem  .mkit.  Demon- 
stratum est  etiam  sicut  .ab.  ad  .de.,  ita  piramis  .eabg.  ad  pyramidem  . gdae ergo 

pyramis  .eabg.  ad  duas  pi  rami  dos,  que  sunt  .mkit.  ct  .gdae.,  eandem  proportionem 

habent  :   quare  cqualis  est  pyramis  .mkit.  pyramidi  .gade.  Onare  erit  sicut  pyramis 

.gdae.  ad  pyramidem  .gdez.,  hoc  est  sicut  Aib.  ad  .de.,  ita  pyramis  .mkit.  ad  py- 

ramidem .gdez.  :   pyramides  ergo  .eabg.  et  .mkit.  et  gdez.  continue  proportionales 

suut,  et  sub  equalj  altitudine,  nec  non  et  toti  pyramidi  .abgdez.  equantnr.  Vnde  si 

ducatur  altitudo  eorum  in  luses  ipsorum,  scilicet  in  trigona  .a  bg. kit. dez.,  nimirum 

triplum  ipsorum  pyramidum,  hoc  est  totius  decurta  tg  pyramidis  .abgdez.  deuenict; 

et  hoc  est  quod  uolui  demonstrare. 

Kcplicatis  bis  que  ad  areas  cubicas  pjramidum,  et  earum  partium  pertinent. 

Nunc  tractemus  de  bis  que  spectant  ad  mensurationem,  et  earum  partium. 

SI  infra  speram  suinmatur  punctus,  a   quo  qualuor  recte  sibi  inuiccra  eqtiales  |   ad 

superficiem  sperg  concurrant:  et  termini  ipsarum  non  sint  in  una  superficie  plana  ; 

punctus  erit  ccutrum  sperg.  Verbi  gratia  :   sit  spera  .ab.;  et  in  ipsa  sit  punctus  .z., 

a   quo  protracte  sint  quatuor  recte  .zb.  zg.  zd.  ze.  sibi  inuicem  cqualcs;  ct  non  sint 

puncta  b.g.d.e.  in  una  superficie  plana.  Dico,  punctum  .s.  esse  centrum  sperg  .ab. 

Digitized  by  Google 



.VI. 

179 

JVobalio:  protrahantur  a   puncto  .b.  in  puncta  .g.d.e.  rcctc  .bg.  bd .   be.;c t   copulentur 

recte  .dg.  de.,  et  erunt  omnes  iste  rcctc  infra  sperant.  Et  quouiam  omne  trigonum,  ut  in 

undecimo  habetur  Evclidis,  est  in  uno  plano,  erunt  puncta  .b.g.d.  in  uno  plano;  ct 

puncta  .b.d.e.  in  alio;  circa  que  puncta  circinentur  circulj  .bgd, e t   .bde.;  ct  a   puncto .2. 

ad  plana  circulorum  .bgd.  bde •   perpendiculares  protrahantur  zi.  zt.,  et  emittantur  ab 

utraque  parte  in  puncta  .k.l.m.n.;  et  per  punctum  recte  pxolrahatur  .ib.  ig.  id.  Et 

quoniam  .zi.  stat  orthogonalitcr  super  planum  circuli  .b.g.d. ,   erunt  siquidem  anguli  .zib. 

ct  .z/g.  ct  .zid.  recti:  et  quia  recte  .zb.  zg.  zd.  sibi  inuicem  equales  sunt;  et  in  comune 

iacet  recta  .zi.;  erit  itaque  recte  .ib.  et  .ig.  ct  .id.  sibi  inuicem.  Quare  ut  in  Evclide 

habetur,  J.  punctus  centrum  est  circulj  . bgd .:  et  quoniam  .kl.  transit  per  centrum  cir- 

culi .bgd.  orthogonalitcr,  erit  ipsa  Jt/.  dyameter  sperg;  ct  puncta  JcJ.  erunt  poli  cir- 
culi .bgd.,  ut  in  libro  miles,  et  teodosii  probatum  est;  propter  quod  in  linea  .kl.  est 

centrum  sperg.  Similiter  ostendetur,  punctum  esse  centrum  circulj  .bde.;  propter 

quod  ct  linea  .mn.  probatur  esse  dyameter  sperg  .ab.;  quare  in  recta  mn .   est  cen- 

trura  sperg:  ct  quia  .s.  punctus  est  in  utroque  dyaraetro  .kl.  et  .mn.,  patet  ipsuin  esse 

centrum  sperg,  ut  predixi. 

Cvji  linea  que  protrahitur  ex  puncto  capitis  omnis  pyramidis  columng  ad  centrum 

basis  eius  perpendicularis  super  basim  ipsius;  tunc  lincg  rectg,  que  protrahuntur  ex 

puncto  capitis  cius  ad  circulum  continentem  superficiem  basis  eius  sunt  equales:  ct 

multiplicatio  unius  linearum  que  protrahuntur  ex  capite  cius  ad  circulum  coulinculem 

basim  cius  in  medietatem  circuli  continentis  basi  cius  est  embadum  superficiei  py- 

ramidis columng,  hoc  est  eius  que  est  inter  punctum  capitis,  ct  lineam  continentem 

circulum  basis.  Verbi  gratia  :   esto  pyramis  columng  . abgd .,  cuius  summitas  sit  .a.; 

et  cius  basis  sit  circulus  .bgd.,  cuius  centrum  est  .e.;  ct  linea  .ae.  orthogonalitcr  erecta 

sit  super  planum  circuli  .bgd.;  et  a   puncto  m.  ad  lineam  continentem  circulum  .bgd. 

per  superficiem  pyramidis  .abgd.  protrahatur  quotcumque  recte  .ab.  ag.  ad.  Dico 

quidem,  rectas  .ab.  ag.  ad.  sibi  inuicem  |   equales  esse.  Probatio:  protrahantur  a   cen- 
tro .e.  recte  .eb.  eg.  ed.;  que  omnes  sibi  inuicem  equales  sunt  a   centro.  Et  quoniam 

.ae.  perpendicularis  est  super  planum  circuli  .bgd.,  erunt  anguli  .aeb.  ct  .aeg.e t 

.aed.  recti.  Quare  orthogonia  sunt  trigona  .aeb.  et  -aeg.  ct  .aed.,  et  habent  bases 

equales,  que  sunt  .eb.  eg.  ed.;  et  latus  .ae.  est  comune  cis.  Quare  latera  subtendentia 

augulos  rectos,  que  sunt  . ab.ag.ad .   sibi  inuicem  sunt  cqunlia:  ct  propter  hoc  est 

manifestum,  quod  omnes  rectg,  que  protrahi  possunt  ab  .a.  ad  lineam  circunfercntcm 

.bgd.,  equantur  linee  .ab.  Item  dico,  quod  ex  ductu  .ab.  in  dimidium  lincg  circuu- 

ferentis  .bgd.  prouenit  area  superficiei  pyramidis  .abgd.,  que  est  a   circulo  basis  .bgd. 

usque  ad  summitatem  cius:  si  non  fuerit  ita,  tunc  sit  multiplicatio  liucg  .ab.  iu  quan- 

titatem longiorem,  aut  breuiorem  medietate  circunferentig  circuli  .bgd.  ipsum  embadum 

superficiei  pyramidis  .abgd.;  et  sit  quantitas  . iz .;  et  duplum  Jz.  est  longius  circulo 

.bgd.  Ergo  faciam  super  circulum  .bgd.  figuram  rectilineam  habentem  latera,  et  an- 

gulos equales  continentem  ipsum;  ct  sint  latera  cius  aggregata,  minus  duplo  lincg  .iz., 

que  sit  figura  ,tkl.\  et  protraham  lineas  at.ak.  al .;  ct  ostendam,  lineam  .ab.  per- 

pendicularem esse  super  lineam  .bk.  boc  modo:  protraham  lineam  .et.,  et  erunt  qua- 

drata linearum  .eb.  et  ,bt.  equalia  quadrato  lineg  .et.  Comune  adiaceat  quadratum 
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perpendicularis  .ae.,  erunt  quadrata  linearum  .ae.  et  .et.,  hoc  est  quadratum  .at. 

equalia  quadratis  linearum  .ae.eb.  bt.,  hoc  est  quadratis  linearum  .ab.  et  .bt.  Quare 

angulus  .abt.  rectus  est ;   perpendicularis  ergo  est  .ab.  super  lineam  Ak.i  similiter 

ostendetur,  lineam  .ag.  perpendicularem  esse  super  .A-,  akl.,  et  .ad.  super  lineam  Ai. s 
et  quia  recte  .ab  .ag.  ad.  sibi  inuicem  cquales  sunt,  ueniet  ex  multiplicatione  unius 

carum,  ut  dicatur  ex  .ab.,  in  medietatem  laterum  trigoni  .tkl.  embadum  superficiei 

pyramidis  .atkl.  maior  superficie  pyramidis  .abgl.,  cum  contineat  ipsam,  scilicet  eius, 

que  est  inter  circulum  .bgd.,  et  punctum  .a.,  cum  contineat  ipsam:  et  medietas  laterum 

trigoni  Akl.  est  mitius  quantitate  .iz.  ;   ergo  etiam  fuit  multiplicatio  lincg  .ab.  id 

quod  est  minus  linea  .iz.  est  maior  superficie  pyramidis  columng;  quod  est  impossi- 
bile: ergo  non  est  possibile  ut  multiplicatio  lincg  .ab.  in  lineam  ,   que  sil  longior 

medietate  circulj  .bgd.,  sit  embadum  superficiei  pyramidis  .abgd.  Rursus  ponam  lineam 

.iz.  minorem  medietate  circunferentig  circulj  .bgd.;  et  si  possibile  est,  ex  ductu  .ab 

in  .iz.  proucniat  arca  superficiei  pyramidis  uibgd.x  quod  si  ita  est,  sequitur  quod  cx 

multiplicatione  .ab.  in  medietatem  circunferentig  circulj  .bgd.  |   proucnict  superficies 

maioris  pyramidis  pyramide  .abgd.,  que  sit  pyramis  .acfh.,  cuius  summitas  sit  .a.;  et 

basis  cius  sit  circulus  .fch.i  et  describam  in  circulo  .fch.  figuram  rectilincam  .cfh.  mi- 

nime coutingentem  circulum  .bgd.;  et  protraham  a   centro  puncto  .e.  super  lineam  ,cf. 

cathetum  .e/.,  que  diuidet  lineam  .cf.  in  duo  equa;  et  copulabo  rectas  .ac.  al.  af.  ah.; 

et  per  ea  que  dicta  sunt  ostendetur,  linea  .al.  perpendicularis  esse  super  lineam  .fc.; 

ct  equales  debet  perpendicularibus  cadentibus  super  rectas  .cf.  et  .fh.  a   puncto  .a.;  ct 

erit  recta  .al.  maior  quam  .ab.,  cum  longior  sit  .el.  quam  .eb.;  et  medietas  laterum 

figurg  .cfh.  est  maior  medietate  lineg  circunferentig  circulj  bgd.;  et  medietas  circulj 

bgd.  est  maior  .iz.;  et  cx  ductu  .al.  in  medietatem  laterum  figurg  rcctilineg  .cfh. 

proucnit  arca  pyramidis  .acfh.,  cuius  basis  est  trigonum  .cfh.;  et  ex  ductu  .ab.,  que 

est  breuior,  ex  .al.  in  42.,  que  est  breuior  medietate  laterum  trigoni  .cfh.,  prouenit 

arca  maioris  pyramidis  .acfh.,  cuius  basis  est  circulus  .cfh. ;   quod  est  in  comi  enicas: 

suprascripta  pyramis  .acfh.,  cuius  basis  est  circulus  continens  pyramidein  .acfh.  , 

cuius  basis  est  triangula.  Non  enim  multiplicabitur  linea  .ab.  per  longiorem,  aut  bre- 

uiorem  lineam  circunferentig  circulj  -bgd.,  ut  proueniat  inde  area  pyramidis  .abg. 

Quare  concluditur,  quod  cx  ductu  .ab.  in  medietatem  circunferentig  circulj  .bgd. 

proucnit  arca  superficiei  pyramidis  .abgd.,  que  est  inter  summitatem  capitis  eius  , 

ct  circulum  .bgd.  ;   ct  hoc  est  quod  uolui  demonstrare.  Ynde  si  ponamus  perpen- 

dicularem .ae.  st.,  et  semidyaniclrum  .eb.  7.,  erit  utique  linea  .ab.  25.;  quam  si  du- 

xerimus in  medietatem  circunferentig  circulj  bgd.,  que  est  .22.,  uenient  sso  pro  arca 

superficiei  pyramidis  .abgd. 

SI  superficies  secat  pyramidem  columng  ad  cquidistantem  basis  ipsius,  comunis  sectio 

superficiei  ct  pyramidis  erit  linea  continens  circulum  ,   per  cuius  centrum  transibit 

axis  pyramidis  ,   que  est  linea  recta  ducta  £   simulate  pyramidis  ad  centrum  circuli 

sue  basis.  Ad  quod  demonstrandum:  Esto  pyramis  . abed .,  cuius  summitas  est  .a.,  et 

cuius  basis  est  circulus  .bede.,  cuius  centrum  est ct  sccct  ipsam  pyramidem  su- 
perficies .hikl.,  que  sit  equidistans  circulo  .bede.  Dico,  comunem  sectionem  pyramidis 

abed.  ,   et  superficiei  .hikl.  circulum  esse.  Probatio.  Signabo  super  circulum  .bcd. 
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duo  puncta  .b.c.;  ct  sit  arcus  .bc.  miuor  semicirculo;  ct  protraham  a   punctis  .b.c.  dya- 

mctros  .bd.  ce.;  et  copulabo  rectas  |   ab.  ac.  ad.  a   e.  ct  .be.;  et  signabo  super  lineas  w.  iis 

.ab.  ct  .ac.  ct  .ad.  ct  . ae .   super  comunem  sectionem,  quam  habent  ipse  recte  cum  ’   jjJ* Tii  mr*  *i». 
superficie  .kikl.  puncta  h.i.k.l.:  et  quoniam  trigona  .abd.  et  .ace.  sese  inuicein  secant 

super  puncta  .a.f.y  comunis  eorum  sectio  erit  linea  recta,  que  est  linea  cadens  perpendi- 
culariter  ab  .a.  in  ,f.;  ergo  linea  .af.  est  axis  pyramidis  . abed quam  secat  superficies 

Jiikl.  super  punctum  .m.  Rursus  quoniam  trigona  .abd.  ct  .ace.  ct  .abe.  secant  duas  su- 
perficies cquidistanlcs  .bede.  et  Jiikl. ,   erunt  comuucs  carum  sectiones  equidistantes; 

hoc  est  recta  Jik.  cquidistat  recte  .bd.y  et  recta  4/.  recte  .ce.,  et  recta  .hi.  recte  .be.: 

et  quoniam  in  trigono  .abd.  protracta  est  recta  .A A*,  equidistans  basi  .bd.y  erit  sicut 
.a.b.  ad  ,ah.y  ita  .bd.  ad  Jik..  Est  enim  sicut  .ba.  ad  .ah.y  ita  .ac.  ad  .ai.:  cum  in 

triangulo  .abc.  equidistans  basi  .bc.  protracta  sit  linea  .hi. ;   et  est  sicut  .ac.  ad 

.ai.y  ita  .ce.  ad  .il.;  ergo  erit  sicut  .ab.  ad  .ah.y  ita  .ce.  ad  di.  Est  enim  ut  .a b. 

ad  ,ah.y  ita  .bd.  ad  .dk.:  per  equale  ergo  erit  sicut  .bd.  ad  Jik.y  ita  .ce.  ad  .il.: 

permutatim  ergo  ut  .bd.  ad  .ce.y  ita  hk.  ad  .il.;  est  enim  .bd.  equalis  .ce.;  quare 

recta  .hk.  equalis  est  recte  .il.:  et  quoniam  in  trigonis  .afb.  et  .afc.  et  .afd.  ct 

.afe.  protracte  sunt  recte  .hm.  im.  km.  Im /equidistantes  suis  basibus  .bf.  cf.df.  ef.y 

erit  sicut  .bf.  ad  .fa.y  ita  .hm.  ad  .ma.;  et  sicut  xf.  ad  .fa.y  ita  im.  ad  .ma.;  nec 

non  et  sicut  .df.  ad  .fa.y  ita  .km.  ad  .ma.;  et  sicut  ef.  ad  .fa.y  ita  Jm.  ad  .ma. 

Sed  proportio  linearum  .bf.  cf.  df.  ef.  ad  .fa.  est  proportio  una;  cum  ipse  qua  tuor 

rcctc  sibi  inuiccm  cquantur.  Sunt  enim  omnes  i   centro  ,   ct  circulj  omnes  deducte. 

Quare  proportio  rectarum  Jim.  im.  km.  Im.  ad  .ma.  est  similiter  proportio  una:  pro- 

pter quod  patet,  ipsas  sibi  inuiccm  equales  esse;  ct  ducuntur  a   puncto  .m.  ad  comunem 

sectionem  superficiei  Jiikl. ,   et  pyramidis  .abed.  Quare  manifestum  est,  superficiem 

Jiikl.  circulum  esse:  ct  cius  centrum  est  .m.,  per  quod  centrum  transit  axis  .af.;  et 

hoc  est  quod  uolui  demonstrare. 

In  omni  portione  pyramidis  columng,  cuius  basis  est  circulus  ,   et  cuius  superius 

est  circulus,  et  cuius  basis  superficies  cquidistat  superficiei  superioris  eius;  ct  linea 

que  egreditur  ex  centro  basis  eius  ad  centrum  superficiei  superioris  cius  est  perpen- 

dicularis super  duas  superficies;  tunc  si  protrahantur  in  basi  eius,  ct  in  circulo,  quod 

est  in  superiore  cius,  duc  dyametri  equidistantes;  et  continuatur  quod  est  inter  duas 

extremitates  duarum  dyametrorum  per  duas  lineas,  erit  multiplicatio  unius  carum  in 

medietatem  |   circunfercntig  amborum  circulorum,  area  superficiei,  que  continetur  r.  ii6r- 
inter  utrumque  circulum.  Verbi  gratia:  Sit  pyramis  columng  decurtata  .abgdz.y  cuius 

basis  sit  circulus  .abg.y  ct  cius  caput  sit  circulus  .dez.;  qui  circulj  sibi  inuiccm  equi- 
distent:  ct  copulata  in  centris  eorum  recta  .it.  perpendicularis  utrique  circulo :   et 

producantur  duo  dyametri  .bg.  ct  . ez .   sibi  inuiccm  equidistantes:  et  copulentur  extre- 
mitates eorum  cum  lineis  .be.  et  .gz.  Dico  quod  ex  multiplicatione  unius  linearum  .be. 

gz. in  medietatem  circunfercntig  circulorum  .abg.dez.  prouenit  arca  superficiei, que  est 

inter  circulum  .abg.y  et  circulum  .dez.  Quod  sic  probatur.  Compleatur  pyramis  .mabg.; 

ct  protrahantur  recte  .be.  gz.  in  punctum  .m.t  et  erunt  recte  .mb.  et  .mg.  equales 

sibi  inuicem:  nec  non  et  rcctc  .me.  ct  . mz .   sibi  inuiccm  equanlur.  Quare  recta  .be. 

recte  .gz.  equalis  est.  Et  quouiam  omnis  circulus  addit  super  suum  dyametrum  tri- 
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pium  cius,  ct  septimam,  erit  sicut  circulus  .abg.  ad  suum  dyametrum  .bg.,  ita  cir- 

culus .dez.  ad  suum  dyametrum  .ez.:  ct  propter  hoc  erit  sicut  arcus  bag.,  qui  est 

medietas  cirrulj  .abg.  ad  dyametrum  bg.,  ita  arcus  .edz.,  qui  est  medietas  circulj 

.dez.  ad  dyamelruin.es.:  pennutatim  ergo  est  arcus  .bag.  ad  arcum  .e dz.t  sicut  .bg. 

ad  .er.  Sed  sicut  .bg.  ad  .es.,  ita  .mb.  ad  .me.,  cum  in  triangulo  .mbg.  recta  .ez. 

eijuidistans  sit  basi  .bg.:  abscidam  quidem  ex  arcu  .bag.  arcum  .ag.  cqualcm  arcui 

.edz. ;   ct  erit  proportio  arcus  .bag.  ad  arcum  .ag.,  sicut  recta  .mb.  ad  rectam  .me.: 

quare  disiuuetim  erit  arcus  .ba.  ad  arcum  .ag.,  sicut  recta  .be.  ad  rectam  .em.  Ergo 

multiplicatio  .me.  in  arcum  .ba.  est  sicut  multiplicatio  .be.  in  arcum  .ag.,  hoc  est 

in  arcum  .edz.  Comunitcr  si  addatur  multiplicatio  .be.  in  arcum  .bag.,  erunt  mul- 

tiplicationes .be.  in  arcum  . bag.,  ct  .be.  iri  arcum  .edz.  equales  multiplicationibus 

.be.  in  arcum  .bag.,  ct  .en»,  in  arcum  .ba.:  coiuuuiter  addatur  multiplicatio  .em.  in 

.ag.,  hoc  est  ex  .em.  in  arcuiu  .edz.,  erit  multiplicatio  totius  .mb.  in  arcum  -bag. 

equulis  multiplicationibus  .be.  in  arcus  .bag.  ct  .edz.,  et  ei  .em.  in  arcum  .edz. 

Sed  multiplicatio  .mb.  in  arcuiu  .bag.  est  arca  superficiei  pyramidis  .mabg.  ,   que 

est  inter  circulum  .abg.,  ct  punctum  ./«.;  ergo  multiplicatio  .be.  in  arcus  .bag.  et  .edz. 

cum  multiplicatione  .em.  in  arcum  .edz.  facit  eandem  aream.  Sed  ex  multiplicatione 

.me.  in  arcum  .edz.  prouenit  area  pyramidis  .medz.,  que  est  inter  circulum  .dez.,  ct 

punctum  ,m.  Quare  residuum  areg  pyramidis  . abed .,  quod  est  inter  circulos  .abg.  et 

416  .dez.,  prouenit  ex  .be.  in  arcus  .bag.  ct  .edz.  qui  |   arcus  sunt  medietas  circuufc- 

rentig  utriusque  circulj;  ct  boc  uolui  demonstrare.  Et  ut  probentur  cura  numeris  ; 

ponam  dyametrum  .bg.  14.,  et  dyametrum  .ez.  duas  quintas  cius,  que  sunt  }   5.;  et 

lineam  .be.  15,  ct  .it.  f 14.;  et  copulabo  rectam  .mi.;  et  per  puncta  .e.z.  protraham  lineas 

.ec.zf.  cquidistanlcs  recte  .it.;  et  erunt  rcctc  .ct. ct  .tf.  equales,  sicut  sunt  sunt  (sic). ei. 

ct  .is.;  relique  ,bc.  et  .gf.  sibi  iuuiccm  equantur.  Quare  trigona  .ecb.  et  .zfg.  similia 

sunt  sibi  inuiccni  ct  cqualia  :   et  anguli  qui  ad  .b.  ct  .g.  equales  sibi  inuiccm  sunt : 

ergo  trigonum  .mbg.  cquicrurium  est  habens  latera  .bm.  et  .mg.  cqualia  :   ct  quia 

recta  .ez.  cquidistal  rcctc  . bg .,  erit  trigonum  .mez.  simile  trigono  .mbg.;  ergo  tri- 

gonum mez.  cquicrurium  est  habens  angulos  qui  ad  .e.  ct  . z .   equales.  Quare  recta 

.m.i.  cathetus  erit  super  .ez.,  cum  punctus  .i.  sil  super  dimidium  .ez.:  fuit  autem  an- 

gulus .tib.  rectus;  quare  patet,  lineam  .mit.  esse  continuatam;  ergo  ,mt.  est  perpen- 
dicularis pyramidis  .mbag.,  et  transit  per  centrum  circuli  .edz.:  et  quoniam  recte 

.m  b.  ct  .m  g.  sunt  equales;  si  ab  ipsis  auferatur  .me.  et  .ros.,  remanebunt  .eb.  et 

.zg.  sibi  inuicem  equales:  ergo  .zg.  est  .15.:  et  quia  .ez.  ad  .bg.  est  sicut  2.  ad  5., 

est  propter  hoc  .me.  ad  .mb.  sicut  .2.  ad  .5.;  quare  .me.  ex  .eb.  e   st  scilicet  .10.: 

tota  ergo  .mb.  erit  .25.:  de  cuius  quadrato  si  auferatur  quadratum  ex  .tb.,  quod  est 

.49.,  remanebunt  .570.  pro  quadrato  catheti  .mt.;  ct  erit  arcus  .bag.  22.,  que  prouc- 
niunt  ex  .tb.  ducta  in  \   3.;  et  erit  arcus  .edz.  £   8.,  scilicet  |   ex  arcu  .bag.:  quibus 

arcubus  in  unum  coni  unctis  faciunt  -   30.;  quibus  multiplicatis  in  lineam  .eb.,  scilicet 
iu  .13.  faciunt  .402.  pro  area  superficiei  conleuctg  inter  circulos  .abg.  et  .dez.  Et  si 

ex  arca  superficiei  pyramidis  .mabg.,  que  prouenit  ex  .mb.  in  arcu  .bag.,  scilicet  de 

.25.  in  .22.  tollatur  arca  superficiei  pyramidis  .mez.,  que  prouenit  ex  .me.  iu  arcu  .dz., 

scilicet  de  .10.  in  y   8.  ,   remanebunt  similiter  .402.  pro  arca  contenta  inter  circulum 

.edz.  ct  circulum  .bag.;  et  hoc  uolui  declarare. 
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Cvi  fuerit  circulus,  cuius  dyameter  sit  protracta,  et  protrahitur  ex  centro  ipsius 

linea  stans  super  dyametram  orthogonaliter  :   et  perueniens  ad  lineam  continentem 

ipsum;  ct  secatur  uuu  duarum  medietatum  circulj  iu  duo  media;  tunc  cum  diuiditur 

una  linruin  quartarum  in  diuisiones  cquales  queeumque  sint ;   deinde  protrahitur  corda 

sectionis  ,   cuius  una  extremitas  est  punctus  ,   super  quod  secat  sc  linea  recta  stans 

super  dyametrum,  el  linea  continens  circulum:  ct  producitur  linea  dyamclri  in  parte, 

in  quam  concurrere,  donec  concurrant;  ct  protrahuntur  in  circulo  corde  cquidistanles 

linee  dyametri  ex  omnibus  punctis  diuisionum,  |   per  quas  diuisa  est  quarta  circulj;  w.  m 

tunc  linea  recta,  que  est  inter  punctum,  super  quod  est  concursus  duarum  linearum  '   L.  i   jsi7 
protractarum;  et  inter  centrum  circulj  est  equalis  medietati  dyametri,  et  cordis,  que 

protracte  sunt  in  circulo  cquidistuulibus  dyametro  coniunctis.  Verbi  gratia:  In  circulo 

quidem  abed.  protracta  sil  dyameter  .ab.’,  et  centrum  circulj  sit  . c a   quo  protracta 
sit  linea  .cc.  stans  orthogonaliter  super  dyametrum  . ab .,  que  diuidit  arcum  .acb.  iu 

duo  equa;  et  diuidatur  arcus  .ala.  iu  quotlibet  diuisiones  cquales,  que  sint  arcus  .cd. 

S<‘  .;  et  protrahatur  corda  .cd.,  ct  emittatur  extra  circulum  pariter  cura  dya- 
melro  ba.,  donec  concurrant  in  puncto  .h.;  et  per  puncta  .d.f.g.  protrahantur  recte 

.di.  fk.  gl.  cquidistanles  dyametro  .ab.  Dico,  liitCHin  Jie.  cqualem  esse  dyametro  .ea., 

et  cordis  .gl.  fk.  di.  coniunctis.  Probatio.  Copulabo  rectas  al.  gk.fi.;  ct  ducam  rectas 

.if.  kg.  iu  partes  fg.,  donec  concurrant  linee  .ah.  super  puncta  .m.n.  Et  quoniam  iu 

cquidistantihus  .ab.  ct  .gl.  recta  incidit  .al.,  erunt  anguli  .bal.  et  .alg.  cquales:  cquales 

ucro  anguli  super  equas  periferias  consistunt,  siuc  ad  centrum:  siuc  ad  periferiant 

fuerint  constituti.  Quare  arcus  .bl.  equalis  est  arcui  .ag.  Item  quia  in  equidistan- 

tibus  .gl.  et  fk.  recta  incidit  .gk.,  erunt  anguli  Jgk.  el  .gkf.  cquales;  et  ideo  arcus 

Jk.  arcui  .gf.  est  equalis.  Similiter  ostendetur,  arcum  .ki.  arcui  .fd.  cqualem  esse. 

Sunt  enim  arcus  .ag.  ct  .gf.  el  .fd.  sibi  inuicem  cquales.  Quare  ct  arcus  .bl.  ct  .lk. 

et  .ki.  sibi  junicem  cquales  sunt  ;   cum  arcus  .bl.  equalis  sit  arcui  .ag.,  ct  .lk. 

arcui  .gf.,  ct  .ki.  arcui  .fd.  Quare  totus  arcus  .bi.  toti  arcui  .ad.  cxislil  equalis. 

Reliquus  Jc,  reliquo  .cd.  equalis  est  :   et  est  equalis  unicuique  arcui  ./A*,  kl.  Ib. 
Quare  anguli  .edi.  ct  .ifk.  ct  .kg/.  et  .gab.  sibi  inuicem  sunt  equales.  Rursus 

quia  in  cquidislantibus  Mb.  et  .di.  recta  incidit  .ch.  ,   erit  exterior  angulus  .edi. 

equalis  opposito  et  interiori,  qui  sub  .chb.  Similiter  asteudetur,  angulus  ./mi.  equo* 
lis  esse  exteriori  .ifk.,  nec  non  et  angulus  .knb.  equalis  esse  angulo  Ag/.  Est  enim 

angulus  Jab.  equalis  unicuique  prediclorum  angulorum  :   ergo  anguli  .lab.  et  .knb. 

ct  Jmb.  et  .chb.  sibi  inuicem  sunt  equales:  recte  ergo  .la.  kri.  et  .im.  ct  .ck.  sibi 

inuicem  cquidistanles  sunt,  cum  in  eis  incidat  recta  .bh.  faciens  cum  ipsis  exteriores 

angulos  cquales  oppositis  ct  interioribus.  Et  quia  recte  da.  et  .gn.  copulant  duas 

rectas  equidlstantes  .na,  et  .gl.,  erit  .na.  equalis  recte  .gl.  Item  quia  cquidistanles  .kn. 

et  .fm.  copulant  duas  rectas  cquidistanles  ,mn.  ct  .A/.,  erit  [propter  hoc  recta  tul •   vtrn- 
,n  m.  equalis  recte  .A/.  Rursus  quia  recte  dm.  ct  .dh.  copulant  cquidistantcs.m/i.  ct  .id., 

erit  .mh.  equalis  recte  .id.  Quare  tota  .ah.  equatur  rectis  .gl.  fk.  di.  coniunctis.  Co- 

muniter  addatur  scmidyanietrum  .ea.,  erit  semidynmctrum  .ea.  cum  rectis  dg.  kf.  id. 

equalis  toti  .ch.;  ct  hoc  est  quod  uolui  demonstrare. 

SI  in  medietate  sperg  componatur  corpus  ex  quotcumque  portionibus  pyramidum 
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columnarum:  et  superior  harum  sit  pyramis  perfecta  habens  summitatem  cius  in  alio  super at 

polum  sperg  (sic)  super  polum  cireulj  basis  semisperg;  ct  circulus  basis  ipsius  sit  caput 
sequentis  portionis,  cuius  basis  etiam  sit  caput  sequentis  jmrlionis  pyramidis;  ct  hoc  sem- 
per  liat,  donec  basis  inferioris  portionis  sit  circulus  maior  cadens  in  spera;  et  sint  omnes 
cireulj  portionum  equidistantes  circulo  maiori;  ct  perpendicularis  cadens  a   polo  ipsius 

maioris  circuli  ,   scilicet  ab  eo  super  quo  cadit  punctus  summitatis  superioris  por- 
tionis ad  centrum  sperg  ,   transeat  per  centra  omnium  circulorum  :   et  linee  rcctc 

cadentes  in  terminis  diametrorum  uniuscuiusque  portionis  sint  sibi  inuicera  equa- 
lcs.  Tunc  area  superficiei  totius  corporis  compositi  cx  quacumque  multitudine  portio- 

num columnarum  erit  minus  duplo  areg  maioris  cireulj  cadentis  in  semispera  conti- 

nentis ipsum  corpus  :   et  erit  etiam  maius  duplo  arcg  maioris  cireulj  semisperg  con- 

tentg  ab  ipso  corpore.  Probatio.  Sit  circulus  maior  semisperg  circulus  . abgd .,  cuius 

centrum  sit  .e.  ,   quod  etiam  est  centrum  sperg  ,   quia  centrum  sperg  est  ceutrum 

omnium  circulorum  magnorum  cadentium  in  spera:  et  polus  cireulj  .abgd.  esto  .2.J  ct 

transeat  circulus  magnus  per  polum  .s.  stans  ortbogonaliter  super  circulum  .abgd.  Quare 

coni  unis  sectio  eorum  erit  dyametrum  utriusque  cireulj,  que  sit  recta  . ag .;  ct  erit  arcus 

•azg.  semicirculus,  et  equalis  semicirculo  .abg.  Et  constituatur  in  semispera,  cuius 

basis  est  circulus  .abgd.;  ct  polus  cius  est  . z .   corpus  compositum  cx  tribus  portio- 

nibus pyramidum  columnarum,  et  ex  una  pyramide  :   et  prima  portio  sit  pyramis  de- 
curtata, cuius  basis  est  circulus  .abgd.,  et  eius  caput  est  circulus,  cuius  dyametrum 

est  linea  .mn.;  ct  linee  que  protrahuntur  a   terminis  dyametrorum  sint  .a  m.  ct  .gn. 

Secunda  uero  portio  est,  cuius  basis  est  circulus,  cuius  dyameter  est  recta  .mn.,  et 

cuius  caput  est  circulus, cuius  dyametrum  est  recta  .A7.;et  recte  cadentes  in  terminis  dya- 

luctrorum  sint  .mk.  et  Jit.  :   tertig  quidem  portionis  basis  est  circulus,  cuius | dya- 

meter est  linea  .kl.,  et  eius  caput  est  circulus,  cuius  dyameter  est  linea  .it.:  pyramis 

quidem  colutimg  est,  cuius  basis  est  circulus,  cuius  dyameter  est  linea  .it.,  ct  eius 

sumitas  est  polus  spero:  ct  linee  descendentes  ab  ipso  secundum  rectitudinem  in  ter- 

minos dyametri  basis  sint  recte  .zi.  et  .s£.;ct  sint  recte  .am.  mk.  ki.  iz.  sibi  iuui- 

cem  equales.  Quare  ipsis  rectis  equales  erunt  recte  . zt .   tl.  In.  ng .,  cum  bases  et  capita 

ipsarum  portionum  sibi  inuiccm  equidistent  :   et  erunt  omnes  in  una  superficie  plana, 

que  secat  totum  coipus  in  duo  media  super  dyaraetros  portionum,  per  quam  super- 

ficiem descendit  perpendicularis  .se.  transiens  per  centra  omnium  circulorum  :   deinde 

protrahantur  dyametrum  -gn*,  et  corda  .zi.  in  punctum  ct  erit  .e h .   equalis  se- 

midyametro  .ea.,  et  dyametris  .mn.kl.it.  coniunctis:  ct  protrahatur  .hz.  cathetus 

.i ec .,  qui  cadit  super  dimidium  cordg  .zi.  cum  ipso  .ec.  descendat  a   ceutro  .e.  :   et 

quia  in  trigono  . hez .   orthogonio  protracta  est  perpendicularis  .ec.  super  latus  subten- 

dens angulum  rectum;  erit  proportio  .hz.  ad  .se.,  sicut  .ez.  ad  .sc.  Quare  multiplicatio 

.hz.  in  .zc.  est  equalis  quadrato  lineg  *es.  Sed  linea  .ez.  equalis  est  semidyanictro  .ea.; 

ergo  multiplicatio  .zh.  in  .zc.  est  sicut  quadratum  semidyametri  .ae.:  sed  cx  .zc.  du- 

pla est  .zi.;  quare  multiplicatio  .hz.  ia  .zi.  erit  sicut  duplum  quadrati  semidyametri 

.ae.:  quod  duplum  si  ducatur  in  \   3.,  reddit  duplum  areg  cireulj  .abgd.;  ergo  duplum 

areg  cireulj  .abgd.  prouenit  ex  multiplicatione  .zh.  in  .zi.  ducta  in  j   3:  maior  enim 
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recta  .hz.  quam  Jii.  Quare  cx  ductu  .zi.  iu  .he.  et  in  }   3.  proucnit  minus  duplo 

areg  circulj  .abgd,  :   est  enim  Jie.  cqualis  rectis  .ae.mn.kl.  it.  coniunctis  :   quare 

cx  multiplicatione  .zi.  iu  coniuiictiim  rectarum  .ae.  mn.  kl.  it.  ducta  in  {   3.  pro- 

uenit  minus  duplo  areg  circulj  .abgd.:  ex  quibus  multiplicationibus  ostendam  proue- 

nirc  aream  superlicici  totius  compositi  corporis:  primum  quidem  arca  superficiei  prime 

portionis  pyramidis  colurang,  cuius  basis  est  circulus  .a bgd.,  et  eius  sujierior  est  cir- 

culus, cuius  dyaiuctcr  est  .mn.,  proucnit  ex  multiplicatione  semidya  metrorum  .ae.  et 

.am.  in  \   3.  ducta  in  ,am.  he.  mzi.;  et  arca  superficiei  sequentis  portionis,  cuius  basis 
est  circulus  dyainetri  . mn .,  et  eius  superior  est  circulus,  cuius  dyameter  est  .kl.  , 

proucnit  cx  '   3.  ductis  iu  semidyametros  .on.  ct  ,pl. ;   et  illud  totum  iu  lineam  ,mk., 
hoc  est  in  Az.  Similiter  arca  superficiei  tertig  portionis,  cuius  basis  est  circulus  dya- 
tnetri  .kl.,  et  cius  |   superior  est  circulus,  cuius  dyameter  est  linea  .it.,  proucnit  ex 

multiplicatione  semidya  met  rorum  .pk.  ct  Aq.  in  Ak boc  est  in  . iz .   ducta  iu  j   3. 
Ilursus  area  superficiei  pcrfcctg  pyramidis,  cuius  basis  est  circulus  dyainetri  it.,  ct 

eius  summitas  est  .z.,  pmuenit  ex  .iz.  in  ,tq.  ducta  iu  £3.  Ergo  arca  superior  to- 

tius corporis  compositi  cx  dictis  tribus  portionibus  pyramidum  columnarum  :   et  cx 

una  pyramide  columng  proucnit  cx  .iz.  iu  lineis  .ae.  mn.  Ik.  it.  coniunctis;  ct  illud 

totum  per  {   3,  quod  demonstratum  est  esse  minus  duplo  areg  circulj  .abgd.  Similiter 

si  infra  boc  quidem  corpus  cadat  iu  semispera  contingens  ipsum,  demonstrabitur,  area 

ipsius  esse  plus  duplo  arcg  circulj  basis  semisperg,  cuius  circulj  dyameter  erit  cqualis 

lineg  .ec.;  et  erit  arcus  semicirculj  orthogonalilcr  eleuati  super  dyametrum  ipsius  con- 
liugcus  super  dimidio  linearum  .am.  mk.  ki.  iz.  ;   ct  polus  circulj  basis  semisperg 

erit  super  linea  .qz.i  et  propter  boc  ponamus  lineam  .er.  equalcm  linee  .ec.:  et  spa- 

tio .er.  circinemus  circulum  .rsu.  ;   et  erit  recta  .rv.  dyameter  circulj  basis  serai- 
sperg.  Et  quoniam  in  trigono  .hez.  ab  angulo  Jiez.  recto  super  latus  hz.  cathetus 

.ec.  protracta  est,  erit  sicut  Jic.  ad  .ce.,  ita  .ec.  ad  . cz quare  multiplicatio  Jic. 

iu  .cz.  est  sicut  quadratum  .ec.,  hoc  est  sicut  quadratum  .er.:  ct  quia  .iz.  dupla 

est  cx  .cs.,  erit  multiplicatio  Jic.  in  .iz.  duplum  quadrati  semidyametri  .er.  Sed  ex 

Jic.  maior  est  Jie.;  quare  multiplicatio  Jie.  in  .iz.  est  plus  duplo  quadrati  .er.  ; 

ergo  multiplicatio  Jie.  in  .iz.  ducta  in  }   3.  erit  plus  multiplicatione  dupli  quadrati 

semidyametri  .er.  in  |   3.  Sed  cx  multiplicatione  Jie.  in  Ac.  ducta  in  \   3.  proucnit 
arca  superficiei  corporis  continentis  semisperain,  ut  superius  demonstratum  esi:  et  ex 

multiplicatione  dupli  quadrati  .er.  in  \   3.  proucnit  duplum  areg  circulj  basis  semi- 

sperg, scilicet  circulj  .rsv.]  ergo  superficies,  idest  corporis  compositi  ex  portionibus  py- 
ramidum columnarum  continentis  semisperain,  est  maior  duplo  areg  circuli  semisperg 

coutcnclg  ab  ipso  corpore;  et  est  minor  duplo  areg  circulj  semisperg  continentis 

ipsum  corpus,  ut  superius  demonstratum  est;  el  illud  est  quod  uolui  demonstrare. 

De  embado ,   et  superficie  rotundg  sperg. 

Et  quia  hec  que  demonstrata  sunt,  liquida  sint  ct  aperta;  colligitur  quod  arca  su- 
perficiei medietatis  cuiuscumque  sperg  est  dupla  arce  maioris  circulj  cadentis  in  spera, 

cuius  dyameter  est  dyameter  sperg.  Quare  area  superficiei  totius  sperg  erit  quadrupla 

areg  ipsius  circulj;  que  demonstrentur  cum  numeris.  Si  superficiei  sperg,  cuius  dyame- 

ter est  .7.,  aream  colligere  uis :   aream  maioris  circuli  cadentis  in  ipsa,]  que  est  |   3S. 
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quadruplica;  ucl  quadratum  dyaraetri,  quod  est  49.,  per  3.  multiplica,  et  habetur  154. 

pro  area  superficiei  ipsius  sperg:  et  si  medietatem  quadrati  dyamctri  per  j   3   raulli- 

plicaueris,  ucl  duplicaucris  aream  snprascripti  circulj,  habebis  utique  .77.  pro  arca  su- 

perficiei medietatis  sperg  predictg.  Kt  si  134.,  que  sunt  arca  superficiei  totius  sperg, 

in  sextam  dyamctri  sperg,  scilicet  iu  f   l.j  ucl  si  tertiam  partem  de  154.  in  medietatem 

dyamctri,  que  est  |   3.,  duxeris,  hubebis  |   170.,  que  sunt  area  magnitudinis  totius  sperg: 

quia  probatum  est  a   sapientibus,  quod  multiplicatio  tertig  partis  superficiei  sperg  in 

medietatem  totius  dyainelri  facit  embadum  totius  sperg.  Ad  quod  etiam  demonstran- 

dum adiaccnt  spera  .ab.}  cl  medietas  dyamctri  cius  sit  linea  . ag .,  et  centrum  cius  sit 

punctus  .g.  Dico  ergo  quod  multiplicatio  .ag.  in  tertiam  superficiei  sperg  .ab.  est 

cqualis  embado  corporis  sperg  .ab.}  cuius  hcc  est  demonstratio.  Si  enim  non  est  multi- 

plicatio .ag.  in  tertiam  superficiei  sperg  .ab.  cqualis  corpori  sperg,  erit  tunc  cqualis 

corpori  sperg  maioris  spera  .ab.  aut  minoris.  Sit  itaque  in  primis  cqualis  spere  ma- 

iori spera  .ab.}  et  sit  spera  .de.,  que  sit  cum  spera  .a.b.  super  centrum  unum;  pos- 

sibile igitur  est  ut  sil  spera  .de.  figura  corporis  plurium  basium ,   cuius  basis  sint 

non  contingentes  superficiem  sperg  .ab.  Quare  erit  unaqueque  perpendicularium,  ucl 

cadentium  productarum  cx  centro  .g.  super  superficiem  eius  maior  linea  .ag.:  si  ergo 

continuentur  anguli  illius  corporis  ucnientis  in  spera  .de.  cum  centro  sperg,  prouenient 

pyramides,  quarum  omnium  capita  erit  centrum  sperg,  ct  carum  bases  erunt  bases  cor- 
poris; et  embadum  uniuscuiusque  pyramidis  earum  proucniet  ex  multiplicatione  sug 

perpendicularis  in  tertiani  basis  sug.  Et  proptcrca  quod  linea  . ag .,  que  est  medietas 

dyamctri  sperg  .ab.,  est  minor  unaquaque  illarum  perpendicularium,  est  uel  erit  pro- 

pter illud  multiplicatio  lincg  .ag.  in  tertiam  cuiusque  basis  minor  embado  pyramidis, 

cuius  basis  est  illa  :   ergo  multiplicatio  lineg  .ag.  in  tertiam  superficiei  illius  corporis 

est  minor  embado  corporis:  At  superficies  illius  corporis  est  maior  superficie  .ab.  ; 

multiplicatio  igitur  .ag.  iu  tertiam  superficiei  sperg  .ab.  erit  multo  minor  embado 

corporis:  ct  iam  fuit  posita  multiplicatio  lincg  .ag.  in  tertiam  superficiei  sperg  .ab. 

cqualis  sperg  .de.}  ergo  oportet  ut  sit  spera  .de.  multum  minor  corpore,  quod  est 

intra  ipsam;  quod  est  in  possibile.  Nou  igitur  multiplicatio  lincg  .ag.  iu  tertiam  su- 
perficiei sperg  .ab.  est  maior  spera  .ab.  Et  dico  iterum  quod  non  erit  minor  spera 

.ab.  Quod  si  possibile  est,  tunc  |   sit;  erit  ergo  cqualis  sperg,  que  est  minor  spera  .ab., 

sicut  est  spera  .zh.,  que  sit  super  centrum  .g.:  ct  possibile  iterum  est  ut  sit  in  spera 

.' ba .   corpus  plurium  basium,  cuius  bases  non  contingant  superficiem  sperg  .zh.  Quare 

erit  unaqueque  perpendicularium  cadentium  cx  centro  sperg  .ab.  super  superficies  illius 

corporis  minor  medietate  dyamctri  sperg  .ab.,  que  est  linea  .ag. :   erit  ergo  multi- 
plicatio .ag.  in  tertiam  cuiusque  superficiei  eorum  maior  embado  pyramidis  ,   cuius 

basis  est  illa  superficies,  ct  cuius  caput  est  centrum  .g.  :   multiplicatio  igitur  lincg 

.ag.  in  tertiam  cuiusque  superficiei  sperg  .ab.  est  inaior  plurimum  embado  corporis. 

Iam  ante  posita  fuit  cqualis  embado  spere  .zh.',  ergo  spera  .zh.  est  mullo  maior  cor- 
pore: et  ipsa  est  inter  ipsum;  hoc  ucro  impossibile  est :   non  igitur  multiplicatio  lineg 

.ag.,  que  est  medietas  dyaraetri  sperg  .ab.,  in  tertiam  superficiei  sug  est  maior  cor- 

pore cius;  ipsa  igitur  est  cqualis  corpori  cius;  ct  id  est  cuius  uolumus  declarationem. 

Et  cum  hoc  declaratum  sit;  cl  uolumus  habere  medietatem  alicuius  sperg,  multipli- 
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cabitnus  aream  superficiei  ipsius  in  sextam  sui  dyametri  ,   uel  medietatem  dyametri 

eius  ducemus  in  tertiam  partem  sug  superficiei:  verbi  gratia:  sit  dyameter  da tg  sperg 

.10.;  quam  si  multiplicamus  per  medietatem  cius,  ucnicnt  .50.;  quibus  ductis  per]  3., 

uenient  ]   157.,  que  sunt  arca  superficiei  semisperg:  quam  si  duxerimus  per  sextam  dya- 

metri, scilicet  per  ]   i.;  uel  si  tertiam  de  ]   157.  ducemus  in  .5.,  scilicet  in  medietatem 

dyametri,  habebimus  201  pro  embado  semisperg. 

Et  si  oportuerit  nos  metiri  portionem  aliquam  sperg,  que  sit  minor  uel  maior  me- 
dietate sperg,  ut  sunt  fontes  rotundi,  et  alia  quelibct  uasa  similia;  altitudinem  ipsius 

corporis,  que  est  linea,  que  extenditur  a   centro  circulj  oris  ipsius  ad  punctum  poli 

ciusdeiu  circuli,  cum  semidyametro  sperg  proporliouarc  curabimus;  ipsarnque  propor- 
tionem dc  superficie  semisperg,  nec  non  ct  ex  embado  ipsius  accipere  curabimus,  et 

habebimus  optatum.  Verbi  gratia;  sit  linea  .ab.  dyameter  fontis;  et  .g.  sit  centrum 

cius:  et  punctus  .d.  sit  polus  ipsius  circulj.  Quare  linea  .dg.  stat  orthogonalitcr  super 

superficiem  circulj,  cuius  dyameter  est  .ab.',  cumque  quadratum  medietatis  dyametri 
.ab.  diuiscrimus  per  .gd.,  habebimus  illud  quod  restat  de  toto  dyaiuetro  spere  super 

lineam  .gd.  Verbi  gratia  :   sit  dyameter  .ab.  radix  de  .160.;  quare  . gb .,  que  est  me- 

dietas dyametri  .ab.,  erit  radix  de  .40.,  cuius  quadratum  erit  .40.:  que  si  diulseri- 

raus  |   per  . gd .,  quam  ponamus  .4.,  uenient  .10.  pro  residuo  dyametri  super  lineam 

.dg.;  quod  sit  linea  .ge.,  et  erit  tota  .de.  u.t  que  est  dyameter  sperg;  quam  diuidamus 

in  duo  equa  super  .z.,  ct  erit  .z.  centrum  circulj  magni  cadentis  in  spera;  qui  circulus 

sit  circulus  . aebd .:  proportionabo  ergo  lineam  .gd.  cum  semidyametro  .zd.,  scilicet 

.4.  cum  .7.,  et  erit  .dg.  ex  dz.  ]   :   quare  accipiam  ]   ex  area  superficiei  semisperg, 

scilicet  dc  .308.,  que  prouenit  ex  superficie  .dz.  in  .de.  ducta  in  ]   3.,  uenient  .176. 

pro  area  superficiei  portionis  sperg,  cuius  basis  est  circulus  dyametri  .ab.,  et  cius 

polus  est  .d.;  ct  arcus  cadens  in  ipsa  portione  ex  circulis  magnis  cadentibus  in  spera 

est  arcus  . adb .   ;   cuius  portionis  embadum  habebitur,  si  tertia  pars  arcg  superficiei 

ipsius  ducatur  in  .7.,  scilicet  in  scmidyamclrum  .zd.,  et  inde  auferatur  pyramis  co- 

lu mug,  cuius  summitas  est  punctus  .z.;  ct  eius  basis  erit  circulus ,   cuius  dyameter 

est  linea  .ab.,  et  cius  altitudo  est  linea  .zg.,  que  est  .3.,  ct  embadum  ipsius  pyra- 

midis est  ]   125.;  remanent  pro  cmhaho  portionis  dictg  285.  minus  jj.  Etsi  arcam  ma- 

ioris rcliqtig  portionis  sperg,  cuius  basis  est  idem  circulus:  dyameter  .ab.,  ct  eius  al- 
titudo est  linea  .eg.,  que  sagitta  nuncupatur;  quam  ponamus  esse  .10.,  habere  nolumus, 

eodem  modo,  secundum  quod  in  minori  portione  operati  sumus,  erit  procedendum.  Vi- 

delicet quadratum  lineg  .gb.,  quod  est  .40.,  diuidimus  per  sagittam  .ge.,  et  habebimus 

,4.  pro  linea  .gd.,  que  est  sagitta  reliqug  portionis  sperg.  Quare  tota  dyameter  sperg 

.ed.  erit  14.;  in  quam  si  mulliplicau erimus  sagittam  .eg.;  ct  illud  totum  duxerimus 

per  { 3.;  uel  si  de  area  superficiei  semisperg,  que  est  .308. ,   accipiamus  ,   scilicet 

proportionem,  quam  habet  sagitta  .eg.  ad  somidyametrum  .ez.,  habebimus  440.  pro 

area  huius  maioris  portionis  sperg:  quam  arcam,  si  in  sextam  dyametri  sperg:  uel  si 

tertiam  eius  in  medietatem  dyametri  duxerimus,  habebimus  ]   i02f>;  quibus  si  addide- 

rimus pyramidera  columng  supradictg,  que  est  ]i25,  habebimus  J — ]   H52  pro  magni- 
tudine ipsius  maioris  portionis.  Et  ut  hec  que  dicta  sunt  geometrice  demonstrentur. 

Adiaceat  semispera  .bzd.,  cuius  basis  sit  circulus  .abgd.,  et  cius  polus  sit  punctus 

€   ut  dyameUr  .nfr       diuittnmui  • 
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.,.  1.  .11.  .rn,.  «.L»i«.i,  ..(.j  .z.;  et  signetur  super  semispera  bzd.  circulus  magnus  MZg.,  qui  stet  orlhogonalitcr 

super  circulum  .abgd.;  et  comnnU  eorum  sectio  .ag.  est  dyameter  utri  usque  circulj; 

et  descendat  a   polo  .z.  per  superficiem  circulj  .azg.  perpendicularis  .ze.  super  dyame- 

trum  .ag.-,  et  erit  .e.  punctus  centrum  ulriusque  circulj:  et  diuidatur  arcus  .az.  |   in 

«piotlilict  partes  equales,  rpie  sint  arcus  .ai.  it.  tz.;  et  per  puncta  cquidistantes 

dyametro  .ag.  protrahaulur  corde  .ile.  tl.\  et  protrahatur  corda  .zl.  extra  circulum  in 

puncto  ad  quem  punctum  proucniat  etiam  dyameter  -ga.  Extra  circulum  protracta: 

ct  protrahatur  una  es  duabus  coniis  aquidislautibus  dyametro  .ag.  extra  circulum  -azg., 

donec  concurrat  lineg.mz.  Quare  si  protraxerimus  cordam  .k /..concurret  cum  linea  mz. 

in  puncto  ,n.  Et  a   polo  spatio  cordg,  et  arcus  .zti.  circinetur  circulus  Shkx.,  <[ui 

erit  equidistans  circulo  .ab gei.)  ct  cius  centrum  erit  ./.;  et  .ik.  erit  dyainetrum  ipsius 

circulj;  i[ui  circulus  abscidit  a   semispera  .dz.  portionem  ..rz/i.,  cuius  portionis  sagitta, 

siuc  perpendicularis  est  liuea  .zf.  Dico  (|uidem,  portionem  superficiei  ]>ortionis  .xzh. 

ad  superficiem  semisperg  dz  b.  esse  sicut  .zf.  ad  semidyametrum  spery  .ze.  Probatio: 

halictur  quidem  ex  promissis,  lineam  .os  .e.  ctpialcm  esse  semidyametro  .ea.  ct  cordis 

.ik.  tl.  coniunctis.  Similj  quoque  inodo  demonstrabitur,  lineam  .nf.  cqualcm  esse  se- 

midyametro  .fi.  et  conle  .itl.  coniunctis.  Et  quoniam  in  triangulo  .mez.  protracta 

est  recta  .nf.  equidistans  basi  .em.,  erit  sicut  .zf.  ad  .ze.,  ita  .nf.  ad  .me.  Sed  si- 

cut recta  .nf.  ad  rectam  .me.,  ita  superficies  .zt.  iu  .nf.  ad  superficiem  .zt.  in  .me- 

Sed  sicut  superficies  .zt.  in  .nf.  ad  superficiem  zt.  in  .me.  ,   ita  est  multiplicatio 

superficiei  .zt.  in  .nf.  in  j   9.  ad  multiplicationem  de  ‘   a.  ad  superficiem  .zt.  in  .em. 

Sed  ex  multiplicatione  .me.  in  .tz.  ducta  in  ■}  a.  prouenit  superficies  corporis  com- 

positi ex  tribus  jioiiionibus  pyramidis  columnarum  cadentis  infra  semisperam,  quorum 

omnium  altitudo  est  linea  .ze.;  ct  basis  maioris  carum  est  circulus  .abgd.  Similiter 

ostendetur  quod  ex  multiplicatione  .nf.  in  .tz.  ducta  in  i   3.  prouenit  super- 

ficies corporis  compositi  ex  duabus  portionibus  columnarum  cadentis  in 

portione  spery  .hzx.  Ergo  erit  sicut  .zf.  ad  .ze.,  ita  corpus  compositum 

ex  duabus  portionibus  pyramidum  columnarum,  cuius  altitudo  est  .zf,  ad 

superficiem  corporis  compositi  ex  tribus  portionibus  pyramidum  columna- 

rum, cuius  altitudo  est  liuea  .ze.  De  inde  ponam  superficiem  y.  ad  su- 

perficiem semispery  .dzb.  sicut  su|icrficics  corporis  altitudinis  .zf.  ad  su- 
perficiem corporis  altitudinis  .ze.  Quare  permutarim  erit  sicut  superficies 

f   ni  -   corporis  altitudinis  .ze.  ad  superficiem  |   semispery  dzb.,  ita  superficies 

corporis  altitudinis  zf.  ad  superficiem  y.  Sed  superficies  corporis,  cuius 

altitudo  est  .ze.,  cum  est  infra  semisperam,  est  minor  superficie  semispery: 

et  cum  ipsum  corpus  contineat  semisperam  ,   est  superficies  corporis 

maior  superficie  semispery :   Vudc  quando  superficies  corporis  altitu- 
dinis .ze.  est  minor  superficie  semispery  :   tunc  superficies  corporis 

r;n«,«i.»  «.i,.»».™»  altitudinis  .zf.  erit  minor  superficie  ,y.;  ct  cum  fuerit  maior:  maior.  Sed  cura 

superficies  corporis  altitudinis  .ze.  est  minor  superficie  semisperg  .dzb.,  tunc  super- 
ficies corporis  altitudinis  .zf.  est  similiter  minor  superficie  portionis  spery  .hzx.;  et 

cum  est  maior:  maior.  Et  propter  hoc  superficies  y.,  et  superficies  portionis  spery  ad 

superficiem  corporis,  cuius  altitudo  est  .zf,  habent  unam  et  eandem  portionem:  Vndc 

patet,  superficiem  portionis  spery  .hzx.  cqualcm  esse  superficiei  y.:  et  quia  est  sicut 

superficies  corporis  altitudinis  .ze.  ad  superficiem  semispery  .dzb.,  ita  superficies  cor- 
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poris  altitudinis  .zf.  ad  superficiem  .y.:  erit  propter  hoc  sicut  superficies  corporis  al- 
titudinis .ze.  ad  superficiem  seniis  per}  * dzb .,  ita  superficies  corporis  altitudinis  .zf. 

ad  superficiem  portionis  sper}  Jizx.:  et  cum  permutabitur,  erit  proportio  portionis 

Jizx.  ad  superficiem  semisperp  .bzd.  sicut  proportio  superficiei  corporis  altitudinis 

.zf.  ad  superficiem  corporis  altitudinis  .ze.  Sed  proportio  horum  duorum  corporum 

est  sicut  linea  .n[.  ad  lineam  .me.}  et  proportio  linep  .nf.  ad  lineam  .me.  est  sicut 

sagitta  .zf.  ad  scmidyamclrum  spei}  .ze.}  ergo  proportio  superficiei  portionis  Jizx. 

ad  superficiem  semisper}  .dzb.  est  sicut  .2/.,  que  est  altitudo  ipsius  portionis,  ad  se- 
niidyamctrum  .ze.;  ct  hoc  est  quod  uolui  demonstrare. 

SI  in  spera  aliqua  construatur  cubus  ct  pyramis  qualuor  basium  triangularium 

et  cqualium  laterum,  erit  cubus  triplus  pyramidis.  Ad  quod  demonstrandum  adiacent 

dy  a   meter  dat}  spera  .ab.,  et  diuidalur  in  .c.  punctum;  ct  sil  .bc.  duplum  ci. ca.} 

ct  circinetur  semicirculus  .adb.;  et  d   puncto  .c.  super  rectam  .ab.  ad  rectos  angulos 

trahatur  recta  . cd .;  ct  copulentur  recte  .bd.  et  .ad.;  ct  erit  recta  .a d.  latus  cubi,  ct 

recta  .bd.  latus  trigonorum  pyramidis  cadentium  in  spera,  cuius  dyameter  est  recta 

.ab.;  ct  erit  propter  similitudinem  trigonorum  .adb.  ct  .dcb.  ct  .dac.  quadratum 

dyainetri  .ab.  triplum  quadrati  lincp  .ad.,  et  quadratum  line}  .bd.  quadrati  line}  . dc ., 

ut  eyclides  ostendit;  nec  non  et  quadratum  line}  Ab.  erit  duplum  quadrati  line}  .ad.; 

nec  non  et  proporlio  quadrati  line}  .bc.  ad  quadratum  linep  .ad.  erit  sicut  .4.  ad 

.3.  Verbi  gratia  :   quoniam  trigona  Aab.  |   ct  .dac.  sibi  inuicem  sunt  similia;  ct  si- 
milia trigona  circa  equales  angulos,  uel  circa  eundem  angulum  latera  habent  propor- 

tionalia; erit  sicut  . ba .   ad  .ad.,  ita  .ad.  ad  .ac.}  et  quando  tres  recte  continue  pro- 

portionales sunt  ,   erit  sicut  prima  ad  tertiam  ,   ita  quadratum  line}  .ab.  ad  qua- 
dratum line}  .ad.  Sed  .ba.  cx  .ac.  est  tripla;  quare  quadratum  line}  .ab.  triplum 

est  quadrati  line}  .ad.  Item  quia  trigona  .adb.  ct  Acb.  similia  sunt  ;   erit  simili- 

ter sicut  quadratum  line}  .ba.  ad  quadratum  liuc}  .ad.,  ita  quadratum  line}  .bd. 

ad  quadratum  line}  Ac.  ,   cum  anguli  A   ab.  ct  .cdb.  sibi  inuicem  sunt  equales  ♦ 

Quare  quadratum  liuc}  .bd.  triplum  est  quadrati  line}  Ac.  Item  quia  recta  Ac.  in 
proportione  media  est  inter  .bc.  ct  .ca.,  erit  sicut  .bc.  prima  ad  .ca.  tertiam,  ita 

quadratum  line}  .bc.  ad  quadratum  line}  .cd.:  sed  sicut  .bc.  ad  .cd.,  ita  .bd.  ad  .da. 

Quare  est  sicut  .bc.  ad  .ca.,  ita  quadratum  line}  .bd.  ad  quadratum  line}  .da:  est 

enim  .bc.  dupla  cx  .ca.}  quare  quadratum  line}  .bd.  erit  duplum  quadrati  line}  Aa.t 

ut  superius  dictum  est.  Item  proportio  quadrati  liuc}  .bc.  ad  quadratum  line}  .ad. 

componitur  cx  proportione  quadrati  line}  .cb.  ad  quadratum  line}  .ba.,  ct  ex  pro- 
portione quadrati  line}  .ba.  ad  quadratum  lineg  .ad.:  est  enim  .bc.  ad  .ba.  sicut 

.8.  ad  quare  quadratum  liuc}  .bc.  ad  quadratum  liuc}  .ba.  est  sicut  .4.  ad  .9.: 

proportio  ucro  quadrati  .ba.  ad  quadratum  .ad.  est  sicut  .9.  ad  .3.,  cum  quadratum 

litlC}  .ba.  triplum  sit  quadrati  line}  .ad.:  ergo  proportio  quadrati  line}  .bc.  ad  quadratum 

line}  .ad.  componitur  ex  ea  quam  habet  .4.  ad  .9.,  ct  ex  ca  quam  bal>et  .9.  ad  .3.:  quare 

patet  quod  proportio  quadrati  line}  .bc.  ad  quadratum  line}  .ad.  est  sicut  .4.  ad  .3. 

His  itaque  omnibus  intellectis,  ponam  lineam  .ef.  equalem  line}  .ad.}  et  coslituam 

super  lineam  .ef.  cubum  .ef ghiklmn.}  et  ponant  lineam  .no.  cqualcm  line}  .cd.  ; 

et  spatio  .710.  circinabo  circulum  -opq.,  et  inscribam  in  circulo  .opq.  trigonum  cqui- 

drm<iii|itralidBiu  ....  «ril  |   a|itrr  ((«I. 
121  reet*.  lui.  J4,  26-3U;  t*».  189  , 
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*i*  in  ila  qiuUraluni  quod  fit  k   pri- 
ma ad  quadratum  quod  At  ■   Mcuaila  ; 

ergo  eil  ticul  Jn.  mi  .me. 
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'W.  itl  » w»,  li».  >1,  IA,  nurgmc 
mlfriure  •   fol.  i   22  recto,  Un.  I.pij. 
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fi»l.  122  *tno, 

%   >efn j.,  iU  prnvfail  Ixipluiu  •   fwl. 
122  fer.o,  lin  4   H;  |>i*.  190.  lui.  29 -42,i. 

laterum  . opq .;  ct  protraham  .0«.  in  .r.,  ct  erit  .or.  dyamclcr  circulj  xpq.',  ct  co- 
pulabo rectas  .pr.  ct  .qr.,  et  erunt  trigona  . opr .   ct  . oqr .   equalia  et  siiuilia;  quare 

angulus  .por.  equalis  est  angulo  .qor.  ;   quare  est  sicut  . /90.  ad  . oq .,  ita  .ps.  ad 

xq.  equalis  .po.  ex  »oq.,  ergo  .ps.  equalis  est  .sq.  :   comunis  adiaceat  recta  .or.; 

due  ergo  recte  .ps.  et  .or.  dualius  .qs.  et  .os.  sunt  equales;  liasis  uero  .op.  basi 

.oq.  iacct  equalis  :   quare  trigona  .osp.  et  .osq.  sibi  iuuicem  equalia  suul;  et  an- 
gulus .osp.  angulo  .osq.  est  equalis  :   cathetus  ergo  est  .os.  super  rectam  .pq->  et 

122 rreto.  qUja  quadratum  lateris  trigoni  cquilateri  cadentis  in  circulo  triplum  est  quadrati 
semidyametri  sui  circulj,  erit  ergo  quadratum  linep  .op.  quadrati  semidyametri  .0«. 

triplum:  est  enim  .on.  equalis  rccle  .dc.',  quadrata  ergo  linearum  .op.  ct  .btl.  ad  e- 

qualia  eandem  babent  proportionem;  quare  .op.  equalis  est  recte  .db.  :   deinde  su- 

per ccutro  crigain  in  altum  cathetum  .nt.  equalem  recte  .bc.‘,  et  copulabo  re- 
ctas .no.  np.  nq.  ;   ct  erit  unaqueque  ipsarum  equalis  linee  ,db.f  hoc  est  linee  .op.: 

sunt  enim  quadrata  linearum  .tn.  et  .no.,  uel  .tn.  et  .np.,  ucl  .tn.  et  .nq.  equa- 

lia quadrulis  linearum  . bc .   ct  .cd.  Quare  uiuiniquodquc  quadratorum  linearum  .to. 

tp.tq.  equale  est  quadrato  linee  ./></.:  constituta  est  igitur  pyramis  .topq.  ex  qua- 
tuor  triangulis  equalibus  et  £quilateribus,  cuius  unumquodque  latus  cqualc  est  linee 

.bd.,  Ut  oportet.  Dico  quidem,  cubum  .ei/,  triplum  esse  pyramidis  . topq quod  sic 

probatur.  Quoniam  linea  .ps.  medietas  est  recte  .op.,  erit  quadratum  linep  .op.  qua- 

druplum quadrati  linee  .ps.  Sed  quadratum  liuej  .op.  duplum  est  quadrati  lateris 

cubi  .eil.,  scilicet  lateri  .if.,  cum  .op.  equalis  sit  .bd.,  e t   .if.  recte  .da.:  quare  est 

sicut  .op.  ad  .if. ,   ita  .if.  ad  p.s quare  rectiangula  superficies  .op.  in  .ps.  equalis 

est  quadrato  linee  .if.,  hoc  est  tetragono  Xg.  Quare  proportio  tetragoni  .eg.  ad  su- 

perficiem rectiangulam  ex  .os.  in  ~sp.  est  sicut  superficies  .op.  iu  .ps.  ad  super- 
ficiem .os.  in  .sp.  Sed  proportio  superficiei  rcctiangulg  . op .   in  .ps.  ad  superficiem 

rectiangulam  .os.  in  .sp.,  hoc  est  ad  superficiem  trianguli  .opq.,  est  sicut  .op.  ad 

.os.',  ergo  sicut  .op.  ad  .os.,  ita  tetragonum  .eg.  ad  trigonum  .opq.  Quare  quadra- 
tum tetragoni  .eg.  ad  quadratum  trigoni  .opq.  est  sicut  quadratum  linep  .op.  ad 

quadratum  line^  .os.  Sed  proportio  quadrati  liney  .op.  ad  quadratum  linc£  .os.  est 

sesquitertia.  Quia  cum  dc  quadrato  liiic^  .op.  tollitur  quadratum  linej  .ps.,  quod  est 

quarta  cius,  remanent  tres  quarte  quadrati  linc^  .op.  pro  quadrato  linej  .os.:  ergu 

proportio  quadrati  liucp  .op.  ad  quadratum  linee  .os.  est  sicut  .4.  ad  .3.;  que  pro- 

portio dicitur  sesquitertia:  ergo  quadratum  tetragonj  .eg.  ad  quadratum  trigoni  .opq. 

est  sicut  .4.  ad  .3.  Sed  sicut  .4.  est  ad  .3.,  ita  quadratum  lincf  xb.  ad  quadratum  lincf 

.ad.:  est  enim  perpendicularis  .tn.  equalis  .cb.,  et  .ei.,  scilicet  altitudo  cubi,  equalis 

est  recte  .ad.:  per  cqualc  ergo  erit  sicut  .4.  ad  .3.,  ita  quadratum  perpendicularis  .tn. 

ad  quadratum  |   altitudinis  .ei.t  ergo  sicut  proportio  quadrati  tetragoni  .eg.  ad  qua- 

dratum trigoni  xpq.  ,   ita  quadratum  perpendicularis  .tn.  ad  quadratum  lincg  .ei.: 

per  equale  ergo  erit  sicut  tetragonum  .eg.  ad  trigonum  xpq.,  ita  perpendicularis  pyra- 

midis .topq.  ad  altitudinem  cubi  .hmk.,  hoc  est  .tn.  ad  .ei.  Quare  multiplicatio  tri- 

goni .opq.  in  perpendicularem  .tn.  est  sicut  multiplicatio  tetragoni  .eg.  in  altitu- 
dinem .ei.  Sed  cx  multiplicatione  tetragoni  .eg.  iu  altitudinem  .ei.  proucnit  area 

cuhi.&m/i.;  et  cx  multiplicatione  trigoni  .opq.  in  perpendicularem.///,  proucnit  triplum 
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arejj  pyramidis  .topq.  ;   ergo  cubus  .e/7,  constructus  in  spera  ,   cuius  dyameter  est 

.ab.  ,   triplum  est  pyramidis  .topq.  in  cadcni  spera  construet^:  et  hoc  est  quod  uo- 
lui  demonstrare.  Aliter  in  cubo  .ei/,  protraham  rectas  .if.ih.fh.fl.lh.  et  7/.;  et 

erit  in  cubo  .hmk.  constructa  pyramis  .Ihif.  qualuor  superficiorum  triangularum  et 

cqualium  laterum,  quorum  unumquodque  est  dyameter  unius  sex  quadratorum  con- 

tinentium cubum.  Quare  quadratum  unius  cuiusque  ipsorum  laterum  est  duplum  qua- 
drilateris  cubi;  est  enim  quadratum  unius  cuiusque  lateris  pyramidis  .topq.  duplum 

quadrati  lateris  cubi,  ut  superius  ostensum  est.  Quare  latera  pyramidis  .Ihif.  equalia 

sunt  lateribus  pyramidis  .topq.  Vndc  patet,  pyramidem  .Ihif.  equalem  esse  pyramidi 

.topq. :   ablata  siquidem  pyramide  .Ihif.  ex*  cubo  .hmk..  remanebunt  ex  ipso  cubo 
quatuor  pyramides  sibi  inuiccm  similes  et  equales  ;   que  sunt  pyramides  .ihef.  et 

Ihgf.  ct  fikl.  et  .hitnj.:  est  enim  basis  unius  cuiusque  duanim  primarum  pyra- 

midum medietas  tetragoni  .eg. ;   et  sunt  sub  equalj  altitudine,  scilicet  sub  .ei.  ct  .gl.: 

reliquarum  ucro  duanim  pyrainfthiui  bases  continent  tetragonum  ,km.,  quod  est  equale 

tetragono  .eg.;  e t   altitudo  ipsarum  et  una,  scilicet  altitudo  cubi;  cum  allitudiues  ipsa- 

rum sint  .mh.  ct  .kf.t  protraham  siquidem  in  cubo  lineam  ,gi.;  ct  quoniam  pyramides 

.ihef.  ct  .1  hgf.  sibi  iuuicem  equales  sunt,  erit  agregalura  ex  eis  duplum  pyramidis 

.ihel.  Et  quoniam  tetragonum  .eg.  duplum  est  trigoni  .///'/., erit  pyramis  .ihefg.,  cuius 
basis  est  tetragonum  .eg.,  duplum  pyramidis  .ihef.,  cuius  basis  est  trigonum  .hef.x 

sunt  enim  anihc  sub  una  altitudine,  que  est  linea  .ei.  Quare  pyramis  .ihefg.  cqualis 

est  duabus  pyramidibus  Jh ef.  ct  .Ihgf.:  pyramides  ucro  .ihefg.  et  .topq.  habent 

bases  et  altitudines  mutup  proportionis:  est  enim  sicut  tetragonum  .eg.  ad  trigonum 

. opq .,  ita  altitudo  ,tn.  ad  altitudiuem  ./e.;  que  uero  j   pyramides  habent  bases  et  al- 
titudines niutujp  proportionis  sibi  inuiccm  equales  sunt;  cqualis  est  ergo  pyramis  .ihefg. 

pyramidis  ,t opq.:  sunt  enim  et  pyramides  .ihef.  ei  .Ihgf.  equales  pyramidi  . ihefg .; 

ct  que  eidem  cquulin  sunt  ct  alterius  sunt  equalia;  pyramides  ergo  .ihef.  et  -Ihgf. 

pyramidi  .topq.  sunt  equales.  Similiter  demonstrabitur,  relique  due  pyramides,  que 

sunt  .fikl.  ct  Jiiml.  equales  esse  pyramidi  .topq.:  demonstratum  est  ergo,  cubum 

. kmh .   continere  quantitatem  trium  pyramidarum  cqualium  pyramidi  .topq.  Vndc  pa- 

tet, cubum  .kmh.  triplum  esse  pyramidis  .topq.',  ct  hoc  uolui  demonstrare.  Et  ut 
hec  liquidius  deelaresrant,  ponam  dyametrum  spero  .6.,  et  erit  latus  cubi  ,   scilicet 

radix  dc  .12.;  ct  latus  pyramidis,  scilicet  .op.,  radix  dc  .24.;  ct  erit  quadra- 

tum lateris  .ef.,  scilicet  tetragonum  .eg.,  12.:  quibus  ductis  in  latitudinem  .ei.,  sci- 

licet in  radicem  dc  12.  ,   ucnicnt  .12.  radices  dc  .12.  ,   que  sunt  una  radix  de  .1728. 

pro  quadrato  cubi  .hmk.:  de  quo  quadrato  si  accipiatur  nona  pars,  ucnicnt  .192.  pro 

quadrato  pyramidis  .topq.  Verbi  gratia  :   de  quadrato  lateris  . op .   accipiamus  quar- 

tam, et  habebimus  .6.  pro  quadrato  linej  .ps.i  quod  si  extraxerimus  ex  quadrato  la- 

teris .op.,  scilicet  dc  .24.,  remanebunt  .18.  pro  quadrato  catheti  .os.:  quod  si  mul- 

tiplicaucrimus  in  quadratum  linep  . ps .,  quod  est  .6.,  uenient  .108.  pro  quadrato  tri- 

goni .opq.:  quod  si  duxerimus  in  quadratum  terti^  altitudinis,  scilicet  in  nonum  qua- 

drati perpendicularis  ,tn. j   quod  quadratum  est  .10.:  uel  si  nonum  dc  .108.,  quod  est 

.12.,  duxerimus  per  .10.,  habebimus  similiter  .192.  pro  quadrato  pyramidis  .topq.  : 

quod  si  duxerimus  per  .9.,  habebimus  .1728.,  ut  supra,  pro  quadrato  cubi  .hm k.y ;   et 

»   mtUi  Jf.  ....  «Ujaidem  pjr[c»Tn»«n  • 
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hoc  uolui  demonstrare.  Est  enim  .44.  purum  plus  radicis  de  .1748.;  et  .14.,  que  sunt 

<nirK!»*  «fon^r.; P*g.  i9t.  u>.  8   tertia  pars  de  .44.,  sunt  parum  plus  radicis  de  .194.;  per  que  ostenditur,  cubum  esse 
triplum  pyramidis. 

SI  circa  circulum  descrilmtur  tetragonum,  cuius  latera  omnia  contingant  circulum; 

et  in  contactis  copulentur  recte,  quadrilatcrum  quod  inde  prouenerit,  tetragonum  erit; 

et  exterius  tetragonum  duplum  erit  interioris  tetragoni.  Circa  circulum  .abed.  adi»- 

ceat  tetragonum  .efgh.  contingens  circulum  in  punctis  .a.b.  c.d.,  in  quibus  copulentur 

recte  .ab.  bc.  cd.  ad.  Diro  quadrilatcrum  .abed.  tetragonum  esse;  et  exterius  tetra- 

.   iss ww.  gonum  .eg.  duplum  esse  tetragono  .abed.:  summatur  centrum  |   circulj  .abed., 

sit<(ue  et  copulentur  recte  .ia.  ib.  ic.  id.:  et  quoniam  recta  ,eh.  contingit  circulum 

.abed.  in  puncto  .a.;  et  in  ipso  contactu  a   centro  copulata  est  recta  /Vr.;  recta  ergo 

da.  cathetus  est  super  rectam  .e/*.,  ut  in  Geometria  habetur:  rectus  est  ergo  ulerque 

angulorum  dae .   et  dah.  Similiter  ostendetur,  rectos  esse  angulos  dbe.  et  dbf.  et 

dcf.  et  deg ,   et  -idg.  et  ddh.i  ct  quoniam  in  rectas  ,be.  et  da.  recta  incidit  .ea.; 

ct  sunt  anguli  ({ui  ad  .e.,  et  qui  sub  .e ai.  recti;  erunt  quidem  recte  .eb.  et  .ia. 

(Figura  simile  alia  procedente)  equidislanles.  Similiter  ostendetur,  rectas  db.  et  .ac.  equidistantes  esse,  cum  anguli 

qui  ad  .e.,  ct  qui  sub  dbe.  sint  recti:  ostense  sunt  etiam  ct  recte  da.  ct  .ba.  cqui- 

distantes  esse;  quare  recta  da.  cqualis  est  recte  . be .,  ct  .ib.  recte  uic.  Equilatcrum 

ergo  est  quadrilatcrum  . ebia ;   dico  quidem  et  orLhogonium;  est  enim  unus  quisque 

angulorum,  qui  sub  dbe.  bea.  eai.  rectus;  quare  reliquus,  qui  sub  .bia.  rectus  est. 

Telragouum  ergo  est  .ei.  Similiter  ostendetur,  quadrilulcra  .fi.  gi.  hi.  tetragona  esse. 

Quare  omnes  anguli,  qui  sunt  ad  d.  centrum,  recti  sunt:  unde  patet,  rectam  .ai.  con- 

tinuari cum  recta  .ic.,  et  rectam  .bi.  cum  recta  .id.',  ergo  recte  .ac.  et  .bd.  dyametri 
sunt  circulj  .abed.,  et  secant  sc  ad  rectos  angulos.  Quare  unaqueque  rectarum  .ab.  bc. 

cd.  ad.  corda  est  quartg  circulj:  eqttales  ergo  sunt  rcctc  .ab.  bc.  cd.  da.  sibi  inuicem: 

equilatcrum  ergo  est  quadrilatcrum  .abed.-,  dico  etiam  et  orthogonium:  quoniam  or- 
thogonium est  trigonum  .aib.,  cuius  duo  latera  .ib.  et  .ia.  sunt  cqualia,  cum  sint  i 

centro  ad  periferiam  deducta,  anguli  dba.  et  .bai.  sibi  inuicem  sunt  equales;  et  est 

rectus  angulus  .bia.:  quare  semircctus  unusquisque  angulorum,  qui  sub  dba,  et  dab. 

Demonstrabitur  etiam  per  trigona  .bic.  ida.  ct  .icd.  unumquemque  angulorum  qui 

sub  .ibc.  icb.  icd.  idc.  ct  .ida.  et  dad.  semi rectum  esse;  quare  anguli  .. abe .   et  .bcd. 

ct  .cda.  et  .dab.  recti  sunt:  orthogonium  ergo  est  quadrilatcrum  .abed.:  ostensum 

est  etiam  et  equilatcrum;  ergo  equilatcrum  .abed.  tetragonum  est.  Dico  rursus,  tetra- 
gonum .eg.  continens  circulum  duplum  esse  tetragoni  .abed.  continenti  a   circulo:  est 

enim  paralilograinum  unumquodque  tetragonorum  de,  if,  ig -   *A.;  et  dyametri  ipsorum, 

que  sunt  .ab.  bc.  cd.  da.,  c a   per  equalia  secant:  quare  trigonum  .aib.  equale  est  tri- 
gono .eab.:  codcmquc  motio  et  trigonum  .bic.  equale  est  trigono  . fbc et  trigonum 

m.  144  neu>.  .icd.  trigono  . ged .,  nec  non  ct  trigonum  .a id.  |   trigono  .adh.  Quare  trigona  .aeb. 

ct  .bfc.  et  . cgd .   et  .ahd.  reliquis  quatuor  trigonis  .aib.  ct  .bic.  ct  ,cid.  ct  .dia. 

continentibus  totum  tetragonum  .abed.  equalia  sunt.  Vndc  patet,  tetragonum  .eg.  du- 
plum esse  tetragoni  .abed.  Aliter  quoniam  semicirculus  est  sectio  .dab.,  ct  in  ipso 

angulus  est  qui  sub  .dab.-,  angulus  ergo  qui  sub  .dab.  est  rectus  :   et  quia  latera 

.ad.  et  .ab.  equalia  sunt,  erit  unusquisque  angulorum  qui  sub  . abd .   ct  .adb.  me- 

*   -rA.  conUuj;  ■(  ....  .ibe.  tini  >   pol,  12) 
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diclas  redi:  est  enim  ct  angulus  Jab.  scmirectus;  et  est  rectus  qui  sub  m ib.:  quare 

trigona  .abd.  et  .abi.  sibi  inuicem  sunt  similia:  et  habent  unum  angulum  coiminem, 

eum  uidelicct  qui  sub  .tlba.:  quare  proportionaliter  est  ut  .db.  ad  . ba .,  ita  .ba.  ad 

.hi.  Quare  est  sicut  prima  .db.  ad  tertiam  ii'M  ita  quadratum  quod  i   prima  .db. 
ad  quadratum  quod  a   secunda  .ab.:  est  enim  dyametro  .db.  cqualc  unumquodque  la- 

terum tetragoni  .ef.  . gh .;  ergo  est  sicut  .db.  ad  bi.t  ita  tetragonum  quod  a   recta  .ef. 

ad  tetragonum  quini  a   recta  .ab.;  est  enim  .db.  cx  .bi.  dupla;  quare  et  tetnigouum 

quod  a   recta  .ef.  duplum  eius  quod  a   recta  ab.  Sed  tetragonum  quod  a   recta  .ef. 

est  tetragonum  .efgh.;  ct  tetragonum  quod  a   recta  .ab.  est  tetragonum  .abed.;  ergo 

tetragonum  .eg,  duplum  est  tetragoni  .abed.;  quod  oportebat  ostendere. 

SI  in  cubo  describatur  columna  eiusdem  altitudinis,  et  in  columna  spera,  et  in  spera 

pyramidis  columrif  duorum  cupitum,  cuius  duc  extremitates  sint  in  centra  circulorum 

basis  ct  capitis  columnp;  et  eius  uenter  sit  circulus  secans  columnam  et  speram  in  duo 

media;  et  sil  ipse  circulus  cquidistans  circulis  basis  et  capitis  colunmy:  ct  in  ipsa 
pyramide  describatur  solidum  octobasium  triangularum,  cuius  uenter  sit  tetragonum 

cadens  in  superficie  prcdicti  circuli  secantis  columnam  ct  spcrain  in  duo  media,  cuius 

tetragoni  angulis  ad  centra  columnp  circulorum  basis  ct  capitis  ascendentis  quatuor 

recte  utrique  facientes  super  ipsum  tetragonum  octo  trigona  cquilatcra  et  equiangula, 

quarum  unumquodque  latus  est  cqualc  uniuscuiusque  lateris  ipsius  tetragoni;  erit  pro- 

portio horum  omnium  corporum  inter  sc  sicut  narro  :   proportio  quidem  cubi  ad  co- 

lunam  est  sicut  .14.  ad  .ii.;  columny  ad  speram  est  scsqualtcra;  speip  ad  pyramidem 

dupla;  pyramidis  ad  solidum  octo  basium  est  sicut  .11.  ad  .7.  Yndc  colligetur,  propor- 
tionem  cubi  ad  speram  esse  sicut  .2t.  ad  .11.;  ad  pyramidem  sicut  .42.  ad  .11.;  ad  solidum 

octo  ]   basium  sexcuplam  :   et  proportionem  columny  ad  pyramidem  esse  triplam,  et  ad 

solidum  octobasium  sicut  .33.  ad  7.;  nec  non  ct  proportionem  sper^  ad  solidum  octo- 
basium  sicut  .22.  ad  .7.  Ad  hcc  autem  omnia  demonstranda  adiaccat  tetragonum  .abed.; 

et  in  ipso  describatur  circulus  ,i efgh .;  et  eius  centrum  sit  .i.;  et  elcuetur  a   puncto  .i. 

superficiem  tetragoni  .ac.  orthogonalilcr  linea  . ik .,  que  sit  cqualis  unicuique  laterum 

tetragoni  . ac .;  ct  intelligam,  tetragonum  .ac.  esse  unam  cx  sex  supeiTidcbus  continen- 
tibus cubum:  ct  circulum  .efgh.  esse  hasem  columny:  ct  altitudinem  utriusque  corporis 

esse  secundum  quantitatem  liney  .ik.;  quare  .ik.  erit  axis  columny:  et  .k.  punctus  erit 

centrum  circuli  capitis  column^.  Et  quia  ad  habendam  magnitudinem  cubi  oportet 

ut  quadratum  .ac.  ducatur  in  altitudinem  cubi,  scilicet  in  .ik.;  et  ad  habendam  magni- 

tudinem coluiiy  oportet  ut  area  circuli  .ef gk.  multiplicetur  similiter  per  .ik.;  erit  ergo 

proportio  cubi,  cuius  basis  est  tetragonum  .ac.,  et  altitudo  .ik.  ad  columnam,  cuius  basis 

est  circulus  .efgh.,  ct  altitudo  .ik.  sicut  tetragonum  .ac.  ad  circulum  efgh.  Sed  pro- 

portio tetragoni  .ac.  ad  circulum  -efgh.  est  sicut  .14.  ad  .11.,  ut  superius  in  iu- 

uentione  embadi  circulorum  monstratum  est;  ucl  aliter  protrahatur  a   centro  .i.  sc- 

midyamotcr  .if.,  et  erit  Jf.  medietas  lateris  .ab.;  quare  quadratum  linef  ,if.  quar- 
ta est  quadrati  lincy  .ab.  Sed  ex  quadrato  liney  .ab.  proucnit  tetragonum  .ac. ; 

ergo  ex  tetragono  lincy  Jf.  proueuerit  quarta  tetragoni  .ac.:  quod  quadratum  si 

multiplicetur  in  |   3,  prouenieut  tres  quarte  et  septimam  quurty,  hoc  est  —   tetragoni 

.ac.;  et  cx  quadrato  line;  Jf.  ducto  in  }   3.  proucnit  circulus  -efgh.;  ergo  propor- 
25 
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tio  circulj  .efgh.  ad  tetragonum  .a e.  est  sicut  .11.  ad  .14.:  conuersim  ergo  propor- 
tio tetragoni  ad  circulum  est  sicut  .14.  ad  .ii.,  ut  predixi;  et  proportio  ergo  cubi 

ad  columnam  est  sicut  .14.  ad  .11.;  et  hoc  uolui  demonstrare. 

Rursus  intelligam,  rectam  Jk.  esse  dyameter  spery  cadentis  in  dicta  cutumna;  et  di- 
uidam  Jk.  in  duo  equa  super  et  intelligam,  punctum  7.  esse  centrum  circulj  magni 

cadentis  in  spera  et  cqualis  et  cquidis tantis  circulo  •efgh.*,  et  erit  circulus,  cuius 

•i. 

•lio  .r«,n»  d   .rr.«i  centrum  est  7. ,   secans  colunam  in  duo  media:  et  quia  area  superficiei  spery  est  qua- 

druplum ipsius  circuli,  qui  est  cqualis  circulo  .efgil.\  et  ex  multiplicatione  ipsius 

superficiei  in  sextam  dyametri  spery  Iiahctur  magnitudo  sj»ery,  que  sit  .i.m.;  ergo  si 

circulus  &fgh.  multiplicetur  per  quadruplum  sexty  dyametri  spe ry;  quod  quadruplum 

m.  i«  rrtt».  sit  linea  .1  n.,  proucuiet  utique  magnitudo  [   ipsius  spery.  Sed  ex  niultijdicatione  circulj 

efgh.  in  dyaractrum  .spery,  scilicet  in  altitudinem  columny,  que  est  Jf.t  prouenit  ma- 

gnitudo coi  uni  ne;  ergo  quam  proportionem  habet  linea  .ik.  ad  lineam  .in.  eandem  pro- 

portionem habet  predicta  columna  ad  prcdictam  speram:  et  quia  .ik.  est  sexcupla  ex  i.m., 

et  ././i.  est  quadrupla  eiusdem  .im.,  erit  proportio  .ik.  ad  .in.  sicut  .6.  ad  .4.,  hoc  est  ia 

minimis  numeris  sicut  .3.  ad  2.:  quare  proportio  columny  ad  speram  est  sicut  .3.  ad  .2.; 

que  proportio  scxquiailcra  nuncupatur:  et  quia  proportio  cubi  ad  columnam  est  sicut 

.14.  ad  .11.,  erit  proportio  corumdcm  corporum  sicut  triplum  .14.  ad  triplum  de  .11.,  hoc 

est  sicut  42.  ad  .33.:  et  quia  proportio  columny  ad  speram  est  sicut  .3.  ad  .2.,  erit  propor- 

tio corumdcm  sicut  uudccuplum  de  .3.  ad  uudccuplum  de  .2.,  hoc  est  sicut  .33.  ad  .22.: 

ctquia  proportio  cubi  ad  columnam  est  sicut  .42.  ad  .33.;  et  proportio  columny  ad  speram 

sicut  .33.  ad  .22.;  per  equale  ergo  erit  sicut  .42.  ad  .22.,  hoc  est  sicut  .21.  ad  .11.,  ita  cubus 

ad  speram;  et  hoc  uolui  demonstrare.  Item  intelligam  a   circulo,  cuius  centrum  est 7.  ad 

utrumque  polum  spery,  scilicet  ad  puncta  .i.k.  proucnirc  singulam  pyramidera  columnj; 

quy  pyramides  simul  composite  faciunt  pyramidem  duorum  capitum;  et  erit  altitudo  unius 

pyramidis  linea  .Ik.,  alterius  uero  linea  7/.;  et  est  ut  diximus  tota  .ik.  dyameter Sper^. 

Ad  habendam  istam  maguitudinem  huius  compositi  corporis,  oportet  ut  circulus,  cuius 

centrum  est  7.,  multiplicetur  iu  tertium  suy  altitudinis,  scilicet  in  tertium  lincp  Jk. 

Sed  ex  multiplicatione  circulj,  cuius  centrum  est ./.,  in  duas  tertias  dyametri  7 k.,  sci- 

licet in  7/1.,  prouenit  magnitudo  spery;  ergo  proportio  spery  ad  ipsum  corpus  duorum 

capitum  est  sicut  proportio  duarum  tertiarum  dyametri  spera  ad  tertiam  eiusdem  dy-> 

metri:  Sed  proportio  duarum  tertiarum  cuiusque  rei  ad  tertiam  eiusdem  rei  est  dupla; 

ergo  et  proportio  spery  ad  pyramidem  duorum  capitum  cadentem  in  ipsa  est  dupla:  et 

quia  proportio  columny  ad  speram  est  sicut  .3.  ad  .2.;  spery  ad  pyramidem  sicut  .2.  ad 

.1.,  erit  proportio  columny  ad  pyramidem  tripla;  et  hoc  uolui  demonstrare.  Rursus  circa 

idem  centrum  7.  intelligam  circulum  equidem  circulo  superiori  .. efgh .;  et  in  eo  in- 
telligam, tetragonum  esse  descriptum  equule  tetragono  &fgh.;  et  i   punctis  angulorum 

ipsius  tetragoni  lineabo  quatunr  lineas  ad  unum  quemque  polum  spery,  scilicet  ad  pun- 

cta 7.A\;  et  perficietur  solidum  octo  basium,  quod  Evclides  in  tertio  decimo  libro  infra 

f..i  125  nm.  speram  describere  docet:  |   quod  solidum  diuidilur  in  duas  pyramides  super  tetragonum 

descriptum  in  circulo,  cuius  centrum  7.,  quarum  unaqueque  habet  basem  tetragonam: 

el  su|>cr  ipsam  eleuantur  quatuor  trigona  cquilatcra;  et  altitudo  unius  pyramidis  est 
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linea  et  alterius  Jl.  ;   que  altitudines  sibi  inuiccm  sunt  equulcs  ;   est  enim  ona- 

queque  earum  medietas  line;  ,ik.t  lioc  est  dyametri  sper;,  ucl  axis  coluum;,  seu  alti- 

tudinis rubi  ;   quarum  pyramidum  magnitudines,  hoc  est  magnitudinem  totius  solidi 

octohasium  habebis  ex  multiplicatione  tetragoni  descripti  in  circulo,  cuius  centrum 

est in  tertiam  partem  lincp  Jk.  Sed  magnitudo  pyramidis  duorum  capitum  conti- 
nentis hoc  solidum  octohasium  habetur  cx  multiplicatione  circulj  continentis  ipsum 

tetragonum  in  eaudem  tertiam  partem  line;  Jk. j   ergo  proportio  pyramidis  duorum  ca- 
pitum ad  solidum  octohasium  est  sicut  circulus  ad  quadratum  descriptum  infra  ipsum 

circulum;  que  proportio  est  sicut  .ti.  ad  .7.,  cum  proportio  tetragoni  continentis  circu- 
lum ad  ipsum  circulum  sit  sicut  .14.  ad  .n.  Et  exterius  tetragonum  interioris  sit  duplum; 

ergo  proportio  pyramidis  duorum  capitum  ad  solidum  octacdron  est  sicut  .11.  ad  .7.: 

fuit  etiam  proportio  cubi  ad  pyramidein  duorum  capitum  sicut  .41.  ad  .11.;  et  proportio 

pyramidis  ad  octacdron  sicut  .tl.  ad  .7.:  quare  proportio  cubi  ad  octacdron  est  sicut  .41. 

ad  .7.;  que  proportio  scxcupla  est.  Rursus  quia  proportio  colunin;  ad  pyramidein  duo- 
rum capitum  fuit  tripla,  lioc  est  sicut  .33.  ad  .11.;  et  proportio  pyramidis  ad  octaedron 

est  sicut  .11. ad  .7.;  erit  proportio  column;  ad  octacdron,  lioc  est  ad  solidum  octohasium, 

sicut  .33.  ad  .7.  Item  quia  proportio  sper;  ad  pyramidem  duorum  capitum  fuit  dupla  , 

lioc  est  sicut  .22.  ad  .It.;  et  proportio  pyramidis  ad  octacdron  sicut  .11.  ad  .7.,  erit  pro- 

portio sper;  ad  octacdron  sicut  22.  ad  .7.;  quam  proportionem  habet  circumferentia  cu- 
iuscumque circulj  ad  suum  dyametrum  ;   his  itaque  demonstratis  si  magnitudo  alicuius 

horum  quinque  corporum  fuerit  nota,  erit  possibile  per  ipsam  magnitudinem  reliquas 

magnitudines  inuenire.  Ad  cuius  rei  demonstrationem  ponamus  latus  cubi  .ab.  esse  .6.; 

quare  tetragonum  .ac.  erit  .36.;  quod  si  multiplicetur  in  altitudinem  Jk.,  que  erit  simi- 
liter .6.,  ucnicnt  .216.  pro  mugnitudiue  cubi:  cl  lioc  est  cubicare  unum  cx  lateribus  cubi: 

et  quia  proportio  cubi  ad  colunam  est  sicut  .14.  ad  .11.,  |   si  de  .216.  acceperimus  , 

scilicet  proportionem,  quam  liabct  columna  ad  cubum,  ucnicnt  pro  magnitudine  column; 

J   169.  Similiter  si  de  .210.  acceperimus  proportioues,  quas  habent  spera:  et  pyramis  duo- 

rum capitum,  et  solidi  octohasium  ad  cubum,  nimirum  pro  magnitudine  sper;  uc- 

nient  |   113.  ,   et  pro  magnitudine  pyramidis  ̂    56.,  ct  pro  magnitudine  solidi  oclobasiuni 

.36.  Item  sit  nota  magnitudo  column;,  que  est  f   ico.;  quam  si  mnlliplicauerimus  per  .14., 

et  diuiserimus  per  .11.,  ucnicnt  .216.  pro  magnitudine  cubi:  ct  si  de  y   169.  acceperimus 

|,  que  sunt  proportio  sper;  ad  columnam,  uenient  j 1 13.  pro  magnitudine  sper;:  et  si  de 

|   169.  acceperimus  tertiam  partem,  que  est  proportio  pyramidis  ad  columnam  J   5«.,  ue- 

nienl  pro  magnitudine  pyramidis  :   item  si  de  ~   ir.9  acceperimus  ~y  scilicet  proportio- 

nem octaedri  ad  columnam  ,   ucnicnt  .36.  pro  magnitudine  octaedri.  Eodemque  modo 

poteris  operari  si  maguitudo  alicuius  reliquorum  corporum  fuerit  nota. 

Ad  inueniendum  magnitudinem  duodecacdri  in  spera  constructi,  cuius  sper;  dyamelcr 

«it  nota.  Ponam  pcntliagonum  .abede.,  quod  sit  unum  ex  duodecim  penthagonis  eqnali- 

bus  continentibus  ipsum  solidum  :   ct  circa  ipsum  pcntliagonum  describam  circulum 

.abede.,  cuius  centrum  sit  et  protraham  in  eo  dyametrum  .ag.,  nec  non  et  cordam 

.be.,  que  est  corda  anguli  pentbagonici;  ct  pinam  centrum  sper;  punctum  .h.,  ct  copu- 
labo rectam  .ah.,  ct  circinabo  super  speratu  semicirculum  magni  circulj  .ali.,  ct  produ- 

cam .ah.  in  punctum  J.,  et  erit  tota  .ai.  dyameter  sperg,  nec  non  ct  semicirculj  .ali.; 

•   «iiiutam  ....  r»i  nu|^»ilniMnr--i>  • 
(fui.  124  t-erro  ,   lia.  1-1  ,   8   r   nui. 

giao  •«[■«nur*  ;   194  ,   lia.  4l>  — 
J*g.  194,  Jtn.  I).  ^ 

M.  126  mim. 
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196,  lio.  91  lj- 

(Figura  simile  alia  preccdcnte) 

ct  ponamus  eam  esse  ulnarum  .6.;  ct  abscidam 

ab  ca  lineam  .a  A*.,  que  sit  tertia  ex  .ai.  ;   et 

producam  ad  rectos  angulos  super  lineam  .ai. 

lineam  . A7. ,   et  copulabo  rectas  .al.  ct  .il.',  ct 
ab  angulis  pentliagoni  .< abede .   ad  centrum  sper^ 

perducam  lineas  .bh.  ,ch.  dh.  eh.;  et  erit  py- 

ramis .habcde.y  cuius  basis  est  pcnthagonuni 

.abede.  f   et  sumitas  eius  .h.  duodecima  pars  totius 
r.  126  solidi  duodecim  |   basium  pentliagonorum 

descripti  in  spera,  cuius  dyameter  est  .ai.',  quia 

si  i   centro  Spery,  quod  est  .A.,  ad  omnes  angulos 

duodccacdri  ducantur  recte,  niraimm  in  duode- 

cim pyramides  equales  totum  corpus  duodecac- 
dri  diuidclur, quarum  una  est  pyramis  Jiabcde.: 

quare  si  magnitudinem  eius  inuencrimus,  et  eius 

duodccuplum  acceperimus,  utique  lial>cbimus 

magnitudinem  totius  corporis.  Vndc  qualiter 

operari  in  bis  debeamus,  indicemus.  Primum 

considerandum  est  quod  trigona  .ali.  et  .alk. 

sibi  inuicem  sunt  similia  :   habent  enim  angulus 

.aJ.i.  et  .ii kl.  rectos:  et  angulum  qui  ad  .a.  co- 
muuem:  reliquis  ergo  qui  sub  .alk.  reliquo  qui 

ad  .i.  cqualis  est:  trigona  enim  similia  circa  co- 
munem  angulum  habent  latera  proportionalia  : 

quare  est  sicut  .ia.  ad  .«/.,  ita  .al.  ad  .ak.:  ct 

quando  tres  recte  proportionales  sunt;  erit  sicut 

prima  ad  tertiani,  ita  quadratum  quod  a   prima 

ad  quadratum  quod  a   secunda:  ergo  est  sicut  Ja. 

ad  .ak.y  ita  quadratum  dyametri  .ai.  ad  qua- 
dratum lincy  .al.:  est  enim  .ai.  ex  .ak.  tripla; 

quare  et  tetragonum  ex  .ai.,  quod  est  .36.,  tri- 

plum est  tetragoni  liney  .al.',  ergo  tetragonum 

lincy  .al.  csl  .ii.  Et  est  .al.,  vt  in  tcrtiodecimo 
libro  Evcmdis  habetur,  latus  cubi  cadentis  in 

spera,  cuius  dyameter  est  .ai.  Nam  latus  cubi 

cadentis  in  spera  est  corda  anguli  pcntliagonici  unius  cuiusque  pentliagoni  duodecim  su- 
pcrficicrum  facientium  solidum  duodecim  basium;  ergo  quadratum  cordy  . be .,  que  est 

corda  anguli  pcntliagonici  .bae.,  est  .12.:  ct  ut  inueniamus  unum  ex  lateribus  pcntlia- 
goni  .abede. ,   oportet  ut  corda  .be.  media  ct  extrema  proportione  diuidatur;  quia  ut  in 

tcrtiodecimo  libro  Evclidis  habetur  corda  anguli  pcntliagonici  media  ct  extrema  propor- 
tione diuisa;  pars  maior  csl  latus  penthagonicum. 

Modus  diuidendi  lineam  media  et  extrema  proportione. 

Nam  modus  diuidendi  corda  .be.  media  et  extrema  proportione  est  vl  super  quadra- 
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tum  cius,  quoti  est  .1:.,  addamus  quartam  eius,  erunt  .15.;  de  quorum  radice  auferatur 

medietas  lincg  .be.,  que  est  radix  trium,  j   et  habebitur  pro  maiori  parte  radix  .de.  15.  M.  Hi  mu. 

minus  radice  trium;  ergo  latus  pcnthagonicum  .«e., quod  est  unum  ex  lateribus  penllia- 
goui  ,   est  radix  de  .15.  minus  radice  trium.  Et  quia  ,   ut  in  quartodecimo  Ercutcs 

habetur,  quadrata  cordg  et  lateris  penlhagouici  possunt  quiucuplum  lateris  exagonici. 
Et  ut  habeam  latus  cxagonicum  ,   addam  quadratum  cordg  .be.,  quod  est  .12.,  cum 

t   .|.  in  ilUt  *etaO«s  ultima  ubi  «1  pdfi* 

quadrato  lateris  .ae.y  quod  est  .18.,  minus  radice  dc  .180.,  ut  inferius  demonstrabo,  grufu«  DoM.ti.iraU,  nint»  r<ri.nn.» 

erunt  30  minus  radice  dc  180.;  quorum  quinta,  que  est  .0.,  minus  radice  de  j   7,  •***•  i»d  •«  ̂    |r 
est  quadratum  lateris  exagonici  .af.  Nam  cxagonicum  latus  cqualc  est  semidyume- 

tro  circulj;  quod  quadratum  si  auferatur  ex  quadrato  semidyametri  sper^  .ah.f  sci-  \a 
licet  de  .0.  ,   remanebunt  .3.  et  radix  de  J   7   pro  quadrato  perpendicularis  .hf.  Est 

enim  trigonum  .ahf.  rectiangulum,  cum  recta  .hf.  stet  orlliogoualitcr  super  planum  \e 

circulj  . ahgd .;  quia  ut  habetur  in  libro  milei  et  in  alxaiesti.,  cum  superficies  secat 

speram,  comunis  eorum  sectio  est  circulus;  et  cum  a   centro  sper^  ad  centrum  cir- 

culj secantis  speram  linea  protrahitur,  illa  linea  stat  orthogonaliter  super  superficiem 
circulj. 

Habita  quidem  notitia  semidyametri  .af.  et  perpendicularis  ./*/.,  ostendamus  mo- 

dum mensurandi  pyramidem  .habede.  Diuidatn  primum  .fg.  in  duo  equa  super  .o., 

et  erit  .a  o.  dodrans,  hoc  est  tres  quarte  dyametri  .ag.;  et  auferam  ex  corda  .be. 

sextam  cius,  que  sit  . bn .,  remanebit  u?n.  destans,  scilicet  |   cordj  .be.:  et  quia  ut 

in  quartodecimo  libro  habetur,  ex  dodrante  mo.  in  destantem  .en.  peruenit  pla- 

num penlhagoni  .abede. ;   quod  planum  si  ducatur  in  perpendicularem  .hf .   ,   ue- 
niet  triplum  pyramidis  . habede .;  quod  etiam  triplum  si  ducatur  in  ./i., habebitur 

magnitudo  totius  dedocacdri,  cuius  duodecima  pars  est  pyramis  . habede .   Sed  quia 

proportio  dodrantis  jio.  ad  semidyamclrum  .af.  est  sicut  .6.  ad  .4.,  que  proportio 

est  sexqualtera,  erit  superficies  .af.  in  ,fh.  ducta  in  .en.  et  producta  in  .fl.  sicut 

superficies  cx  .ao.  in  .en.  ducta  in  .hf.  ct  producta  in  .4.  Item  quia  proportio  .be. 

ad  .en.  est  sicut  .6.  ad  .5. ,   erit  superficies  ex  .af.  in  .be.  ducta  in  .fh.  et  pro- 
ducta in  .5.  sicut  superficies  ex  .fa.  in  .en.  ducta  in  Jif.  ct  producta  in.fi.  Sed  •   •**  «*«*•  •   (W.  i*7 

cx  superficie  .fa.  in  .en.  ducta  in  .fh.  et  producta  in  .8.  prouenit  magnitudo  to- 

tius duodeeaedri  ;   ergo  cx  superficie  .af.  in  .be.  ducta  in  Jif.  ct  producta  in  .5. 

ucnit  magnitudo  eiusdem  duodeeaedri:  quare  ducam  primum  quadratum  ex  .n/.,  h< 

est  .c.  minus  radice  de  }   7.  iu  3,  ct  radicem  | 

de  J   7.,  uenerit  etiam  J-  10.  et  tres  radices  dc  r<,/- 187 

{   7.  :   verbi  gratia  :   cx  ductu  .6.  in  .3.  ueniunt 

.18.;  et  educta  radice  de  \   7.  addita  iu  radicem 

de  J   7.  diminutam  ueniunt  \   7   diminuta;  qui- 

bus extractis  dc  .18.  remaneut  \   10.:  et  cx  mul- 

tiplicatione de  .3.  iu  radicem  dc  |   7.  diminutam 

ueuiunt  tres  radices  de  \   7.  diminute  :   et  ex 

multiplicatione  de  .8.  in  radicem  dc  }   7.  ad- 

ditam ueniunt  sex  radices  dc  \   7.  addite  :   ex- 

tractis ergo  tribus  radicibus  diminutis  de  sex 
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radicibus  additis,  remanent  tres  radices  de  \   7.  addite.  Et  sic  habemus  10  et  £   et  radi- 

ces tres  de  \   7.,  que  sunt  una  radix  de  £   64.  Post  hcc  ducam  quadratum  ex  .be.  iu  qua- 

dratum de  .5.,  uenient  .300.,  in  quibus  multiplicabo  J   to.  ct  radicem  dc  \ 64.  Nam  ex 

.300.  ductis  iu  ~   10.  ucniuut  .3240.,  ct  ex  ductis  .300.  in  radicem  de  *   04.ucnit  radix  nume- 

ri, qui  fit  ex  quadrato  trecentorum,  scilicet  dc  .00000.  in  \   64:  dc  qua  multiplicatione 

proueniuut  5832000.  ;   ergo  pro  quadrato  magnitudinis  totius  dodecaedri  habentur  .3240. 

et  radix  de  5832000.;  et  hoc  quadratum  est  binomium  primum,  cum  muius  nomen  possit 

plus  minore  secundum  quantitatem  quadrati  numeri:  quare  radix  eius  est  binomia,  ut  in 

■   X."*0  evcliois  habetur;  que  radix  est  radix  de  2700.  et  radix  de  540.;  quas  radices,  si 

subtiliter  acceperimus,  habebimus  parum  minus  dc  ulnis  {   75.  pro  magnitudine  positi 

dodecaedri:  ucl  si  radicem  de  5832000  quam  propius  accrpcrimus,  et  iuueiiiemus  cain 

esse  parum  miuus  de  .2415.;  quam  si  super  .3240.  addiderimus  ,   habebimus  parum 

minus  dc  .5655.;  quorum  radicem  similiter  iuueiiiemus  esse  parum  minus  de  |   75.  Et 

notandum  quod  diximus,  radicem  de  .3240.  et  radicem  dc  .5832000  esse  radicem  de  .2700. 

ct  radicem  dc  .540.,  tunc  diuisimus  .3240.  in  duas  partes,  quarum  una  fuit  .2700.,  et  al- 

tera .540.;  et  ex  multiplicatione  unius  carum  iu  aliam  proucuit  quarta  de  .5832000.;  et  ita 

nos  docet  evclides  in  similibus  operari.  Demonstraln)  rursus  quomodo  quadratum  linej 

.ae.,  scilicet  lateris  peuthagoni  |   iuuenicridum  sit.  Reiterabo  lineam  .ae.,  et  addam  ei 

lineam  .ra.,  que  sit  radix  trium:  ct  erit  tota  .er.  radix  dc  .15.;  quare  .ae.  erit  radix  de 

45.  minus  radice  trium;  de  qua  .ae.  uolumus  quadratum  accipere.  Quoniam  linea  .er. 

diuisa  est  iu  duobus  utlibct  super  punctum  . a .,  erunt  quadrata  linearum  .er.  ct  .ar. 

cqualia  duplo  superficiei  .ar.  in  .er.,  et  quadrato  linep  .a e.  Vndc  si  ex  quadratis  li- 

nearum .er.  et  ar.  tollamus  duplum  superficiei  .ar.  in  .er.,  remanebit  quadratum 

linef  .ae.:  est  enim  .er.  radix  de  .15.;  quare  quadratum  cius  est  .15.,  ct  .ar.  est  radix  de 

.3.  Quare  quadratum  eius  est  .3.;  ergo  quadrata  linearum  .er.  ct  .ar.  sunt  .18.;  et  ex 

.ar.  in  .er.,  scilicet  ex  radice  trium  in  radicem  dc  .15.  ueuerit  una  radix  de  .45.:  quare 

ex  duplo  .ar.  in  .er.  ucniunt  due  radices  de  .45.;  quibus  extractis  de  .18.  inuentis,  re- 

manent .18.  minus  duabus  radicibus  dc  .45.;  que  duc  radices  sunt  una  radix  de  .iso.; 

ergo  quadratum  lincf  .a e.  est  .18.  minus  radice  de  .iso.,  ut  superius  inuenimus. 

De  magnitudine  solidi  20  basium  triangularium  constructi 

in  eadem  spera ,   cuius  djameter  sit  .6. 

Ad  habendam  siquidem  magnitudinem  ycosacdri  constructi  in  spera  data  Adiaccat 

trigonum  .abc.  cquilatcrura  et  cquianguluin,  quod  sit  una  cx  .20.  supcrficiebus  conti- 

nentibus solidum:  et  circa  ipsum  describam  circulum  .abc.,  et  in  ipso  protraham  dya- 
metrum  .ad.  secans  rectam  .bc.  super  punctum 

SZl  ct  centrum  circulj  sit et  ponam  centrum 

/ /   \   \   sperj  punctum  .g.,  et  copulabo  rectam  .ag.,  et 

/   \   \   producam  eam  in  puncto  qui  sit  punctus  in 

— — p   &   superficie  spery:  ct  signabo  super  s peram  semi- 

\   \   circulum  circulj  magni  .aih.f  ct  copulabo  rectas 

V\  9^/  /   \   CK'>  el  .gabe.  pyramis,  cuius  basis  est 

\   trigonum  .abc.,  ct  cius  summitas  est  .g.;  que 

Vy  ̂    pyramis  est  ̂    totius  ycosacdri;  quia  si  a   puncto 
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.g.y  qui  est  centrum  sperj,  lineentur  recte  ad  omnes  angulos  .20.  triangulorum  conti- 

nentium ipsum  ycosaedron,  nimirum  ipsum  in  .20.  pyramides  cqunles  diuidetur,  qua- 

rum una  est  pyramis  .gabe.,  cuius  magnitudinem  si  in  .20.  duxerimus,  habebimus 

utique  magnitudinem  totius  solidi  .20.  basium  :   et  quia  |   ut  in  evclide  habetur,  circu-  m.  12« 

Ius  continetis  unum  ex  trigonis  ycosaedri  est  equulis  circulo  continenti  unum  ex 

penthagonis  dodecaedri,  cum  ambo  solida  sint  in  eadem  spera  constructa;  erit  propter 

boc  quod  diximus  superius,  semidyameter  circulj  .abc.  nota;  hoc  quadratum  ex.af  erit 

6.  minus  radice  de  {   7.,  ct  quadratum  perpendicularis  ,gf.  erit  .3.  et  radix  de|  7.  Est 

enim  semidyameter  sperj  .ag.  3.,  ct  cius  quadratum  est  0.:  et  quia  quadratum  lateris 

trianguli  cquilatcri  descripti  in  circulo  est  triplum  quadrati  seraidyametri  ipsius  circulj; 

si  tripi icauerimus  quadratum  semidyamelri  quod  est  .6.  minus  radice  de  {   7.,  ha- 
bebimus .18.  minus  tribus  radicibus  de^  7.  pro  una  ex  lateribus  trigoni  .abc.:  de  inde 

copulabo  rectas  .db.  ct  .dc.,  ct  erunt  trigona  . abd .   ct  .acd.  orthogonia  et  equalia. 

Est  enim  latus  .ab.  equalc  lateri  .ac,;  quare  arcus  .ab.  equalis  est  arcui  .ac.:  est  enim 

et  lotus  arcus  .abd.  toti  arcui  .acd.  equalis  :   reliquus  ergo  arcus  ,bd.  reliquo  .cd. 

est  equalis  ;   quare  recta  .bd.  recte  .cd.  est  equalis  :   cquilalera  enim  sunt  trigona 

.abd.  et  . acd nec  non  et  equiangula;  quare  angulus  .bad.  equalis  est  angulo  .cad. 

Est  enim  ct  angulus  .abc.  equalis  angulo  .acb.;  quare  anguli  qui  ad  ,c.  equales  sibi 

inuiccm  sunt  :   ct  si  equales,  ergo  recti.  Et  quoniam  in  circulo  .a  bc.  dyameter  .ad. 

quandam  rectam  .bc.  ad  rectos  angulos  secat  :   et  per  equalia  eam  secat;  ergo  recta 

.be.  equalis  est  rcctc  . ec .;  ergo  .be.  medietas  est  ex  .bc.,  boc  est  cx  ab.’,  quare  qua- 
dratum ex  .ab.  quadruplum  est  ex  quadrato  .be.  Sed  quadrato  linc£  .ab.  equalia 

sunt  quadrata  linearum  .ae.  et  .eb.;  ergo  quadrata  linearum  .ae.  et  .eb.  quadrupla 

sunt  quadrato  line^  .eb.  Quare  quadratum  linc$  .ae.  triplum  est  quadrato  lincp  .eb.; 

ergo  et  quia  in  trigono  orthogonio  .abd.  ab  angulo  .b.  recto  cathetus  . ae .   protracta 

est  super  basem  .ad.,  e rit  sicut  .ae.  ad  .eb.,  ita  be.  ad  .ed.  Quare  est  sicut  qua- 

dratum lateris  .ae.  ad  quadratum  lateris  .eb.t  ita  .ae.  ad  .ed.  Sed  quadratum  la-  '   io-isT, 

teris  .ae.  ad  quadratum  lateris  .ed.  est  triplum;  ct  ae.  ergo  cx  .ed.  tripla  est.  Quare  r4*'  ,W'  ““ 

patet  .ed.  totius  dyametri  .ad.  quartam  esse. 

Est  enim  et  .af.  medietas  dyametri  .ad.;  reliqua 

.ef.  est  alia  quarta  pars  ex  tota  .ae.  continent 

tres  quartas  totius  dyametri  .ad.  Quare  .ae.  \   ad  m. 

.af.  est  proportio  scxqualtera.  Demonstratum 

est  recta  .a  e.  cathetum  esse  super  rectam  .bc. 

Quare  ex  ductu  .ae.  in  .bc.  prouenil  duplum 

trigoni  .abc.;  que  si  multiplicaueriimis  per  .10.,  . 

habebimus  aream  .20. triangulorum  cqualiumcon- 

tinentium  solidum  .20.  basium.  Sed  quia  pro- 

portio cx  .ae.  ad  .af.  est  sicut  .15.  ad  .to.,  ue- 
nict  ex  multiplicatione  af.  in  .bc.  ducta  in  .15. 

superficies  eorumdem  .20.  triangulorum:  quam 

superficiem  si  duxerimus  in  tertiam  perpendicu- 

laris -gf  ",  que  perpendicularis  est  altitudo  ,20. 
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pyramidarura  continentium  tutum  solidum  ycosaedri ;   ergo  si  mulliplicaucrimus  .af. 

in  .bc.}  et  illud  totum  in  .5.;  et  quod  proucnerit,  duxerimus  in  .gf.  ,   habebimus  uti- 

<|uc  magnitudinem  totius  solidi  :   ergo  si  raultiplicaucriinus  quadratum  ex  .af.  in  qua- 

dratum ex  .bc.}  et  illud  totum  duxerimus  per  quadratum  de  .5.,  scilicet  per  .25.;  ct 

lioc  totum  produxerimus  in  quadratum  ex  .gf.,  habebimus  ex  hoc  toto  quadratum 

magnitudinis  solidi.  Nam  ex  multiplicatione  quadrati  lincj  af.  in  quadratum  ex  -fg-, 

scilicet  ex  multiplicatione  de  .6.  minus  radice  de  {   7.  in  tres  ct  radicem  de  {   7,  uenient 

1 10.  ct  radix  de  |   64.,  ut  superius  inucnimus;  que  multiplicanda  sunt  per  quadratum 

lateris  trianguli  .bc.,  scilicet  per  .18.  minus  tribus  radicibus  de  \   7.,  scilicet  minus  una 

radice  de  |   64  ;   que  multiplicatio  sit  (it:  primum  multiplicanda  sunt  |   io  per  .18.,  sci- 

licet integra  per  integra,  ueniunt  f   104.;  dc  quibus  tollenda  est  multiplicatio  radicis  dc 

\   64  additp  in  radicem  de  J   Cl.  diminutam;  ex  qua  muL  .placatione  pruueuiunt  integra  i 

04. ,   remanent  |   129.  Item  multiplicanda  est  radix  dc  ̂    04.  addita  per  is,  ueniunt  radices 

decem  ct  octo  dc  |   64.  Et  radix  dc  J   64.  diminuta  multiplicanda  est  per  |   10.,  ueniunt 

radices  1 10.  dc  £   64.  diminute:  extractis  ergo  radicibus  ±   10.  diminutis  ex  radicibus  .18. 

additis,  remanent  radices  J7.  dc  [   64.:  ergo  ex  quadrato  .af.  in  .fg.  ducto  in  qua- 

dratum cx  .bc.  ueniunt  |   129.  et  radices  ̂ 7.  dc  £   04.:  quibus  multiplicatis  per  quadratum 

de  .5.,  scilicet  per  .25.,  ueuiunt  .3240.  ct  radices  .180.  dc  |   64.  pro  quadrato  totius 

solidi  ycosaedri.  Nam  si  illas  .ISO.  radices  ad  radicem  unius  numeri  tantum  reducere 

uolumus  :   multiplicabimus  .iso.  iu  se  ,   uenient  .32400.;  et  de  J   04.  faciemus  quiutas, 

erunt  quinte  .324.;  quas  multiplicabo  per  .5.,  uenient  .324.;  que  multiplicabo  per  |   dc 

32400.,  scilicet  per  6480.,  uenient  .2099520.:  ergo  quadratum  totius  solidi  est  .3240.  et 

radix  dc  2099520.;  ct  hoc  est  biuomium  quartum,  cum  maius  nomen,  scilicet  3240.,  sit 

ratiocinatum,  et  possit  plus  minore,  scilicet  super  2009520.,  secundum  quantitatem  nu- 

rui. iw  . meri  non  quadrati:  unde  si  radicem  de  2099520.,  que  est  [Mirum  |   minus  de  1449.,  ad- 
.   miu  .it  1449  ....  cirrati  i.«txuir  .   diderimus  super  .3240.,  uenient  purum  minus  de  4689;  quorum  radix,  que  est  parum 

|fol.  1X9  ve  m   ,   lia.  1-14  «   nurgm.-  .   ....  ,   ,   ,   .   ... 

i**.  200.  ii«.  tJ-Wi.  minus  de  ̂ 08.,  est  quantitas  magnitudinis  ycosaedri.  Lt  si  uolumus  ad  notitiam  se- 

midyametri .af.  aliter  deuenire.  Ponam  .kh.  quadruplam  ex  . ak .;  ct  per  punctum  .k. 

super  dyametrum  spcr|  .ah.  ad  rectos  angulos  protraham 

lineam  ,ki.}  ct  copulabo  rectas  .ai.  ih .}  ct  erit  per  ca  que 

dicta  sunt  superius  ut  Jia.  ad  .ai.,  ita  .ai.  ad  utk.  Quare 

erit  sicut  .ha.  ad  .ak.,  ita  quadratum  dyametri  .ah.  ad 

quadratum  lineg  .ai.  Est  enim  .ah.  quincupla  ex  .ak. 

Quare  quadratum  ex  .ah.,  quod  est  .36.,  est  quincuplum 

quadrati  cx  .ai.;  ergo  quadratum  ex  .ai.  est  |   7.;  et  .aU 

est  semidyametrura  circulj,  cuius  pcnllingoni  latus  cadentis 

in  ipso  circulo  est  latus  trianguli  .abc.  suprascripti,  ut  in 

Evclide  habetur:  quod  latus  pentliagonicum  ita  cx  scrai- 

dyametro  sui  circulj  habetur  si  super  quadratum  ipsius  se- 

midyametri,  scilicet  super  {   7.,  addemus  quartam  eius,  ct 

erunt  .9.;  dc  quorum  radice,  que  est  .3.,  tollam  medietatem 

semidyametri ,   cuius  medietatis  quadratum  est  quarta  pars 

quadrati  semidyametri;  et  illud  est  \   1.;  ct  habebimus  .3. 
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minus  radice  de  £   l.j  et  l^oc  est  latus  dacagonicum:  super  cuius  quadratum  ,   quod 

est  \   10  minus  radice  de  J   64.,  si  addiderimus  quadratum  semidyametri,  scilicet  |   7., 

erunt  .18.  minus  radice  de  ~   64.  pro  quadrato  uuius  laterum  trigoni  .abc.}  quod  qua- 
dratum cum  sit  triplum  quadrati  semidyametri  .a  (.,  diuideuda  sunt  .18.,  minus  radice 

de  |   84.,  per  .3.,  et  uenient  .0.,  ininus  radice  de  J   7.,  pro  quadrato  semidyametri  .af.,  ut 

superius  inuentum  est.  Et  quia  Evclides  iuuenit  esse  sicut  lutus  cubi,  scilicet  cord^ 

anguli  pcntliagonici,  ad  latus  trianguli  equilateri  cadentis  in  eodem  circulo,  sicut  pro* 
portio  linee  potentis  super  lineam  media  et  extrema  proportione  diuisam  ,   et  super 

maiorem  partem  cius  ad  lineam  potentem  super  eandem  lineam  diuisam,  et  super  mi- 

norem eius  partem;  iU  solidum  .is.  basium  penthagonorum  ad  solidum  .20.  basium 

triangularium  in  eadem  spera  constructarum,  est  possibile  iuuenirc  magnitudinem  unius 

eoruin  solidorum  habita  magnitudine  alterius.  Verbi  gratia:  inuenimus superius  cor- 

dam anguli  penthagoni  fuisse  radicem  de  .12.;  et  latus  trianguli  esse  radicem  de  .18. 

minus  radice  de  j04.  Et  solidum  .12.  basium  esse  |   75. ;   ergo  sicut  radit  de  .12.  est 

ad  radicem  dc  .18.  minus  radice  dc  -J. G4.,  ita  {   75.  est  ad  |   magnitudinem  solidi  .20.  ba- 
sium. Quare  erit  sicut.  12.  ad  .18.  minus  radice  dc  |   64.,  ita  quadratum  dc  \   73.,  quod 

inuenimus  esse  superius  .5655.,  ad  quadratum  magnitudinis  ycosaedri;  accipiamus  ergo 

quam  subtilius  possumus  radicem  dc  \   64.,  et  inucniemus  eam  esse  ̂    8.;  et  aufera- 

mus eam  de  .18.,  remanebunt  .10.  minus  :   ergo  est  sicut  .12.  ad  .10.  miuus  ~   , 

ita.  5655.  ad  quadratum  ycosacdri:  multiplicabimus  ergo  .5655.  per  .10.  minus  erunt 

56267.;  quibus  diuisis  per  .12.  reddunt  parum  minus  dc  .4689.  pro  quadrato  ycosae- 
dri,  ut  superius  inuenimus.  Et  si  quadratum  ycosaedri  esset  notum,  multiplicaremus 

illud  per  .12.,  et  summam  diuideremus  per  .10.  minus  ̂    ,   et  habemus  quadratum  do- 

decaedri  notura.  Et  si  uolumus  inuenire  proportionem,  quam  bahet  linea  potens  super 

lineam  media  et  extrema  proportione  diuisam  ad  lineam  potentem  super  eandem  li- 
neam diuisam  ct  minorem  partem  eius.  Ponam  lineam  .ab.,  ct  diuidam  eam  media 

ct  extrema  proportione  super  .g.;  ct  maior  pars  esto  .gb.  Quare  erit  sicut  .ab.  ad 

-bg.,  ita  .bg.  ad  gar,  et  a   puncto  .g.  super  rectam  .ab.  ad  rectos  angulos  ponam 

rectam  .gd. ;   et  ponam  ipsam  cqualem  recte  .ab.}  et  copulabo  rectas  .da.db.  , 

et  erit  recta  . db .   potens  super  rectas  . dg ,   ct  .gb.  ;   et  .db.  erit  potens  super  rectas 

.dg.  ct  .ga.  :   et  quia  .dg.  equalis  est  recte  .ab.,  erit  recta  .db.  potens  super  re- 
ctas .ab.  gb.,  hoc  est  super  totam  lineam  diuisam  et  maiorem  partem  cius;  et  linea 

potens  super  eandem  lineam  .ab.  et  maiorem  partem  cius,  que  est  linea  .ag.}  ergo 

est  et  sicut  .db.  ad  .da.,  ita  solidum  .12.  basium  ad  solidum  .20.  basium;  erit  pro- 

pter hoc  ct  sicut  quadratura  lincp  .db.  ad  quadratum  lincp  .da.,  ita  quadratum  do- 
dccacdri  ad  quadratum  ycosaedri:  et  ut  liec  ponantur  in  muneris,  ponam  .ab.  iu.; 

ct  erit  .bg.  radix  qulucupli  quadrati  medietatis  linej  .ab.  minus  ipsa  medietate ; 

ergo  .bg.  erit  de  .125.  minus  5.;  et  .ag.  erit  tripla  medietatis  .ab.  miuus  radice 

quincuplj  quadrati  medietatis  eiusdem  lincp ;   ergo  erit  .a  g.  15.  minus  radice  dc 

.125.  Accipiamus  ergo  quadratum  ex  .gb.  ;   et  erit  .150.  minus  decem  radicibus  de 

.125.  ,   que  suut  una  radix  de  .12500.  :   et  addamus  ipsi  quadrato  quadratum  linep 

.dg.  ,   quod  est  .100.,  cura  linea  .dg.  sit  equalis  linep  .ab.,  erunt  .250.  ininus  ra- 

dice de  .12500.  pro  quadrato  linep  d.b.  Item  super  quadratum  lincp  .ag.,  quod  est 
26 
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.250.  minus  .30.  radicibus  de  .125.  addamus  ijuadratum  lineo  -gd.,  erunt  .450.  minus 

radice  de  12500.  pro  quadrato  liney  .da .:  et  quia  unumquodque  quadratorum  linearum 

.db.  et  .da.  est  |   abscisio  aut  recisum,  ut  non  habeamus  ignotius  per  ignotum,  acci- 

piamus radicem  quam  subtilius  poterimus  dc  .12500.  et  dc  112500.;  et  auferamus  eas 

dc  nominibus  maioribus,  que  sunt  in  ipsis  recisis  ;   et  erit  proportio  quadrati  linee 

.db.  ad  quadratum  linee  da.  raciocinata.  Verbi  gratia  :   radix  dc  12500.  est  \   111.  ; 

qua  extracta  de  350.,  remanet  parum  minus  de  |   las.  pro  quadrato  liney  .db.  Item 

radix  dc.  tliSOO.  est  parum  plus  de  §   335.;  qua  extracta  dc  .450.,  remanet  parum  minus 

de  ̂    H4.  pro  quadrato  linoy  .da.}  ergo  est  sicut  ~   13».  ad  j   114.,  ita  quadratum  solidi 

.12.  basium  ad  quadratum  solidi  20.  basium.  Et  est  bcc  proportio  cqualis  propor- 

tionis supradictf,  quam  habet  quadratum  cordy  anguli  penlbagonici  ad  quadratum  la- 
teris trigoni  cadentis  in  eodem  circulo.  Habita  siquidem  notitia  magnitudinum  omnium 

solidorum  cadentium  in  una  spera,  per  ea  que  dicta  sunt,  erit  possibile  iriueuirc  ma- 

gnitudines similium  solidorum  cadentium  in  aliqua  alia  spera;  cura  proportio  simi- 

lium solidorum  sit  proportio  triplicata  similium  laterum  :   ucl  ctiotn  dynmetrorum  spe- 
rarunt, in  quibus  ipsa  solida  fuerint  constituta:  est  enim  proportio  triplicata  dyametri 

unius  spe  re  ad  dyainetrum  alterius  ea  quam  habet  cubus  dyametri  uuius  sperj  ad 

cubum  dyametri  alterius.  Ymlc  si  uolumus  inucnirc  magnitudinem  solidi  .12.  basium 

cadentis  in  spera,  cuius  dyameter  sit  .7.,  erit  sicut  cubus  senarij  ad  cubum  septenarij, 

hoc  est  sicut  .216.  ad  .343.,  ita  iuuentum  solidum,  cuius  magnitudo  est  {   '5,,  ad 

magnitudinem  quesiti  solidi.  Quare  multiplicanda  sunt  \   75.  per  343.,  et  summa  di- 

uidenda  est  per  .216.,  ucnient  no.  parum  minus;  ucl  si  quadratum  dc  .343.  multi* 
{dicabitur  per  quadratum  solidi,  scilicet  per  .3240.,  et  radicem  de  5S32000.;  et  summa 

diuidatur  per  quadratum  de  .216.,  et  habebitur  quadratum  solidi  .12.  basium  cadentis 

in  spera,  cuius  dyameter  est  .7.  Quod  idem  iulelligas  de  solido.  20.  basium,  et  de  re- 

liquis solidis. 
fnci/Ht  septima  distinctio  de  innent ionc  altitudinum  rerum  cieant  arum, 

et  profunditatum  atque  longitudinum  planitierum. 

Si  vis  metiri  ntiquam  altitudinem  :   Erige  astam  in  plano:  et  fac  cani  stare  ortho- 
gonaliter  super  ipsum  planum:  et  elonga  te  ab  ipsa  asta,  et  ab  altitiidiue  metienda: 

et  |Hjnes  oculum  in  terra  prospiciens  per  summitatem  asty  :   et  si  uisus  tuus  transibit 

ad  punctum  summitatis  racticudy  altitudinis,  signa  punctum  in  terra  in  locum  ubi 

erit  oculus.  Et  si  linea  egrediens  ab  oculo  tuo  per  summitatem  asty  |   non  ucncrit  ad 

jninctum  summitatis  altitudinis  ipsius,  muta  te  retro  uel  ante,  donec  linea  progrediens 

ab  oculo  tuo  per  summitatem  asty  ascendat  recte  ad  summitatem  altitudinis  predictg: 

et  tunc  erit  proportio  plani,  quod  est  inter  oculum  et  rem  eleuatam,  ad  ipsam  rem 

elevatam  quam  uis  metiri,  sicut  planum,  quod  est  inter  oculum  et  astam,  ad  ipsam 

astam.  Verbi  gratia  .   Sit  altitudo  .ab.,  .que  sit  erecta  super  planum,  in  quo  sil  linea 

• bc .}  quare  angulus  .abc.  erit  rectus;  et  in  ipso  plano,  et  super  rectam  .bc.  orthu- 

goualitcr  erigatur  asta  .de.',  et  punctus  .e.  sit  oculus  tuus,  a   quo  transeat  linea  .ac 

ascendens  per  summitatem  asty,  que  est  punctus  .e.}  et  erit  trigonum  .abc.  ex  summi- 
tate .ab.  et  liney  .bc.  existens  in  plano;  et  ex  linea  .ac,  quam  facit  oculus  tuus;  et 

trigonum  .ede.  erit  ex  asta  .ed.  et  ad  planum  . dc .   et  liuca  .e. e:  trigona  quidem 
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.. abc .   ct  .ede.  sibi  inuicera  sunt  similia,  quia  sunt  cquiangula  ;   est  enim  uterque 

angulorum  .abc.  et  .ede.  rectus:  et  angulus  qui  ad  .c.  utrique  trianguh  est  co- 
muriis;  reliquus  qui  ad  .a.  reliquo  qui  sub  ,ced.  est  equalis  :   cquiangula  ergo  sunt 

trigona  .abc.  et  .dee.)  quare  et  similia.  Similia  etiim  trigona  cirea  equales  angulos 

habent  latera  proportionalia ;   est  enim  sicut  .cd.  ad  .de.y  ita  cb.  ad  . ba .   Vculc  si 

.cd.  et  .de. y   scilicet  spatium  quod  est  inter  oculum  ct  astain;  et  i psa  asta  .de.  fuerint 

nota,  erit  nota  linea  .cb.)  erit  utique  nuta  et  altitudo  .ab.:  quia  si  equalis  est  .cd. 

cx  .de.  ,   equalis  erit  .cb.  ex  .ba.)  ct  si  maior,  maior:  et  si  minor,  minor:  Que  osten- 
dantur cum  numeris.  Esto  asta  ,ed.  quinque  palmorum  ;   ct  spatium  .cd.  sit  cqualc 

ei ;   ct  sit  spatium  .cb.  30.  ulnarum;  erit  propter  hoc  ct  altitudo  .ab.  similiter  .30. 

ulnarum,  cum  .cd.  sit  equalis  .de,y  ut  in  prima  figura  patet.  Item  esto  .cd.  maior 

asta  .ed.y  erit  propter  hoc  ct  planum  .cb.  maius  altitudine  .ab.y  ut  in  hac  secunda 

figura  patet,  in  qua  ponimus  spatium  .cd.  12.  palmorum:  ct  astain  .ed.  octo  palmo- 
rum; ct  planum  .cb.  60.  ulnarum.  Quare  erit  ut  .cd.  ad  ,de.y  hoc  est  sicut  .12.  ad 

.8.;  uel  in  minoribus  numeris  sicut  .3.  ad  .a.,  ita  .cb.  ad  .ba.:  unde  si  multiplicauc- 
rimus  .60.  per  .a.,  et  diuiserimus  per  .3.,  uenient  ulne  .40.  pro  altitudine  .ab.  IUirsus 

esto  .cd.  minor  quam  .de.  Quare  spatium  .cb.  erit  minas  altitudine  .ab.y  ut  in  hac 

tertia  patet  figura;  in  qua  ponimus  .cd.  0.,  scilicet  spatium  quod  est  inter  octilnnt 

et  astam:  ct  aslam  .ed.  12. ,   et  planum  .cb.  45.  Quare  quantum  addit  .ed.  super  .dc.y 

tantum  addet  altitudo  .ab.  super  planum  . bc .:  est  enim  .ed.  ad  . dc .   proportio  ses- 

quitertia. Quare  altitudo  |   .ab.  addit  super  planuin  .cb.  tertiam  cius,  que  est  .15.;  ct 

sic  altitudo  .ab.  est  .go.:uc1  si  .45.,  scilicet  .cb.y  multiplicentur  per  .12.  ,   hoc  est 

per  .ed.)  et  summa  diuidatur  per  .cd.y  scilicet  per  .9.,  uenient  .gq.  pro  altitudine  .ab.: 

ucl  si  .cb.  multiplicetur  per  J   cx  .ed.y  ct  diuidatur  per  cx  .cd.,  uenient  similiter  .co. 

pro  .ab.  :   uel  si  J   cx  .cb.  multiplicetur  per  ex  .ed.,  uenient  .60.  pro  altitudine  .ab. 

Ex  hoc  quidem  quidam  uolcns  metiri  iu  nemoribus  arbores  aptas  nauibus,  talem  mo- 

dum acceperunt:  habent  arundinem  equalem  su£  statur^,  quam  habent  ab  extremitate  ta- 

li usque  ad  oculum;  et  ponunt  sc  in  terra  contra  arborem,  quam  metiri  uolunt,  extense 

tenendo  arundinem  orthogonalitcr  erectam  secus  extremitatem  utriusque  tali,  ut  quanta 

sit  altitudo  arundinis  ,   tanta  sit  longitudo  staturg  a   talo  usque  ad  oculum  ipsius; 

el  mutant  se  aliquando  uersus  arborem  appropinquando,  aliquando  elongando  ab 

ea  ;   et  boc  faciunt  donec  transeat  uisus  eorum  per  summitatem  aruudiuis  ad  summi- 

tatem arboris  :   et  tunc  quanta  est  longitudo,  que  est  inter  oculum  et  pedem  arboris, 

tantam  dicunt  esse  altitudinem  arboris.  Verbi  gratia  :   sit  altitudo  arboris  .ab.,  arundi- 
nis .cd.,  et  statura  hominis  .de.)  et  sit  .e.  oculus  cius,  cuius  uisus  linea  a   e.  transiens 

per  punctum  .c.)  et  tunc  erit  .cb.  sicut  .ed.  ad  .dc.y  ut  superius  ostensum  est.  Geo- 
metre ucro,  nolendo  aliquam  subtilitatem  geometricam  ostendere,  stant  non  multum 

longe  ab  arbore,  ct  cum  arcu  duas  sagittas  sagittant  ad  arborem,  vnam  ad  radicem  eius: 

ct  aliam  ad  punctum  sumilatis  eius;  sed  unicuique  sagitle  ligant  unum  filum,  et  ten- 

dunt ipsa  fila  perducentes  ca  ad  unum  punctum  in  plano, facientes  ex  ipsis  filis  et  ex  ar- 

bore trigonum  orthogonium,  cuius  cathetus  est  ipsa  arbor;  ct  cius  basis  est  filum  sa- 

gitt£  ad  pedem  arboris  protractp,  ct  cius  ypollienusa  est  filum  alterius  sagitt^,  quod 

subtendit  angulum  rectum.  Verbi  gratia  :   sit  arbor  linea  .ab.)  ct  filum  inferioris  sa- 
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Vi  204  .dis? 
gittp  sit  .bc.,  ct  filum  alterius  sit  .ac.  Cumque  ulriusquc  (ili  mensuram  habuerint : 

'I  quadratum  Fili  .bc.  extrahetur  ex  quadrato  fili  . ac .,  remanet  cis  quadratum  arboris 
.ab.:  ut  si  filum  .ac.  fuerit  cubitorum  .50.,  et  filum  .bc.  fuerit  .30.,  auferatur  qua- 

dratum de  .30.,  quod  est  .900.,  de  quadrato  de  .50.,  quod  est  .2500.,  remanebunt  pro 

quadrato  arboris  .ab.  icoo.;  cuius  radix,  que  est  .40,  est  altitudo  arboris  .ab.  Pussvivs 

etiam  dimensionem  cuiuscumque  altitudinis  per  aliquem  triangulum  ligneum  habere, 

n m«c/4.  dum  in  ipso  |   triangulo  ab  uno  angulorum  cathetus  producta  fuerit,  et  basis  super  quam 

cathetus  cadet  ponatur  in  plano.  Verbi  gratia:  sit  altitudo  metienda  .ab.-,  et  triangulus 

ligneus  esto  .e.c.f.,  cuius  cathetus  esto  .ed.‘,  et  stet  trigonum  .ecf.  super  planum  alti- 
tudinis, ita  ut  linea  .ed.  stet  orthogonalitcr  super  ipsum  planum:  et  tunc  ponant  ocu- 

lum super  Intus  trigoni  .ec.;  qui  oculus  sit  ct  aspiciat  per  punctum  .e.:  et  si  uisos 

tuus  transcuudo  per  .e,  uenerit  ad  erit  sicut  .cd.  ad  de.,  ita  .cb.  ad  *ba. :   ct  si 

uisus  transeundo  per  .e.  uenerit  inter  .ab.,  apropiuquabis  triangulum  ad  altitudinem 

.ab.:  ct  si  idem  uisus  ascendet  super  altitudinem  .ab.,  reduces  triangulum  retro,  ct 

facies  se m per  cathetum  .ed.  orthogonalitcr  stare  super  planum,  fulciendo  ipsum  trian- 
gulum cura  lapillis  et  cum  terra;  et  hoc  facies  donec  oculus  tuus  per  .e.  uideat  ,n.:et 

cum  hoc  factum  fuerit,  erit  ut  dixi  sicut  .cd.  ad  .de.,  ita  .cb.  ad  Jba.i  ut  si  .cd.  fuerit 

.3.  cuiuscumque  mensurp,  ct  .de.  fuerit  .4.,  et  .cb.  30.  passuum,  erit  propter  hoc  alti- 

tudo .ab.  passus  .40.;  quia  .ed.  addit  super  .cd.  tertiam  eius:  quare  ct  ab.  addit  si- 
militer tertiam  super  .cb.:  ucl  si  .cb.  multiplicetur  per  .ed.,  ct  suma  diuidatur  per 

.cd.,  uenient  similiter  .40.  pro  altitudine  .ab.  Et  quia  pulcrc  ct  subtiliter  ct  facile 

cum  quadrante,  quem  quidem  oroscnpum  uocant,  altitudines  metiuntur,  ipsum  quadran- 

tem, et  ca  que  in  ipso  ponuntur  ad  nostrum  propositum  facientia  designare  curam  ad 

preseiLS  ut  subtilius  que  intendo  ualeam  demonstrare.  Pono  punctum  .a.  centrum  et  ab 

ipso  protraho  duas  rectas  equates  ,ab.  ct  .ac.  continens  angulum  rectum  et  spatio 

iB*"<  unius  rectarum  .ab.  ucl  .ac*  circino  arcum  .bdc.  producens  ipsum  extra  aliquantulum 

e   in  puncto  .e.;  nec  non  et  lineam  .ab.  produco  usque  ad  .g.  ct  pono  lineam  .eg.  equi- 

|   distantem  lincp  uic.  et  diuido  angulum  .bac.  iu  duo  equa  cum  linea  .ad.  et  protraho 

~r  a   puncto  .d.  super  rectas  .ab.  ct  .ac.  cathetos  « dh.di et  ex  hoc  monstrabitur,  qua- 
/   dri laterum  .d/iai.  equilaterum  ct  rectiangulum  esse;  quia  tres  anguli  cius,  qui  surit  ad 

/   puncta  .a.h.i.,  recti  sunt;  reliquus  qui  ad  Jidi.  rectus  est,  cum  omne  quadri  laterum 

habeat  qualuor  angulos  equales  quatuor  rectis:  et  quia  angulus  .bac.  diuisus  est  in  duo 

equa  a   linea  .ad.,  erit  unusquisque  angulorum  .dab.  ct  .dac.  scmircclus  sunt  enim  et 

anguli  .ahd.  ct  .aid.  recti;  quare  unusquisque  angulorum  m dh.  cl  .adi.  scuiircctus 

3   est.  Quare  trigona  .fida,  et  .id a.  equicruria  sunt;  sunt  enim  ct  orthogonia:  quare  linea 

.ad.  subtendens  angulos  rectos  trigonorum  .ahd.  et  .aid.  est  duplum  uniuscuiusque 

rrM  laterum  .ah.  dh.  id.  ai.‘,  ergo  et  ipsa  quatuor  latera  sibi  iuuiccm  sunt  cqualia:  te- 
tragonum ergo  est  quadrilatcrum  . ahdi .   ;   ct  in  puncto  .a.  figi  filum  cum  quodam 

pluiubino,  quod  pendeat  extra  arcum  .bdc.',  et  diuidam  utrumque  latus  .dh.  ct  di. 

iu  jiartes  .12.  uel  .60.  equales,  ct  notabo  ipsas  partes  omnes,  ut  in  similibus  instru- 
mentis notate  inucniuntur  :   et  sic  perfecta  est  forma  quadrantis;  ct  non  est  in  ea 

linea  .eg.:  sunt  enim  .e.  et  .g.  foramina:  et  si  cum  hoc  instrumento  altitudinem  ali- 

quam  metiri  nolueris;  poneres  oculum  ad  foramen  x.,  et  stabis  contra  altitudinem  me- 
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ticndam;  ct  i   enabis  quadrantem  a   parte  .b.,  uel  declinabis  donec  uisus  tuus  egredia- 

tur per  foramen  . e .,  et  transeat  per  foramen  .g.,  cl  pe  rue  ni  at  ad  cacumen  altitudinis 

metiend^;  et  tuuc  in  ipsa  linea  cadet  linea  .eg.,  quam  superius  notauimus;  ct  con- 

sideratur punctus  ubi  cadit  prcdiclum  filum  super  lineas  Jid.  di.;  quia  si  ceciderit 

filum  super  punctum  . d tunc  tanta  erit  altitudo  metienda,  quanta  erit  longitudo,  que 

est  inter  te  et  pedem  ipsius  altitudinis;  ct  tantum  plus  quaulum  est  statura  tua.  Et 

si  filum  ceciderit  inter  puncta  .d.i.  super  lineam  .di.,  ut  dicamus  in  puncto  .A*.,  tuuc 
erit  proportio  plani,  quod  est  inter  te  et  altitudinem,  ad  superhabuudantiaiu,  quam 

babet  ipsa  altitudo  super  staturam  tuam,  sicut  .k.i.  ad  .ia.,  hoc  est  sicut  .ki.  ad  .di.; 

et  hcc  est  proportio  partis  uel  partium  ad  suum  totum  :   ct  si  filum  ceciderit  super 

lincain  .d/i.,  ut  dicamus  in  puncto  ./.,  erit  tunc  proportio  plani  ad  dictum  residuum 

altitudinis  metiendp,  sicut  linea  .ah.  ad  liueain  ./*/.,  hoc  est  sicut  linea  Jid.  ad  .hl.; 

et  hcc  proportio  est  totius  ad  aliquam  sui  partem  uel  partes.  Et  ut  hec  geometrice 

demonstrentur,  cadat  filum  primum  super  ptmclum  .d.,  quod  sit  linea  .am.;  et  .m. 

sit  plumbinum;  ct  quia  filum  .am.  pendet  d   puncto  quod  est  in  alto,  erit  illud 

filum  cqnidistans  altitudini  metiende,  quia  stabit  filum  orthogonaliter  super  planum, 

super  quod  stat  ipsa  altitudo:  ct  intclligam,  ipsum  filum  transire  in  altum  donec  con- 
currat linee  quam  fecit  uisus  tuus  ab  .e.  transiens  per  .g.  ad  summitatem  altitudinis 

metiendp:  cl  intclligam  rursus  ab  ,c.  puncto,  scilicet  ab  oculo  tuo,  ucnirc  lineam  cqui- 

distantera  plano,  quod  est  inter  altitudinem  metiendam,  que  signabit  in  ipsa  altitu- 
dine punctum  habentem  in  sua  altitudine  a   terra  cquale  altitudini  statur^  tue  ,   et 

i]isa  linea  cuin  residuo  altitudinis  metiend^ :   ct  cum  linea,  quam  fecit  oculus  tuus 

transiens  per  ,g.  ad  sumitatein  eiusdem  altitudinis,  |   facit  triangulum  simile  triangulo, 

quem  facit  filum  cum  duobus  lateribus  quadrati  descripti  in  quadrante.  Verbi  gratia: 

sit  altitudo  metienda  .fq.,  cuius  summitas  sit  ,q.  punctus  ad  quem  pcrucniat  uisus 

tuus  per  .g.  ab  .e.;  et  intclligam,  lineam  .en.  esse  cqualcm  staturg  tue  :   et  iutelligam 

similiter  .eo.  equidislantcm  lincg  . nf .,  que  est  iu  plano;  «piare  .of.  erit  cqualis  sta- 

turg  tug,  que  est  .en.;  quare  triangulus  .eoq.  erit  similis  triangulo  .dia.,  qui  est 

in  quadrante.  Ad  quod  demonstrandum  intclligam  filum  .ma.  ascendens  donec  con- 

currat cum  linea  .eq.,  ct  concurrat  iu  puncto  ,k.;  et  erit  linea  .eo.  cquidistans  lincg 

.ai.  Quare  angulus  qui  sub  . d.a.i .   angulo  jlke.  est  cqualis:  et  quia  altitudiui  .qf. 

equidistat  filum  .adm.,cl  in  eis  incidit  recta  .eq. ,   erit  angulus  .dne.  cqualis  an- 

gulo .f..e.  Sed  angulo  uiie.  ostensus  est  equalis  angulus  quare  angulus  .d.a*i. 
cqualis  est  angulo  .o.q.e.  Est  enim  et  angulus  . e.o.q .   angulo  .a.i.d.  cqualis:  est  enim 

rectus  ulcrquc,  quia  linea  .eo.  equidistat  lineg  .nf.;  et  est  angulus  .q.f.n.  rectus ; 

quare  et  angulus  .eoq.  rectus  est:  ct  angulus  .a id.  est  rectus  iu  quadrante  :   reli- 
quus ergo  qui  sub  .o.c.q.  reliquo  qui  sub  .adi.  cqualis  est;  quare  trigonum  .qoe. 

trigono  .aid.  similis  est:  est  ergo  ut  .di.  ad  .ia.,  ita  .eo.  ad  . uq .:  est  enim  .di.  equu- 

lis .ia.;  quare  et  .qo.  equalis  est  .oe.,  hoc  est  fn.;  et  .fn.  est  planum,  quod  est 

inter  tc  et  radicem  altitudinis  f.q.x  cui  si  addatur  altitudo  .fo.,  hoc  est  .en.,  sci- 

licet statura  tua,  erit  altitudo  .fq.  nola;  ct  hoc  uolumus  demonstrare.  Et  si  filum  ce- 
ciderit super  lineam  .di.  in  puncto  .k.,  ostendetur  etiam,  trigonum  .qoe.  simile  esse 

trigono  .aik.:  erit  itaque  angulus  ,kai.  cqualis  angulo  .oqe. ;   et  anguli  qui  ad  .o. 

«   illtlisilni  m-lieii*!-1     .Ililailinii  . 

(fui.  112  wrw,  Im.  23.  27-15  c   mu- 

|tii«  tufenurr;  [-»*.  lin.  16-23  • 

«   MjcnH'»!  esi  enim  ....  e*  .rfi.  «st  * 
[   fui.  113  recto,  lin.  11  ,   12-27  1   p»£- 

205,  lia.  S4  —   jMg.  206,  Ius-  2;. 
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ct  .1.  sunt  recti;  quare  reliquus  qui  sub  .aki.  reliquo  qui  sub  .o.e.q.  cqualis  est.  Vndc 

erit  sicut  Jsi.  ad  .ia.,  boc  est  ad  ita  .eo.  ad  . oq .   Que  ergo  pars  est . ki .   ei 

.ia.  uel  partes,  eadem  pars  est  .eo.  ex  .oq.  ucl  partes.  Si  ergo  .ik.  ex  .ai.,  boc 

est  ex  .di.  est  medietas:  et  .eu).  ex  .oq.  est  medietas  :   ct  si  tertia,  tertia:  et  si  duc 

tertie,  duc  tertie:  et  de  inceps?  Et  ut  melius  in  numeris  intelligantur:  Sit  planum 

boc  est  linea  . e.o .,  50.  ulnarum;  ct  ak.  sit  .37.  note  ex  .60.  notis  equalilms,  que  sunt 

in  .di.,  boc  est  in  .ai.  Quare  erit  sicut  .37.  ad  .oo.  ,   ita  .eo.,  scilicet  .50.  ad  'oq. 
Quare  multiplicanda  suut  .50.  per  .60.,  ct  summa  diuidenda  est  per  .37.,  et  uenieut 

inde  ulnc  £si.  pro  altitudine  . oq .;  cui  si  addatur  equalc  stature  lue,  que  est  .o.f., 
erit  altitudo  . fq .   nota,  ut  dictum  est.  | 

w.  ni  rtno.  Rursus  cadat  filum  super  latus  .hd.  super  punctum  ♦/.,  quod  sit  linea  a.l.mr,  ct 

producatur  filum  .ma.  in  puncto  .r.;  et  erit  angulus  . m.r.e . 
.   •••<  *"  •.  «*••••  •   IJj*  cqualis  angulo  .o.q.e.:  nec  non  et  angulus  .m.a.i.  erit  cqualis 

i»a.  11*1)  angulo  .o.q.e.:  et  epiia  tetragonum  est  . ahdi .,  opposita  latera 

.ai.  ct  .dh.  equidistantia  sunt  :   ct  quia  in  cquidislanlibus 

.ai.  ct  .hd.  recta  incidit  .«/.  ,   erit  -   angulus  Jai.  angulo 

.alh.  ct  angulo  .oqe.  cqualis.  Item  enim  penmitatim,  ut  in 

primo  libro  Evclidis  ostenditur,  erit  ergo  ct  angulus  .alh. 

angulo  .oqe.  equalis.  Sunt  enim  et  anguli  .qoe.  ct  .ahi. 

recti  ;   reliquus  qui  sub  .oeq.  reliquo  qui  sub  Jial.  re- 
manet cqualis.  Similic  est  ergo  trigonum  .qoe.  trigono  .ahl., 

quod  est  in  quadrante  .   Similia  ucro  trigona  circa  'cquales 
angulos  latera  habent  proportionalia.  Quare  est  sicut  .ah.  ad 

Jil.,  ita  .e.o.  ad  .o.q.  :   quam  multiplex  ergo  est  .ah.  ex 

Jil.,  tam  multiplex  est  .e.o.,  boc  est  planum  .nf.  ex  .oq. 

Que  ut  melius  uideantur  ,   esto  Jil.  partes  .39.  ex  partibus 

.hd.,  que  sunt  .60.;  ct  .nf.  sit  cubitorum  .103.:  proportionalitcr  ergo  erit  sicut  .w. 

ad  .39.;  que  proportio  in  minimis  numeris  est  sicut  .20.  ad  .13.  ,   ita  .105.  ad  altitu- 
diuem  .oq.  Quare  multiplicanda  sunt  .13.  per  quintam  de  .103.,  scilicet  per  .21.  ,   et 

summa  diuidenda  est  per  quintam  de  .20.,  scilicet  per  .4.,  ucnicnt  cubita  {   68.  pro 
altitudine  .oQ.  [ 

*   fwo  *llinwli|n«  oQ.  »   (fol.  123  vert&, 
lio.  M   W   (   Ri^rgioc  iofV*i»rr  ;   [ur. 

206,  lio.  30  r   II). 
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Incipit  distinctio  octaua  de  quibusdam  subtilitatibus  geometricis. 

Circvli,  cuius  dyameter  sit  .10.,  uolo  latus  pcnthagonicum  inuemre.  Adiaccat  circulus 

. abgde .,  et  in  ipso  sit  peiithugonuiu  equilatenim  et  equiangulum  .abgde.;  et  protra- 

hatur in  ipso  corda  anguli  pcnthagonici  .ag.,  nec  non  ct  dyameter  .bf.  secans  cor- 

dam .ag.  in  duo  equa  ad  punctum  .c.  Quare  angulus  .bea.  est  rectus:  ct  proponam 

dyametrum  .fb.  10.,  ct  lutus  peuthagonicuin  .ab.  rem;  ct  protraham  lineam  .af.;  ct 

erit  triaugulus  .baf.  orthogonium,  cum  sit  in  semicirculo  .baf.'t  et  est  ah  angulo  recto 

in  basim  cathetus  ducta  .ac.  Quare  multiplicatio  .fb.  in  .cb.  est  sicut  .ba.  in  se: 

multiplicemus  ergo  .ba.  in  se,  scilicet  rem,  ucniet  census;  quem  diuidamus  per  .fb., 

scilicet  per  .10.,  ucniet  pro  .cb.  —   census  :   auferamus  ergo  quadratum  ~   census  ex 

quadrato  lateris  .ba.,  scilicet  ex  censu  quadratum  ex  .cb.,  remanebit  pro  quadrato 

liney  .ac.  census,  diminuta  census  census:  et  quia  .ag.  dupla  est  ex  .ac.,  erit 

quadratum  ex  .ag.  quadruplum  quadrati  ex  .ac.  Quare  quadruplicemus  quadratum 

lineg  .ac.,  et  habebimus  .4.  census  minus  ~   census  census  pro  quadrato  cordg  .ag.: 

et  quia  in  circulo  .abgd.  protractum  est  quadri  laterum  .< agde .,  erit  multiplicatio  .de. 

in  .ga.  cum  multiplicatione  .gd.  iu  .ea.,  sicut  multiplicatio  unius  dyametrorum  ipsius 

quadrilatcri  in  alium;  et  est  unus  illorum  dyametrorum  .ge.,  et  alter  .da.;  et  est  unus- 

quisque eorum  equalis  linee  .ag*.,  cum  unusquisque  eorum  sit  corda  anguli  pcntha- 
gonici :   ergo  multiplicatio  .de.  in  .ag.  cum  .gd.  in  .ae.  est  sicut  .ag.  in  se.  Sed 

ex  .ag.  in  se  proucuiunt  .4.  census  minus  census  census  ;   ergo  ex  .de.  in  .ga., 

ct  ex  .gd.  in  .ea.  proucniunt  .4.  census  minus  ̂    census  census  :   de  quibus  si  tol- 

lamus censum,  qui  prouenit  ex  .gd.  iu  .a e.  ,   scilicet  ex  re  in  rem,  remanebunt  .3. 

census  minus  ̂    census  census  pro  multiplicatione  .de.  in  .ag.  Quare  si  diuiscrimus 

.3.  census  minus  ~   census  census  per  rem,  scilicet  per  .de.,  exibunt  .3  res  minus 

■—  cubi  pro  quantitate  corde  .ga.:  multiplicemus  ergo  .3.  res  minus  ~   cubi  in  se, 

ucnicnt  .9.  census  et  /j  cubum  cubi  minus  £   census  census,  que  cqtianlttr  .4.  cen- 

sibus minus  ~   census  census.  Addamus  ergo  utrique  parti  ~   census  census,  et  tol- 

lamus ab  utraque  parte  .4.  census,  remanebunt  .5.  census  ct  ̂    cubi  cubi  equalcs  5° 

census  census  :   diuidamus  nunc  hcc  omnia  |   per  censum,  et  ueuicut  .5.  dragrne,  ct  ja- 

ceri sus  census  equalcs  5°  census  :   reducamus  itaque  hec  omnia  ad  censum  census  ; 

et  est  ul  multiplicemus  ea  per  62.1,  ct  erunt  census  census,  et  3123  dragme  equalcs 

.123.  censibus  :   multiplica  ergo  medietatem  censuum,  que  est  \   62,  in  se,  ucnicnt  {   3906; 

de  quibus  abice  .3123.,  remanebunt  J   781;  quorum  radicem  a bice  de  *   62.,  remanebunt 

'   62.  nnnus  radice  de  £   781.  pro  quantitate  census,  radix  quorum  est  res,  scilicet  latus 

pcnthagonicum.  Aliter  a   dyametro  ,b.f.  accipiamus  centrum  .A.,  ct  addamus  super 

semidyaraetrum  .bh.  quartam  cius,  que  sit  .hi.,  et  erit  tota  .bi.  J   6.;  ct  sicut  in  ter- 
tio decimo  Eyclidis  demonstratum  est,  erit  sicut  .bi.  ad  .ic.,  ita  Je.  ad  .ih.  Quare 

est  sicut  prima  .bi.  ad  tertiam  .ih.,  ita  quadratum  lineg  .bi.  ad  quadratum  lineg 

.ci.:  est  enim  .bi.  quincuplum  ex  .ih.  Quare  quadratum  ex  .bi.,  quod  est  39, 

est  quincuplum  quadrati  .ci.  Ergo  .ci.  est  radix  de  7.  ;   qua  ablata  ex  bi.  rema- 

nent {   e.  minus  radice  de  ~   7.  pro  quantitate  lineg  bc.t  ct  quia  est  sicut  .fb.  ad 

.ba.,  ita  .ba.  ad  .Ac.;  erit  multiplicatio  ba.  in  se  sicut  multiplicatio  .fb.  iu  bc.: 

est  enim  bf.  <o.;quc  si  duxerimus  iu  .bc.,  scilicet  in  J   6-  minus  radice  de  ~   7. , 

fol.  134  rret a. 

«   -m e.  Qiur«  ....  cmtui  ,>ru  *   (M.  134 

neta,  l»n.  10-18;  p*g-  207,  lia.  8-14;. 

fol.  111  «r». 

«   redueifnui  ....  (*rt»u  -Iccim.!.  i 

(fol.  134  nrto  a   liti.  2-9  i   i'i$.  2l>7  , 

lin.  30  I7>. 
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uenient  pro  quadrato  liuep  .ba.  \   62.  minus  radice  dc  [   781, ,   quorum  radix  est  latus 

penthagonicura  .ab.,  et  est  radix  residui,  quod  est  a   radice  -J-  781.  usque  in  j   62.;  quo- 

rum residuum  est  purum  plus  de  ~   34.»  cuius  residui,  secundum  propinquitatem,  radix 

est  .6.  minus  |   ;   ct  hcc  est  quantitas  .ab.  secundum  propinquitatem. 

Et  si  uis  habere  notitiam  lateris  decagoui  cadentis  in  circulo,  cuius  dyameter  sit 

.10.  Et  diuidatur  arcus  scmicirculj  . abef '.  in  quinque  portiones  equales,  que  sint  .ab. 
bc.  cd.  de.  ef.;  ct  protrahantur  in  cis  rcctc  .ab.  bc.  cd.  de.  e/.,  et  erit  unaqueque 

ipsarum  latus  decagoni ;   ct  copulentur  recte  .ac.  ct  .df.  ,   et  erit  unaqueque  ipsa- 

rum latus  pentbagoni;  cl  producantur  recte  .ad.  ct  .c/.:  et  quoniam  equalis  est  arcus 

.ac.  arcus  . (d .,  comunitcr  adiaccat  arcus  .crf.,erit  tunc  arcus  .acd.  equalis  arcui  .cdf.: 

quare  recta  .ad.  equalis  est  recte  .c/.:  in  circulo  quidem  •abg.  constitutum  est  qua- 

drilaterum  . cafd .,  et  in  ipso  protrccti  (j/c)  sunt  duo  dyametri  ipsius  quadrilateri  .cf.  et 

.ad.  Quare  multiplicatio  ,a[.  in  .cd.  cum  .ac.  in  .[d.  est  sicut  .cf.  i n. ad.:  sed  .cf. 

in  .ad.  est  sicut  .cf.  in  sc  :   bis  iluquc  intellectis,  propone  rectam  . cd .,  que  est  latus 

decagoni  rem  ,   ct  multiplica  eam  in  .af.,  scilicet  in  .10.,  uenient  .io.  res  ;   quibus 

adde  id  quod  prouenit  ex  ,ca.  in  .df.,  hoc  est  ex  .ca.  in  sc;  quod  inuenimus  superius 

esse  j   62.  minus  radice  dc  J   781.,  |   erunt  .10.  res  et  dragme  |   62.  minus  radice  J   731.,  que 

cquantur  quadrato  linep  .cf.;  cui  superadde  quadratum  lateris  .ca.,  quod  est  £   62. 

minus  radice  |   781.  ,   erunt  .10.  res  et  125  dragme  minus  .2.  radicibus  dc  £   781., 

que  sunt  una  radix  dc  3125.,  que  cquantur  .100.  dragmis,  scilicet  quadrato  dyametri  .af, 

cum  angulus  .fca.  sit  rectus:  est  enim  angulus  .fca.  in  semicirculo  . abf adde  ergo 

utrique  parti  radicem  dc  3125.,  ct  tolle  ab  utraque  parte  .125.,  remanebunt  .10.  res  equa- 

les radici  .3125.  minus  .25.  dragmis.  Quare  radicem  .3125.  minus  25.  diuidc  per  .10, 

et  uenient  radix  \   31.  minus  dragmis  |   2.  pro  quantitate  rei,  scilicet  pro  latere  .cd. 

dccagonico.  * 

Aliter  inucniam  latus  decagoni:  et  pentbagoni  per  dyametrum  notum.  Sit  rursus  dya- 

meter circulj  .abg.  10.;  cl  accipiatur  centrum  cius,  quod  sit  .1.  ct  ad  rectas  angulos 

trahatur  recta  .ig.  et  diuidetur  .if.  in  duo  equa  ad  punctum  Ji.  et  protrahatur  recta 

.gh.,  cui  iaccat  equalis  recta  Jil.;  et  copuletur  recta  .gl.  Dico  .il.  esse  latus  deca- 

goni, et  .gl.  latus  pentbagoni  cadentium  in  circulo  -abfg.  Quod  sic  probatur:  Quo- 

niam recta  .fi.  diuisa  est  in  duo  equa  in  puncto  .A.,ct  .ei.  addita  est  recta  .il.,  erit 

multiplicatio  .il.  in  fl.  cum  quadrato  Iine^  .ih.,  sicut  .hl.  in  se.  Sed  rcctc  Jtl.  equa- 

iis  csl  recta  *gh.}  ergo  Ji.  in  fl.  cum  .hi.  in  sc  est  sicut  .hg.  in  se.  Sed  .hg.  in 

sc  est  sicut  .gi.  in  se  ct  .ih.  in  sc;  ergo  .il.  in  ,fl.  cum  quadrato  lincp  .hi,  est 

sicut  quadrata  linearum  .gi.  ct  .ih.:  comunitcr  auferatur  quadratum  linep  .ih. ,   re- 

manebit JI.  in  .fi.  sicut  quadratum  li  ne^  .gi.  Sed  recte  .gi.  equalis  est  recta  fi.; 

ergo  superficies  JI.  in  fl.  est  sicut  fi.  in  sc.  Quare  proportionaliter  est  ut  .//.  ad 

fi.,  ita  f.i .   ad  Jl.x  linea  ergo  .//.  diuisa  est  media  ct  extrema  proportione;  et  est 

maior  pars,  scilicet  f.i.  latus  scilicet  cxagonicum.  Quare  minor  pars  .il.  erit  latus 

dccagonicum,  ut  in  Evclide  habetur:  ct  quia  latus  pcnlhagonicum  potest  super  latus 

exagoni  et  decagoni;  ct  est  .g.i.  latus  cxagonicum.,  et  .il.  latus  dccagonicum,  erit 

quippe  recta  .gl.  latus  penthagonicum.  Et  ut  bcc  operentur  in  numeris,  sit  dyameter 

.af.  io.;  quare  .gi.  erit  .5  et  .ih.  erit  J   2.;  et  ducamus  .gi.  in  sc,  ct  .ih.  in  se, 
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uenient  .25.  ct  J   6.;  quibus  insimul  iunctis,  erunt  -   31 .   pro  quadrato  liney  .gA.,  hoc 

est  pro  quudrato  1:  eg  .A/.  Quare  recta  .A/.  est  radix  de  J   31.:  de  qua  si  auferatur 

linea  Jii.,  que  est  !   i.,  remanebit  pro  linea  .il.,  scilicet  pro  latere  decagoni,  radix 

j   31  -   mirius  1 1.  ,   ut  superius  inuenimus.  Et  si  mnltiplicauerimus  il.  in  se,  et  .gi. 

iu  se,  ucnicnt  |   02.  minus  radice  J-rai.  pro  linea  gl.t  scilicet  pro  latere  penthagoni, 
ut  supra  diximus. 

Er  quando  nolueris  scire  latus  penthagoni  circuridantis  circulum  scitum,  fac  j   circulum 

scitum  .thm.,  ct  pone  dyametrum  eius  ,io.;  circundct  ipsum  circulum  penthagonus 

.abcilf.;  et  a   centro  .e.  copulentur  recte  .ea.  et.  eb.  eh.\  et  protrahatur  corda  .th., 

que  est  corda  penthagoni  cadentis  in  ipso  circulo;  et  est  secta  in  duo  equa  a   linea 

.e.b.;  et  anguli  qui  ad  ./.  sunt  recti;  et  est  quadratum  totius  cordg  .th.  ±   61.  minus  ra- 

dice J   ?8i.  Quare  quadratum  medietatis  cordy  .th.,  scilicet  cx  est  quarta  pars, 

que  est  j   15  minus  radice  ~   48.;  quod  quadratum  si  auferatur  ex  quadrato  semidya- 

metri  .et.,  quod  est  ii.,  remanebunt  J   ».,  et  radix  48.  pro  quadrato  liney  .e/.  : 

et  quia  triangulus  .cta.  similis  est  triangulo  .ell.,  cum  ambo  sint  recti  anguli;  et 

cum  auguli  .aet.  et  .tel.  sint  equales,  erit  proportio  .at.  ad  .(e.  sicut  proportio  .tl. 

ad  .le.  Est  enim  ,ab.  duplum  ex  .at.,  ct  .th.  ex  .tl.  Quare  est  sicut  .ab.  prima  ad 

.te.  secundam,  itu  .th.  tertia  ad  .le.  quartam.  Quare  multiplicatio  ab.  in  .e/,  est  sicut 

multiplicatio  .te.  in  .th.  Pone  igitur  latus  .ab.  rem,  et  duc  quadratum  eius,  quod 

est  census,  in  quadratum  cx  .el.,  scilicet  in  {9,  et  in  radicem  48  ,   ueuient  cen- 

sus et  radix  census  census  j-J  48.,  que  equantur  ei  quod  prouenit  ex  quadrato 

semidyametri  .te.,  quod  est  25.,  iu  quadratum  cordy  .th.,  quod  est  |   cx.  minus  ra- 

dice j78l;  cx  qua  multiplicatione  proucniunt  |   I5«i  minus  radice  {   488X81.:  reduc  totum 

quod  habes  ad  censum,  quod  est  ac  ducas  totum  quod  lialics  in  A   dragme ,   dimi- 

nuta radice  ̂    dragme  :   et  ex  ductis  ~   et  minus  radice  yjj  in  census  J   »,  ct  in  ra- 

dicem censuum  census  i-|  48.,  uenient  census  :   de  inde  dnc  j   tsex.,  diminuta  radice 

{   488281.  iu  —,  et  in  radicein  jjj  dragme  proueniunt  375  dragmg,  et  radix  .15625.  drag- 

marum,  ct  minus  JK  78185  dragme,  ct  diminuta  radice  istis  dragme;  et  hec  omnia  facio 

50«.  minus  radice  .200000.;  ergo  census  cquatur  .300.  minus  radice  200000.  ,   quorum 

radix  est  linea  .ab.,  que  est  unum  ex  lateribus  penthagoni  circundantis  circulum  , 

cuius  dyamcler  est  .10.  Aliter  proutius:  quia  in  orthogonio  trigono  .etb.  ab  angulo 

recto  producta  est  cathetus  .tl.,  erit  proportio  quadrati  Jbe.  ad  quadratum  .et.  sicut 

quadratum  .et.  ad  quadratum  .el.  Quare  multiplicatio  quadrati  .be.  in  quadratum  .el. 

est  sicut  multiplicatio  quadrati  .et.  in  se,  quod  est  .015.  Quare  ponam  .be.  rem,  et 

ducatn  eam  in  se,  exibit  census;  quem  ducam  in  quadratum  .et.,  quod  est  j   8.,  et  ra- 

dix j-j  48.,  uenient  census  j».,  ct  radix  j-;4b  censuum  census,  que  equantur  025.  dragme. 

Iteduc  hec  ad  censum,  hoc  est  625  per  A   dragme,  diminuta  radice  ueuient  .150. 

minus  radice  .1X300.,  que  equantur  |   censui,  hoc  est  quadrato  .be  :   de  quo  si  auferatur 

quadratum  .et.,  quod  est  .85.,  remanebunt  pro  quadrato  .tb.  1x5.  minus  radice  12500.; 

quorum  quadruplum,  quod  est  .500.,  minus  radice  sooooo.,  est  quadratura  totius  ab., 

ut  superius  inuenctum  est.  Et  si  uis  inuenire  mensuram  lateris  decagoni  circundantis 

circulum,  cuius  dyameter  sit  .10.,  super  circulum  .def.,  cuius  dyameter  sit  .10.,  de- 

scribatur duo  latera  decagoni  circundantis  ipsum  .ab.  ct  .bg.,  et  contingentia  circu- 

2T 

fol.  ISS  terto. 
•   cirratum  «litam  .   -   .   ip*o  cirrulo  . 

(fol.  131  lia,  1-1  »   iinr^iur  rt- 

periore;  pag.  209,  Itu.  7-10,- a 

«   2-^49.;  ..  .   Quire  rtt  »icui  • 
(H.  IM  virto  ,   lu>.  7-1* :   »09. Ha.  11-17). 
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Ium  Acf.  iu  punctis  .d.e. ;   ct  copulentur  recte  .de.  et  .ha.  et  .hb.  et  .et.  hd .   et 

.har,  et  sit  .h.  centrum  circulj ;   ct  erit  per  ea  que  dicta  sunt  iu  superiori  figura  , 

sicut  .ab.  ad  .dh.,  ita  .de.  ad  Jil.  Vude  multiplicatio  quadrati,  et  quadratum  .ab. 

in  Jit.  est  sicut  multiplicatio  quadrati;  ct  quadratum  .de.  in  .dh.  etiam  est  corda 

de.  latus  decagoni  cadentis  in  circulo  .def.,  cuius  mensuram  iuueuimus  esse  radicem 

£31.  minus  1,2:  quare  medietas  cius  est  radix  J|  7.  minus  £   I.,  cuius  quadratum  est 

{9  minus  radice  £-£  48.  :   que  si  auferantur  ex  quadrato  .dh.,  quod  est  25.  ,   rema- 

nebunt pro  quadrato  .h/.  £   15.,  et  radix  4S:  quod  quadratum  si  mulliplicaueris  ia 

quadratum  .ab.,  quod  sit  census,  ucnicnt  census  £   13.,  ct  radix  censuum  census  ££  4s., 

<juc  equa n tu  1   multiplicationi  quadrati  .dh.,  quod  est  .25.,  in  quadratum  .d/.,  quod  est 

£   9   minus  radice  ££  48.;  que  multiplicatio  est  £   937.  minus  radice  £   48828.:  reduc  igitur 

lice  omnia  ad  censum,  quod  est  ut  multiplices  ea  per  ̂    minus  radice  ex  «luctu 

quidem  ~   minus  radice  |—ry.  in  census  £   15.,  et  in  radicem  censuum  census  ££  4*.,  ue- 

nict  census:  et  duc  £   937  minus  radice  £   48828.  in  ~   minas  radice  ,   et  erit  census 

equalis  .75.,  et  radici  .625.  dragrnarum  minus  radice  .3125.  dragme,  ct  minus  radice  .1125. 

dragnie;  quod  totum  est  .100.  minus  radice  .8000.,  quorum  radix  est  latas  .ab.,  «puni 

est  uiiutu  ex  lateribus  decagoni  circunduntis  circulum,  cuius  dyameter  est  .10. 

Aliter  fac  .hb.  rem,  ct  duc  cam  in  se,  ct  ucnict  census;  quem  multiplica  per  quadra- 

tura Jil.,  quod  est  £15,  ct  radix  ££*8.,  uenient  census  £l5.,  ct  radix  censuum  census  ££48., 

que  cquautur  quadrato  .dh.  ducto  in  se,  scilicet  .625.  dragmi.s:  multiplica  igitur  hec 

omnia  per  ̂    minus  radice  j—,  erit  census  equalis  .50.  minus  radice  .500.  dragme;  el 

hoc  est  quadratum  lincj  .hb.:  dc  quo  si  auferatur  quadratum  .hd.,  quod  est  .25.,  re- 

manebunt pro  quadrato  line^  .db.  25.  minus  radice  .500.;  quorum  quadruplum,  quod 

est  ioo.,  minus  radice  .8000.,  est  quadratum  lincp  .ab.,  ut  superius  inucnimus. 

Et  postquam  demonstratum  est  per  notitiam  dyaraetri  inuenire  latera  pentliagoai  | 

et  decagoni  cadentia  infra  circulum  ct  extra.  Restat  ut  per  eadem  latera,  cum  fuerint 

nota,  doceatur  inuenire  longitudinem  dyametri:  ut  si  dicamus:  corda  quinly  circulj  est 

.10.,  quanta  est  lougitudo  dyametri.  Pone  penlhagonum  .abgde.  habens  unoquoque  la- 

terum .<0.  cx  numeris;  ct  circunda  ipsum  i   circulo,  cuius  dyameter  sit  linea  .dc.}  et 

copulentur  recte  .ge.  et  ,eb.  et  .hd.}  et  erit  quadri  laterum  .ebgd.  in  circulo  .ab  gd. 

Quare  multiplicatio  ,eb .   in  ,dg.  cum  .gb.  in  .de.  est  sicut  multiplicatio  .eg.  in  .db., 

hoc  est  sicut  .eg.  in  se.  Quare  pone  rectam  xb.  rem,  ct  duc  cara  in  -dg.,  ucnicnt 

.10.  res;  quibus  adde  multiplicationem  .bg.  in  .de.,  que  est  .100.,  erant  .too.  ct  10.  res 

equales  multiplicationi  .eg.  in  sc;  ct  est  .eg.  res,  cum  sit  equalis  .eb.}  ergo  .100.  et 

io  res  cquanlur  censui;  quare  res  est  radix  125  ct  5.  dragme;  ct  hec  est  longitudo 

linop  .ge.,  quorum  medietas  erit  .gl.}  ct  hec  est  radix  de  £   31.,  et  dragme  £   2.:  mul- 

tiplica ea  in  se,  erunt  £   37.,  ct  radix  dc  {   781.;  que  extrahe  ex  ducto  .gd.  in  se,  sci- 

licet ex  .ioo.,  remanebunt  £62.  minus  radice  de  £781.  pro  quadrato  line}  .dl.  Vnde  si 

muhiplicauerimus  .cd.  in  .dl.,  erit  sicut  multiplicatio  .de.  in  sc,  cum  in  triangulo  xed. 

ab  angulo  recto  in  basim  calliclus  ducta  sit  .el.  Vnde  si  posuerimas  dyametrura  .cd- 

rem,  et  multi plicaucrimus  quadratum  cius,  quod  est  census,  in  quadratum  liuc*  -dl-, 

ucnicnt  census  £02.  minus  radice  censuum  census  }   781.,  que  cquautur  quadrato  mul- 

tiplicationis .dc.  iu  se,  scilicet  .10000.  dragmis:  ad  quam  etiam  equationem  possumus 
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aliter  peruenirc.  Videlicet  cum  circulo,  cuius  dyameler  est  .10.,  latus  penthagoni  cadentis 

in  ipso  sit  radix  ̂    G2.  minus  radice  J   781.;  et  uolo  latus  penthagoni  esse  .10.;  et  cx 

hoc  queratur  notitia  dyametri;  erit  proportio  ±62.  minus  radice  ±   781.  ad  quadratum 
sui  dyametri,  scilicet  ad  .100.,  sicut  proportio  quadrati  lateris  dati  penthagoni,  quod 

est  .100.,  ad  quadratum  sui  dyametri  iuguoti.  Ouare  si  posuerimus  ipsum  dyametruni 

inguotum  reni,  ct  multiplicaucriinus  quadratum  eius,  quod  est  census,  per|  62.  mi- 

nus radice  J   781.,  uenient  similiter  census  *   02.  miuus  radice  censuum  census  ±   781., 

que  cquantur  multiplicationi  dc  .100.  in  .100.,  hoc  est  .10000.  dragmis,  ut  superius  in- 

ucninius.  \   ude  si  hec  ad  unum  censum  reduxeris,  quod  est  ut  multiplices  omnia  que 

habes  per  et  per  radicem  j-±r;  unius  dragrnp,  uenient  .200.,  et  radix  .aooo.  pro  qua- 
drato dyametri  xd .   Ouare  radix  eorum,  que  est  circa  .17.,  erit  dyameter  .dc.  quesitus. 

qaiate 

Aliter  quia  corda  anguli  pentliagonici,  ct  corda  quesite  (tic)  circulj  possunt  quincuplum 

latens  exagoni,  scilicet  medietatis  dyametri,  ut  in  quarto  decimo  evclidis  habetur;  mul- 

tiplica . eg .   in  se,  que  est  radix  125.  et  5.  dragme,  uenient  .150.  et  radix  .12500.;  quibus  | 

adde  quadratum  lateris  .gd.t  quod  est  .100.  ,   erunt  .250.  ct  radix  .12500.  ,   que  sunt 

quincuplum  quadrati  semidyametri;  quare  accipe  quintam  partem  eorum,  uenient  .50. 

et  radix  .500.  pro  quadrato  medietatis  dyametri;  quadruplum  ucro  eorum,  scilicet  .200. 

et  radix  .8000.  erit  quadratum  dyametri,  ut  superius  inucnctum  est.  Item  si  uis  in- 

ucnire  dyaiuetrum  circulj  ,   cuius  ̂    corda  sit  .10.  cx  numeris  ;   quia  erit  proportio 

ipsius  cordy  ad  dyametrum  circulj  ipsius  ,   sicut  proportio  alicuius  similis  cordy  ad 

suum  dyametrum;  ct  est  corda  decagoni  radix  J   31.  minus  ~   2.  circulj,  cuius  dyameter 

est  .10.;  si  pones  pro  ipso  iriguoto  dyanictro  rem,  et  multiplica  cam  in  radicem  {   31., 

miuus  -J  2.,  ucuiet  radix  census  {31.  minus  rebus  ̂ 2.,  que  cquantur  .100.,  que  proue- 
niunt  ex  multiplicatione  not|  cordp,  que  est  .10.,  in  dyametrum  notum:  adde  utrique 

parti  res  {   2.,  erunt  .100.  et  res  |   2.  equales  radici  censuum  |   31.:  multiplica  hec  omnia 

iu  se,  ct  erunt  ccusus  |   31.  equales  censibus  {6.  ct  10000.  dragmis,  diminutis  inde 

500  radicibus:  tolle  ab  utraque  parte  census  |   c.,  et  adde  utrique  parti  .500.  res,  erunt 

census  .25.,  et  500  res  equales  .10000.  dragmis.  Redige  ergo  hec  omnia  ad  censum,  quod 

est  ut  diuides  omnia  que  habes  per  .25.,  et  ucnict  census,  ct  20.  res  equales  .400. 

dragmis  :   age  in  his  secundum  algebram,  ct  erit  res  radix  .500.  dragmarum,  ct  10  ex 

numeris;  et  hec  est  longitudo  dyametri  quesiti.  Aliter  adiaccat  factus  circulus  .abc 

defg.;  ct  in  medietate  ipsius  protrahantur  .5.  corde  equales,  que  sint  recte  ab.  bc. 

cd.  de.€cf.;  et  erit  unaqueque  ipsarum  corda  -5  circuli  .acg.;  ct  dyameter  circuli 
sit  .a{.\  et  a   terminis  ipsius  producantur  recte  .ac.  ct  .fd.,  quarum  uuaqueque  est  latus 

penthagoni  cadentis  in  ipso  circulo,  cuin  unaqueque  ipsarutu  subtendat  angulum  de- 

cagonicum:  et  protrahuutur  etiam  recte  .ad.  ct  .c/.;  et  sit  unaqueque  corda  deca- 
goni .10.  ex  numeris;  et  ponam  dyametrum  .«/.  duas  res;  et  multiplicabo  eas  iu  corda 

.cd.,  que  est  .10.,  et  uenient  .20.  res;  et  multiplicatio  lineam  .ac.  in  lineam  .fd.  , 

hoc  est  latus  pcnthagonicum  in  se,  uenient  census,  et  100  dragme:  ct  hoc  dico  quia 

latus  penthagonicuin  potest  super  latus  cxagonicum  et  decagonicuni;  ct  hic  est  latus 

exagoiiicum  res  :   et  eius  potentia  census  :   et  latus  decagonicum  est  ,iu.,  et  eius  po- 
tentia .100.:  et  adde  censum  et  .100.  cura  .20.  rebus,  erunt  census  et  100.  et  20  res, 

que  proucniunt  ex  .af.  in  .cd.,  et  ex  .ac.  iu  .fd.;  ct  licc  cquantur  multiplicationi  .ad. 

fui.  1 27  rrr/u. 
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in  .cf.,  Iiu<j  est  quadrato  linop  .cf.’,  cui  |   quadrato  si  addatur  quadratum  linej  .ac. y 
quod  est  census  et  .ioo.,  habebuntur  siquidem  .2.  census,  ct  .20.  res,  ct  .200.  dragme, 

que  cquantur  .4.  censibus,  scilicet  quadrato  dyametri  :   abicc  ergo  ab  utraque  parte  .2. 

census,  ct  reliquum  dimidia,  ucniel  census  equalis  .10.  rebus,  et  .100.  dragmis:  age  in 

bis  secundum  algehram,  ct  erit  res,  scilicet  medietas  dyametii  . af radix  .125.,  et  .5. 

dragme,  quorum  duplum,  scilicet  radix  .500.,  ct  .to.  dragme,  erit  longitudo  dyametri 

quesiti,  ut  superius  inuenimus.  Aliter  in  eodem  circulo  a   centro  ./*.  super  dyametrum 

.af.  super  rectos  angulos  protraham  lineam  gh.\  ct  ponam  Jit.  medietatem  ex  ./A.,  ct 

copulabo  ct  ponam  Jk.  equalcm  ,gi. ,   et  copulabo  .gk. ,   ct  erit  .gk.  latus  penthago- 
ilicum  in  circulo  .a.c.f,  secundum  quod  superius  demonstratum  est;  ct  Jik.  erit  latus 

dccagoni,  et  .gh.  erit  latus  cxagonicum:  et  ponam  gh.  rem.  Quare  .ih.  erit  medietas  rei: 

el  duram  .gh.  in  sc,  ct  ueniet  census;  et  .< h.  in  se,  ct  ueniet  quarta  census;  et  sic  pro 

quadrato  liney  ,gi.t  hoc  est  pro  quadrato  lincg  Jk.,  habetur  census  *   1;  ergo  Jk.  est 
radix  unius  census  ct  J;  cx  qua  si  auferatur  Jh.,  remanebit  Jik.  radix  census  J   1   minus  | 

radix,  hec  est  .hi.,  ijue  cquantur  .10.  dragmis,  cum  latus  dccagonicum  ponatur  esse 

.10.  Vnde  si  addatur  \   rei  utrique  parti,  erit  radix  census  J 1   equalis  .10.,  ct  medietati 

rei:  que  omnia  si  multiplicemus  in  sc,  erit  census  J   1.  equalis  .10.  rebus  ct  .100.  dragmis, 

et  J   census.  Vnde  si  nb  utraque  parte  tollatur  J   census  ,   remanebit  census  equalis 

.100.  et  .10.  rebus;  ct  sic  res,  que  est  medietas  dyametri  circulj  .adg.,  erit  .5.,  et 

radix  de  .125.  dragmis;  quorum  duplum,  scilicet  .10.  et  radix  .500.  dragraarum,  est  lon- 

gitudo dyametii  .af.:  et  ex  hoc  modo  inucuilur  quod  omnis  dyameter  cuiuscumque 

circulj  addit  super  latus  dccagonicum  cadentis  in  ipso  radicem  quincupli  quadrati  la- 

teris dccagonici:  ut  si  latus  dccagonicum  fuerit  .6.,  erit  dyameter  circulj  similiter  .6., 

ct  radix  quincupli  quadrati  senarij,  que  radix  est  de  .180.;  ct  ita  intclligas  in  omnibus 
similibus  euenire.  Possumus  etiam  per  hanc  figuram  per  latus  penthagoni  dyametrum 

circulj  inuenirc.  Verbi  gratia  :   quod  eiusdem  circulj  .agd.  est  latus  penthagoni  ca- 

dentis in  ipso  recta  .gk.,  quam  ponamus  esse  .10.;  ct  quadratum  eius,  quoti  est  .ioo., 

equatur  duobus  quadratis  linearum  .gh.  ct  .hk.;  et  est  .gh.  semidyameter;  ct  latus 

.hk.  est  corda  ̂    circulj.  Ponamus  lineam  .gh.  rem,  ct  ducamus  eam  in  se,  et  uc- 

niet  census  :   ct  ducamus  .hk.  in  se  ,   que  |   est  radix  census  J   1.  minus  J   rei ,   uc- 
nict  census  3   i.  minus  radice  censuum  census  1 1. ;   que  adde  cum  censu  ,   scilicet 
cum  quadrato  liney  .gh.  ,   uenient  census  £2  minus  radice  census  census  {   1.  ,   que 
cquantur  .100.  dragmis.  Reduc  hec  omnia  ad  censum,  quod  est  ut  multiplices  omnia 

que  habes  per  J,  ct  per  radicem  i   dragmg,  uenient  .50.,  et  radix  .500.  dragmarum 
equales  censui  ,   hoc  est  quadrato  medietatis  dyametri;  quorum  quadruplum,  scilicet 
.200.,  et  radix  .sooo.  erit  longitudo  dyametri.  Et  nota  quia  cum  in  quolibet  circulo 
latus  pcnthagonicum  fuerit  notum,  si  quadratum  ipsius  lateris  multiplicabitur  per  {, 
et  per  radicem  ̂    unius  dragmg:  et  illud  quod  proucnerit  est  quadratum  medietatis 

dyametri. 
Et  si  uis  habere  notitiam  dyametri  circulj  circundati  a   pcnlhagono  equilatero  et 

equiangulo  .abgde.  ,   cuius  quodlibct  latus  est  .10.  ex  numero  ,   ct  centrum  circulj 

.771.,  et  medietas  dyametri  circulj  continentis  penthogonum  linea  .am.  ,   quod  est  { 
dyametri  eius  .50.,  ct  radix  .500.,  proli  i   ce  ex  eo  quadratum  .ac.,  quod  est  .25.,  rc- 
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manebunt  pro  quadrato  . cm .   25.,  et  radix  500.;  quorum  quadruplum,  quod  est  .100., 

et  radix  .8000.  est  quadratum  dyametri  circulj  contencli  a   penlhagono  .abede.  Et  si 

uolueris  ex  quadrato  dyametri  continentis  pcnthagonuin,  quod  est  .20.,  et  radix  sooo. 

penthagoui,  remanebunt  similiter  .100.,  et  radix  .9000.  pro  quadrato  qucsili  dyametri. 

Quia  quadratum  omnis  dyametri  circulj  continentis  figuram  equilatcram  et  equiangu- 
lam  cquatur  quadrato  lateris  ipsius  figurer  et  qua<Irato  dyametri  circulj  contencti  al> 

ipsa  figura.  Et  ad  hoc  demonstrandum  adiaccat  circulus  . abe .;  et  in  ipso  scribatur 

triangulus  .abc.  equilaterus  et  cquiangulus;  et  a   centro  A.  protrahantur  recte  Aa. 

Ab.  der,  et  diuidantur  latera  trianguli  in  duo  equa  in  punctis  .e.f.g.;  et  producantur 

a   centro  recte  Ac.  df.  dg.;  et  erit  unaqueque  ipsarum  cathetus  super  latera  trianguli 

abc et  equabunlur  sibi  inuiccm;  nec  non  et  recte  Aa.  db.de.  sibi  inuiccm  sunt 

equales;  et  est  unaqueque  ipsarum  semidyameter  circulj  .abc.:  et  quia  recte  Ae.  df. 

dg.  sibi  inuiccm  sunt  equales,  est  unaqueque  ipsarum  semidyameter  circulj  circumlati 

a   triangulo  .abc.:  et  quia  quadrata  linearum  Ae.  et  .eb.  cquantur  quadrato  lineg 

Ab.,  quadruplum  quadratorum  Ac.  et  .eb.  cquatur  quadruplo  quadrati  Ab.  Sed  qua- 

druplum quadrati  Ae.  est  quadratum  dupli  Ae. ,   hoc  dyametri  circundati  a   trian- 

gulo abc.;  nec  non  cl  quadruplum  quadrati  linc|  .eb.  est  quadratum  lincp  ab.;  et 

quadruplum  quadrati  semidyametri  Ab.  est  quadratum  dyametri  circulj  .abc.  conti- 

nentis triangulum  .abc.;  ergo  quadratum  dyametri  circulj  |   circundati  a   figura  trian- 
gula et  cquilatcra  cum  quadrato  lateris  trianguli  circuiidantis  ipsum  circulum  equatur 

quadrato  dyametri  circulj  circundantis  ipsum  triangulum.  Et  ita  esse  ostendetur  ex 

qualibet  figura  multilatera  et  equilalera  et  equiangula  circundante  circulum,  et  cir- 
cumlata a   circulo;  et  boo  est  quod  uolui  demonstrare.  Rursus  si  habere  uis  notitiam 

dyametri  circulj  circundati  a   decagono  cquilatero  et  equiangulo,  cum  dyameter  circulj 

circundantis  ipsum  decagonum  sit  radix  .500.  et  10.;  si  multiplicau erimus  ipsum  in  sc, 

et  ex  ipsa  multiplicatione  extraexerimus  quadratum  lateris  decagoni,  quod  est  .100., 

remanebunt  .500.,  et  radix  .20000.  pro  quadrato  dyametri  quesiti.  Et  si  dicemus  tibi: 

trianguli  equilateri  cum  sua  perpendiculari  est  .10.  ex  numeris  ;   et  queratur  quanta 

sit  perpendicularis,  faciamus  triangulum  . abg cuius  perpendicularis  .ad.  cum  trian- 

gulo .abg.  sit  .10.;  et  uis  scire  quanta  est  .ad.  ,   pone  ipsam  rem,  et  erit  Ab.  radix 

J   census;  et  unaqueque  linearum  .ab.bg.  ag.  erit  radix  census  ~i.  Vmle  si  multi- 

plicauerimus  .ad.  in  Ab.,  scilicet  in  radicem  {   census,  ueniet  pro  triangulo  .abg. 

radix  ~   census  census;  cui  si  addatur  perpendicularis  .ad.,  erit  res  et  IUdix  {   cen- 

sus census  equa  lis  .10.  draginis  :   restaura  radicem  J   census  census,  ut  sit  radix  cen- 

sus census,  quod  est  ut  multiplices  illud  in  radicem  .3.:  ergo  multiplica  totum  quod 

habes  in  radicem  .3.  ,   et  ucnict  radix  census  census  ,   que  est  census  ,   ct  radix  .3. 

censuum,  et  quales  {sic)  radici  .300.:  dimidia  igitur  radicem  .3.  censuum,  et  exibit  ra- 

dix J;  quam  duc  in  se,  ct  proueuiuut  J;  quos  adde  ad  radicem  .300-,  erunt  ct 

radix  .300.;  quorum  accipe  radicem,  et  probicc  J,  et  residuum  est  linea  .ad.,  que  est 

perpendicularis  trianguli  .abg.;  et  hoc  est  quod  uoluimus  exponere. 

In  quadrato  quidem  cquilatero  ct  equiangulo  . abgd . ,   cuius  unumquodque  latus 

est  .10.,  protractum  est  peuthagonum  . acefli .   cquilatcrum.  Volo  scire  longitudinem 

uniuscuiusque  lateris  penthagoni.  Ponam  pro  uno  quoque  ipsorum  rem,  remanebit  una- 
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qucquc  rectarum  Jld.  et  .cb.  io.,  minus  re:  et  quia  latera  .ce.  et  Jif.  sunt  cqualia, 

erunt  quadrata  linearum  . cb .   et  .bc.  cqualia  quadratis  linearum  Jld.  et  Af.  Sed  .cb. 

equalis  est  Jid.,  remanebit  .be.  equalis  .fd.\  relique  .eg.  et  .gf.  sibi  inuicein  cquale.s 

erunt,  cum  latera  .bg.  et  .gd.  sunt  cqualia;  et  quia  .ef.  est  res ;   si  ducatur  in  se, 

producit  censura.  Vndc  unaqueque  rectarum  .eg.  et  .gf.  est  radix  |   census;  remanet 

ergo  pro  .df.  10.  minus  radice  medietatis  census;  ducamus  eam  iu  se,  uenient  .100. 

et  |   census  minus  radice  .200.  censuum:  et  duc  etiam  Ah.  in  se,  que  est  .10.  minus 

rc  ,   uenient  .100.  et  census  minus  .20.  rebus ;   aggrega  hec  omnia  ,   et  erunt  200  et 

census  £   l.,  |   minus  20.  rebus,  et  minus  radice  .200.  censuum,  que  cquantur  censui, 

scilicet  quadrato  liuey  Jif:  adde  ulriquc  parti  .20.  res,  et  radicem  .200.  censuum; 

et  abice  ab  utraque  parte  censuum,  remanebunt  .200.  ct  j   census  equales  20.  rebus, 

et  radici  .200.  censuum  :   reduc  licc  omnia  ad  censum  ,   quod  est  ul  duplices  omnia 

que  liabes,  et  erunt  census  et  400.  equales  40  rebus,  ct  radici  .boo.  censuum:  dimidia 

ergo  radices,  que  sunt  .20.,  et  radix  .iro.;  et  duc  eas  in  sc,  uenient  .01)0.,  ct  radix  .320000.; 

dc  quibus  abice  .400.,  remanebunt  .200.,  et  radix  320000;  quorum  radicem  extrahe  de 

.20.,  et  dc  radice  .200.,  residuum  erit  res,  scilicet  latus  pentliagoui. 

pEXtbogoni  equila  teri  et  cquianguli  mensura  est  .50.  dragrac,  quantum  est  quodlibct 

latus  eius:  pro  ipso  quidem  peuthagono  ponam  penthagonum  . abgde .,  et  .c.  centrum 

circulj  circundantis  penthagonum;  et  protraham  ab  ipso  centro  lineas  ,ca.  cb.  cg.  cd. 

ce.,  ct  erit  totus  pctilhagouus  .abgde.  diuisus  in  quinque  triangulis  cquulihus  :   ex 

quibus  unus  est  triangulus  .ace.,  cuius  mensura  est  .10.  Et  iam  scis  quod  quando 

latus  penthagoni  est  .10.,  quod  quadratum  dyametri  circulj  circundantis  ipsum  pen- 

thagonum  est  .200.,  ct  radix  .8000.  Quod  etiam  potest  haberi  cx  duplo  quadrati  lateris 

pentliagoui,  ct  cx  radice  j   in  quadrato  eiusdem  lateris.  Vndc  si  ponamus  latus  peu- 

thagoni  rem,  venient  pro  quadrato  dyametri  circulj  circundantis  penllingonum  .2.  cen- 

sus, ct  radix  j   censuum  census;  cuius  dyametri  medietas  est  unaqueque  linearum  .ca. 

et  .ce.}  ct  est  quadratum  uniuscuiusque  earum  quarta  pars  quadrati  dicli  dyametri; 

ergo  quadratum  lincj  .ca.  est  |   census,  et  radix  ̂    census  census:  de  quo  si  aufe- 

ramus quadratum  linea  .af.,  quod  est  £   census,  remanebunt  pro  quadrato  perpendicu- 

laris .cf.  quarta  census,  el  radix  £   census  census  :   cadit  enim  perpendicularis  super 

medium  basis  .ac.,  cum  cqualia  sint  latera  .ac.  ct  .ce.:  multiplica  ergo  quadratum 

.cf-  in  quadratum  .fa.,  hoc  est  {-  census,  et  radix  ~   census  census  per  ̂    census  , 

uenient  (V  census  census,  ct  radix  ~   census  census  census,  que  cquantur  quadrato 

trianguli  .ace.,  quod  est  .10«.  H   es  taura  ergo  census  census,  ubi  sit  census  census, 

quod  est  ut  ducas  eum  in  .ig.;  et  propter  hoc  duc  omnia  que  liabes  iu  .ie.,  ct  ue- 

nient census  census,  ct  radix  \   census  census  census,  que  cquantur  .igoo.  Reduc  totum 

quod  liabes  ad  censum  census;  et  est  ut  ducas  totum  quod  liabes  in  .5.  ,   diminuta 

radice  .20.,  et  prouenit  census  census  equalis  .8000.,  et  radici  .51200000.;  radix  eius  est 

quodlibct  latus  penthagoni. 

Et  si  dicemus  tibi:  mensura  decagpni  equila  teri  et  cquianguli  cst.too.,  quanta  est  | 

longitudo  cuiuslibet  lateris.  Intel! igamus,  lineam  .bg.  esse  unum  ex  lateribus  ipsius 

decagoiti,  et  .a.  centrum  circulj  circundantis  ipsum.  Quare  unaqueque  linearum  .ab. 

et  .ag.  est  scmidyameler  ipsius  circulj;  ct  est  triangulus  abg.  10.;  quia  est  ~   totius  de- 
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goni.  Et  iam  scis  quoti  quando  latus  dccagoni  est  .10.,  quod  dyameter  ei rculj  cir- 

cundantis  dccagonum  est  .10.  et  radix  .500.  Vnde  medietas  eius  est  .5»,  et  radis  .125. 

Similiter  cuui  ponamus  latus  Mg.  rem,  erit  dyamelcr  circulj  similiter  res,  et  radix 

.5.  censuum,  hoc  est  radix  quincupli  quadrati  rei.  Vnde  semidymeter  .ab.  erit  \   rei, 

et  radix  census  J   1.:  protrahe  tunc  cathetum  . ad .,  ct  ucnict  punctus  . d .   in  medio  Mg.’, 

quare  .bd.  erit  medietas  rei:  duc  ergo  .ab.  iti  se,  que  est  |   rei,  et  radix  census  i   1., 

uenict  census  ~   1,  ct  radix  census  census  j   i.  :   quibus  abicc  quadratum  lincj  ,bd.y 

quod  ~   census,  remanebunt  pro  catheto  .ad.  census  {   1,  ct  radix  census  census  ~   i; 

que  multiplica  in  quadratum  liuej  Md.t  quod  est  \   census,  ucnient  ̂    census  census, 

et  radix  ~   census  census  census  census,  que  equantur  .100.,  scilicet  quadrato  trian- 

guli .abg.  :   restaura  ~   census  census,  ut  sit  census  census;  quod  est  ut  multipli- 

ces illud  per  {   3.;  ct  ideo  multiplica  omnia  que  habes  per  ~   3.  ,   erunt  census  cen- 

sus ,   ct  radix  \   census  census  census  census  ,   que  equantur  320.  Heduc  ergo  hcc 

omnia  ad  censum  census  ,   quod  est  ut  multiplices  omnia  que  habes  per  .5.  minus 

nidice  de  20.,  et  erit  census  census  equalis  .2G00.  minus  radice  2Q4SOOO.:  de  quorum 

radice  si  acceperis  radicem,  uenict  res,  scilicet  latus  dccagoni  quesiti.  Putes  etiam  li- 

neam .ab.y  cura  sit  latus  exagoni,  aliter  inucnirc,  videlicet  cum  diuiditur  latus  exa- 

gonicum  media  et  extrema  proportione,  tunc  maior  pars  eius  erit  latus  dccagonicum, 

ut  in  Evr.LiDE  habetur;  et  latus  dccagonicum  est  linea  .bg.:  unde  si  ab  .ab.  absci- 

damus equalem  lincj  Md.t  que  sit  linea  .cb.y  erit  quadratum  lincj  ,ae.  quincuplum 

quadrati  lineg  .eb.  ,   ut  in  eodem  evcude  habetur.  Sed  quadratum  lincj  .cb.  est  j 

census,  cum  sit  \   rei;  quia  ponimus  lineam  .bg.  rem;  ergo  quadratum  lineg  .ae.  erit 

census  {1.:  cl  sic  tota  linea  .ab.  erit  1 45.,  et  radix  census  {   I,  ut  superius  inucnctum 

est.  Et  si  dicemus  tibi:  pculhagoni  .abgde.  mensura  trianguli  .agd.  est  .10.;  et  uis 

scire  quanta  est  longitudo  linej.gr/.,  que  est  unum  ex  lateribus  pentl)  agoni ;   quam 

pone  rem;  ct  quia  linea  .ag.  est  corda  anguli  pcnlhagonici,  scilicet  linee  .g</.,  est 

corda  anguli  decagonici.  Viidc  si  a   linea  .ag.  abscidamus  lineam  .gz.  equalem  linej 

.gd.y  erit  proportio  .ag.  ad  .gz.  sicut  .gz.  ad  .za.\  et  si  diuiserimus  |   gz.  in  duo 

equa  in  puncto  .1.,  erit  quadratum  liucj  .ai.  quincuplum  quadrati  lincj  .gi.\  ct  est 

.gi.  medietas  rei,  ct  quadratum  eius  {   census:  quare  linea  .ai.  erit  radix  .5.  quar- 

tarum census,  hoc  est  ex  censu  J   1.;  ct  tota  linea  ai.  erit  radix  census  {   i.  et  {   rei: 

dc  inde  protrahe  cathetum  .at.t  qui  cadit  in  medio  recte  . gd et  quia  triangulus 

.agd.  habet  latera  .ag.  et  .ad.  lateribus  superioribus  trianguli  .abg.,  qui  fuit  de- 

cima pars  suprudicti  dccagoni;  ct  ambo  trianguli  habent  bases  equales,  quarum  una- 

queque  est  res  ;   si  processerimus  in  hoc  triangulo  secundum  quod  egressi  sumus  in 

illo  ,   inueniemus  similiter  censum  census  equalem  esse  .1000.  drngmis  minus  radice 

3048000.  Quare  radix  radicis  huius  census  est  latus  ,gd.t  quod  posuimus  esse  rem.  Et 

si  dicemus:  mensuram  trianguli  .abe.,  qui  est  ex  penthagono  .abgde.  est  .10.,  quanta 

est  longitudo  lincj  Me.  Pune  rem  lineam  Me.,  que  est  subtendens  angulum  pentlia- 

goni;  el  protrahe  cathetum  .az.,  que  diuidit  lineam  Me.  in  duo  equa;  et  quando  linea 

Me.  diuiditur  media  et  extrema  proportione,  maior  eius  pars  est  equalis  lateri  j>cn- 

tliagonico,  ut  in  evclme  habetur :   in  quo  etiam  inucnitur  quod  quando  linea  aliqua 

media  ct  extrema  proportione  diuiditur  ,   et  additur  maiori  parti  medietatem  lincj 
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diuise,  quadratum  addit?  linee  erit  quincuplum  quadrati  medietatis  ipsius  diuisj  Ii* 

ne$  :   ct  quia  quando  linea  .bc.  diuisa  est  media  ct  extrema  proportione,  maior  eius 

pars  est  linea  . ab .,  que  est  latus  pciitliagonicum  ;   si  ei  adiungntur  linea  .bz.y  que 

est  medietas  linee  .be.\  itaque  c\  utraque  fiat  una  linea;  erit  quadratum  ipsius  lincf 

coniuncte  ex  .a  b.  et  .bz.  quincuplum  quadrati  liney  .ze.  ;   et  .ze.  est  i   rei  ,   ct 

quadratum  eius  |   census  linee  coniunclj  ex  .ab.  et  .bz.  Vnde  si  ex  radice  ipsius 

auferatur  linea  ,bz.9  remanebit  pro  linea  .ab.  radix  census  J-i.  minus  J   rei:  quam 

duc  in  se,  uenient  census  \   t.  minus  radice  census  census  1 1.:  aliicc  inde  quadratum 

line$  .bz.y  quod  est  {   census  ,   remanebit  pro  quadrato  lincj  .as.  census  J   t   minus 

radice  census  census  {   i.;  quod  multiplica  per  quadratum  linep  .bz.y  quod  est  J   ccri- 

sus,  ueuient  ̂    census  census  minus  radice  ̂    census  census  census  census,  que  equan- 

tur  quadrato  trianguli  .abe.y  quod  est  .100.  :   multiplica  quidem  bec  omnia  per  [3., 

uenict  census  census  minus  radice  7   census  census  census  census,  qui  cquantur  .320. 

dragmis  :   redige  hcc  omnia  ad  censum  census;  quod  est  ut  multiplices  totum  quod 

habes  per  .5.,  ct  per  radicem  de  .10.,  ueiiiet  census  census  equalis  dragmis  .igoo.,  et 

radici  .2048000.,  quorum  radix  erit  quadratum  linep  ,be. 

Et  si  dicemus  tibi  decagoni  . abgdeihtc .   equilatcri  ct  equianguli  mensuram  trian- 

guli .cth.  est  .10.  ex  numero,  quanta  est  linea  ,ch.t  que  csl  |   corda  «   circundatitis 

ipsum  decagonum.  Esto  centrum  ipsius  circulj  m.;  et  ducatur  linea  ./m.,  que  diuidit 

lineam  . ch .   in  duo  equa  in  puncto  ct  ponam  .ch.  rem;  et  «piando  .ch.  est  res; 

ergo  eius  quadratum  est  census,  ct  quadratura  dyametri  ipsius  circulj  est  .2.  census, 

et  radix  |   census  census;  et  quadratum  medietatis  dyametri,  scilicet  linea  .mt.y  est  £ 

census  minus  radice  ̂    census  census:  ct  quia  latus  peuthagoni  .ch.  potest  super  la- 

tera .ta.  et  .te.y  boc  est  super  latera  exagonici  et  dccagonici:  ct  posuimus  .ch.  rem; 

et  quadratum  cius  cstccusus;  ergo  quadrata  liuearum  .mt.  ct  .tc.  cquantur  censui: 

unde  si  cx  censu  auferatur  quadratum  lincf  .lm.,  quod  est  -   census,  et  radix  ~0- census 

census,  remanebit  pro  quadrato  linep  ,tc.  \   census  minus  radice  ~   census  census  :   de 

quo  si  auferatur  quadratum  linej  .c/.,  quod  est  [   census,  remanebit  pro  quadrato  linet: 

,tl.  [   census  minus  radice  ̂    census  census:  quod  si  ducatur  in  quadratum  .c/.,  sci* 

licet  in  {   census,  uenict  fi  census  census,  et  radix  777  census  census  census  census, 

que  cquantur  .190.  dragmis.  Restaura  ~   census  census,  ubi  sit  census  census;  (juod 

est  ut  multiplices  illud  per  .16.;  ct  propter  boc  multiplica  omnia  que  habes  per  .16., 

ct  erit  census  census  minus  radice  7   census  census  census  census  equalis  .1600.  dragmis. 

Reduc  ergo  hcc  omnia  ad  cetisum  census;  quod  est  ut  multiplices  omuiu  «jue  halxs 

per  .5.,  ct  per  radicem  de  .20.,  deueniet  census  census  equalis  hooo,  ct  nidici  512O0QW, 

quorum  radix  radicis  est  linea  .c/i.;  ct  boc  uolui  inucnirc. 

Expliciunt  questiones  geometricales  :   et  incipiunt  questiones  , 

quorum  solutiones  non  sunt  terminate ,   hoc  est  quod  non 

cadunt  ad  unum  terminum  tantuniy  sed  ad  plures. 

Vt  est  ista  in  qua  proponitur  inucnirc  aliquis  quadratus  numerus,  cui  si  addatur 

.5.,  proueniat  inde  quadratas  numeras;  et  boc  potest  fieri  multipliciter.  Pones  prn 

radice  maioris  numeri  rem,  et  aliquot  dragmas;  que  cum  in  se  multiplicate  fuerint, 

faciant  minorem  numerum  quam  .5.;  ct  sit  dragma:  et  multiplicentur  res  et  dragrw 
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in  se,  ueniet  census,  ct  2   res,  et  dragma  una,  que  cquantur  censui,  ct  5.  dragmis:  abice 

ab  utraque  parte  censum,  ct  drngraam,  remanebunt  .2.  res  equales  .4.  dragmis;  ergo 

res  est  .2.  dragmarum;  et  quadratum  cius  est  .4.  quesitus  numerus  :   cui  si  addatur  .5., 

ueniet  .9.;  qui  numerus  quadratus  est;  ct  radix  eius  est  .3.  Et  si  ponamus  cura  re 

dragmas  duas,  multiplicemus  ea  iti  se,  exibit  census,  et  .4.  res,  et  .4.  dragme  equales 

censui,  et  .5.  dragmis  :   proiciamus  ah  utraque  parte  censura,  ct  .4.,  remanebunt  .4.  res 

equales  uni  dragme;  quare  res  est  {   dragmp;  qua  in  se  multiplicata  facit  unius 

dragiug  pro  quesito  numero:  cui  si  addantur  .5.,  uenient  ~   5.;  qui  numerus  quadra- 

tus est;  et  radix  cius  est  J   2.  Aliter  pone  pro  ipso  |   quadrato  numero  quadratum  .ag.;  foi.  14 1   «*■/*. 
et  addatur  ei  superficies  .de.,  que  sit  .3.;  et  iaceat  linea  .ge.  in  directo  lincp  .bg.; 

ct  erit  numerus  siqierficialis  numerus  .ae.t  ct  proucnit  cx  .ab.  in  . be ct  proponitur 

numerus  .ae.  esse  quadratus;  quare  numeri  .ab.  et  . be .   similes  superficiales  sunt;  hoc 

est  quod  proportio  numeri  .eb.  ad  numerum  .ab.  ae.y  sicut  quudratus  numerus  ad 

quadratum  numerum.  Vnde  possumus  infinitos  duos  numeros  inueuire  habentes  inter 

se  proportionem  sicut  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum,  cum  quibus  po- 

terimus ad  proposiLum  deucnirc.  Quare  ponamus  proportionem  numeri  .eb.  ad  nu- 
merum .ba*9  hoc  est  ad  numerum  .gb.,  esse  sicut  .4.  Quare  proportio  .eg.  ad  .gb. 

erit  sicut  .5.  ad  .4.  ;   ct  est  proportio  superficiei  .de.  ad  quadratum  .db.  sicut  .eg. 

recta  ad  rectam  .gb.:  ergo  superficies  .de.  ad  quadratum  .db.  est  sicut  .5.  ad  .4.  : 

unde  si  superficies  .de.  est  .5.,  ct  quadratum  .db.  est  .4.;  ergo  quesitus  quadratus  nu- 

merus est  .4.:  cui  si  addatur  .3.,  ueniuut  .o.,  qui  etiam  quadratus  est.  Et  nota  quod 

proportio  superficiei  .de.,  que  est  .5.,  ad  quadratum  .db.  oportet  esse  sicut  aliquis 

quadratus  numerus ,   cuius  quinta  pars  sit  quadrata  ad  alium  quemlibet  quadratum 

numerum.  Verbi  gratia  :   sit  proportio  &b.  ad  .bg.  sicut  est  .5.  ad  erit  ergo  pro- 
portio .de.,  que  est  .3.,  ad  .db.  sicut  .80.  ad  .1.;  de  quibus  .80.  scxtadcciina  pars.  Vnde 

quadratum  .db.  est  ̂    de  .!.,  cuius  radix  est  f   ,   quod  habetur  pro  latere  . gb .;  ct 

sic  tota  superficies  .ae.  erit  ~   3.,  cuius  radix  est  J   2.,  ut  superius  inucnctum  est. 

Aliter  quia  omnes  quadrati  numeri  ordinate  proueniunt  ex  aggregatione  ipsorum  nu- 
merorum ab  unitate  ascendentium  per  ordinem;  si  colligamus  impares  numeros,  qui 

sunt  infra  .5.,  scilicet  .1.  ct  .3.,  procreabuntur  inde  .4.;  qui  numerus  quadratus  est:  cui 

si  addantur  .5.,  uenient  .9.,  qui  est  quadratus  numerus  :   ct  si  multiplicaucrimus  ali- 

quem imparem  quadratum  numerum,  ut  dicamus  .9.,  per  .5.,  uenient  .43.;  et  acceperi- 

mus quadratum,  qui  proucnit  cx  aggrcgatiunc  omnium  numerorum  imparium,  qui  suut 

ab  uno  usque  in  .43.,  hoc  est  qui  suut  infra  .4$.;  qui  quadratus  numerus  est  .484.,  et 

eius  radix  esi  .22.;  ct  super  ipsuin  quadratum  addiderimus  .43.,  nimirum  in  quadratum 

numerum  .529.  ucn ieratis:  et  quia  ita  est,  si  diuiserimus  utrumque  quadratum  numeruni 

per  ipsum  quadratum  numerum,  per  quem  raultiplicauiinus  .5.,  nimirum  duo  quadrati 

numeri  ex  ipsa  diuisionc  prouencrint,  quorum  unus  excedit  alterum  in  .3.,  ut  quesitum 

est;  et  erit  unus  ipsorum  quadratorum  J   53.,  ct  alter  -Jss.:  ct  si  uis  habere  radices 
eorum,  diuide  radicem  de  .9.,  uenient  J   7.  Similiter  si  multiplicaucrimus  .5.  per  aliquem 

quadratum  parem  iu  duas,  ucl  in  quatuor,  ucl  in  plurcs  partes,  ita  quod  unaqueque 

pars  sit  impar;  ct  iaccanl  ipse  partes  impares  in  ordine  imparium  numerorum,  pute- 

ri mus  ad  solutionem  suprascriplf  questionis  deucnirc.  Verbi  gratia:  multiplicemus  .3. 
28 
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per  .<6.,  uenicnt  .80.;  et  diuidamus  .80.  in  duos  pares  numeros,  <pii  sint  continui  |   in 

ordine  imparium  numerorum,  cruntquc  .39.  et  .41.:  deinde  aggrega  omnes  impares  nu- 

meras ab  unitate,  qui  sunt  infra  .39.;  quam  aggregationem  habebis,  si  mulliplicaucri- 

mus  in  se  medietatem  duorum  cilrctnorum,  scilicet  de  .1?  et  37.;  de  qua  multiplica- 

tione exibit  .301.:  cum  quibus  si  addiderimus  .80.,  ucnieiit  .441.:  si  diuiscrimus  bos  duos 

quadratos  per  .18.,  habebimus  ̂    i!,  et  17.,  et  radices  eorum  habebimus,  si  per  ra- 

dicem de  .10.,  que  est  .4.,  diuiscrimus  .19.  et  11.,  qui  sunt  radices  de  301.  et  de  4«. 

Et  si  de  .bo.  fecerimus  .4.  partes  impares,  que  sunt  .17.  et  19  et  n   et  u;  que  qua- 

tuor  partes  sunt  circa  quartam  de  .80.,  que  est  .10.;  et  aggregabimus  numeros  in- 

pares,  qui  suut  infra  .17.,  ueniunt  .64.,  qui  est  quadratus  numerus,  cuius  radii  est  .8.: 

super  quem  si  addiderimus  .so.,  ucuicul  .144.:  uude  si  diuiscrimus  .04.  per  .144.  per  .10.. 

et  radices  eorum  per  .4.,  habebimus  optatum  ut  supra.  Et  si  dicemus:  de  quodam 

quadrato  numero  alrstulj  .10.,  et  remansit  quadratus  numerus;  hcc  questio  similis  est 

antecedenti;  quia  si  super  minorem  quadratum  addantur. io,  prouenit  inde  quadratus 

numerus  :   operare  ergo  in  cara  secundum  quod  superius  operati  fuimus,  et  inucniis. 

Subscripte  triangulorum  questiones  ponende  sunt  in  antecedenti  quinterno 

post  triangulum  equilaterum,  cuius  mensura  cum  sua  perpendiculari  est  io. 

Et  si  dicemus  tibi:  in  triangulo  .abc.,  cuius  unumquodque  latus  est  .40. ,   pro- 

tractum est  quadrilaterum  .dbce.,  cuius  latus  .de.  cquidistans  est  lateri  .bc.',  et  men- 

sura ipsius  quadrilatcri  est  .10.;  et  uis  scire  quantitatem  line;  .de.,  protrahe  primnm 

in  triangulo  .abc.  perpendicularem  .af.,  et  erit  quadratum  ipsius  73,  scilicet  {   qua- 

drati unius  laterum  ;   et  quadratum  lincy  ,b(.,  que  est  medietas  lateris  .bc.,  est  tertia 

pars  quadrati  perpendicularis  .af.  Viale  si  multiplicetur  .bf.  in  radicem  de  .75.,  sci- 

licet .5.  in  radicem  de  .75.,  veniet  radii  .1875.  pro  mensura  trianguli  .abc.:  et  quia 

linea  .de.  cquidistans  est  liney  .bc.,  similis  est  triangulas  .ade.  triangulo  .abc.:  cqui- 

lutcrus  est  ergo  triangulus  .ade.  Vudc  si  ponamus  latus  .de.  rem,  quod  est  unum 

ex  cqualilms  lateribus  trianguli  ade.,  erit  quadratum  cius  census;  quare  quadratum 

perpendicularis  .ag.,  erit  |   census,  quorum  tertia  pars,  scilicet  j   census,  est  quadra- 

tum linej  .dg.:  quod  si  multiplicaucrimus  per  quadratum  perpendicularis  .ag.,  uc- 

nient  i   census  census  pro  quadrato  trianguli  .ade.',  ergo  triangulus  .ade.  est  radii 

census  census;  cum  qua  radice  addamus  quadrilaterum  .dbce.,  quod  est  .10.,  ha- 

bebuntur pro  toto  triangulo  abc.  10.,  cl  radii  (\  census  census.  Sed  triangulus  .abc. 

est  radii  4875.;  ergo  .io.,  et  radii  ~   census  census  equator  radici  .1873.  Vndc  si  ab 

utraque  parte  tollatur  .10.  ,   remanebit  radii  ̂    census  census  equales  radici  .1873. 

minus  ,<o.:  redige  ergo  hec  omnia  ad  censum  ,   quod  est  ut  multiplices  omnia  que 

habes  per  radicem  de  1   5.,  quia  |   cum  multiplicetur  radix  yj  census  census  per  radicem 

de  {   5.,  prouenit  radii  | ‘   census  census,  hoc  est  radis  census  census;  et  radii  census 

census  est  census:  et  si  multiplicabis  radicem  de  1875.  per  radicem  de  i   5.,  ueniet  radii 

.10000  ,   que  est  .1*0.  ;   et  cum  multiplicetur  radii  de  j   5   per  io.,  prouenit  radii  de 

333.;  ergo  census  hoc  quadratum  liriey  .de.  est  .ioo.  minus  radice  de  {   533.,  quorum 

radii  csl  linea  .de. ;   et  hoc  uolui  inucnire.  Et  quia  triangulus  .ade.  est  equalium 

laterum,  erit  et  quadratum  lateris  .ad.  similiter  .100.  minus  radice  -   533.  Vndc  si  si  (sic) 

radii  eorum  auferatur  de  .10.,  remanebunt  pro  Unca  .db.  10.  minus  radice  differenti;, 
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que  est  inter  radicem  de  {   533.,  et  100.  dragmas:  et  si  a   puncto  .d.  protrahatur  cathetus 

.<//».;  et  uis  inucnirc  longitudinem  eius,  pone  ipsum  rem,  et  accipe  medietatem  la- 

terum .de.  et  .bc.  ,   et  multiplica  eam  iu  rem;  et  que  prouencrint,  cquahantur  .10., 

hoc  est  quadrilutcro  .dbcc.  Verbi  gratia  :   quadratum  lateris  .de.  est  .100.  minus  ra- 

dice 5   533.;  quare  quadratum  medietatis  linc^  .de.  est  25  minus  radice  J   33.  ;   ergo  me- 

dietas lineo  .de.  est  radix  accepta  sui  quadrati;  et  medietas  lateris  .bc,  est  .5.;  et 

sic  pro  medietate  laterum  .de.  et  .bc.  habentur  .25.  minus  radice  J   33.,  accepta  eo- 

rum radice,  et  5.  dragmis;  que  multiplica  per  rem,  hoc  est  per  cathetum  .dh.  Et  pro 

multiplicatione  rei  in  .5.  habebis  5.  res;  ct  pro  multiplicatione  rei  in  .23.  minus  ra- 

dice {   33.,  accepta  eorum  radice,  habebis  census  .25.  minas  radice  census  census  j   33, 

accepta  eorum  radice;  que  omnia  cquantur  .10.:  tolle  quidem  ab  utraque  parte  .5.  res, 

remanebunt  .25.  census  minus  radice  censuum  ;ccusus  J   33.,  accepta  eorum  radice, 

equales  .10.  minus  .5.  rebus  :   multiplica  itaque  hec  omnia  in  se,  uenient  .23.  census 

minus  radice  censuum  census  {   33.  equales  .25.  censibus,  ct  .100.  dragmis  minas  1 00.  rebus: 

ergo  adde  utrique  parti  100.  res,  et  radicem  censuum  census  J   33.,  et  tolle  ab  utraque 

23  censas,  remanebunt  .100.  dragme,  et  radix  censuum  census  *   33.,  que  equantur  .100. 

rebus:  multiplica  iterum  .100.,  ct  radicem  censuum  census  £   33.  in  se,  uenient  census 

census  J   33.,  et  .10000.  dragme,  et  .200.  radices  censuum  census  \   33,  que  cquantur  .10000. 

censibus,  scilicet  multiplicationi  .100.  rerum  in  se :   reduc  hec  omnia  ad  ccusum  census, 

quod  est  ut  diuidas  omnia  que  habes  per  £   33.,  exibit  census,  ct  .300.  dragme,  ct  .6. 

rudiecs  censuum  census  j   33.;  que  radices  sunt  una  radix  censuum  ceusus  .1200.,  que 

cquantur  300  censibus  ;   tolle  ab  utraque  parte  radicem  censuum  census  1200.,  rema- 

nebunt census  census,  ct  300.  dragme  equales  .300.  censibus,  diminuta  ex  eis  radice 

.1200.  censuum  census:  ct  sic  reducta  est  hec  questio  ad  unum  ex  sex  reguUs  algehr^; 

quia  est  sicut  quando  dicitur:  census  ct  numerus  equantur  radicibus;  quod  uolo  de- 

monstrare per  figuram.  Pouc  |   pro  censu  census  quadratum  Jk.t  cuius  unumquodque  m.  iu  >•#**». 

latus  est  census;  et  ponam  superficiem  Jm.  equalcm  .300.  dragmis;  et  addam  linej  '   1«  i-it-  T."l2i9.<  iId 
.tm.  lineam  .mo.}  ut  sit  tota  linea  .to.  300.;  ct  complebo  superficiem  .no.;  erit  ergo  28  —   i,J«-  ii0-  4>* 

tota  superficies  ,i.o.  300.  census,  cum  .to.  sit  .300.,  ct  .it.  sit  census;  ct  superficies  .im. 

est  sicut  ccusus  census,  et  suo.  dragme,  ct  cquantur  300  censibus  minus  radice  1200 

censuum  ccusus.  Quare  superficies  .no.  est  radix  .1200.  censuum  census.  Vnde  nccessc 

est,  ut  linea  .mo.  sit  radix  .1200.  dnigmaruni;  quia  cum  ducitur  census  in  radicem 

.1200.  proucnit  radix  .1200.  censuum  census.  Vnde  si  ex  tota  .<0.,  que  est  .300.,  au- 

feratur ./no.,  remanebit  linea  .tm.  300.  minus  radice  .1200.  dragmarum:  diuidarnus  ita- 

que cum  in  duo  equa  ad  punctum  et  erit  .tp.  150.,  minas  radice  .300.  dragma- 

rum: liuea  igitur  .tm.  diu isa  est  in  duo  cquulia  ad  punctum  j).t  et  in  duo  ineqtialia 

ad  punctum  ,k.  Vnde  si  ex  quadrato  linep  .tp.  auferatur  superficies,  que  fit  ex  .lk.  iu 

.An/.,  hoc  est  ex  .lk.  in  .km.,  remanebit  quadratum  linej  .kp.  Quare  multiplicemus 

.tp.y  hoc  est  .150.  minus  radice  .300.  iu  se,  uenieut  22900.  minus  radice  ctsoooo.;  de 

quibus  auferamus  id  quod  proucnit  ex  .lk.  in  .An/.,  quod  est  .300.,  rcraanehunt  .22500. 

minus  radice  de  ctsoooo.  pro  quadrato  linef  ,pk.;  quorum  radix  si  auferatur  cx  re- 

manebit pro  quantitate  census  ,tk.  150.  minus  radice  .300.,  et  minus  radice  differenti^, 

que  est  inter  radicem  .0750000.,  et  dragmas  .22500.;  ct  hoc  quod  remanet,  quod  est  cen- 
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sus  .tk.,  est  secundani  propinquitatem  circa  { 1;  cuius  radix,  que  est  circa  ̂    I.,  est 

cathetus  quesita  .dh.;  ct  hoc  uolui  demonstrare.  Et  si  dicetur:  in  triangulo  .abg.  , 

cuius  unumquodque  latus  est  .10.,  protractum  est  quadrilaterura  oblongum  et  recto- 

rum angulorum  .edef.,  cl  quadrilaterum  Ji  J.kJ. ,   quod  est  similiter  oblongum  et  re- 

ctiangulum; et  est  .10.  mensura  uniuscuiusque  quadrilateri;  ct  queritur  quanta  est  lon- 

gitudo laterum  .cf.  et  ./1/.,  que  sunt  sibi  inuiccm  cquidistantia ,   nec  non  et  lateris 

.bg.;  protraham  primum  perpendicularem  .am.  no .,  et  pro  utroque  laterum  .cf.  et .///. 

ponam  radicem  rei;  et  erit  unaqueque  perpendicularium  .am.  et  .an.  radix  ~   rei  ; 

quibus  extractis  ex  perpendiculari  ,ao.f  que  est  radix  .75.,  remanebit  pro  unaquaque 

linearum  .mo.  ct  .no.  radix  .75.  minus  radice  £   rei  :   et  quia  embadum  quadranguli 

.edef.  surgit  ex  ductu  ,dc.  in  . cf hoc  est  ex  .om.  in  .cf.,  multiplicemus  ,om.  in  .cf., 

hoc  est  radicem  .75.  minus  radice  J   rei,  iu  radicem  rei ;   et  que  prouencrunt,  equa- 

buntur  .1017.:  ex  multiplicatione  radicis  rei  in  radicem  .75.  dragmarum  uenient  radix  .75. 

rerum;  et  ex  multiplicatione  radicis  rei  iu  radicem  J   rei  diminutam  proucuit  radix  J   | 

census  diminuta,  que  equantur  .10.  Et  si  multiplicauerimus  .on.  in  ./i/.,  hoc  est  ra- 

dicem .75.  minus  nidice  \   rei,  in  radicem  rei,  ucniet  similiter  radix  75  rerum  minus 

radice  J   census;  que  etiam  equantur  .io.:  adde  ergo  utrique  parti  radicem  \   census, 

remanebit  radix  .75.  rerum  equa  lis  .10.  dragmis,  ct  nidici  J   census:  multiplica  ergo  .10., 

ct  radicem  J   census  in  se,  ueuicul  .100.,  et  J   census,  et  radix  300  censuum,  que  equantur 

radici  .75.  rerum  ducta  in  se,  hoc  est  75.  rebus.  Reduc  hcc  omnia  ad  censura,  quod 

est  ut  multiplices  omnia  que  habes  per  |   l.,  et  uenient  census,  et  dragrae  J   133.,  re- 

manebunt census,  ct  dragme  J   133.  equales  .100.  rebus,  diminuta  inde  radice  censuum 

{   533.:  accipc  ergo  medietatem  radicum,  que  est  .50.,  minus  radice  J   133.;  ct  multiplica 

eas  in  se,  uenient  .2033.  minus  .100.  radicibus  de  \   133.  ;   de  quibus  extrahe  dragmas 

{   142.,  que  sunt  cum  censu,  remanebunt  .2500.  minus  radice  j   1333335. ;   quarum  ra- 

dicem extrahe  dc  medietate  radicum,  scilicet  |ic  50.  minus  radice  ̂    3133.  Residuum 

erit  res  minor,  scilicet  quadratum  linc|  .cf.  Et  super  .50.  minus  radice  |   f33.  addi- 

deris radicem  residui  ,   quod  est  inter  radicem  |   1333333.  ,   ct  dragmas  .2500.  ,   quod 

proucncrit,  erit  quadratum  maioris  rei,  scilicet  lincj  MI.;  ct  est  quadratum  linee  .cf. 

secundum  propinquitatem  J- 1;  cteius  radix  est  f   1.;  et  quadratum  linc^  ./</.  secundum 

propinquitatem  est  -   75;  ct  cius  radix  est  *   8.:  etsi  nolumus  habere  notitiam  laterum 
.cd.  ct  ./*/.,  ponemus  similiter  unumquodque  eorum  radicem  rei:  et  quia  trigona  Mbi. 

et  .cbd.  similia  sunt  trigolio  . abo .,  erit  sicut  quadratum  liue<?  .bi.  ad  quadratum 

lincg  dh.,  ita  quadratum  lincp  .bo.  ad  quadratum  lioC£  .oa.  Sed  quadratum  linep 

.bo.  est  j   quadrati  linej  .oa.;  quare  quadratum  lincj?  .bi.  est  j   rei,  cum  linea  dh. 

sit  radix  rei  :   propter  eadem  ergo  quadratum  lincp  .kg.  erit  J   rei;  ergo  unaqueque 

rectarum  .bi.  et  .kg.  est  radix  J   rei;  quibus  extractis  cx  tota  .bg.,  que  est  .10.  , 

remanebit  linea  . ik .   10.  minus  duabus  radicibus  J   dnigme,  que  sunt  radix  dc  ̂    1.: 

multiplicemus  ergo  lineam  .hi.  in  lineam  .ik.,  scilicet  radicem  rei  in  .10.  minus  ra- 

dice {   1.,  ucniet  radix  .100.  rerum  minus  radice  census  J   i.,  que  equantur  .10.  Simi- 

liter quia  est  sicut  .bo.  ad  .oa.,  ita  rhd.  ad  .dc.,  ct  .cl.  ad  .cf.  Quare  unaqueque 

rectarum  .bd.  et  .eg.  est  radix  j;  quibus  extractis  cx  .bg.,  remanebit  .de.  10.  mi- 

nus radice  |   t.:  unde  cum  multiplicauerimus  .cd.,  que  est  radix  rei,  in  .de.,  ucniet 
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similiter  radix  .100.  rerum  minus  radice  census  J   l.,  quod  erat  .10.  similiter  :   vnde 

si  utrique  parti  addatur  radix  census  J   t.,  erit  .10.,  ct  radix  census  ̂    1.  equales  ra- 

dici .100.  rerum:  multiplica  itaque  10.,  ct  radicem  census  f   1.  in  se,  erunt  .100.,  ct 

census  {   1.,  ct  radix  censuum  \   533.,  que  |   equa  n   tu  r   .100.  rebus,  scilicet  multiplicationi 

radicis  .100.  rerum  iti  sc.  Reduc  modo  omnia  que  habes  ad  censum,  quod  est  ut  ducas 

omnia  que  habes  in  J   dragnq»,  ueuient  census,  ct  75,  ct  radix  .300.  censuum  equales  .75. 

rebus  :   abico  itaque  ab  ulraque  parte  radicem  .300.  censuum,  remanebunt  census,  ct 

.75.  dragiue,  que  cquatiLur  .75.  rebus,  diminuta  ex  eis  radice  .300.  censuum:  multi- 

plica medietatem  radicum  in  se,  que  sunt  \   37.  minus  radice  .75.,  uenient  j   1431.  , 

diminutis  inde  .75.  radicibus  dc  75.;  dc  quibus  tolle  .75.,  que  sunt  cum  censu,  rema- 

nebunt |   140G.  minus  radice  4SI875;  quarum  radicem  abice  ex  medietate  radicum,  sci- 

licet ex  \   37.,  minus  radice  75.,  residuum  erit  res  minor,  scilicet  quadratum  lincf  .hir, 

quod  quadratum  est  circa  j   1.,  ct  eius  radix  est  circa  ~   l;  et  hcc  est  longitudo  line^ 

.hi. :   quam  si  multipUcauerimus  iu  ./</.,  que  est  circa  ̂ 8.,  nimirum  ucnicnt  .10.  pro 

quadrilatero  .hiklr,  ct  hoc  uolebamus.  Similiter  si  super ^   37.  minus  radice  .75.  ad- 

diderimus radicem  differcutip,  que  est  inter  421875.,  ct  dragmas  J   140G.,  habebimus  qua- 

dratum maioris  rei,  scilicet  linej  .cdr,  quod  quadratum  est  circa  ~   50.,  ct  cius  radix, 

que  est  linea  .cd.,  est  circa  |   7.;  qua  multiplicata  in  lineam  .cf.,  que  est  circa  j   i   , 

uenient  .10.  pro  quadrilatero  xdef .,  ut  oportet.  Aliter  quia  inucnimus  superius  qua- 

dratum lateris  .cf. ,   quod  cum  res  esse  50  minus  radice  J   133.,  ct  radice  differentif, 

que  est  inter  radicem  |   1333333.,  et  1500.  dragmas;  et  quadratum  ex  ,am.  fuit  {   rei; 

si  acceperimus  J   ex  predictis,  que  sunt  res,  habebimus  quadratum  linep  ,am.  Nara  J 

de  50.  sunt  ~   37.,  et  J   radicis  dc  J   133  diminut^  habebuntur,  si  multiplicaucrimus 

quadratum  dc  J,  quod  est  in  |   133.;  et  ex  hoc  quod  prouencrit,  acceperimus  ra- 

dicem; ex  qua  nuiltiplicaliouc  proucnit  radix  .75.  diminuta.  Similiter  acceperimus 

de  2500.,  ct  jfz  dc  J   1333333.  ,   ct  uenient  {   1406.  minus  radice  421875.  ,   accepta  inde 

radice;  et  sic  pro  quadrato  linep  .am.  habentur  |   37.,  diminuta  radice  .752.,  minus 

radice  differenti^,  que  est  inter  radicem  421875.  ct  {   noc.  ;   quorum  radicem  extrahe 

ex  tota  .ao.,  que  est  radix  .75.,  remanebit  pro  .mo.t  hoc  est  pro  .cd.,  ;   7. ,   et  se- 

cunda .25.;  et  .cf.  est  circa  J   l.  minus  secundis  }   4.:  F.t  si  super  J   37.,  minus  radice 

75.,  addatur  radix  differenti^,  que  est  inter  radicem  421875  et  \   1400.,  quod  prouencrit, 

erit  quadratum  catheti  .an.;  «piorum  radix  si  auferatur  ex  .ac.,  remanebit  pro  linea 

.no.,  hoc  est  pro  linea  Jii.,  circa  J   l.  Rursus  in  triangulo  .ab”.,  cuius  unumquodque 

latus  est  .10.,  protractum  sit  quadrilaterum  .cbef.  habens  angulos  .cfe.  rectos;  ct  sit 

mensura  ipsius  quadrilatcri  .10.  ;   ct  uolo  scire  quantitatem  lateris  . fe .   protraham 

primum  iu  triangulo  .abg.  cathetos  .ah.:  et  .ci.,  ct  cruut  trianguli  .bic.  et  -gef.  | 

similes  triangulo  .ahb.  Quare  erit  sicut  quadratum  lateris  .bh.  ad  quadratum  lateris 

Jia.,  ita  quadratum  lateris  .bi.  ad  quadratum  lateris  .ic.,  ct  quadratum  lateris  .ge. 

ad  quadratum  lateris  .ef.  Est  enim  «piadratum  lateris  .bh.  tertia  pars  cx  quadrato 

latoris  .har,  erit  ergo  quadratum  lateris  .bi.  J   cx  quadrato  der,  et  quadratum  lateris 

.ge.  ex  quadrato  lateris  .ef.  erit  similiter  £   :   ct  quia  mensura  quadranguli  .cbef. 

colligitur  ex  multiplicatione  .ef.  in  medietatem  laterum  .cf.  ct  bc.,  ponam  latus  .ef. 

radicem  rei;  quare  .eg.  erit  una  radix  J   rei;  qua  subtracta  ex  tota  linea  .bg.,  rema- 

r*i. 
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nebit  pro  linea  .be.  io.  mimis  radice  J   rei  :   et  quia  anguli  .cfe.  et  .feb.  sunt  recti, 

erit  linea  .e/,  equidistans  lineo  .bc.t  sunt  enim  .ei»  et  .fe.  sibi  iuuicem  equidistantes; 

quare  .e/,  et  »ie»  sibi  inuiccm  sunt  equales,  nec  non  et  recta  .ei.  recte  ./e.  «(jualis 

est:  vnde  si  tollatur  .cf.,  scilicet  .i e.,  ex  tota  .bg.,  que  est  .to.,  remanebunt  pro 

linea  .c/.  io.  minus  duabus  radicibus  ‘rei;  quibus  additis  cum  mensura  lateris  .bc.y 
que  est  .10.  minus  radice  |   rei,  egredientur  .20.,  diminutis  tribus  radicibus  £   rei,  pro 

quantitate  laterum  .c/.  et  .be.',  quorum  medietatem,  que  est  .10.  minus  radice  j   rei, 
si  mulliplicaucrimus  in  lineam  .fe.,  que  est  radix  rei,  ueniet  radix  .too.  rerum  minus 

radice  |   census,  que  equautur  .10.:  adde  utrique  parti  radicem  census  f,  ct  erunt  .10. 

dragme,  ct  radix  J   census,  que  equanlur  radici  .100.  rerum  :   multiplicemus  ergo  .10., 

ct  radicem  \   census  in  se,  ucnicnt  venient  (jtic)  ioo.,  ct  {   census,  ct  radix  .300.  censuum, 

que  equantur  .100.  rebus,  scilicet  multiplicationi  radicis  .ioo.  rerum  in  sc:  reduce  liec 

omnia  ad  censum,  quod  est  ut  multiplices  omnia  que  habes  per  .31.,  et  erunt  cen- 

sus, et  dragme  [   133,  ct  radix  censuum  }&33.  equales  rebus  \   133.  :   abicc  ab  utraque 

parte  radicem  censuum  j   533.,  remanebunt  census,  ct  dragme  \   1 33.  equales  rebus  £   133., 

diminuta  cx  eis  radice  censuum  J   533.  :   dimidia  ergo  radices,  erunt  f   6«.  minus  radice 

dragmarum  J   133.;  quas  duc  in  se,  ucnient  J   4444.,  et  radix  ~   1370370.;  quorum  radicem 

babicc  cx  medietate  radicum,  scilicet  cx  f   gg.  minus  radice  y   433.,  residuum  erit  res, 

scilicet  quadratum  lateris  .ef.\  que  sic  fiunt:  radicem  2370370,  que  est  circa  .1539., 

ct  minuta  .ic.,  ct  secunda  .2.,  et  tertia  35.,  abicc  ̂    4144.,  remanebunt  .2904.,  et  mi- 

nuta .50.,  ct  secunda  .37.,  et  tertia  .25.;  quorum  radicem,  que  est  .53.,  ct  minuta  .53., 

et  secunda  .47.,  et  tertia  .46.,  adde  cum  radice  dc  J   133.,  que  est  .11.,  et  minuta  .32., 

et  secunda  .40.,  el  tertia  .23.,  erunt  .65.,  et  minuta  .26.,  et  secunda  .36.,  ct  tertia  .50.; 

que  tolle  cx  |   gg,  remanebit .!.,  et  minuta  .t3.,ct  secunda  .23.,  et  tertia  pro  quantitate 

rei;  quorum  |   radix,  que  est  circa  .1.,  ct  minuta  .6.,  ct  secunda  .21.,  ct  tertia  . 

erit  linea  c/.;  ct  hoc  uolui  demonstrare.  Et  si  uis  habere  notitiam  laterum  .c/  et 

.b e.,  dupliciter  ca  inuenirc  poteris:  piimum  secundum  propinquitatem  accipe  i   gi, 

scilicet  de  .1.,  ct  minutis  13,  et  secundis  23,  ct  tertia,  ucnicnt  minuta  .22.,  ct  sccu  da 

.7.,  et  tertia  .6.,  ct  quarta  .40.  pro  quadrato  line;  .eg.',  quorum  radicem,  que  est  u- 
nuta  38.,  et  secunda  .18.,  el  tertia  .42.,  tolle  ex  tota  .bg.t  remanebit  .be.  nota:  si 

duplum  dc  minutis  .38.,  ct  secundis  18,  et  tertijs  42.  tolles  ex  .10.,  quod  reman  it, 

erit  lotus  .cf.  Et  si  uis  habere  notitiam  lateris  jcb.,  multiplica  .ei.  et  iE  in  se  e- 

niet  res  -   I.  pro  quadrato  line;  . cb .   Quare  multiplica  .1.,  ct  minuta  .13.,  et  secum  3. 

ct  tertia  .1.  per  J   1.;  ct  eius  quod  prouciicrit  radicem  accipe,  et  habebis  latus  .cb  4 

enim  medietas  laterum  .cf.  ct  .de.  9.,  et  minuta  .2.,  ct  secunda  .31.,  et  tertia  .57.  r 

ducta  in  .cf.,  scilicet  in.i.,  ct  minuta  C,  ct  secunda  .21.,  ct  tertia  .20.,  ucnien 

ct  parum  plus,  videlicet  tertia  .2.,  ct  quarta  43.,  ct  quinta  .36.  Aliter  quia  quad  1 

line;  .eg.  est  |   quadrati  line;  .cf. ;   ct  quadratum  line;  ,ef.  est  j   GG.  minus 

i   133,  ct  radice  differenti;,  que  est  inter  radicem  2370370.  ct  \   4444. ,   accipi 

|   gg  ,   et  dc  radicibus  suprascriplis  ,   ct  habebis  pro  quadrato  line;  .eg.  y   22. 

radice  jy  14.,  ct  minus  radice  dilidenti;,  que  est  inter  -J  radicis  de  jy  237037 

de  y   4444.,  hoc  est  inter  radicem  ------  0203  et  y£  493.  :   et  cum  cx  liis  acrcjx 
dicem,  habebis  .3999.  pro  linea  .eg.  circa  minuta  .38.,  et  secunda  .27.,  et  ter 
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ct  quia  est  sicut  .a  b.  ad  .bh.y  ita  .cb.  ad  ./>/.,  erit  .cb.  duplum  minutorum  .38.,  et 

secundorum  .27.,  et  tertiorum  .42.;  quod  duplum  est  .t.,  ct  minuta  .16.,  ct  secunda  .55., 

ct  tertia  .21.;  quibus  extractis  ex  tota  .a b,t  remanebit  pro  quantitate  linc^  .ac.,  hoc 

est  pro  .cf.  s.,  et  minuta  .43.,  ct  secunda  .4.,  ct  tertia  .36. t   est  enim  triangulus  .«e/, 

equila  te  rus,  cum  sit  similis  triangulo  . abg .:  ct  si  ex  .bc.y  hoc  est  ex  .10.,  auferantur 

minuta  .38.,  ct  secunda  .27.,  remanebunt  pro  linea  .be.  9.,  ct  minuta  .21.,  et  secunda 

.32.,  et  tertia  .18.  Rursus  in  triangulo  .abg,  equila  tero,  cuius  unumquodque  latus  esi 

.to.,  et  cius  pe rpeudicu laris  est  ,ad.y  protractum  est  quadrilaterum  .ad cf.y  cuius  men- 

sura est  .10.;  ct  queratur  quanta  sit  longitudo  lincj  .e/.;  primum  quidem  manifestum 

est,  quod  mensura  trianguli  .adg.  est  radix  de  J   478.  ,   que  pruuenit  ex  ductu  .ad. 

in  dimidium  ,dg.y  de  qua  radice  si  auferantur  .10.  ,   scilicet  quadrilaterum  ,adcf.y 

residuum  erit  triangulus  gcf.,  qui  est  similis  triangulo  .gda.  Vnde  quadratum  linej 

.c'f.  triplum  est  quadrati  linep  .gc.  :   potias  ideo  pro  quadrato  lateris  .cf.  reni.  Quare 
quadratum  lateris  |   .cg.  erit  J   rei;  et  multiplicabo  .cf.  in  dimidium  ,cg.f  hoc  est  ra- 

dicem rei  in  radicem  ~   rei,  ucniet  radix  ̂    census;  qua  radice  addita  cum  quadri- 

latero  .adcf.y  ueniet  .10.,  ct  radix  y*5  census,  que  equatitur  radici  "   478.:  multiplica 
ergo  .10.,  ct  radicem  ̂    census  in  se,  ucnient  loo.,  et  census,  et  radix  censuum 

|   33.,  que  equantur  dragmis  J   478. :   abicc  ergo  ab  utraque  parte  .100.,  et  multiplica 

omnia  que  remanent  per  .12.,  ut  reintegretur  census  ,   exibit  census,  ct  radix  .4soo. 

censuum,  que  equantur  dragmis  .4425.:  dimidia  ergo  radices,  que  sunt  cum  censu,  ct 

multiplica  medietatem  in  sc,  erunt  .1200.;  cum  quibus  adde  .4425.,  uenient  .5025.;  de 

quarum  radice,  que  est  .75.,  abicc  radicem  dc  .1200.,  remanebunt  pro  quantitate  rei, 

scilicet  linep  .qf.  75.  minus  radice  .1200.  ;   quorum  tertia  pars,  que  est  .25.  ,   miuus 

radice  J   133.,  est  quadratum  linej  .cg.;  quorum  radix  si  extrahatur  ex  . dg.y  que  est 

.5.,  remanebit  pro  linea  .dc.  circa  Ji.;  et  .cf.  secundum  propinquitatem  est  J   6.;  ct 

linea  .ad.  est  f   8.;  quibus  et  medietas  laterum  .cf.  ct  .da.  est  |   7.;  quibus  ductis  in 

.de.y  scilicet  in  J- 1.,  uenient  .10.  pro  mensura  quadrati  lateris  ,adcf,\  ct  hoc  uolui 

demonstrare.  Item  in  triangulo  cqiiilatcro  . abc.y  cuius  unumquodque  lutus  est  .10., 

protractum  est  quadratum  .defg.  cquilatcrum  ct  cquiangulum  ;   ct  nolo  habere  no- 

titiam laterum  ipsius  quadrati.  Quia  latera  ipsius  quadrati  sibi  inuiccm  sunt  cqualia, 

erit  latus  .dg.  equidistans  lateri  .bc.\  quare  triangulus  .adg.  equilalcrus  est:  quibus 

intellectis,  ponam  latus  . dg.y  hoc  est  latus  .ad.  radicem  rei;  et  auferam  .ad.  cx  ,ab.y 

remanebunt  pro  linea  .db.  10.  minus  radice  rei;  que  ducam  in  sc,  uenient  .100.,  ct 

res  minus  radice  400  rerum  pro  quadrato  linep  .db.:  deinde  ducam  .de.  in  sc,  ucniet 

res;  ct  ducam  .cb.  in  sc,  ueniet  j   rei;  ct  sic  res  J-  cquatur  .100.  dragmis,  ct  rei  mi- 

nus radice  .400.  rerum  :   tolle  ab  utraque  parte  reni,  ct  \   rei,  ct  adde  utrique  parti 

radicem  .400.  rerum,  ct  erant  100  minus  \   rei  equales  radici  .400.  rerum  :   multiplica 

unumquodque  latus  in  sc,  erunt  .10000,  ct  J   census  minus  rebus  J   00.  equales  .400.  rebus: 

adde  utrique  parti  res  f   06.,  et  multiplica  per  .9.  omnia  «pie  habes,  ucniet  census,  ct 

00000.  dragme  equales  rebus  .4200.:  dimidia  ergo  res,  erunt  .2100.;  que  multiplica  in 

sc,  erunt  .lf  10000.;  dc  quibus  abicc  .90000.,  remanebunt  .4320000.;  quorum  radicem,  que 

est  .2078.,  ct  minuta  .27.,  ct  secunda  .48.  purum  minus  extrahe  dc  .2100.,  remanebunt 

parum  plus  de  .21.,  et  minutis  32.,  ct  secundis  .30.  pro  quantitate  rei,  hoc  est  proqua- 
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dralo  .de.)  quorum  radix,  que  est  circa  .4.,  ct  minuta  .38..,  et  secunda  et  tertia  est 

unumquodque  laterum  ipsius  quadrati.  Et  est  etiam  secundum  hoc  in  triangulo  .abc. 

equilatero,  cuius  unum  constitutum  penlliagonum  cquilaterum  .adefg.,  cuius  |   uuum- 

quodque  latus,  per  ea  que  diximus,  erit  notum.  Aliter  protraham  cathetum  .ai.,  ct 

duram  .ai.  in  .bi.,  hoc  est  radicem  dc  .75.  in  .5.,  u   e   ni  et  radix  .1875.  dragmarum  pro 

area  totius  trianguli  .abc.  Deinde  ducam  .de.,  scilicet  radicem  rei,  in  .be.,  hoc  est 

iu  radicem  |   rei,  exibit  radix  J   census  pro  arca  triangulorum  deb.  et  gfc.t  et  ducam 

etiam  .dc.  in  se,  ct  uenict  res  pro  area  quadrati  .defg.  F.t  ducam  rursus  .ad.  iu  se, 

ct  uenict  res;  dc  qua  tollain  quadratum  linee  .dh.,  quod  ‘   rei  est,  remanebunt  f   rei 

pro  quadrato  catheti  .ab.  :   ct  duram  .ab.  in  .db.  ,   et  uenict  radix  £-  census  pro 

area  trianguli  . adg .:  deinde  addam  radicem  ~   census  cum  radice  J-  census;  que  ad- 

ditio sic  Iit  :   multiplicetur  radix  J   census  in  se  ,   ct  radix  ̂    census  in  se,  ueniet 

J   census  et  hoc  e.st  census;  ct  radix  J   census  in  radicem  ̂    census,  et  pro- 

ucnit  radix  ̂    census  census,  hoc  est  f   census  ,   cuius  duplum  est  |   census  ;   quod 

additur  cura  census,  egreditur  census  ~   t.,  cuius  radix  est  arca  triangulorum  .deb. 

ct  .feg.  et  -adg.  Quam  aream  inueniam  aliter.  Quia  trigona  .deb.  ct  .ahd.  silii  in- 

uiccra  sunt  similia,  habebunt  circa  equales  angulos  latera  proportionalia.  Quare  erit 

sicut  .bd.  ad  .de.,  hoc  est  ad  .da.,  ita  .da.  ad  .ah.  :   recte  quidem  .bd.  et  .da. 

et  .ah.  continue  proportionales  sunt.  Quare  est  sicut  .bd.  prima  ad  .ah.  tertiam  , 

ita  triangulus  Me.  ad  triangulum  .adh.  Sed  sicut  .bd.  ad  .ah.,  ita  quadratum  iinej? 

.bd.  ad  quadratum  line$  .da.:  est  enim  quadratum  linej  .bd.  res  {   i.;  ct  quadratum 

linee  .da.  est  res;  ergo  est  sicut  -J  i.  ad  .t.,  hoc  est  sicut  .4.  ad  .3.,  ita  triangulus 

.dbe.  ad  triangulum  .adh.  Sed  est  sicut  triangulus  .dbe.  ad  triangulum  .adii.,  ita 

duplum  trianguli  .dbe.,  hoc  est  trianguli  .dbe.  ct  .gef.  ad  duplum  trianguli . adh ., 

hoc  est  ad  triangulum  .adg.:  ergo  est  sicut  .4.  ad  .3.,  ita  trianguli  .dbe.  ct  .de/,  ad 

triangulum  .adg.  Quare  erit  sicut  .4.  ad  coniunctum  de  4.  ct  .3.,  hoc  est  ad  .7.,  ita 

trianguli  .dbe.  ct  .gef.,  qui  sunt  radix  J-  census  ex  his  tribus  triangulis.  Quare  si  mul* 

tiplicauerimus  radicem  -   census  per  .7.,  et  summum  diuiscrimus  per  .4.,  uenict  radix 

census  ̂    l   pro  area  triangulorum  .dbe.  et  .gef.  ct  .adg.:  cum  qua  si  addiderimus 

quadratum  .<//.,  quod  est  res,  habebantur  radix  census  ̂    l,  ct  res  pro  area  trianguli 

.abc.  Quam  aream  inuenimns  superius  esse  radicem  de.  1875:  ergo  res,  ct  radix  census 

i.  equator  radici  1875.:  tollamus  ah  utraque  parte  rem,  ct  erit  radix  .1875.  minus 

re  equales  radici  census  ~   l.  Duc  ergo  utrumque  latus  in  sc  ,   et  erunt  census,  et 

dragme  .1875.,  minus  radice  7500.  censuum,  equales  censibus  ~   i.  :   adde  ergo  utrique 

parti  radicem  .7500.  censuum,  et  tolle  oh  |   utraque  parte  censum,  remanebunt  ̂    census, 

et  radix  .7500.  censuum  equales  dntgmis  .1875.  Reduc  ergo  omnia  que  habes  ad  censum, 

quod  est  ut  multiplices  ea  per  .48.  ,   et  ucnicnt  census  ,   ct  radix  .itjsoooo.  equales 

ooooo.  dragmis:  dimidia  ergo  radicem,  que  est  cum  censu,  ueniet  radix  4380000;  quam 

duc  in  sc,  uenient  .4320000.;  super  que  adde  .90000.,  erunt  .4410000.;  de  quorum  radice, 

que  est  .2100.,  abice  radicem  dc  4320000.,  que  est  .2078.,  et  minuta  .27.,  et  secunda  .40.. 

et  tertia,  secundum  propinquitatem,  remanebunt  .21.,  et  minuta  .32.,  et  secunda  .20.. 

et  tertia  pro  quantitate  rei;  quorum  radix,  ut  supra  diximus,  est  unumquodque  ex  la- 

teribus peuthagoui  .adefg.,  siue  quadrati  .defg.;  cl  hoc  uolui  demonstrare. 

Explicit  etc. 
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Incipit  flos  Lconardi  bigolli  pisani  siifter  solutionibus  quarumdam  questionum  r.*i.  i 

ad  numerum  et  ad  geometriam ,   uel  ad  utrumque  pertinentium. 

Intellecto,  beate  pater  et  domine  uenerande  .R.  dei  gratia  Scc.  Mar.  In  Cos- 

midin  diae.  Cardinalis  dignissime,  quod  meorum  operum  copiam  non  prcccptiue  saltim, 

quod  uos  magis  decebat ,   sed  simpliciter  petere  fuistis  per  litteras  uestre  sanctita- 

tis dignati;  nihilominus  tamen  petitionem  ipsam  reuerenter  suscipiens  in  mandatis  , 

non  solum  parere  uoto  ueslro  saltcgi  deuoLius  in  hac  parte,  verum  etiam  de  qua- 

rumdam solutionibus  questionum  a   quibusdam  philosophis  serenissimi  domini  mei 

Casaris  ,   et  alijs  per  tempora  mihi  oppositarum ,   ct  plurium  que  subtilius  quam  in 

libro  maiori  de  numero,  quem  composui,  sunt  solute,  ac  dc  multis,  quns  ipse  met 

ad  inueni ,   ex  diffusa  quidem  multitudine  compilans  hunc  libellum  ad  Inudem  ct 

gloriam  nominis  uestri  compositum  florem  ideo  uolui  titulari;  quin  illa  nobis  florida 

clericorum  elegantia  radiantibus  dictaui,  atque  etiam  quia  ibi  nonnulle  sunt  floride 

quamquam  nodose  apposite  questiones,  tarique  geometrice  quam  arismetricc  indaga- 

tione uigili  sic  probabiliter  enodate,  ut  ne  dum  non  solum  floreant  inse  ipsis,  irnmo 

ct  quod  per  eas  ,   uelut  cx  radicibus  plantule  emergunt  innumere  questioues  ,   qui- 

bus iulcrdum  uacare  sidignabiminj,  poteritis,  si  placebit,  inter  curas  et  occupationes 

uestras  ab  otiositate  illa,  que  uirtutum  est  noucrca,  uncando  sub  exercitatione  inge- 

nij  ,   solatia  etiam  nec  sterilia ,   sed  officiosa  captare-  Si  autem  hoc  nouero  a   uestrg 

clementi^  benignitate  acceptari;  quicquid  amenc  subtilitatis  ucl  utilitatis  ulterius  adin- 

ucncro,  eidem  operi,  ut  ucstram  mercar  gratiam  adipisci,  obnoxius  cumulabo,  eadem 

ct  mc  ipsum  correctioni  dominationis  uestre  affectuosius  supponendo. 

Explicit  prologus ;   incipit  tractatus  eiusdem. 

Cv«  coram  maiestate  uestra,  gloriosissime  princeps  Fredcrice  ,   magister  Iolianncs 

|»anormitanus,  phylosoplius  uester ,   pisis  mccum  multa  de  numeris  contulisset  ,   in- 

terque  duas  questiones,  que  non  minus  ad  geometriam  quam  ad  numerum  pertinent, 

proposuit.  Quarum  prima  fuit  ut  inueniretur  quadratus  numerus  aliquis,  cui  addito 

uel  diminuto  quinario  |   numero  ,   egrediatur  quadratus  numerus  ;   quem  quadratum  M.  i 

numerum,  vt  eidem  magistro  lobanni  retuli,  inueni  esse  hunc  numerum  ,   vndecim 

ct  duas  tertias  et  centesimam  quadragesimam  quartum  unius.  Cuius  numeri  radix  est 

ternarius  et  quarta  ct  vi\  unius.  Cui  quadrato  numero  si  addantur  quinque  ,   pro- 

uenient  .xvi.  ct  due  tertie  et  una  centesima  quadragesima  quarta;  qui  numerus  est 

quadratus.  Cuius  radix  est  quatuor  ct  una  duodecima.  Item  si  auferantur  .v.  ab  co-  * dem  quadrato  numero,  remanebunt  vi.  ct  due  tertie  ct  una  centesima  quadragesima 

quarta  ;   qui  numerus  etiam  quadratus  est.  Cuius  radix  est  duo  et  tertia  ct  quarta 

unius.  Et  cum  diutius  cogitassem  unde  oriebatur  predict^  questionis  solutio,  inueni 

ipsam  habere  originem  cx  multis  acciden tibus  ,   que  accidunt  quadratis  numeris  ,   ct 

inter  quadratos  numeros:  quare  bine  sumens  materiam,  libellum  incepi  componere  aci 

uestre  maiestatis  celsitudinis  gloriam;  quem  libellum  quadratorum  intitulaui,  in  quo  itudruorMi  iii«* 

continebuntur  rationes  ct  probationes,  geometrice  solutiones  questionis  predictj,  ct  mul- 

tarum aliarum  questionum  solutiones,  quem  habere  poterit  uestra  immensitas,  si  cel- 
situdini uestre  placuerit. 
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ALtera  ucro  questio  a   predicto  magistro  Iohanne  proposita  fuit ,   vt  inucnirctur 

quidam  cubus  numerus,  qui  cura  suis  d   jobu?  quadratis  ct  decere  radicibus  in  unum 

collectis  essent  uiginti:  super  hoc  meditando  putaui  huius  questionis  solutionem  egre- 

di cx  his  que  continentur  in  .x.°  lib."  Euclidis;  et  oh  hoc  super  ipso  .x.*  Euclidis 
accuratius  studui,  adeo  quod  sui  tcor^niata  ipsius  memoric  commcndaui,  ct  ipsarum 

intellectum  comprehendi.  Et  quia  difficilior  est  antecedentium  et  quorumdam  sequen- 

tium  librorum  Euclidis,  ideo  ipsum  xm  librum  glusare  incepi,  reducens  intellectum 

ipsius  ad  numerum,  qui  in  co  per  lineas  et  superficies  demonstratur;  qui  liber,  x.' 
tractat  dc  diucrsitatibus  xv.  linearum  rectarum  ,   quarum  .xv.  linearum  duc  uocan- 
tur  rite,  seu  ratiocinate. 

Relique,  xm.  dicuntur  aloge  ,   siuc  inratiocinatc.  Ex  his  duobus  ritis  una  dicitur 

riti,  seu  ratiocinata  longitudine  et  potentia.  Alia  ucro  potentia  solum.  Per  primam 

ex  his  duabus  iutclligilur  numerus,  qui  potest  nuincrari,  vt  unus,  duo  ,   tres  et  ce- 

teri ,   uel  partes  unitatis  ,   ut  medietas  :   tertia  ct  quarta  et  cetere  fractiones ;   qui 

omnes  sunt  radices  |   quadratorum  numerorum.  Per  secundam  inlclliguntur  radices 

numerorum  ratiocinatorum  non  quadratorum.  Vndc  potentia  earum  radicum  numera- 

tur, ct  ipse  radices  numerari  non  possunt.  Et  ideo  uocantur  numeri  surdi.  £t  ex 

xiu.clm  predictis  lineis  prima  est  simplex,  que  uocatur  media,  per  quam  intelligitur 
radix  radicis  numeri  non  quadrati.  Et  cx  reliquis  sex  suut  radices  numerorum  bino- 

miorum,  hoc  est  duorum  nominum.  Relique  sunt  radices  recisorum.  Ex  duobus  qui- 
dem nominibus  sunt  uumeri  compositi  cx  numero  ct  radice,  ucl  cx  duabus  radicibus; 

que  compositio  fit  sex  modis.  Recisus  quidem  numerus  dicitur  residuum,  quod  est  inter 

numerum  et  radicem,  ucl  inter  duas  radices;  quod  etiam  fit  sex  alijs  modis,  ut  Eu- 
clides dicit. 

Et  cum  studiose  super  bos  quindecim  numeros  ,   et  super  eorum  diuersitates  co- 

gitarem ,   inucui  nullum  ipsorum  congruere  posse  uni  cx  .x.  radicibus  supradictis  , 

que  cum  duobus  quadratis  et  cubo  sint  .x.\.,  ut  in  sequentibus  geometrice  demon- 
stratur. 

A   nuceo t   quidem  linea  .ab.  pro  una  cx  dictis  decem  radicibus,  cui  applicetur  su- 

perficies recti  angula  .b  d.  latitudinem  faciens  rectam  .d  g.,  que  sil  .x.  Et  recte  qui- 

dem ,b  g.  aplicetur  superficies  rectiangula  .c  g.  cqualis  cubo,  qui  fit  a   numero  .ab. 

Rursus  recte  .e  z.  aplicetur  palilogramum  (sic)  orthogonium  .i  z.  cqualc  duobus  qua- 

dratis, qui  fiunt  a   numero  .ab.;  erit  ergo  tota  .at.  superficies  rectiangula  et  cqualis 

xx.  :   sunt  enim  anguli  .a  b   g.  ct  g   b   e.  recti.  Quare  indirecto  est  linea  .b  e.  linee  .b  a . 

Similiter  demonstrabitur  indirecto  esse  linea  .ei»  linee  .eb.  Quare  tota  ai.  linea  recta 

est  ct  continua.  Similiter  ct  linea  .d  t .   est  recta;  parnlilogramum  ergo  est  superficies 

utt„  et  esi  orthogonium,  cum  omnes  anguli  ipsius  sint  recti.  Et  est  .x.  una  queque 

linearum  .ad.  bg.  ez.  it.  Verum  quoniam  linea  .ab.  est  una  ex  suprascriptis  .x.  ra- 

dicibus, erit  superficies  .ag.  cqualis. x.  radicibus  predictis,  cum  linea  .bg.  sit  .x.  Siqui- 

dem et  superficies  .bz.  est  cqualis  cubo,  qui  fit  a   radice  .ab.;  et  superficies  itaque  .et. 

est  cqualis  duobus  quadratis,  quorum  unusquisque  fit  ab  eadem  radice  .ab.  Ergo  tota 

superficies  .at.  continetur  ex  uno  cubo  et  ex  duobus  quadratis  et  x   radicibus  ;   qui 

omnes  coniuucli  esse  .xx.  proponuntur.  Quare  superficies  .at.  est  xx.  Et  quoniam 
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unumquodque  laterum  .ad.  et  .it.  est  .x.,  erit  unumquodque  laterum  .ai.  et  .d  t.  duo. 

Cum  superficies  a   t.  sit  .xx.  I)ico  primuiu  itaque  radicem  .ab.  esse  non  posse  ex  numeris  | 

ratiocinatis,  neque  ex  radicibus  ratiocinatorum,  ucl  ex  radicibus  radicum  ratiocinatorum, 

seu  ex  sex  numeris  coniunctis,  aut  ex  sex  numeris  residuis  suprascriptis,  neque  ex  ra- 

dicibus coiiiunctorum  ucl  recisorum.  Et  si  possibile  est,  esto  primum  radix  .a  b.  cx  nu- 

meris, qui  sunt  ratiocinati  longitudine  et  potentia.  Et  quoniam  tota  .a  i.  est  duo,  et 

.ab.  minor  est  quam  .a. i.)  ergo  radix  .ab.  minus  est  binario.  Et  quia  positum  est,  ipsam 

ab.es sc  cx  numeris  ratiocinatis;  aut  enim  est  integer  numerus  ,a  b.  aut  fractus:  esto 

prius  integer,  si  est  possibile.  Et  quoniam  nullus  numerus  integer  est  minor  binario 

nisi  unitas,  erit  ergo  radix  .a  b.  unum.  Quare  superficies  £   d.  erit  .x.;  et  cubus,  qui  fit 

ab  unitate  .a  b.,  scilicet  superficies  .d  z.  erit  unum.  Item  et  duo  quadrati,  qui  sunt  ab 

unitate  . a   b .,  scilicet  superficies  .i  z.  erit  duo:  quare  tota  superficies  .a  t.  erit  xiu.  tan- 

tum; sed  superficies  .a  t.  est  .xx.  Non  ergo  radix  .a  b.  est  numerus  integer. 

Similiter  ostendetur  quod  numerus  ,a  b.  non  est  fractus.  Si  fractus  enim  est  numerus 

.a  £».,  cum  cubicatus,  egrediuntur  cx  illa  cubicationo  fractiones  cl  fractiones  fractionis 

et  fractiones  fractionis  fractionis:  et  cum  multiplicatur  in  sc  numerus  .ab.,  si  est  fractus, 

egreditur  ex  duplo  multiplicationis  eius  fractio  fractionis  uel  fractiones  fractionis.  Et 

cum  multiplicatur  idem  numerus  ruptus,  scilicet  .ab.  in  .bg.,  scilicet  in  .x.,  egredietur 

quandoque  fractio  uel  fractiones  tantum,  ct  quandoque  egredietur  numerus  integer  cx 

ipsa  multiplicatione.  Cum  itaque  multiplicatur  .ab.  in  .bg.,  prouenit  numerus  ,bd.  Et 

cum  cubicatur  numerus  .ab.,  prouenit  numerus  ,bz.  Et  cum  duplicatur  multiplicatio 

numeri  .ab.  inse,  prouenit  numerus  .et.  Ergo  si  fractus  csl  numerus  .ab.,  occurrit 

quandoque  iu  numero  b   d.  fractio  aliqua  uel  fractiones  tantum;  ct  in  numero  qui- 
dem b   z   occurrunt  fractiones  ct  fractiones  fractionis  ct  fractiones  fractionis  fractionis; 

et  in  numero  quoque  .et.  occurrunt  fractiones  et  fractiones  fractionis  tantum.  Vndc 

si  couiungautur  fractiones,. que  sunt  in  numeris  .bd.  et  .bz.  et  . zi .,  nunquam  ex  ipso- 
rum comuuctione  poterit  numerus  iuteger  procreari.  Quare  si  fractus  est  numerus 

.ab.,  fractus  erit  numerus  .d.i.,  qui  est  .xx.;  quod  est  inconueniens.  Et  si  numerus  .bd. 

est  sine  fractione,  reliquus  .bt.  erit  similiter  sine  fractione,  cum  totus  numerus  .ai. 

sit.  xx.;  quod  non  proucniet,  cum  in  u umero  .e  t.  siut  fractiones  et  fractiones  fra- 
ctionis, ct  iu  numero  .b  z.  sint  fractiones  et  fractiones  fractionis  et  fractiones  fra- 

ctionis fractionis.  Non  ergo  fructus  est  numerus  . a.b .,  neque  integer. | 

Ostendam  rursus  impossibile  esse  quod  numerus  .ab.  sit  radix  alicuius  u   umeri  ra- 

tiocinati. Ducatur  quidem  .ab.  in  sc,  et  proucniat  numerus  .bk.m9  et  cx  ,bk.  iu  .ha. 

prouenit  superficies  rectiangula  .ak.\  que  superficies  est  equalis  cubo,  qui  fi l   a   nu- 
mero. ab.  Quare  superficies  .k.a.  equalis  est  superficiei  b.z.  Equalium  nero  et  unum 

uni  equalem  habentium  angulum  parallilogramurum  contrarie  potiuntur  latera,  que 

circa  cquales  angulos  subtenduntur  ,   ut  in  .vi.to  Euclidis  repentur.  Ergo  est  sicut 
,gb.  ad  bk. ,   ita  .ab.  ad  . bc .   Et  cum  qualuor  quidem  quantitates  proportionales  sunt, 

fucrilquc  sicut  prima  ad  secundam,  ita  tertia  ad  quartam;  et  prima  fuerit  secunde 

commensurabilis,  ct  tertia  quarte  commensurabilis  erit,  ut  in  Euclidis  rcpcrilur. 

Est  enim  recta  .ab.  radix  numeri.  Quare  quadratus,  qui  Iit  ab  ea,  scilicet  numerus 

.b.k.,  est  ratiocinatus;  ct  .g.b.  est  decem,  qui  est  ratiocinatus;  ergo  primus  numerus 
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commensurabilis  est  secundo  .bk.  Quare  ct  ab  numerus  numero  be  commeusurabi- 

lis  est.  Est  enim  a   b   radix  numeri  ratiocinati.  Quare  et  .be.  est  radix  numeri  ratiocinati. 

Et  quia  ab.  commensurabilis  est . be ;   erit  ergo  .ab.  toti  .ae.  commensurabilis.  Quare  .ae. 

est  radix  numeri  ratiocinati,  ct  est  commensurabilis  potentia  solum  toti  .a. i.  numero, 

scilicet  binario.  Quare  si  a   binario  .ai.  auferatur  radix  . ae .,  qui  sunt  potentia  solum 

ratiocinati,  remanebit  .ei.  abscisio,  siuc  recisum;  quod  inratiocinatum  esse  ab  Euclide 

in  .x?  demonstratur.  Sed  <juia  ex  ductu  .ab.  inse  proucnit  numerus  ratiocinatus,  sci- 

licet dimidium  superficiei  .e t.}  erit  ergo  tota  superficies  .et.  ratiocinata,  cuius  uuum 

latus  .ez.  est  ratiocinatum,  quod  est  decem.  Quare  latus  .ei.  est  ratiocinatum  ;   quod 

superius  ostensum  est  esse  inratiocinatum.  Vnde  impossibile  est  quod  radix  .ab.  sit 

radix  numeri  ratiocinati,  ut  prodixi. 

Aliter  quia  linea  Me.  est  radix  numeri  ratiocinati,  ut  ostensum  est;  ct  linea  .ez. 

est  numerus  ratiocinatus,  erit  superficies  .de.  radix  uumeri;  et  superficies  . e.t .   est  nu- 

merus ratiocinatus.  Quare  tota  superficies  .di.  constat  ex  numero  in  ratiocinato  et  ra- 
tiocinato; quod  est  inconueniens,  cum  superficies  .di.  sit  .xx.  Amplius  dico  quod  radix 

.ab.  non  est  radix  radicis  alicuius  numeri;  sed  si  possibile  est.  Esto  .ab.  radix  radicis 

alicuius  numeri  ratiocinati;  ct  ex  ductu  item  .ab.  inse  |   proucuial  .b A.;  ct  ex  ab.  in 

bk.  proucnit  superficies  .Ara.,  que  est  cqualis  superficiei  .b z.,  hoc  est  cubo,  qui  fila 

radice  .ab.  Quare  est  sicut  gb.  ad  bk.,  ita  et  .ab.  ad  be.  Et  quoniam  ab.  est  radix 

radicis  numeri  ratiocinati;  erit  ergo  .bk.  radix  radicis  numeri  ratiocinati.  Quare  gb 

ct  b   k   numeri  commensurabiles  sunt  potcutia  solum;  ct  a   b   et  b   e   commensurabiles 

sunt  similiter  potentia  tantum.  Media  enim  est  linea  .ab,  hoc  est  radix  radicis  nu- 

meri ratiocinati.  Media  ergo  erit  ct  linea  .be.,  ct  incommensurabilis  linee  .b a.  longi- 

tudine. Quare  tota  .ae  sit  ex  duabus  medijs  potentia  solum  commensurabilibus;  ergo 

.ae.  est  una  ex  duabus  bimcdialihus  lineis,  scilicet  radix  unius  ex  compositis  numeris 

supradiclis.  Item  cx  ductu  .ab.  inse  proucnit  dimidium  superficiei  .et.,  scilicet  super- 
ficies que  superficies  aplicata  est  linee  ratiocinate  ./e.,  que  est  quinque.  Et  quia 

quod  a   media  secundum  ritim  et  ductum  latitudinem  facit  ritim  ct  incommensura- •{.  ntriniU 

bilem  ei  cui  adiacct  longitudine.  Riti  ergo  est  recta  .ei.,  ct  incommensurabilis  recte 

.1  e.  longitudine;  ergo  radix  numeri  ratiocinati  est  linea  .ei.,  ct  est  incommensura- 
bilis linee  .a  i.  longitudine;  potentia  enim  solum  sunt  commensurabiles.  Quare  reli- 

quum .ae.  recisum  est.  hoc  est  abscisio.  Nulla  enim  abscisio  est  hiuomia,  ut  in  eo- 

dem ,x!  repentur.  Quare  cum  superius  ostensa  sit  linea  .ae.  esse  bimcdialis,  que  mo- 
do inucncta  est  abscisio;  et  quia  nullum  recisum  bimedialc  constat,  lineam  .ab.  non 

posse  esse  radicem  radicis  numeri  ratiocinati;  quod  opportebat  ostendere.  Ostendam 

rursus,  unam  ex  prcdictis  radicibus,  scilicet  lineam  ,a  b.,  esse  non  posse  aliquam  ex 

lineis  compositis  uel  depositis,  nec  ex  earum  radicibus.  Sed  antequam  ad  huius  rei 

e™’  probationem  perueniam,  uolo  proprietates  ipsarum  linearum  denotare.  Per  primam 

quidem  ex  sex  lineis  compositis  intclligitur  compositum  cx  numero  ct  radice,  cuius 

numeri  potentia  superliabundat  potentiam  radicis  secundum  quantitatem  alicuius  nu- 

meri quadrati  :   ut  si  componatur  quaternarius  cum  radice  septenarij ,   putentia  qua- 

ternarij  est  xvt.,  et  potentia  radicis  de  .vtj.  est  . vii. ;   ct  sic  jrotentia  quaternarij  ad- 

dit .villi,  super  potentia  radicis  de  .VII.  ;   qui  nouenarius  quadratus  est,  el  eius  radix 
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esi  .111.  Per  secundam  ucro  intelligitur  compositio  |   radicis  et  numeri,  cuius  radicis  w,  4   2 
quadratus  potest  super  quadratum  ipsius  numeri  secundum  quantitatem  alicuius  nu- 

meri habentis  proportionem  ad  quadratura  ipsius  radicis,  eam  quam  habet  quadratus 

numerus  ad  quadratum  numerum:  ut  si  maius  nomen  sit  radix  de  .cxu.,  minus  sit  .vn., 

tunc  residuum  quod  est  a   quadrato  scplcnarij,  scilicet  a   xi.  vim.  in  .c.xn.,  idest  lxiii., 

habet  proportionem  ad  .cxu.,  sicut  quadratus  numerus  .vim.  ad  quadratum  numerum 

•   .xvi.  Per  tertiam  quoque  intelligitur  compositio  duarum  radicum  diuersorum  nume-  3* 
rorum  non  habentium  proportionem  adinuicem  sicut  quadratus  numerus  ad  quadratum 

numerum;  et  maius  nomen  potest  plus  minore,  quod  a   commensurabili  sibi  longitu- 

diue,  hoc  est  quod  differentia,  que  est  inter  utrumque  quadratum  ipsarum  radicum, 

habeat  proportionem  ad  quadratum  maioris  radicis,  sicuti  quadratus  numerus  ad  qua- 

dratum numerum:  ut  si  primum  nomen  fuerit  radix  de  .xviu.,  secundum  de  .x.,  dif- 

ferentia, que  est  a   .xviii.  usque  in  .x.,  scilicet  .vili.,  lmbet  proportionem  ad  xvm.,  cum 

quam  habet  quadratus  numerus  .1111.  ad  quadratum  numerum  .villi. 

Per  quartam  siquidem  intelligitur  compositum  ex  numero  et  radice,  qui  numerus  4* 
potest  plus  ipsa  radice,  eo  quod  ab  incommensurabili  sibi  longitudine,  hoc  est  quod 

difTerentia,  que  est  inter  quadratum  ipsius  numeri  et  quadratum  radicis,  non  sit  qua- 

dratus numerus,  ut  accidit  de  quaternario  ct  radice  sexnarij.  Per  quintum  autem  in-  5* 
tclligitur  compositum  cx  radice  alicuius  numeri  non  quadrati,  ct  ex  aliquo  numero, 

in  quo  quadratus  radicis  potest  plus  quadrato  illius  numeri  secundum  quantitatem  nu- 

meri non  habentis  proportionem  ad  quadratura  radicis,  sicuti  quadratus  numerus  ad  B 

quadratum  numerum  ,   ut  compositum  ex  radice  sexnarij  et  cx  binario.  Per  sextum  .vi. 

namque  iuteliigitur  compositum  ex  duabus  radicibus  diucrsis,  quarum  maior  potest 

plus  minore  secundum  quantitatem  numeri  non  habentis  proportionem  ad  quadratum 

maioris  radicis,  sicuti  quadratas  numeras  ad  quadratum  numerum,  ut  est  compositum 

cx  radice  octonarij  et  radice  quinarij :   horum  quippe  sex  binomiorum  radices  haben- 

tur cx  ordine  sic.  Primi  quidem  binomij  radix  est  aliqua  cx  prcdictis  sex  lineis  bi-  r*.  p'  Bino'! 

1   l   4   #   nomijs;  quia  cum  multiplicatur  numeras  binomialis  inse,  nimirum  cx  ipsa  multiplica- 
bile p   tionc  primum  binomium  surgit.  Radix  quippe  secundi  binomij  dicitur  bimedialis  prima,  2   B-  R 

que  componitur  cx  duabus  radicibus  radicis  potentia  solum  commensurabilibus  |   nu-  m.  a   i*r«. 
merum  continentibus:  hoc  est  cum  multiplicatur  una  earum  in  aliam,  prouenit  inde 

numerus  ratiocinatus:  ut  si  prima  fuerit  radix  radicis  de  .vili.,  et  alia  radix  radicis 

duorum,  prouenit  cx  carum  multiplicatione  radix  radicis  de  .xvi.,  scilicet  11.  Tcrtij  .Bi.  3'  r‘ 
*   autem  binomij  radix  est  linea,  que  dicitur  bimedialis  secunda, que  compouitur  cx  duabus 

radicibus  radicis  potentia  solum  commensurabilibus  medium,  .scilicet  radicem  numeri 

continentibus;  hoc  est  cum  multiplicatur  una  carum  in  aliam,  id  quod  prouenit,  est 

radix  numeri  non  quadrati:  ut  si  prima  fuerit  radix  radicis  .xu.  Secunda  radix  radicis 

trium,  ex  quarum  mulli plicationc  surgit  in  radicem  sexnarij,  scilicet  in  radicem  radicis 

de  .xxxvi.  Quarti  quoque  binomij  radix  est  linea,  que  dicitur  maior,  que  componitur  Bj  4<  R« 
cx  duabus  lineis  potentia  incommensurabilibus  ,   quarum  quadrati  insimul  couiuncti  j/  Maior 

faciunt  numerum  ratiocinatum;  ct  ex  multiplicatione  unius  in  aliam  prouenit  numerus 

inraliocinalus,  scilicet  radix  numeri.  Vt  si  prima  fuerit  radix  dc  .iilt.  et  ex  radice  dc 

.xni.,  ct  alia  fuerit  radix  dc  .1111.  minus  radice  dc  xm.  Quinti  siquidem  binomij  radix 
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est  linea,  que  dicitur  riton  ct  medium  potens,  hoc  est  super  ratiocinatura  et  inratio- 

cinatum  numerum,  que  componitur  ex  duabus  lineis  potentia  incommensurabilibus, 

quarum  quadrati  insimul  iuncli  faciunt  radicem  numeri;  et  ex  multiplicatione  unius 

in  aliam  prouenit  numerus  ratiocinatus.  Vt  si  prima  fuerit  radix  radicis  de  .xx.  et 

ex  duobus,  et  alia  fuerit  radix  de  .xx.  minus  .11.  Sexti  autem  binomij  radix  est  linea, 

que  dicitur  potens  super  duos  inratiocinatos  numeros,  que  componitur  cx  duabus  lineis 

potentia  incommensurabilibus,  quarum  quadrati  insimul  iuncti  faciunt  numerum  inra- 

tiociuatum  ;   et  ex  multiplicatione  unius  in  aliam  surgit  similiter  numerus  inratioci- 
natus:  vt  si  priina  fuerit  radix  radicis  de  xxim.  et  dc  radice  de  vn.,  ct  alia  flat  radix 

radicis  de  xxim.  minus  radice  dc  . vu. ,   hoc  est  cum  multiplicatur  prima  ipsarum  duarum 

linearum  inse,  prouenit  radix  dc  xxim.  et  radix  de  vn.;  et  cum  multiplicatur  secunda 

inse,  prouenit  radix  de  xxiui.  minus  radice  de  .vu. 

Similiter  .vi.  numeri,  qui  dicuntur  recisi  seu  apothami,  immitantur  seriem  sex  bino- 

miorum  suprascriptorum  ordinate.  Nam  primum  recisum  constat  cx  numero  minus  ra- 
dice. Secundum  cx  radice  minus  numero.  Tertium  cx  radice  minus  radice.  Quartum 

constat  ex  nominibus  primi.  |   Quintum  ex  nominibus  secundi.  Sextum  ex  nominibus 

tertij.  Sed  in  tribus  prioribus  recisis  maiora  nomina  possunt  plus  minoribus  eo,  quod 

a   commensurabili  ipsis  longitudine  in  reliquis  quod  ab  incommensurabilibus. 

Nam  radix  primi  recisi  est  aliquod  suprascriptorum  recisorum.  Radix  uero  secundi 

est  recisum  bimedialis  prime,  hoc  est  radix  radicis  minus  radice  radicis,  ex  quarum 

multiplicatione  prouenit  numerus  ratiocinatus. 

Tertij  autem  radix  est  recisum  bimedialis  secundi,  hoc  est  radix  radicis  minus  radice 

radicis,  ex  quarum  multiplicatione  prouenit  numerus  inratiocinatus.  Quarti  quoque  re- 
cisi radix  est,  que  coustat  ex  residuo,  quod  est  inter  duas  lineas,  que  sunt  potentia 

incommensurabiles,  cx  quibus  componitur  linea  maior.  Quinti  itaque  recisi  radix  est, 

que  constat  ex  residuo, quod  est  inter  duas  lineas  potentia  incommensurabiles,  ex  quibus 

componitur  linea  potens  super  ratiocinatum  et  inratiocinatum. 

Sexti  namque  recisi  radix  est,  que  constat  ex  residuo,  quod  est  inter  duas  lineas  po- 
tentia incommensurabiles,  cx  quibus  componitur  linea  potens  super  inratiocinatum  ct 

inratiocinatum:  his  omnibus  terminatis  dico,  nullum  cx  predictis  numeris  passe  congrui 

uni  ex  .x.  radicibus  supi  ascriptis.  Ad  que  demonstranda  reiterabo  figuram.  Et  si  pos- 

sibile est,  numerus  .ab.,  qui  est  una  cx  .x.  radicibus  suprascriptis,  sit  unum  ex  .iiu.or 
hinomijs,  qui  componuntur  ex  numero  ratiocinato  ct  radice  numeri  non  quadrati;  et 

diuidatur  numerus  .ab.  in  nomina,  et  sit  .bc.  numerus,  et  .ca.  sit  radix  numeri.  Et  mul- 

tiplicetur .ba.  inse,  et  proucniat  .bk.)  et  ex  .ab.  in  .bk.  prouenit  superficies  .ak.,  que 

csl  cqualis  superficiei  . b.z .,  scilicet  cubo,  qui  fit  a   linea  .ab.  Comunitcr  addatur  su- 

perficies .db.y  erit  tota  superficies  .de.  cqualis  superficiei  .dk.)  que  superficies  conti- 

netur ex  numero  ct  radice  tantum,  ut  i oscqu entibus  demonstratur.  Quoniam  linea  .ba. 

diuisa  in  duo  in  puncto  .c.,  erunt  duo  quadrati  linearum  .bc.  et  ca.  cura  duplo  .bc. 

in  .ca.  equales  quadrato  totius  .ba.  Quadrati  enim  .bc.  ct  .ca.  sunt  ratiocinati,  cura 

.bc.  sit  numerus,  et  .ca.  sit  radix  numeri  ratiocinati.  Quare  ipsi  duo  quadrati  sunt 

numerus  qui  fit  .bf.  Ergo  cx  duplo  .bc.  in  .ca.  prouenit  .fk.,  cura  .bk.  proueniat  cx 

.ba.  inse:  ct  quia  cx  duplo  .bc.  in  .ca.  prouenit  .fk.)  et  .bc.  est  numerus.  Est  proportio 
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ad  .c  a.,  sicut  numerus  ad  numerum.  Quare  commensurabilis  est  .fk.  linee  .ca.  Di- 

uidatur  itaque  superficies  .dk.  in  qualuor  superficies  recliaugulas  . go .   et  .0/.  et  .do.  et 

o   k.  Et  quia  .g  b.  et  .bf.  sunt  numeri;  numerus  est  ergo  tota  .gf.  Est  enim  et  linea  ./o.\ 

numerus,  cum  sit  cqualis  linee  .b.c.  Quare  superficies  ,g  o.  est  ratiocinata:  et  quia  .fk. 

est  commensurabilis  linee .c.a.; et  linea.o/?. commensurabilis  est  linee .c .a., cum  sit  cqualis 

linee  /*•  Quare  superficies  .0/.  est  ratiocinata.  Numerus  ergo  sunt  superficies  .go.  et 

.0/.  Rursus  quia  numeri  sunt  .no.  et  .0/.;  et  .fk.  est  commensurabilis  .ca.  Commen- 

surabiles sunt  superficies  .d  o   et  o   k.  Quare  superficies  .d  0   ct  o   k   constant  ex  radicibus 

sibi  inuicein  commensurabilibus,  cum  numeri  sint .«  o.  ct  o   ct  possunt  rongregarj 

et  reduci  ad  radicem  unam;  quia  cum  congregantur  radices  sibi  inuicein  commensu- 

rabiles, progreditur  ex  eorum  congregatione  (f<c)  radix  numerj  tantum:  ergo  tota  su- 

perficies d   k.  constat  ex  numero  et  radice;  cui  superficiei  cqualis  est  superficies  d   e., 

cum  cqualis  sit  superficies  3   b.  superficiei  .b  l.  Ergo  et  superficies  d   e.  constat  ex  nu- 

mero et  radice:  similiter  et  superficies  .e.t.  constat  ex  numero  et  radice,  cum  sit  du- 

plum numeri  .b  k.  Quare  tota  superficies  d   1.  constat  ex  numero  ct  radicibus;  ergo  non 

est  numerus  spatium  .d  cum  sit  duarum  (j/c)  uel  plurium  nominum.  Non  ergo  linea 

a   b.  est  ex  i»u*r  binomialibus  compositis  ex  numero  ct  radice.  Sed  si  possibile  est , 
esto  rursus  linea  .a  b.  binotnialis  tertia  uel  sexta,  scilicet  composita  ex  duabus  radi- 

cibus diucrsis,  cuius  nomina  sint  item  bc  ct  c   a.  Quare  ct  cx  ba  insc  prouenit  bi- 

nomium  primum,  quod  est  . bk .;  quo  ducto  iu  ba.  prouenit  spatium  .bl.,  quod  est  equule 

cubo  .bz.  Quare  tota  superficies  .d  k.,  scilicet  superficies  .da.  eg.,  constat  ex  ducto  ,g.k. 

in  hoc  est  ex  ducto  numero  ct  radice  in  duabus  radicibus  di uersis.  Nam  .kl.  equa- 

lis  est  linee  . b   c   a.  Sed  cum  multiplicatur  numerus  ct  radix  in  radicibus  diuersis,  ni- 

mirum diuerse  radices  proueniunt.  Quare  tota  superficies  .de.  constat  ex  radicibus  di- 
uersis. Sed  superficies  . c   t.  constat  cx  numero  et  radice,  scilicet  ex  duplo  .bk.  Quare 

tota  superficies  .d  i.  constat  ex  numero  et  radicibus;  quod  est  iuconueniens,  cum  su- 

perficies .di.  sit  .xx.  Non  ergo  linea  ab.  est  binomia.  Similiter  demonstrabitur,  non 

esse  aliquod  cx  sex  recisis  supnidiclis.  Quia  si  recisum  esset  linea  a   b   ,   eisdem  de- 

monstrationibus que  demonstrata  sunt  in  binomijs,  ostendetur,  tota  superficies  .di.  con- 

stare aut  ex  numero  minus  radicibus,  aut  ex  radicibus  minus  numero  ,   ex  quibus 

nunquam  poterit  .xx  procreari.  Dico  rursus,  linea  .ba.  esse  non  posse  ex  radicibus  bi- 

nom  iorum  uel  recisorum :   ostensum  est  |   enim  ,   linea  a   b   esse  non  posse  binomium 

uel  recisum.  Quare  .a  b.  non  erit  radix  primi  binomij  uel  primi  recisi  ,   cum  radix 

primi  binomij  sit  binomium,  ct  radix  primi  recisi  sit  recisum. 

Sed  si  possibile  est,  linea  .b  a.  esto  radix  secundi  binomij.  Ergo  erit  bimcdialis 

prima;  cuius  nomina  sint  iterum  .b  c   ct  ca,  et  proucniat  iterum  ex  ductu  ab  insc 

numerus  bk.,  qui  est  binomium  secundum,  cuius  minus  nomen  sit  b   h.,  quod  est  nu- 

merus. Quare  tota  gk  constat  ex  numero  ct  radice.  Ergo  cum  multiplicatur  .g  k.  in 

.k  hoc  est  in  .b  a.,  unde  prouenit  superficies  .d e.,  que  est  cqualis'  superficiei  .dk., 
tunc  multiplicatur  numerus  et  radix  iu  radice  numeri  ct  radicis;  ex  qua  multiplica- 

tione prouenit  radix  numeri  ct  radicis;  ct  fit  ipsa  multiplicatio  sic:  multiplicatur  te- 

tragonum nuiucri  gk.  in  numerum  .b  k.,  cuius  multiplicationis  radix  est  quesitum.  Ergo 

superficies  .de.  est  radix  numeri  ct  radicis;  ct  superficies  .et.  constat  constat  ($ic)  cx 
30 
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numero  et  radice,  cum  sit  duplum  numeri  .b  k.  Ergo  tota  su perficies  .di.  constat  ex 
numero  et  radice,  et  ex  radice  numeri  et  radices  (sic)’,  ex  quorum  coniunctionc  nunquam 
poterit  numerus  ratiocinatus  procreari. 

Quare  impossibile  est,  .a  b.  linea  esse  radix  secundi  binomij;  nec  etiam  erit  quarti 
ucl  quinti  binomij  ;   quod  eisdem  demonstrationibus  demonstratur,  cum  ipsa  binomia 
constent  similiter  ex  numero  et  radice. 

Sed  si  possibile  est,  esto  linea  ,a  b.  radix  tertij  uel  sexti  binomij;  et  multiplicetur 

ab  iuse,  et  proueniat  .b  k.,  quod  est  compositum  ex  radicibus  duorum  diuersorum 

numerorum.  Quare  tota  .g  k.  est  trium  nominum;  que  multiplicata  iu  .4,/.,  scilicet  in 

radice  numeri  .6  E,  prouenicl  radix  radicis  numeri  et  radicum  pro  superficie  .d  e. :   sed 

superficies  .e  t.  constat  ex  duabus  radicibus.  Quare  tota  superficies  .d  i.  est  inratioci- 

uata.  Non  ergo  lincu  . a   b.  est  radix  alicuius  binomij.  Similiter  eisdem  demonstratio- 

nibus demonstrabitur,  quod  linea  .a  b.  non  est  radix  alicuius  recisi;  quia  si  esset  ra- 

dix secundi  ucl  quarti  aut  quinti  recisi  ,   esset  itaque  superficies  .de.  radix  numeri 

minus  radice.  Vel  radix  radicis  minus  numero,  scilicet  quod  superficies  .de.  esset  radix 

secundi  ucl  quarti  aut  quinti  recisi;  et  superficies  .e  t.  esset  numerus  minus  radice, 

uel  radix  minus  numero;  qui  insimul  nequaquam  faciunt  numerum  ratiocinatum.  Si- 
militer si  liuca  .a  b.  esset  radix  tertij  ucl  sexti  recisi,  esset  itaque  superficies  .d  e. 

radix  radicis  numeri  minus  radice  radicum.  Vel  esset  radix  radicis  radicum  minus 

radice  numeri;  ex  qua  cum  superficie  .e  t.  nullatenus  posset  numerus  ratiocinatus  pro- 

ucnire.  Ergo  |   linea  ab .,  ut  demonstratum  est,  non  est  aliqua  ex  quindecim  lineis,  de 

quibus  fit  mentio  in  .x?  euclidis,  ut  predixi.  Et  quia  bec  questio  solui  non  potuit  in 

aliquo  suprascriptorum,  studui  solutionem  eius  ad  propinquitatem  reducere.  Et  iuueni 

unam  ex  .x.  radicibus  nominatis,  scilicet  numerum  .a  b .,  secundum  propinquitatem,  esse 

unum  et  minuta  .xxn.  et  secunda  .vu.  et  tertia  .ilii,  et  quarta  .xxxiii.  et  quinta  .1111. 

et  sexta  .xl. 

De  tribus  homitiibus  pecuniam  comunem  habentibus. 

Tres  homines  habebant  pecuniam  coraunem,  dc  qua  medietas  erat  primi,  tertia 

secundi.  Sexta  quoque  pars  tertij  hominis  ;   et  cum  eam  in  tutiori  loco  habere  uo- 

luissent,  ex  ea  unusquisque  cepit  fortuitu;  et  cum  totam  ad  tutiorem  locum  depor- 

tassent,  primus,  ex  hoc  quod  cepit,  posuit  in  comunc  medietatem,  secundus  tertiam, 

tertius  sextam.  Et  cum  ex  hoc,  quod  in  comunc  positum  fuit,  inter  se  cqualilcr  di- 
uisissent,  suam  unusquisque  habuit  ]>orlioncm;  queritur  quanta  fuit  illa  pecunia,  ct 

quot  unusquisque  ex  ea  cepit.  Ilee  itaque  questio,  domine  serenissime  imperator,  in 

palatio  uestro  pisis  coram  ucstra  maiestate  a   magistro  Iohanne  panormitano  mihi  fuit 

proposita.  Super  cuius  questionis  solutionem  cogitans,  tres  modos  in  soluendo  ipsam 

inucni,  quos  in  libro  uestro,  quem  dc  numero  composui,  patenter  inserui. 

Sed  cum  nuper  solutionem  eiusdem  questionis  intenderam.  Alium  nimis  pulchrum 

modum  ijtuenj,  quem  serenitati  ucstra  pandere,  dc  ucstra  benignitate  confisus,  curauj. 

Sed  antequam  ad  eius  solutionem  ucniam,  quedam  introductoria  uestre  maiestati  pro- 

ponere dignum  duxi.  Videlicet  cum  dc  aliqua  re  medietas  tollitur,  illa  medietas  equa- 
lis  est  relique  medietati  que  remanet.  Similiter  si  de  aliqua  re  tertia  tollitur  pars  , 

ipsa  tertia  reliquarum  duarum  tertiarum  que  remanent,  exislit  medietas.  Rursus  cura 
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dc  aliqua  rc  tollitur  sexta  pa  rs,  illa  sexta  pars  reliquarum  quinque  sextarum  quinta 

pars  est.  Ilis  itaque  denotatis  ,   pro  qualibet  tertia  parte  quantitatis  ab  ipsis  tribus 

hominibus  posite  in  comunt,  posui  rem.  Et  quia  proponitur,  unusquisque,  habita  ipsa 

re,  suam  habuisse  portionem  ,   ex  necessario  sequitur  post  illud  quod  ipsi  tres  po- 

suerunt in  comuni,  primo  remansisse  totius  comunis  pecunie  medietatem  minus  ipsa 

rc.  Secundo  tertiam  minus  eadem  re.  Tertio  homini  sextam  eiusdem  pecunie  partem, 

eadem  rc  diminuta.  Et  quia  primus  posuit  in  comuuc  medietatem  ex  toto  eo  quod 

ceperat;  et  illa  medietas  fuit  equalis  residuo  quod  ei  remansit;  si  duplicabitur  ipsius 

residuum  ,   scilicet  medietas  dictj  pccunip  minus  re  ,   habebitur  pro  toto  eo  ,   quod 

ipse  primus  homo  cepit  ,   tota  |   pecunia  semel  minus  duabus  rebus.  Itera  quia  se- 
cundus homo  posuit  in  comune  tertiam  partem  ex  boc  quod  ceperit ;   et  illa  tertia 

pars  fuit  medietas  eius  quod  ei  remansit,  scilicet  de  tertia  parte  totius  pecunie  minus 

re;  si  super  ipsam  tertiam  partem  dicte  pecunie  minus  re  addutur  medietas  eorum, 

scilicet  sexta  pars  eiusdem  pecunie  minus  medietate  rei  ,   egredietur  pro  toto  boc  , 

quod  cepit  secundus  homo  ,   medietas  totius  pecunie  ,   re  una  et  dimidia  diminuta. 

Adhuc  quia  tertius  homo,  ex  boc  quod  cepit,  posuit  in  comune  sextam  partem;  ct 

illa  sexta  pars  fuit  quintum  sui  residui  ,   scilicet  sexte  partis  totius  pecunie  minus 

re;  si  super  ipsam  sextam  partem  miuus  re  addatur  quintA  pars  eorum,  scilicet.  xxxa. 
pars  pecunie  minus  quinta  parte  rei ,   habebitur  pro  hoc,  quod  cepit  tertius  homo, 

quinta  pars  dictf  pccuuij,  re  una  ct  quiuta  rei  diminuta.  Quare  si  addatur  tota  pe- 

cunia minus  duabus  rebus,  quam  cepit  primus,  cum  medietate  eiusdem  pccunio  minus 

una  rc  ct  dimidia,  quam  cepit  secundus,  et  cum  quinta  parte  eiusdem  pecunie  minus 

una  re  et  quinta  unius  rei,  quam  cepit  tertius,  habebitur  pro  tota  Eorum  pecunia 

semel  eadem  pecunia  ct  septem  decime  eiusdem  pecunie  minus  im.or  rebus  et  septem 

decimis  unius  rei.  Quare  patet  quod  septem  .x*.  totius  pecunie  equantur  quatuor 
rebus  et  septem  decimis  rei.  Et  quia  est  sicut  una  quantitas  ad  aliam,  ita  qucxllibet 

multiplex  unius  ad  idem  multiplex  alterius.  Erit  ergo  decuplum  septem  decimarum 

eiusdem  pecunie,  scilicet  septuplum  eiusdem  pecunie  cquale  decuplo  quatuor  rerum 

cl  scpteiu  decimarum,  scilicet  rebus  xivil.  Yndc  si  ponatur,  rciu  esse  .vii.,  tota  pe- 

cunia erit  .xlvii.;  quia  septuplum  ipsius  pecunie,  scilicet  de  xlvii.,  cquahitur  .xlvii. 

rebus,  scilicet  multiplicationi  de  xlvii.  in  .vn.  Nam  septies  xlvii.  sunt  quantum  xlvii. 

vicibus  .vii.  :   et  quia  primus  cepit  totam  pecuniam  miuus  duabus  rebus ;   si  de  tota 

pecunia,  que  est  .xlvii.,  auferantur  s   res,  scilicet  .xim.  ,   remanebunt  .xxxs.  pro  eo 

quod  cepit  primus  homo.  Item  quia  secundus  ccpil  medietatem  eiusdem  pecunie 

minus  una  re  el  dimidia;  si  de  medietate  pecunie,  que  est  .xxin  {.  auferatur  res  una 

ct  dimidia,  scilicet  .x  }   ,   remanebunt  .xiu.  pro  eo  quod  cepit  secundus  homo.  Rur- 

sus quia  tertius  homo  cepit  quintam  partem  dictg  pecunie  minus  re  una  et  quinta. 

Si  de  quinta  parte  totius  pecunie,  que  est  *   9,  auferatur  res  et  quinta  pars  rei  , 
scilicet  |   s,  remanebit  .1.  pro  eo  quod  cepit  tertius  homo.  Additis  ergo  .33.,  que  | 

cepit  primus  hoino,  cum  .13.,  que  cepit  secundus,  ct  cum  uno,  quod  cepit  tertius, 

erunt  47.,  ut  pro  tota  pecunia  inuentum  fuit.  Verbi  gratia  :   dc  33  ,   que  cepit  pri- 

mus, posuit  in  comune  medietatem  ,   scilicet  \   ic.  ,   ct  remanserunt  ci  alia  \   tc.  Se- 

cundus ucro  homo  de  suis  .13.,  que  cepit,  posuit  in  comune  tertiam  pariem,  scilicet 
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\   4,  et  remanserunt  ci  |   8.  Tertius  namque  liomo,  de  uno  quod  cepit,  posuit  in  co- 

munc  sextam  partem,  scilicet  J   unius,  ct  remanserunt  ei  |   unius.  Additis  ergo  ‘   k, 
que  posuit  primus  homo  in  comuni,  ct  J   4,  que  posuit  secundus,  et  \   unius,  quam 

posuit  tertius,  egredientur  pro  tota  summa  .u.;  quorum  tertia  pars,  que  est  .7.,  si 

adduntur  cum  |   te.,  que  remanserunt  primo,  ct  cum  {   8,  que  remanserunt  secundo, 

ct  cum  |   unius  ,   que  remanserunt  tertio  ,   habebit  primus  homo  medietatem  lotius 

pecunic  ,   scilicet  |   23.  Et  secundus  homo  habebit  tertiam  partem  eiusdem  pecunie  , 

scilicet  J   15.  Et  tertius  homo  lialicbit  sextam  partem  eiusdem  pecunie  ,   scilicet  |   7. 

Et  sic,  secundum  hunc  modum,  solutiones  similium  questionum  de  facilj  haberi  possunt. 

De  quinque  numeris  reperiendis  ex  proportionibus  datis. 

Solvam  etiam  per  consimilem  modum  utramque  questionem,  quas  per  robertinum 

aggiii  (ric)  domnicellum  uestrum  uestre  maiestati  transmisi  ;   quarum  prima  fuit  de 

quinque  numeris,  ex  quibus  primus  cum  medietate  secundi  et  tertij  ct  quarti  facit 

quantum  secundus  cum  tertia  parte  tertij  et  quartj  et  quinti  numeri  ,   ct  quantum 

tertius  cum  quarta  parte  quartj  ct  quintj  ct  primj  numeri  ,   nec  non  et  quantum 

quartus  cum  quinta  parte  quintj  ct  primj  et  secundi  numeri  ,   ct  adhuc  quantum 

quintus  numerus  cura  sexta  parte  primj  et  secundi  et  tertij  numeri.  Ad  lioc  itaque 

inueniendum,  posui  pro  primo  numero  causam,  et  pro  quinto  rem,  et  pro  numero, 

in  quo,  subscriptis  conditionibus,  sibi  inuicem  equantur  numeri  predicti  ,   fortuitu 

posui  .17.  Et  quia  primus  numerus,  quem  causam  esse  posui,  cum  medietate  secundi 

ct  tertij  ct  quarti  numeri  surgit  in  .17.,  opporlct  inter  secundum  ct  quartum  nume- 
rum esse  duplum  dc  .17.  minus  causa,  scilicet  .34.  minus  duabus  causis;  quia  medietas 

de  34,  minus  duabus  causis  ,   est  .17.  minus  causa:  que  si  addantur  causc,  scilicet  primo 

numero,  faciunt  .17:  deinde  super  .34  minus  duabus  causis,  que  sunt  summa  secundi 

ct  tertij  ct  quarti  numeri  ,   addidi  rem  ,   scilicet  quintum  numerum  ,   et  fuerunt  in 

summa  34  ct  res  minus  duabus  causis;  de  quibus  extraxi  dragmas  .17.,  scilicet  quan- 

titatem secundi  numeri  ct  tertie  partis  tertij  et  quarti  et  quinti  numeri ,   remanse- 

runt pro  duabus  tertijs  tertij  ct  quarti  ct  quinti  numeri  dragme  .17.  et  res  una  minus 

duabus  causis.  Et  quia  cum  de  aliqua  quantitate  aufertur  tertia  pars  ,   illa  tertia 

■   ft  iw«.  pars  |   est  medietas  residuj;  quare  super  .17.  et  rem  minus  duabus  causis  addidi  me- 
dietatem eorum,  scilicet  \   8,  ct  medietatem  rei  minus  una  causa;  et  fuit  totum  illud 

quod  concretum  est  |   25  ct  res  una  ct  dimidia  minus  tribus  causis;  ct  licc  est  summa 

tertij  et  quarti  ct  quinti  numeri,  quam  extraxisti  cx  summa  secundi  et  tertij  et  quarti 

et  quinti  numeri,  scilicet  dc  dragmis  34  ct  re  una  minus  duabus  causis;  ct  fuit  illud 

quod  remansit  pro  quantitate  secundi  numeri  dragme  Js  ct  causa  una  minus  me- 
dietate rei.  Deinde  cum  sumina  tertij  ct  quarti  et  quinti  numeri,  scilicet  cura  dragmis 

25  ct  re  una  ct  dimidia  minus  tribus  rausis,  addidi  primum  numerum,  scilicet  causam, 

ct  habui  dragmam  \   29  et  rem  unam  et  dimidiam  minus  duabus  causis  pro  quanti- 

tate tertij  ct  quarti  ct  quinti  et  primi  numeri;  dc  qua  «pianti tate  extraxi  dragmas 

.17.,  scilicet  tertium  numerum,  et  quartam  partem  quarti  ct  quinti  ct  primi  numeri, 

ct  remanserunt  pro  tribus  quartis  quarti  ct  quinti  et  primi  numeri  dragme  As  ct 

res  una  et  dimidia  minus  duabus  causis.  Et  quia  cum  de  aliqua  quantitate  tollitur 

quarta  pars,  illud  quod  tollitur  est  tertia  pars  ex  eo  quod  remanet;  quare  super  '   8   et  re 
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una  et  dimidia  minus  duabus  causis  addidi  tertiam  partem  eorum; et  sic  habuit  pro  summa 

quarti  et  quinti  et  primi  numeri  dragmas  J   11  et  duas  res  minus  causis  |   2;  quam  sum- 
mam extraxi  de  summa  tertij  et  quarti  et  quinti  et  primj  numeri,  scilicet  de  ]   25  et  re 

una  et  dimidia  minus  duabus  causis,  et  remanserunt  pro  quantitate  tertij  numeri  dragme 

5   14  et  duc  tertie  unius  caus^  minus  medietate  unius  rei.  Deinde  ex  summa  quarti 

et  quinti  et  primj  numeri ,   scilicet  de  dragmis  ‘   ti  et  duabus  rebus  minus  causis 
|   2,  et  extraxi  quintum  et  primum  numerum,  scilicet  unam  rem  et  unam  causam  , 

et  remanserunt  pro  quantitate  quarti  numeri  dragme  ]   ii  et  res  una  minus  causis 

|   3.  Et  quia  quartus  numerus  cum  quinta  parte  quinti  et  primi  et  secundi  numeri 

facit  dragmas  .17.  Aggregaui  quintum  et  primum  et  secundum  numerum,  scilicet  rem 

et  causain  et  dragmas  j   h   et  causam  unam  minus  medietate  unius  rei  ;   et  sic  pro 

summa  quinti  et  primi  ct  secundi  numeri  habui  dragmas  -J  s   et  duas  causas  ct  me- 

dietatem rei:  de  quibus  omnibus  accepi  quintam  partem,  scilicet  dragmas  --  i   ct  f 

unius  causg  et  decimam  partem  unius  rei,  ct  aggregaui  hoc  super  quantitatem  quarti 

numeri,  scilicet  super  \   u   et  re  una  minus  causis  £3;  et  fuit  hoc  totum  dragme  13 

ct  res  una  ct  deciina  minus  causis  ̂ 3.,  que  equantur  dragmis  .17.:  |   et  quia  cum  M.  s   *«*-». 
cqualihus  cqualia  adduntur,  omnia  fiunt  cqualia;  si  utrique  parti  addantur  causc  ̂    3, 

erunt  dragme  — 13  et  unius  rei  equales  causis  ̂ 3  et  dragmis  .17.  :   et  quia  cum 

ab  cqualihus  cqualia  auferuntur,  que  remanent,  sunt  cqualia;  si  ab  ulraquc  parte  au- 

feruntur dragme  13,  remanebunt  ~   udius  rei  equales  causis  ~   3   et  dragmis  4   minus 

xxx*  unius  dragmg.  Quare  ut  reducerem  hcc  iu  cquaiitatem  unius  rei  tantum,  raul- 

tiplicaui  causas  3,  dragmas  4   minus  xxx*  per  .10.,  ct  diuisi  utramque  multiplica- 

tionem per  .11.,  et  inueni  quod  res  una  cquatur  rausis  3   minus  xxx*  tertia  parte  unius 
causg  et  dragmis  ]]  3:  seruaui  hcc,  et  addidi  primum  numerum  cuni  secundo  ct  tertio, 

scilicet  causam  unam  cum  dragmis  \   8,  ct  causa  una  minus  medietate  rei  ,   et  cum 

dragmis  ]   14  ct  duabus  tertijs  unius  causc  minus  medietate  unius  rei,  et  habui  dragmas 

I   22  ct  causas  |   2   ct  minus  una  res:  de  quibus  omnibus  accepi  sextam  partem,  et  ad- 

didi cani  super  quintum  numerum,  scilicet  super  rem,  et  fuit  totum  illud,  quod  inde 

aggregatum  est,]  unius  rei  et  ]   unius  eause  et  dragme  ]   3.,  que  equantur  dragmis 

.17.:  quare  ab  utraque  parte  extraxi  dragmas  ]   3   ,   et  remanserunt  ]   unius  rei  et  J 

unius  caus£,  que  equantur  dragmis  ]   13:  que  ut  reducerem  ad  equalitatcm  unius  rei, 

multiplicaui  per  8   J   unius  causc,  ct  dragmas  ]   13  per  0;  ct  quod  ex  utraque  multi- 

plicatione peruenit,  diuisi  per  .5.,  et  habui  quod  res  una  et  —   unius  caus^  equantur 

dragmis  ]]  15.  Superius  enim  intienj  quod  res  una  cquatur  tribus  causis  minus  xxx* 

tertia  parte  unius  causg  ct  dragmis  *]  3:  quare  causc  3   minus  ̂    ct  ̂    unius  cause 
et  dragme  ]]  3   equantur  dragmis  ~   13.  Nam  causc  3   minus  ~   unius  causc  ct  eiusdem 

cause  sunt  in  summa  cause  ̂    3.  Ergo  cause  ̂ 3  ct  dragme  ]]  2   equantur  dragmis 

U   13  :   unde  si  comuniler  auferantur  dragme  {]  3   ,   remanebunt  cause  ̂    3   equales 

dragmis  ~   12:  unde  hcc  omnia  multiplicaui  per  165,  et  habui  quod  causc  378  equantur 
dragmis  2023.:  quare  diuisi  2023  per  578  ,   et  prouenient  pro  quantitate  unius  causc, 

scilicet  pro  quantitate  primi  numeri,  ]   3.  Quem  numerum  ut  reducerem  in  integrum, 

duplicaui  omnes  numeros  suprascriptos,  et  habui  pro  primo  numero  .7.,  pro  secundo 

.17.  et  unam  causam  minus  medietate  unius  rei  ,   et  pro  tertio  ]   2s  et  duas  tertias 
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unius  causg  minus  medietate  unius  rei,  et  pro  quarto  numero  habui  ~   22  et  rem  unam 

minus  causis  =   3.;  et  pro  quinto  numero  habui  tantum  rem. Et  quia  inucni,  rem  equalem 

9   rtti»  tribus  esse  causis;  minus  una  xxx4  tertia  et  dragmis  3,  duplicaui  iterum  has  dragmas,  et 
pcrucncrunt  dragme  ̂    7;  et  sic  res  una  equatur  tribus  causis  minus  ̂    unius  cause  ct 

dragmis  ~   7.  Quare  multiplicaui  causas  .3.  minus  —   unius  cause  per  numerum  unius 

cause,  scilicet  per  .7.,  et  addidi  illud  quod  proucnit  cum  dragmis  —7,  et  habui  28 

pro  quantitate  rei,  hoc  est  pro  quantitate  quinti  numeri.  De  inde  quia  secundus  nu- 
merus est  .17.  et  causa  unu  minus  medietate  rei,  addidi  .17.  cum  causa  una,  ct  fuerunt 

24;  dc  quibus  extraxi  medietatem  rei,  scilicet  14,  remanserunt  .10.  pro  secundo  munero. 

Rursus  quia  tertius  numerus  est  J   28  ct  |   uuius  cause  minus  medietate  rei,  addidi  duas 

tertias  unius  cause,  scilicet  de  .7.  cum  ̂ 28,  ct  habui  .33.;  de  quibus  eieci  medietatem 

rei  scilicet  .14,  remanserunt  pro  tertio  nuincro  .19.  Item  quia  quartus  numerus  est 

1 22  et  res  una  minus  tribus  causis  ct  |   uuius  cause  ,   addidi  rem  ,   scilicet  .28  cum 

|   22,  ct  proucnerunt  J   50;  de  quibus  eieci  causas  J   3,  scilicet  -   25.,  remanserunt  pro 
quarto  numero  25.  Et  sic,  ul  uestre  serenissime  maicstali  transmisi,  primus  numerus 

est  .7.,  secundus  .10. ,   tertius  19.  Quartus  .25.  Quintus  .28.;  et  numerus,  in  quo  cquan- 
tur  ipsi  numeri,  est  34. 

De  quatuor  hominibus  et  bursa  ab  eis  reperta ,   questio  notabilis. 

Secunda  ucro  questio  fuit  de  quatuor  hominibus  bizantios  habentibus,  qui  bursam 

hizantiorum  inucncrunt,  cx  quibus  primus  cum  bursa  excedit  secundum  ct  tertium  ho- 

minem in  dupluo.  Secundus  tertium  ct  quartum  iu  triplo.  Tertius  quartum  et  pri- 

mum in  quadruplo.  Quartus  ucro  homo  cum  bursa  excedit  primum  ct  secundum  iu 

quincuplo:  hanc  quidem  questionem  insolubilem  esse  monstrabo,  nisi  concedatur,  primum 

hominem  habere  debitum:  ad  quod  demonstrandum,  ponam  pro  hiz&ntijs  prirnj  hominis 

dragraam;  qua  addita  cum  bursa  egredietur  dragma  una  ct  bursa  una,  que  sunt  du- 

plum hizantiorum  secundi  et  tertij  hominis:  quare  inter  secundum  ct  tertium  hominem 

habetur  cqualc  medietatis  bursc  et  unius  dragme;  dc  qua  medietate  ponam,  secundum 

hominem  habere  rem  ,   remanet  ergo  pro  bizantijs  tertij  hominis  medietas  burse  et 

unius  dragme  minus  una  rc;  dc  inde  addam  bursam  cum  quantitate  secuudi  hominis; 

et  erit  illud  quod  aggregabitur  bursa  utia  ct  res  una,  quorum  tertia  pars  est  cqualis 

quantitatis  hizantiorum  tertij  et  quarti  hominis.  Ergo  inter  tertium  ct  quartum  ho- 

minem habent  tertiam  bursc  ct  unitis  rei;  dc  qua  tertia, si  auferatur  quantitas  bi- 

zantiorum  tertij  hominis,  scilicet  medietas  bursc  et  unius  diagme  minus  re  una,  re- 

manebunt pro  quantitate  hizantiorum  quarti  hominis  quatuor  tertie  unius  rei  minus 

sexta  unius  bursc  ct  medietate  unius  dragme:  super  que  addam  dragmam  ,   scilicet 

quantitatem  primi  hominis,  ct  habebunt  inter  quartum  et  primum  hominem  quatuor 

tertias  unius  rei  ct  medietatem  dragtnp  [minus  sexta  parte  uuius  burse:  quod  totum 

quadruplicabo,  et  proucuient  quinque  res  ct  tertia  ct  dragme  .2.  ct  minus  *   unius  burse, 
que  cquantur  coniuncto  quantitatis  tertij  hominis  et  bursg.  Nam  tertius  homo  habet, 

ut  superius  inuenctum  est,  medietatem  bursc  ct  unius  dragmg,  rc  una  diminuta:  quibus 

si  addatur  bursa,  erit  bursa  una  et  dimidia  ct  medietas  dragme  minus  una  re,  que 

equantur  rebus  £   5   ct  dragmis  2.  minus  ’   uuius  bursc:  quare  si  communiter  addantur 
|   unius  burse  |   et  res  una,  erunt  bursc  J   2   ct  medietas  dragmg,  que  cquantur  rebus 
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{   6   ct  dragmis  f.  Quare  si  communiter  auferatur  medietas  dragmf,  remanebunt  ̂    unius 

burse,  que  cquanlur  rebus  \   c   et  dragme  J   l.  Quare  ut  redigantur  hec  ad  quantitatem 

unius  bursc,  multiplicabo  res  \   6   et  dragmam  \   t   per  .6.,  et  egredientur  38  res  et  dragme 

.9.  diuidende  per  13.,  exibunt  res  3   minus  tj  et  ̂    unius  dragme,  que  equantur  uni  burse: 

scruabo  hec,  et  addam  bursam  cum  quantitate  quarti  hominis,  scilicet  cum  \   unius 

rei  minus  J   unius  burse  et  medietate  unius  dragme,  ct  habebo  J   unius  rei  et  £   unius 

burse  minus  medietate  unius  dragmg,  que  equantur  quincuplo  quantitatis  primi  et 

secundi  hominis,  qui  habent  dragtnam  ct  reni;  ex  quorum  quincuplo  proucniunt  quinque 

res  ct  quiuque  dragme:  ergo  -   unius  rei  et  £   unius  burse  minus  medietate  unius  dragme 
equantur  quinque  rebus  ct  quinque  dragmis.  Quare  si  communiter  addatur  medietas 

dragme  ,   cruut  £   unius  rei  ct  |   unius  bursc  equales  quinque  rebus  ct  dragmis  £   5. 

Quare  si  communiter  auferatur  |   unius  rei,  remanebunt  res  |   3   ct  dragme  ~   5,  que  equan- 

tur l   unius  bursc:  quare  ut  redigam  hec  ad  bursam  unam  ,   multiplicabo  res  |   3   et 

dragmas  £5  per  e,  et  egredientur  res  .22.  et  dragme  .33.:  quas  diuidam  per  .5.,  ct  ucnient 

res  £   4   ct  dragme  |   6   ,   que  equantur  burse.  Inucuclum  est  superius  quod  tres  res 

minus  ~   unius  rei  ct  ̂    unius  dragmp  cquari  {sic)  uni  burse;  ergo  res  ’   4   et  dragme 
|   o   equantur  tribus  rebus  minus  ̂    unius  rei  et  ̂    unius  dragme;  quod  est  impos- 

sibile. Quia  res  £4  sunt  plurcs  rebus  ££2,  et  dragme  £   o   sunt  plurcs  de  £   unius 
dragme.  Vnde  si  concedatur,  primum  hominem  habere  debitum,  inuenietur,  secundum 

hanc  inuestigationem,  quod  res  £4  minus  dragmis  £   6   equantur  rebus  ££2  minus  £ 

unius  dragmg.  Vnde  si  communiter  auferantur  ~   unius  dragme,  remanebunt  res  {f  2» 

5   que  equantur  rebus  f   4   minus  dragmis  —   5*  Quare  si  communiter  addantur  dragme 

££  5,  remanebunt  res  |   4,  que  equantur  rebus  77  2   ct  dragmis  j   £|  5.  Quare  si  comma-  r«i.  10 

niter  auferantur  res  1|>,  remanebunt  res  ££  1,  que  cquanlur  dragmis  ||  5.  Et  ut  bcc 
habeantur  in  integris  numeris,  multiplicabo  utrumque  numerum  per  es,  et  egredientur 

res  9«,  que  equantur  dragmis  384.  Ergo  proportio  rerum  ad  dragmas  est  sicut  96  ad 

384;  que  proportio  in  minoribus  numeris  est  sicut  .1.  ad  4.;  ergo  res  uua  equalur  qua- 
tuor  dragmis.  Vnde  si  ponam,  rem  esse  .4.,  scilicet  quantitatem  secundi  hominis,  erit 

debitum  primi  biz.  1.  Et  quia  inuenimus  superius  quod  bursa  equalur  rebus  |4  minus 

dragmis  £   6;  si  de  rebus  1 4,  que  sunt  biz.  £   17,  auferantur  dragme  £   e.,  hoc  est  biz.  |   6, 

remanebunt  .11.  pro  bizantijs  bursc:  ct  quia  tertius  homo  habet  medietatem  bursc  minus 

medietate  dragme  et  re  uua;  si  de  medietate  burse,  scilicet  dc  £   5.,  auferatur  res  una 

ct  medietas  dragme,  scilicet  £   4,  remanebit  bii.  1   pro  quantitate  tertij  hominis.  Rursus 

quia  quarius  homo  habet  £   unius  rei  cl  medietatem  unius  dragme  minus  sexta  parte 

uuius  burse;  si  de  £   unius  rei,  et  de  medietate  unius  dragme,  scilicet  de  \   5,  aufe- 

ratur sexta  unius  bursc,  scilicet  biz.  |   1,  remanebunt  4.  pro  bizantijs  quarti  hominis. 
De  eadem  re. 

Svpbb  similes  quidem  qualuor  hominum  questiones,  in  quibus  multiplicia,  que  habent 

cum  bursa,  ponuntur  cx  ordine  super  quantitatem,  quam  habent  super  duos  homines 

sibi  inuicem  sequentes,  inucni  hanc  generalem  ,   uidelicet  ut  pro  radice  quantitatis 
secundi  hominis  habeantur  .2.,  ct  pro  radice  bursc  habeatur  .1.;  deinde  numerus  mul- 

tiplicitatis primi  et  bursc,  quam  habent  super  secundum  ct  tertium  hominem,  addatur 

super  radicem  secundi  hominis,  ct  habebitur  quantitas  cius;  ct  quartus  homo  habebit 

\ 
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totidem;  ct  tertius  liomo  habebit  scmper  .1.;  et  debitura  primi  erit  .1.  scmper:  deinde 

quot  unitates  sunt  in  multiplicitate  predicta,  tot  numeros  pares,  a   quaternario  inci- 
piendo, addantur  simul  ex  ordine;  ct  quot  inde  proucnient,  addatur  super  radicem 

bursc,  scilicet  super  .1.,  et  habebitur  quantitas  burse.  Verbi  gratia  :   habeat  primus 

cum  bursa  quadruplum  secundi  ct  tertij;  secundus  uero  habeat  quincuplum  tertij  et 

quarti.  Tertius  uamque  sexuplum  habeat  quarti  et  primi.  Quartus  quoque  habeat  cum 

bursa  septuplum  primi  ct  secundi.  Quia  numerus  multiplicatis,  quam  habet  primus 

cum  bursa  super  secundum  ct  tertium  hominem,  est  .4.,  addam  .4.  super  radicem  se- 

cundi hominis,  scilicet  super  S,  ct  egredientur  .6.  pro  quantitate  quam  habet  unus  quis- 

que secundi  ct  quarti  hominis:  deinde  pro  eodem  quudruplo  colligam  .iui.or  numeros 
pares  secundum  quod  sunt  in  ordine  numerorum,  incipiendo  a   .4.,  uidelicet  .4  et  6   et 

s   et  to,  et  erunt  .2S.;  quos  addam  super  radicem  burse,  scilicet  super  .t,  ct  egredientur 

.49.  pro  bizantijs  bursc;  et  sic  procedendum  est  in  omnibus  similibus  quatuor  hominum 

questionibus.  | 

Item  de  modo  predicto  extraxi  hanc  regulam  super  inuentionem  trium  numerorum, 

quorum  primus  cum  tertia  parte  reliquorum  numerorum  surgat  in  .14.  Secundus  uero 

cum  quarta  parte  reliquorum  surgit  iu  .17.  Tertius  namque  cum  -   primi  et  secundi 

nuiucri  surgit  in  .10.  Pateat  quidem  serenitati  uestre  hanc  questionem  a   me  solutam 

esse  in  tertio  decimo  capitulo  libri  mei  dupliciter.  Sed  quia  huius  solutionis  inuentio 

placet  milii  prcccteris  modis,  uolui  eam  uestre  pandere  maicstali  :   posui  primum  in 

ordine  y   |   y ,   ct  extraxi  unum  quodque  ipsorum  de  uno  integro,  remanserunt  \   sub 

ct  j   sub  y,  et  y   sub  {   :   post  hoc  de  14  et  17  ct  dc  19  extraxi  .14.,  remansit  .0.  super  .14., 

ct  3   super  17,  ct  5   super. to.,  ut  in  questione  cernitur.  Deinde  incepi  ad  f,  et  raul- 

tiplicaui  a   per  3,  ct  quod  proucnit,  dioisi  per  multiplicationem  de  3   in  2,  ct  prouenit 

.1.,  quod  posui  sub  y;  et  multiplicaui  iterum  eadem  .2.  per  4,  que  sunt  sub  uirga  de 

y   ,   ct  summam  diuisi  per  3,  que  sunt  sub  uirga,  et  per  3,  que  sunt  super  .4.,  et  pro- 
uenerunt  J   sui)  J   .   Rursus  multiplicaui  eadem  2   per  5,  que  sunt  sub  uirga  dc  y,  et 

diuisi  summam  per  3,  que  sunt  sub  uirga  dc  |   ,   ct  per  4,  que  sunt  super  uirga  de 

y ,   ct  prouenerunt  J   sub  J   :   dc  inde  multiplicaui  3,  que  sunt  sub  uirga  dc  \   per  .0., 

quod  est  super  u,  et  diuisi  per  2,  ct  prouenit  .0.  super  ipsum  .9.  Itera  multiplicaui  .4., 

que  sunt  sub  uirga  de  J   per  3,  que  sunt  super  .17.,  ct  diuisi  per  3,  que  sunt  super 

.4.,  ct  prouenerunt  .4.  super  ipsis  tribus.  Adhuc  multiplicaui  .5.,  que  sunt  sub  uirga  dc 

J   per  5,  que  sunt  super  io,  ct  diuisi  per  4,  que  sunt  super  .s.,  ct  prouenerunt  J   que 

scruaui  super  19,  nt  in  11  gura  cernitur.  Post  hoc  collegi  .t.  ct  \   ct  J   in  unum,  ct  fue- 
runt ~ .   Similiter  addidi  J   6   ct  4   et  o,  et  fuerunt  {   to;  que  omnia  diuisi  per  i   minus 

multitudinem  numerorum  positorum,  scilicet  per  2,  et  prouenerunt  f|  ct  \   s.  Addidi 

^5  cum  14,  fuerunt  y   19;  et  extraxi  unum  iutegruui  de  y|  ,   remanserunt  pro  quanti- 

tate primi  numeri  jj  cuiusdam  summe;  que  suma  («c)  est  quantitas  secundi  et  tertij 

numeri.  Cum  quibus  -yy  addidi  tertiam  eiusdem  summe,  scilicet  —   ,   fuerunt  fy.  Quare 

multiplicaui  \   io  per  30,  et  diuisi  summam  per  25,  ct  prouenerunt  fy  27  pro  quantitate 

secundi  et  tertij  itumeri.  De  quibus  accepi  tertiam  partem,  que  est  ̂ 9,  ct  extraxi 

ipsam  de  14,  remanserunt  y$  4   pro  quautitate  priinj  numeri:  deinde  accepi  J   de  ~   27, 

que  sunt  t|  34  ;   |   et  extraxi  inde  primum  numerum,  scilicet  jy  4,  remanserunt  io, 
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dc  quibus  abieci  4   pro  ipsis  .4.,  que  sunt  super  1 7,  remanserunt  15  pro  quantitate 

tertij  numeri}  que  extraxi  de  27,  remanserunt  11  pro  serunto  numero.  Ad  de- 

monstrandum siquidem  qualiter  talis  inuentio  siue  regula  proueniat  ex  modo  supra- 
scnpto  trium  hominum.  Ponam  secundum  et  tertium  numerum  esse  rem,  do  qua  uhiccla 

tertia  parte  sui,  cum  qua  primus  numerus  surgit  iu  .14. ,   remanebunt  J   eiusdem  rei: 

et  quia,  ut  dictum  est,  cum  dc  quacumque  re  tollitur  j,  illud  quod  tollitur,  est  me- 

dietas eius  quod  remanet;  vnde  si  super  |   rei  addatur  medietas  eius,  redibit  res  pre- 

dicta;  quod  etiam  habetur,  si  multiplicentur  |   dictg  rei  per  .3.;  et  quod  proucucrit, 

diuidatur  per  .2.;  et  est  illud  idetn  quando  multiplicam  superius  3   per  2,  et  diuisi  per 

2   uicibus  .3.,  et  habui  tone  rem  positam  pro  secundo  et  tertio  numero,  pro  qua  posui 

.1.  sub  de  qua  rc  acccpi  tertiam  partem,  ct  abieci  dc  u,  remanserunt  14.  minus  tertia 

rei  pro  quantitate  primi  numeri:  quibus  additis  cum  secundo  nuincro  et  tertio,  sci- 
licet cum  rc  una,  erit  tota  suma  («c)  ipsorum  trium  numerorum  nihil  amplius  de 

14  ct  dc  |   uiiius  rei:  et  propter  hoc  posui  .0.  super  u.,  et  J   sub  ct  quia  secundus 

numerus  cum  \   tertij  ct  primi  numeri  surgit  iu  .17.,  el  extraxi  .17.  de  suma  {sic)  ipsorum 

trium  numerorum,  scilicet  de  14  ct  de  ~   unius  rei,  ct  remanserunt  J   primi  et  secundi 

numeri,  et  f   unius  rei  mitius  .3.;  cl  ideo  posui  3   super  17  ct  J   sub  | :   ct  quia  cum 

dc  aliqua  quantitate  extrahitur  quarta  pars,  illud  quod  tollitur  est  tertia  pars  residui. 

Addidi  super  ̂    unius  rei  minus  tertiam  pariem  eorum;  quod  fit  cum  multiplicantur 

2   que  sunt  super  2 ,   ct  per  4   que  sunt  sub  uirga  dc  }   ,   et  diuiditur  per  3   que  suut 

sub  uirgu  de  |   ,   et  per  3   que  suut  super  uirga  de  J   ;   et  cum  multiplicantur  .4.  , 

que  sunt  sub  uirga  dc  | ,   per  3   posita  super  .17.,  ct  suma  (sic)  diuiditur  per  3   que 

sunt  super  4.;  quia  cum  super  aliqua  quantitate  additur  tertia  pars,  et  fit  inde  aliqua 

quantitas,  erit  proportio  prim^  quantitatis  ad  secundam,  sicut  .3  est  ad  .4.:  quare  mul- 

tiplicande sunt  |   unius  rei  minus  3   per  4.,  ct  suma  (sic)  diuidetida  est  per  3.  Nam  ex  mul- 

tiplicatiouc  dc  4   in  *   unius  rei  minus  .3.  ucniunt  \   unius  rei  minus  12;  quibus  diuisis 
per  3,  ueniunt  J   unius  rei  minus  .4;  ct  ideo  posui  |   sub  j   ,   ct  4   super  3   positis  super 

.17.  Rursus  quia  tertius  numerus  cum  quinta  parte  primi  et  secundi  numeri  surgit  iu 

.13.  ;   si  de  f   unius  rei  et  dc  u.  auferantur  19,  remanebunt  pro  \   primi  et  secundi 

numeri  |   unius  rei  minus  .5.;  ct  ideo  super  10  posui  .5.,  et  sub  \   posui  j   .   Et  quia 

cum  de  aliqua  quantitate  extrahitur  quinta  pars  ,   illud  quod  extrahitur  est  quarta 

pars  residui.  Ideo  super  1 1   unius  rei  iniuus  .5.  addenda  est  quarta  pars  eorum  super 

ipsas;  quod  fit  cum  {   unius  rei  minus  5   multiplicantur  per  5,  ct  summa  diuiditur  rui.  11  «wm*. 

per  .4. ;   et  sic  habuimus  J   rei  minus  J   c   pro  quantitate  primi  ct  secundi  numeri ; 

que  J   6   posite  sunt  superius  super  19,  et  J   sub  {   ;   et  sic  ex  hac  iuucntiouc  habui  pro 

secundo  ct  tertio  numero  rem;  et  pro  tertio  et  primo  habui  J   unius  rei  minus  .4.  ; 

et  pro  primo  et  secundo  numero  |   minus  J   6:  quibus  omnibus  in  unum  congregaui 

superius,  et  habui  ~   unius  rei  minus  \   10,  quod  fuit  cqtialc duplo  sunif  (sic)  ipsorum 
trium  numerorum,  cum  in  ipsa  congregatione  unusquisque  ipsorum  trium  numerorum 

liis  computatus  sit;  ct  ideo  mediaui  prcscripta  ||  unius  rei  minus  {   10,  ct  habui 

unius  rei  minus  ‘   5.  pro  quantitate  ipsorum  trium  numerorum;  de  quibus  abieci  iu- 
tegrum  unum  pro  rc  una ,   remanserunt  ||  unius  rei ,   que  est  quantitas  secundi  et 

tertij  uunieri  minus  £   5   pro  quantitate  primi  numeri.  Super  quod  addidi  tertiam  partem 

31 
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rei,  ct  habui  J|  unius  rei  minus  -   5,  que  cquantur  .14:  addidi  ergo  ~   5   super  .14.,  et  pro- 

uenerunt  unius  rei,  que  cquantur  ‘   19.  Quare  multiplicaui  36  per  |   19,  et  summam 
diuisipcrS5,  et  habui  27  pro  quantitate  unius  rei,  scilicet  pro  suma  («c)  secundi 

ct  tertij  numeri;  de  qua  suma  (sic)  accepi  tertiam  partem,  et  extraexi  eam  de  14.;  et 

quod  remansit,  scilicet  4,  fuit  quantitas  prini j   numeri.  Et  quia  quantitas  primi  et 

tertij  numeri  fuit  \   unius  rei  minus  .4.;  de  J   rei  minus  4,  scilicet  de  ff  »0,  extraexi  primum 

numerum,  scilicet  ||4,  remanserunt  15  pro  quantitate  tertij  numeri:  quem  numerum 

extraexi  dc  suma  (ric)  secundi  et  tertij  numeri,  scilicet  de  27,  remanserunt  11  pro 

quantitate  secundi  numeri. 

De  quatuor  hominibus  bizantios  habentibus . 
Posvi  hanc  aliam  questionem  similem  suprascriptc  questionis,  sancte  et  uenerande 

pater  domine  Ranerij  dignissime  cardinalis,  ut  que  in  prescripta  questione  dicta  sunt, 

melius  clementia  uestra  intendere  ualeat.  Sunt  enim  Quatuor  homines  bizantios  hal>entcs, 

ex  quibus  primus  cum  medietate  bizantioruni  reliquorum  trium  hominum  habeat  .13. 

Secundus  cum  tertia  parte  bizantiorum  reliquorum  trium  habeat  .35.  Tertius  quoque 

cum  J   bizantiorum  reliquorum  habeat  .36.  Quarius  ucro  cum  |   bizantiorum  primi  et 

secundi  ct  tertij  hominis  habeat  .37;  queritur  quot  unusquisque  habuit.  Posui  quidem 

hos  numeros  studiose,  ut  solutio  huius  questionis  cadat  in  integris  uumeris;  et  osten- 
dam,  hanc  insolubilem  esse  sub  posita  conditione.  Ad  quod  demonstrandum  ponam, 

secundum  ct  tertium  ct  quartum  hominem  habere  rem,  cuius  rei  medietas  si  addatur 

super  bizantios  primi,  nimirum  surgent  in  .33,  ut  propositura  est.  Quare  patet  ma- 

nifeste, primum  hominem  habere  .33.  minus  n\cdietate  rei,  que  addita  cum  bizantijs  sc- 

.   ti  «e*#,  eundi  |   et  tertij  ct  quarti  hominis,  scilicet  cum  re,  ucnicnt  33  et  medietas  rei  pro 

tota  suma  (sic)  bizantiorum  quatuor  hominum:  de  qua  summa  secundus  cum  3   bizan- 

tiorum reliquorum  trium  hominum  proponitur  habuisse  35.  Quare  si  auferantur  35  de 

bizantijs  33  et  dc  medietate  rei,  remanebit  pro  \   bizantiorum  ipsorum,  scilicet  tertij 

et  quarti  et  primi  hominis,  medietas  rei  minus  bizantijs  .3.  Et  quia  cum  dc  aliqua 

quantitate  tollitur  tertia  pars,  id  quod  tollitur  est  medietas  cius  quod  remanet.  Si 

super  medietate  rei  minus  s.  addatur  medietas  eius,  uenient  |   rei  minus  bizantijs  .3. 

pro  quantitate  bizantiorum  tertij  ct  quarti  et  primi  hominis.  Ad  que  etiam  ueniemus, 

si  multiplicauerimus  medietatem  rei  minus  2   per  3,  et  diuiserimus  per  2.  Rursus  quia 

proponitur,  tertium  hominem  cum  |   bizantiorum  quarti  et  secundi  ct  primj  hominis 

habere  36.;  si  dc  lota  suma  (xic),  scilicet  cx  33  ct  medietate  rei,  tollamus  .36.,  rema- 

nebit pro  {   bizantiorum  quarti  ct  primj  ct  secundi  hominis  medietas  rei  minus  bi- 
zantijs 3.  Et  quia  cum  de  aliqua  quantitate  tollitur  illud  quod  tollitur  est  3   cius 

quod  remanet;  si  super  £   rei  minus  3.  addatur  tertia  cius,  hoc  est  quod  multiplicetur 

-   rei  minus  3   per  4;  ct  suma  (sic)  diuidatur  per  3.,  ucnicnt  {   rei  minus  4   pro  quan- 
titate bizantiorum  coraradcm  quarti  ct  primi  ct  secundi  hominis.  Item  quia  quarius 

homo  cum  ±   bizantiorum  primi  et  secundi  et  tertij  hominis  habet.37.;si  de  tota  suma  (sic) 

eorum  .un.*r  hominum  tollantur  .37.,  remanebit  pro  |   bizantiorum  primi  et  secundi  et 
tertij  hominis  medietas  rei  minus  bizantijs  .4:  quam  si  multiplicauerimus  per  5,  que 

sunt  sub  uirga  dc  \   ;   ct  que  prouencrinl,  diuiserimus  per  .4.,  que  sunt  super  uirga, 

habebimus  -J  rei  minus  bizantijs  .5.  pro  quantitate  bizantiorum  primi  et  secundi  et  tertij 
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hominis.  Addamus  ergo  rem,  quam  habent  inter  secundum  ct  tertium  et  quartum  ho- 

minem, cum  {   rei  minus  .3.,  que  habent  inter  tertium  ct  quartum  ct  primum  homi- 

nem, ct  cum  £   rei  minus  .4.,  que  habent  inter  quartum  ct  primum  ct  secundum  ho- 

minem. Et  cum  |   rei  minus  .5.,  que  habent  inter  primum  et  secundum  ct  tertium  ho- 

minem ,   ucnient  res  3   minus  hizantijs  ts  pro  triplo  bizantiorum  mi.or  hominum , 
cum  in  prcscriptis  partibus  unusquisque  ter  computatus  sit.  Quare  si  diuiserimus  res 

~3  minur  hizantijs  12  per  3.,  habebimus  rem  —   1   minus  bizantijs  .4.  pro  quantitate 

bizantiorum  mi.*r  hominum:  de  qua  suma  (sic)  si  auferatur  res,  quam  habent  inter 
secundum  et  tertium  et  quartum  hominem,  remanebit  -L  rei  minus  .4.  pro  quantitate 

bizantiorum  primi  hominis:  super  quam  si  addiderimus  medietatem  rei,  scilicet  \   bi- 

zantiorum secundi  et  tcrlij  ct  quarti  hominis,  erunt  minus  bizantijs  .4.,  que  cquantur 

bizantijs  33.  Cora  uniter  si  addiderimus  bizantios  .4.,  erunt  —   rei  equales  de  bizantils 
37.  Vnde  ut  ucniamus  ad  notitiam  uuius  rei,  multiplicanda  sunt  72  per  bizantios  .37., 

et  suma  (sic)  diuidenda  est  per  37.,  que  sunt  super  uirga;  |   uel  diuidantur  bizantij  37  ful- 
per  37;  ct  .1.  quod  proucnit  ex  diuisionc,  ducatur  in  .72,  et  ueuieut  bizantij  72  pro 

quantitate  rei;  et  tot  habent  inter  secundum  ct  tertium  et  quartum  hominem.  Et  quia 

proponitur,  primum  hominem  cum  medietate  bizantiorum  secundi  ct  tertij  ct  quarti 

hominis  habere  .33;  ct  prediclorum  72  bizantiorum  medietas  est  plus  de  .33.  Colligitur 

inde,  hanc  questionem  insolubilem  esse,  cum  non  possit  dici:  quatuor  homines  habent 

bizantios,  cum  primus  non  habeat  aliquid,  immo  habet  debitum.  Quare  si  uoluerimus 

concedere,  ipsum  habere  debitum,  erit  questio  solubilis.  Et  erit  debitum  ipsius  .3.,  sci- 

licet differentia,  que  est  a   33  usque  in  .36.  predictls;  quod  debitura  si  extrahatur  ex 

bizantijs  secundi  ct  tertij  et  quarti  hominis,  remanebunt  .69  pro  suma  (sic)  bizantiorum 

iui.or  hominum;  ex  quibus  si  extrahantur  {   rei  minus  bizantijs  .3.,  scilicet  bizantij  st., 
remanebunt  bizantij  secundi  hominis  .18.  Item  extractis  |   rei  minus  bizantijs  4,  que 

Labent  inter  quartum  ct  primum  et  secundum  hominem,  hoc  bizantij  (sic)  44  de  69, 

remanent  .23  pro  bizantijs  tertij  hominis:  quibus  additis  cum  bizantijs  secundi  hominis, 

scilicet  cum  18,  erunt  .43.;  quibus  extractis  ex  bizantijs  secundi  ct  tertij  et  quarti  ho- 

minis, scilicet  de  bizantijs  72,  remanebunt  pro  bizantijs  quarti  hominis  29.  Vel  aliter: 

de  69  predictis  extrahantur  |   rei  minus  bizantijs  5,  que  habent  inter  primum  et  se- 
cundum et  tertium  hominem,  remanebunt  similiter  quarto  homini  29.  Et  si  dicemus, 

primum  hominem  habere  cum  sua  petitione  m.  Secundum  183.  Tertium  184.  Quartum 

185.  Inuenicmus,  suprascriptis  dispositis,  primum  hominem  habere  .1.  Secundum  94. 

Tertium  125.  Quartum  141. 

De  quatuor  hominibus  qui  inuenerunt  bizantios. 

Qv.vtuor  homines  inuenerunt  bizantios  aliquot,  dc  quibus  unusquisque  sumpsit  ali- 

quam quantitatem  fortuitu.  Et  cum  uellent,  ipsos  bizantios  inter  se  cqualitcr  diuidere, 

primus  duplicauit  secundo  bizantios  quos  ceperat.  Post  hoc  secundus  triplicauit  tertio 

liomini  totum  id  quod  sumpserat.  Quo  facto,  tertius  homo  quudruplicauit  quarto  ho- 
mini bizantios  suos.  Et  quartus  post  hoc  quincuplauit  primo  homini  bizantios  quos 

ei  remanserunt  post  duplicationem  quam  fecerat  secundo  homini;  et  sic  unusquisque 

de  inuentis  bizantijs  suam  Imbuit  portionem,  scilicet  quartam  partem.  Queritur,  que 

fuit  summa  inuentorum  bizantiorum  ,   et  quot  ex  ipsis  uuusquisque  cepit  :   ponam  , 
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secundum  hominem  habuisse  rem,  quam  cum  ei  duplicasse!,  primus  homo  habuit  duas 

res,  et  primo  liomiui  remansit  quinta  pars  quartg  partis  totius  sumrag,  cura  ex  quin- 

cuplo cius  quod  ei  remanserat,  habuit  quartam  partem  sumtng.  Vnde  si  de  quarta 

parte  sume  (sic)  auferatur  eiusdem,  remanebunt  ~   »   hoc  est  ~   ,   pro  eo  quod  quartus 

homo  dedit  primo  homini;  que  quinta  si  addatur  super  J,  summa  que  remansit  quarto 

homini  post  dationem  quam  fecit  primo,  erunt  £   totius  summp  ;   et  tantum  habuit 

quartus  homo  cum  quadruplicatione  sibi  facta  a   tertio  homiuc.  Quare  quarta  pare 

de  scilicet  ~   totius  sumg  (f/c),  fuit  illud  quod  cepit  quartus  homo;  |   et  triplum 

eius,  quod  est  ,   est  illud  quod  accepit  a   tertio  homine:  quibus  JJ  additis  cum 

quarta  parte,  scilicet  cum  totius  summe,  faciunt  eiusdem  summe;  et  tantum  ha- 
buit tertius  homo  cum  triplicatione  sibi  facta  a   secundo  homine.  Quare  tertia  pars, 

scilicet  j nj  totius  summe,  fuit  illud  quod  cepit  tertius  homo;  et  duplum  de  hoc 

est  ̂4*-  ,   acceperat  d   secundo  homine;  quibus  ̂    additis  cum  quarta  parte  sume  («lc) 
que  remanserat  secundo  liomiui,  reddunt  pro  eo  quod  habuit  secundus  homo  cum 

duplicatione  sibi  facta  d   primo  homine,  que  cquanlur  dualius  rebus.  Quare  medietas 

eorum,  scilicet  totius  summe,  est  id  quod  cepit  secundus  homo,  et  alias  ~   ha- 

buerat d   primo:  quibus  ̂    additis  cum  summe  que  remanserat  primo  homini  post 

duplicationem  quam  fecerat  secundo,  erunt  pro  co  quoti  cepit  primus  homo.  Vnde 

si  summam  ponimus  esse  sto,  erit  illud  quod  sumpsit  primus  89;  ct  illud  quod  cepit 

secundus  .77;  ct  illud  quod  cepit  tertius  47;  ct  illud  quod  cepit  quartus  .27.,  scilicet 

—   de  bizantijs  210.  Et  si  dictum  fuerit  quod  primus  homo,  de  hoc  quoti  cepit,  du- 

plicauit  omnes  quantitates  aliorum  trium.  Et  secundus  post  ipsam  duplicationem  tri- 

plicauit  omnia  que  habebant  reliqui  tres;  et  post  ipsam  triplicationem  quarius  (mc) 

quadruplicauit  ca  que  habebant  reliqui  tres  homines.  Et  ad  extremum  quartus  homo  quin- 
cuplicauit  omnes  quantitates  quas  habebant  reliqui  tres;  et  sic  habuit  unusquisque 

quartam  partem  totius  summg.  Ponam  rem  esse  residuum  quod  remansit  primo  ho- 
mini post  duplicationem  quam  fecit  reliquis;  et  triplicalto  illam  rem  pro  triplicatione 

quas  sibi  fecit  secundus  homo,  et  erunt  res  tres,  quas  quadruplicabo  pro  quadrupli- 

cationc  quam  fecit  ci  tertius  lionto,  uctiienl  res  .11.;  quibus  ct  multiplicatis  per  5   pro 

quincuplatione  quam  fecit  quartus  homo,  erunt  res  .60.,  que  sunt  quarta  totius  sum- 

mg, cum  proponatur,  unum  quemque  habuisse  post  prcdictas  multiplicitates  quartam 

partem.  Quare  multiplicabo  co  res  per  4,  et  habebo  res  .240  pro  summa  bizantiorum 

mi.or  hominum:  deinde  ponam  ad  libitum,  rem  esse  bizanlios  .2.;  et  erit  tota  sunmia 
4so;  de  quibus  extraham  liizantios  .i.  p rescriptos,  remanebunt  bizantij  .478.,  qui  sunt 

duplum  hizantioruni  secundi  ct  tertij  ct  quarti  hominis;  et  medietatem  eorum  habue- 

runt ex  duplicatione  quam  fecerat  cis  primus  horno.  Quare  si  medietatem  de  478,  que 
est  239,  addamus  super  liizantios  .2.  qui  remanserunt  primo  homini,  habebo  241  pro 
quantitate  bizantiorum  primi  hominis:  deinde  ponam  rem  pro  quantitate  que  remansit 
secundo  homini  post  triplicationem  quam  fecit. reliquis  tribus;  et  quadruplicabo  ipsam 
rem;  et  illud  quadruplum  quincuplabo  ,   j   ct  habebo  20  res  pro  quarta  jiarlc  totius 
summe.  Ergo  20  res  cquanlur  bizantijs  iso :   unde  si  diuidnnlur  120  per  20,  uenient 

bizantij  6   pro  quantitate  rei;  quibus  bizantijs  6   extractis  de  480  ,   remanent  474  pro 

triplo  bizantiorum  tertij  ct  quarti  et  primj  hominis.  Quare  tertia  pars  erat  quantitas 
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bizantiorum  ipsorum;  ct  due  tertie  de  4"4,  scilicet  316,  fuerunt  id  quod  acceperant 
d   secundo  homine:  quibus  lnzantijs  31 6   additis  cum  bfeantijs  6.,  qui  remanserunt  ipsi 

secundo,  erunt  bizantij  322;  ct  tot  habuit  secundus  homo  post  duplicationem  sibi  factam 

a   primo  homine.  Ergo  medietas  de  322,  que  est  m,  fuit  quantitas  bizautiorum  secundi 
hominis. 

Rursus  ponam  rem  pro  co  quod  remansit  tertio  homini  post  quadruplicationcm  quam 

fecerat  alijs,  et  quiiicuplal»o  ipsam  rem,  ct  erunt  quinque  res  equales  quarti  summe, 

scilicet  de  120.  Quare  res  erit  bizantij  21;  quibus  extractis  dc  4»o,  remanent  45«  pro 

quadruplo  bizautiorum  quarti  ct  primi  et  secundi  hominis,  cx  quibus  habuerunt  tres 

quartas,  scilicet  342,  a   tertio  homine;  quibus  hizantijs  342  additis  cum  bizantijs  24  pro- 

dictis, erunt  bizantij  366.;  ct  tot  habuit  tertius  homo  post  duplicationem  ct  triplica' 

tionem  sibi  factas  a   primo  ct  a   secundo  homine:  de  quibus  si  accepero  medietatem 

tertie  partis,  scilicet  sextam,  ucnicnt  bizantij  ct  pro  quantitate  tertij  hominis.  Extractis 

ergo  hizantijs  241  primi  hominis,  cl  tet  secundi,  ct  oi  tertij  de  tota  suma  (v/c),  re- 

manebunt 17  pro  bizantijs  quarti  hominis. 

Aliter  quia  omne  duplicatum  cx  suo  duplicante  existit  medietas;  ct  triplicatum  ex 

triplicautc  est  tertia;  et  quadruplicatum  ci  quadruplicante  sit  quarta;  et  quincuplatum 

cx  suo  quincuplantc  quintam  obtinet  partem,  ronam  in  ordinem  j   j   J   j ,   ut  in  margine 

cernitur;  et  multiplicabo  2   per  3   uicibus  4,  ilicibus  .5.  que  sunt  sub  uirgis,  erunt  120, 

que  sunt  quantitas  quarte  partis  oniuium  bizantiorum  inucnloruni;  quibus  multiplicatis 

per  4,  reddunt  480  pro  tota  summa:  deinde  tollam  i,quod  est  super  2,  dc  2,  ct  t   quod 

remanet,  duram  in  3   uicibus  4,  uicibus  3,  erunt  co;  quibus  etiam  ductis  in  numerum 

hominum,  scilicet  in  4,  erunt  240:  quibus  si  addatur  1   quod  prouenit  ex  ducto  .1,  quod 

est  super  2   ,   in  1   quod  est  super  3 ;   quod  in  1   quod  est  super  4;  quod  in  1   quod 

est  super  5,  erunt  241,  que  sunt  quantitas  bizantiorum  primj.  Rursus  extraham  i,  quod 

est  super  3,  dc  3,  remanent  2;  quibus  ductis  in  4.  uicibus  3,  uicibus  2   que  sunt  sub 

uirgis,  ct  in  numerum  hominum,  erunt  320;  quibus  addam  2 ,   que  proucniunt  cx  2. 

quod  est  sub  prima  uirga,  iti  1   quod  est  super  3;  quod  in  l   quod  est  super  4;  quod  in 

i   quod  est  super  5,  erunt  322.  |   que  sunt  duplum  bizantiorum  secundi.  Quare  duram  W-  u 

322  in  l   quod  est  super  2;  et  diuidam  per  2.,  uenient  101  pro  bizantijs  secundi  ho- 
minis. Item  extraham  t.  quoti  est  super  4,  de  4,  remanent  3;  que  ducam  in  3   uicibus 

2,  uicibus  3   que  sunt  sub  aliis  uirgis,  erunt  90;  que  ducam  iti  4,  ct  superaddam  .6., 

que  proucniunt  cx  ductis  2   iu  3,  que  sunt  sub  uirgis;  quod  in  1   quod  est  super  4; 

quod  in  l   quod  est  stiper  .3.,  erunt  30«;  et  tot  habuit  tertius  homo  post  duplicationem 

et  triplicationem  sibi  factas  9   primo  ct  secundo  homine.  Ynde  si  de  306  acceperimus 

medietatem  tertig  partis  ipsorum,  scilicet  sextam,  uenient  Cl  pro  bizantijs  tertij  ho- 
minis. Ad  ultimum  quippe  extraham  1,  quod  est  super  5,  dc  3,  remanent  4.;  quibus 

ductis  in  2   uicibus  3,  uicibus  4   que  sunt  sub  uirgis;  ct  illud  totum  per  4,  scilicet 

per  numerum  bomiuum,  erunt  384;  quibus  addam  21,  que  proucniunt  ex  multiplica- 

tione dc  2   vicibus  3,  vicibus  4   que  sunt  sub  uirgis,  ducta  in  1   quod  est  super  8.,  erunt 

40$;  ct  tot  habuit  quarius  homo  post  duplicationem  et  triplicationem  ct  quadrupli- 

calioncm  sibi  factas  a   primo  et  secundo  et  tertio  homine.  Quare  si  dc  40$  accepe- 

rimus medietatem  tertij  quartj  partis,  hoc  est  yj  ,   ucnicnt  17  pro  quantitate  hizan- 
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tiorum  quos  cepit  quartus  homo  ,   ut  superius  inucntum  est.  Aliter  positis  {   {   J   -1 

per  ordinem,  et  inuentis  bizantijs  480  pro  summa  bizantiorum  ipsorum  quatuor  ho- 

minum, extraham  J   de  uno  integro;  ct  pro  |   quod  remauet,  accipiam  medietatem  dc 

480,  et  superaddam  .1  quod  prouenit  ex  ducto  t   in  i,  quod  in  i.,  que  unitates  sunt 

super  iiiioc  uirgis,  erunt  24t  ;   ct  tot  cepit  ex  ipsa  suma  {sic)  primus  homo. 
Rursus  extraham  J   de  uno  integro,  remanent  |;  de  quibus  accipiam  medietatem,  ucniet 

±;  pro  quo  accipiam  {   de  480,  et  superaddam  i   quod  proucuit  ex  ductione  dictarum 

unitatum  insc,  ct  habebo  iei;  et  tot  cepit  secundus  homo.  Item  tollam  J   dc  uno  in- 

tegro, remanebunt  j ;   de  quibus  accipiam  medietatem  tcrti|  partis  ipsarum,  ucniet 

pro  quo  accipiam  octauam  partem  dc  .480.,  ct  addam  similiter  t.,  et  habebo  Ct  pro 

bizuntijs  terti j   hominis.  Adhuc  demam  J   dc  uno  integro,  remanent  \   ;   de  quibus  ac- 

cipiam medietatem  tcrlig  quartg  partis  ipsorum  5,  ucniet  ̂  ;   pro  quo  accipiam  trige- 

ximam  partem  dc  480,  et  superaddam  l,  et  habebo  17.  pro  bizantijs  quarti  hominis. 

Questio  similis  suprascripte  de  tribus  hominibus. 

■   Item  Tres  homines  habebant  bizantios;  et  cum  primus  duplicauerit  bizantios  reli- 

quorum, nec  non  ct  addiderit  eis  medietatem  omnium  que  habebant;  et  secundus  tri- 

plicaucrit  |   bizantios  tertij  ct  primi  hominis,  et  addiderit  cis  tertiam  bizanliorum  ipso- 

rum; ct  Tertius  quadra plicauit  bizantios  reliquorum,  ct  addiderit  eis  quartam  bizan- 

tiorum  ipsorum,  et  habuit  unusquisque  suam  portionem,  scilicet  tertiam. 

Sciendum  est  primum,  quod  quando  aliqua  res  duplicatur,  et  additur  super  eam 

medietas  eius,  tunc  illa  res  sui  dupli  et  dimidij  est  | .   Similiter  curo  aliqua  res  tri- 

plicatur, ct  additur  ei  tertia  pars  sui,  tunc  illa  res  sui  tripli  ct  teriic  eius  est  ~   ■ 
Eodcmquc  modo  cum  aliqua  res  quadruplicatur,  ct  additur  ei  quarta  ipsius  rei,  tunc 

illa  res  cx  quadrujji  sui  et  quarte  est  -y :   quare  ponam  in  ordine  ~   ~   I   * 

tabor  primam  ultimam  regulam  prcdictam;  hoc  est  cuin  multiplicabo  fi  uieibus  10,  ui- 

cibus  i",  que  sunt  sub  uirgis,  ucnient  850.  pro  tertia  parte  totius  summe  eorum;  quos 
multiplicabo  per  3   propter  homines  qui  sunt  tres  ,   et  erunt  bizantij  1550.  pro  tota 

summa:  et  extraham  {   dc  uno  integro,  remanebunt  f;  pro  quibus  accipiam  -   de  2550., 
et  superaddam  bizantios  24,  qui  proucniunt  ex  2   uieibus  3,  uieibus  4.,  que  sunt  super 

uirgis,  erunt  1554;  et  tot  habuit  primus.  Et  extraham  ~   de  uno  integro,  remanebunt 

pro  quibus  accipiam  ■—  dc  2550,  et  superaddam  60,  que  proucniunt  cx  multipli- 
catione de  5   que  sunt  sub  uirga,  uieibus  3,  uieibus  4   que  sunt  super  uirgis,  erunt 

i84fi;  de  quibus  accipiam  hoc  est  multiplicabo  1845  per  2,  ct  diuidam  per  5.;  uel 

quintam  dc  1845,  que  est  369,  multiplicabo  per  2,  quod  est  pulchrius,  uenient  738; 

ct  tot  habuit  secuudus.  Rursus  extraham  ̂    de  uno  integro  ,   remanebunt  yf  ;   pro 

quibus  accipiam  dc  2550,  hoc  est  diuidam  2550  per  17;  et  quod  proucnerit,  multi- 

plicabo per  13,  ucuicnt  1950:  super  que  addam  200,  que  proueniunt  cx  5   uieibus  10 

que  sunt  sub  uirgis,  uieibus  4   que  sunt  super  uirga,  erant  2150;  ct  tot  habuit  ter- 

tius homo  quando  quadruplicauit  bizantios  reliquorum,  et  addidit  ei  quartam  partem. 

Vndc  si  dc  bizantijs  2150  acceperimus  J   cx  tribus  decimis  eorum,  hoc  est  ~   ipsorum, 

ucnient  258;  et  tot  habuit  tertius  homo.  Est  enim  hic  modus  similis  secundo;  quia 

cum  hoc  per  secundum  modum  facere  uoluimus,  extrahemus  2   de  5;  et  3   que  restant, 

multiplicabo  per  10  uieibus  17,  uieibus  3,  et  liatabo  1530;  et  hoc  est  accipere  £   dc 
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1550  (sic);  ct  addam  postea  24  super  1530,  ct  habebo  similiter  pro  bizantijs  primj  ho- 

minis 1554.  Item  extraham  3   de  io.,et  7   que  remanent,  ducam  in  17  uicibus  5,  uicibus 

3,  ct  hahebo  ~   de  2550;  et  sic  possumus  eodem  modo  in  similibus  operarj .[ 

Et  quia  quatuor  inuenti  numeri  sunt  sibi  inuicem  comunicantes  ;   ct  est  senarius  IS 
comu nis  eorum  mensura;  si  diuiscrimus  unumquemque  eorum  per  6,  habebitur  solutio 

huius  questionis  in  minoribus  numeris;  ct  summa  eorum  erit  423,  et  bizantij  primi 

erunt  259.  Secundi  123.  Tertij  .43. 

Epistola  supr ascripti  Leonardi  ad  Magistrum  Theodorum 

phylosophum  domini  Imperatoris. 

Assiduis  rogaminibus  et  postulationibus  a   quodam  mihi  amicissimo  inuitatus  ,   ut 

modum  sibi  componerem  soluendi  subscriptas  auium  et  similium  questiones;  quia  ipse 

tanquam  nouiter  in  hoc  magisterio  educatus,  fortiora  pabula  in  libro  meo  numeri  ap- 

posita pauesccbat,  lac  sibi,  uelut  nouiter  genito  filio,  suauitatis  preparans,  ut  robu- 

stius effectus  capere  ualcat  artiora,  presentem  sibi  modum  inueni,  per  quem  non  solum 

similes  questiones  soluuntur,  verum  ct  omnes  diuersitates  consolaminum  monetarum. 

Et  quia  ipsum  in  illa  scientia  prestantiorem  et  utilem  elegi,  uobis,  reuerende  pater 

domine  Theodore,  imperialis  aulc  sume  (sic)  phylosophe,  mictendum  decreui,  ut  ipso 

perlecto,  que  utilia  sunt,  uestre  celsitudinis  probitas,  resecatis  superfluis,  rcconseruct. 

De  auibus  emendis  secundum  proportionem  datam. 

Quidam  emit  passeres  3   pro  uno  denario,  et  turtures  2   pro  uno  denario,  et  columbam 

i   pro  denarijs  2,  ct  ex  his  tribus  generibus  auium  habuit  aues  30.  pro  denarijs  30. 

Queritur,  quot  anes  emit  ex  uno  quoque  genere:  posui  primum  passeres  30  pro  io  de- 

narijs, et  seruaui  denarios  .20.,  qui  sunt  differentia,  que  est  a   io  denarijs  usque  in  30; 

ct  mutauj  unum  ex  passeribus  in  turturem,  et  fuit  augmentum  in  ipsa  mutatione  { 

unius  denarij;  quia  passer  ualebat  ~   unius  denarij,  et  turtur  ualebat  -J  unius  denarij, 

scilicet  j   unius  denarij  plus  pretio  passeris:  et  mutauj  iterum  uuum  ex  passeribus 

in  columbam  ,   ct  melioratus  sum  in  ipsa  mutatione  denarij  j 1 ,   scilicet  differentia 

que  est  a   £   unius  denarij  usque  in  denarios  2;  et  feci  sextas  ex  ipso  denario  f   l,  et 

fuerunt  sexte  .10.:  et  secundum  hoc  opportuit  me  mutare  passeres  in  turtures  ct  co- 

lumbas, donec  ex  ipsa  mutatione  proucniant  illi  denarij  20,  quos  superius  seruaui  : 

quare  ex  ipsis  feci  sextas,  et  fuerunt  sexte  120;  quas  diuisi  in  duas  partes,  quarum 

una  posset  diuidi  per  10.  intcgraliter,  et  alia  per  l;  et  suma  (sic)  utri  usque  diuisionis 

non  ascenderet  in  30;  ct  fuit  prima  pars  110,  ct  alia  10:  et  diuisi  primam  partem,  | 

scilicet  110  per  10,  ct  secundam  per  1,  et  habui  columbas  H   ct  turtures  10.:  quibus  M.  is  *»•«>. 

extractis  de  auibus  30,  remanserunt  9   pro  numero  passerum ;   qui  passeres  ualent  de- 

narii 3,  et  turtures  10  valent  denarii  5,  et  columbe  .11.  ualent  denarii  .22;  et  sic  ex  istis 

tribus  generibus  auium  habebuntur  aues  30  pro  30  denarijs,  ut  qucsilum  est. 

De  eodem. 

Et  si  uolumus  habere  aues  29  pro  deuariis  29,  eodem  modo  possumus  operari,  vi- 

delicet pretium  29  passerum,  qui  sunt  aues  uiliores,  extrahemus  dc  denariis  29,  et  de 

reliquis  faciemus  sextas,  et  erunt  sexte  lic;  quas  diuidemus  iterum  in  duas  partes  , 

quarum  una  diuidatur  intcgraliter  per  10,  ct  altera  per  1;  ct  summa  utriusque  diui- 

sionis non  ascendat  in  29.;  que  partes  dupliciter  fleri  possunt:  primum  ut  prima  pars 
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sit  HO,  secunda  6;  et  diuidatilur  ito  per  10,  ucnient  columbe,  ii.j  et  0   diuidanlur  per 

1,  ucnient  turtures  .0.;  quibus  extractis  de  19,  remanent  ii  pro  numero  passerum:  uel 

no  diuidemus  in  loo  et  in  is;  et  diuideinus  100  per  io,  et  10  per  i,  et  habebimus  co- 

lumbas .10  et  turtures  io;  relique,  que  sunt  usque  in  20.,  scilicet  3,  erunt  passeres; 

et  sic  soluta  est  bec  questio  dupliciter. 
Item  de  au  ibus. 

Et  si  uolumus  baberc  aues  is  pro  denarijs  is,  hoc  esse  non  posse  sine  fractione 

auium  demonstrabo.  Verbi  gratia:  si  extrasero  pretium  15  passerum  de  denarijs  15;  et 

de  residuis  denarijs  faciam  sertas,  que  sunt  oo,  non  |>oterunt  diuidj  in  duas  partes, 

quarum  una  diuisa  per  10,  et  altera  per  1,  ucuiut  numerus  integer  er  ipsis  duabus  di- 

uisionibus,  qui  sit  minor  de  15.:  crempli  causa:  si  diuiscro  60  in  50  et  in  io;  et  di- 

uiscro  50  per  10,  et  io  per  l,  ueniente  {sic)  ex  ipsis  duabus  diuisionibus  5   et  io;  qui- 
bus insimul  iuuetis  faciunt  15,  scilicet  summa  omnium  auium;  et  sic  nou  caderet  aliqtus 

passer  in  hac  emptione;  quia  columbe  5   ualent  denarios  10,  et  turtures  io  ualent  de- 

narios 5 ;   et  sic  ex  his  duobus  generibus  auium  tantum  habentur  aues  15  pro  de- 

narijs 15;  et  nec  est  numerus  aliquis  alius  iufra  co  maior  quam  5« ,   qui  integraliler 

diuidatur  per  10;  et  minor  co  hic  locum  non  habet;  quia  si  poneremus  10  pro  una 

parte,  remanent  pro  alia  parte  20:  unde  si  40  diuidantur  per  10,  et  sn  per  i,  egre- 

derentur ex  infrascriptis  duabus  diuisionibus  24  aues;  que  locum  non  habent  ,   cum 

delieant  esse  15.  Sed  si  uolemus  frangere  aues,  diuidemus  oo  supradicta  in  55  et  in 

5,  et  diuidemus  55  per  io,  uenient  columbe  j   5;  et  diuidemus  5   per  I,  uenient  turtures 

is  rr,i.  5.  Extractis  itaque  columbis  j   5   et  turturibus  5   de  auibus  |   15,  remanebunt  jusseres 

I   4,  quorum  pretium  est  denarius  1   et  semis;  et  pretium  5   turturum  est  denarij  -J  2; 

et  pretium  columbarum  A   5   est  denarij  tl;  et  sic  ex  his  tribus  generibus  auium  ba- 

llentur aues  15  jjro  denarijs  .15. 

Et  si  uolumus  habere  aues  15  pro  denarijs  io,  hoc  inlegralitcr  poterit;  quia  ex- 

tractis denarijs  5,  scilicet  pretium  jiasscrum  15,  de  denarijs  io,  remanent  denarij  II, 

qui  sunt  sexte  oo;  quibus  diuisis  in  oo  et  in  o,  diuidetur  co  integraliter  per  io,  et 

0   ]>cr  l;  et  ex  ipsis  diuisionibus  uenient  columbe  o   et  turtures  6.  ;   relique  que  sunt 

usque  in  15,  scilicet  3,  sunt  jiasseres;  et  sic  jiossumus  in  omnibus  similibus  ojicrari. 

Sed  ut  ea  que  dixi  liquidius  sapientia  ucstra  intclligat,  aliam  huiusinodi  proponam 

questionem.  Videlicet  ut  jiasseres  3   dentur  jiro  uno  denario;  et  columba  ualeat  de- 
narios x;  et  perdix  ualeat  denarios  3 ;   et  uolo  et  his  tribus  generibus  auiuin  aues 

30  jiro  denarijs  30  habere.  Extraham  quidem  supradicto  modo  de  denarijs  30  pretium 

jiasscrum  30,  quod  est  .10.,  remanebunt  denarij  20,  quos  scruabo;  cl  mutabo  unum 

ex  jiasscribus  in  columbam,  et  erit  melioratio  denarius  1 1,  scilicet  5   tertie  unius  de- 
narij; eL  mutabo  iterum  alium  jiasscrcm  in  jierdicem,  et  erit  melioratio  cius  denarii 

|   2,  hoc  est  tertie  8,  que  sunt  differentia,  que  est  a   pretio  unius  jiasscris  usque  in 

j, retium  unius  perdicis;  et  faciam  tertias  ex  denarijs  20  screatis,  et  erunt  tertie  oo; 

quas  diuidam  in  duas  jiartes,  quarum  una  diuidatur  integraliter  jirr  8,  et  alia  jier 

5;  et  que  ex  utraque  diuisiune  jierueucrit,  uon  ascendant  in  3o;  eritque  una  illarum 

duarum  jiarlium  40,  et  altera  20:  et  diuidam  40  jier  8,  uenient  jierdices  .5;  et  diuidam 

20  jier  5,  ucnient  columbe  4:  relique,  que  sunt  usque  in  30,  scilicet  21,  sunt  jiasseres. 
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Item  passeres  5   ualcut  denarium  1,  ct  turtures  3   dentur  pro  uno  denario,  et  co- 

lumba ualeat  denarios  2,  ct  perdix  ualcat  denarios  3;  et  uolo  ex  bis  qtialuor  gene- 

ribus nuiiim  habere  aues  24  pro  denarijs  24:  ponam  pretia  uniuscuiusque  generis  auiuin 

in  ordine,  videlicet  £   ct  |   ct  2   et  3,  ut  in  margine  cernitur;  ct  extraham  pretium  unius 

passeris  de  pretio  cuiusque  reliquorum  trium  generum,  scilicet  £   de  £   et  dc  2   et  de 

3   ;   ct  residua  ponam  super  ipsa  pretia  per  ordinem  ,   et  habebo  ̂    super  J   ct  £   l   , 

scilicet  ££  super  2,  et  J   2,  scilicet  £|  super  3:  deinde  pretium  24  passerum  extraham 

de  denarijs  21,  remanebunt  denarij  £   io;  quos  multiplicabo  per  is,  ut  faciam  cx  eis 

quindecimas,  sicut  sunt  diffcrcntic  suprascriptc,  eruut  ̂    288;  quas  diuidam  in  tres 

partes,  quarum  |   una  intcgraliter  diuidatur  per  42,  et  altera  per  27,  et  tertia  per  2; 

quia  melioratio  mutationis  unius  passeris  in  perdicem  est  *'■,  et  melioratio  mutationis 
passeris  in  columbam  est  }£ ;   ct  melioratio  mutationis  passeris  in  turturem  est  —   : 
et  ideo  diuidende  suiit  fs  in  tres  partes,  quarum  una  diuidatur  intcgraliter  per 

42,  secunda  per  27,  tertia  per  2;  et  quod  ex  ipsis  tribus  diuisiouibus  prouenerit,  cadat 

infra  numerum  auium  emptarum,  scilicet  infra  24;  quod  poterit  ficrj  dupliciter:  primum 

dc  2SS  extraham  quadruplum  dc  42  ct  dc  27,  scilicet  ios  et  108,  que  sunt  in  summa 

27G;  et  remanebunt  pro  tertia  parte  12:  et  diuidam  168  per  42,  et  ios  per  27,  et  12 

per  2,  ucnient  perdices  .4.,  et  columbe  4.,  ct  turtures  .0.,  que  sunt  in  summa  aues  14.; 

relique  que  sunt  usque  iti  24,  scilicet  10,  erunt  passeres.  Ycl  aliter:  ponam  pro  prima 

parte  quincuplum  dc  42,  pro  quo  habebuntur  perdices  5;  et  pro  secunda  parte  ponam 

duplum  de  27,  pro  quo  habebuntur  columbe  2;  et  ex  ipsis  2SB  remanebunt  24  ,   que 

sunt  duodecuplum  dc  2,  pro  quo  duodccuplo  habebuntur  turtures  .12;  relique  uero  que 

sunt  usque  111  24  aues,  scilicet  5,  erunt  passeres;  ct  sic  possumus  in  similibus  etiam 

ct  iu  consolamine  monetarum  et  bizautiorum  operari;  quod  quandocumquc  vel  pla- 
cuerit dominationi  uestre  liquidius  declarabo. 

De  compositione pentagonj  cquilateri  in  triangulum  equicrurium  datum. 

Libet  etiam  solutionem  subscriptg  questionis,  quam  nuper  inucni  lumine  uestre  cor- 

rectionis transmittere.  Videlicet  cum  in  triangulo  equicrurio  noto  protractum  sit  pen- 
lugouum  equilatcrum,  qualiter  inucnialur  longitudo  ipsius  lateris,  demonstrabo.  Esto 

trigonum  .abe.,  cuius  unum  quodque  latus  a   b   et  a   c   sit  10,  incusura  et  basis  .b  c. 

sit  12,  et  in  ipso  trigono  protractum  sit  pentagonum  cquilaterum  a.  d.  e.  f.  g;  et  uolo 

inueuire  longitudinem  unius  cuiusque  lateris  pentagonj:  protraham  primum  in  trian- 

gulo abe  perpendicularem  .a  h.,  que  erit  nota,  cum  nola  sint  latera  ab  ct  b   /t;  et 

erit  longitudo  cius  8;  ct  a   puncto  d   super  latus  . b   c.  protraham  cathetum  di,  que  equi- 

distahit  catheto  a   h‘f  quare  triangulus  . d   bi.  similis  est  triangulo  .a  bh.i  quare  proportio 
.ib.  ad  bd  est  sicut  proportio  Ji.b.  ad  . b.a .,  nec  non  et  proportio  .i.d.  ad  .d.b.  est  sicut 

proportio  ha.  ad  . ab.\  sed  ha  cx  ab  est  £,  quare  et  4   d.  est  £   cx  ,d.b.  Et  est  b   h 

ex  b   a   f ,   cum  b   a   sit  to,  et  b   h   sit  .6.,  scilicet  medietas  |   cx  bc ,   erit  et  .i.b  cx  b   d. 

|.  Et  quia  latera  pentagonj  a   d   et  a   g   sunt  sibi  inuicein  equalia,  si  auferatur  a   d 

ex  a   b ,   ct  a   g   ex  a   c .,  remanebunt  recte  d   b   ct  g   c   sibi  inuicein  equales:  sunt  enim 

. gf .   et  .de  equales;  duc  ergo  recte  g   c   ct  g   /.  duabus  b   d   ct  d   e   sunt  equales;  et 

angulus  fcg.  angulo  .ebd.  est  cqualis,  cum  equicrurium  sit  trigonum  . abe quare 

basis  bc.  basi  .c/ est  cqualis;  est  enim  bh  equalis  ch.:  unde  si  ex  bh  auferatur 
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.be.t  ct  cx  ch  auferatur  .c.  remanebit  f   h.  cqualis  die:  his  itaque  omnibus  intellectis, 

ponam  unum  quodque  latus  pentagonj  rem,  ct  erit  e   h.  medietas  rei;  quare  .be.  erit 

.6  minus  medietate  rei;  ct  auferam  a   d   ex  a   b,  scilicet  rem  de  .10.,  remanebit . db .   io 

minus  re;  de  quibus  accipiam  -,  et  habebo  pro  catheto  .di.  8   minus  i   rei.  Et  ac- 

cipiam rursus  J   cx  d   b ,   et  hahebu  .0  minus  |   rei  pro  linea  .bi.,  est  enim  et  be.  fi 

minus  medietate  rei:  quare  si  auferamus  b   i   ex  b   ey  remanebit  de.  ̂    rei;  et  sic  erant 

latera  triangulj  . d.e.i .   nota:  ct  quia  angulus  .d.i.e  est  rectus,  erunt  quadrata  laterum 

di  ct  i   e   cqualia  quadrato  linee  d   e.;  quod  quadratum  est  census,  cum  de  sit  res: 

quare  multiplicabo  di,  scilicet  8   mitius  |   rei,  in  se,  uenient  dragme  64  et  ||  census 

minus  rebus  J   12;  et  multiplicabo  d.e scilicet  -5  rei,  111  sc  ,   et  ucniet  census; 

quam  addam  super  census  ct  dragmis  ci,  diniinu lis  rebus  \   12,  et  habebo ||  census 

ct  dragmas  64,  diminutis  rebus  \   12,  que  equantur  censui,  scilicet  quadrato  laterri 

.de.:  unde  si  addidero  utrique  parti  res  |   12,  et  tollam  ab  utraque  pa»*tc  ~   census, 

remanebunt  £   census  ct  res  \   12  ,   que  equantur  dragmis  64.  Et  ut  hec  reducantur 

ad  censum  unum,  multiplicanda  sunt  omnia  que  habentur  per  f   2,  ct  erit  census  ct 

res  }   36,  que  equantur  dragmis  *   182;  et  sic  reducta  est  questio  ad  unam  cx  regulis 
algebre.  Ynde  si  ad  solutionem  quesiti  liquidius  ucnirc  nolumus,  ponam  pro  ccusu 

quadratum  .k.l.m.n.,  cuius  unumquodque  latus  sit  equate  lateri  pentagoni  supradicli; 

et  ducam  secundum  rectitudinem  latera  .k  n.  ct  /   m   iu  puncta  .p.o;  et  fit  unaquequr 

rectarum  ♦«©.  et  .m.o.  *   3G  ;   et  diuidatur  recta  m   o.  ad  puuetuin  .q.  in  duo  equa,  et 

erit  .m.q.  f   18:  ct  quoniam  quadratum  k   m   est  census,  erit  latus  .m.n.  res;  et  unum- 

quodque laterum  /1  p   et  .m  o.  est  |   36;  quare  tota  superficies  n   o.  est  res  i   36  :   cui 

superficiei,  si  addatur  quadratum  k   m,  erit  tota  superficies  rectiangula  .A*  o.  |   census 
et  res  }   36;  que,  ut  superius  inueuctum  est,  equantur  dragmis  J   i82:  ergo  superficies 

ko  est  dragme  *   182.;  que  superficies  prouenit  ex  kl  in  /o;  sed  k   l   cqualis  est  recte 
l   m.;  ergo  ex  ductu  /m.  in  do.  proucnitmt  |   182;  quibus  si  addatur  multiplicatio  ex 

mq.  in  sc,  lioc  est  cx  |   18,  egredientur  ~   517  pro  quadrato  linee  d   q.  \   de  quorum 

radice,  que  est  secundum  propinquitatem  22  et  minuta  44  ct  secunda  33  et  tertia  15 

et  quarta  7,  si  auferatur  linea  m   q.,  scilicet  f   18,  remanebunt  pro  quantitate  rei  ./n*., 

hoc  est  pro  quantitate  unius  cuiusque  lateris  pcnlagouj,  4   et  minuta  27  et  sccuuda 

24  ct  tertia  40  ct  quarta  50.  luuerti  etiam  bis  diebus  alias  solutiones  super  similibus 

questionibus,  quas  dominationi  ucslre,  quandocumque  placuerit,  destinabo. 

Modus  alius  subtendi  similes  questiones . 

iTcm  pono  solutionem  sequentis  questionis  per  quemdam  pulchrum  modum.  Nam 

questio  talis  est.  Quinque  homines  denarios  habent,  ex  quibus  primus  cum  medietate 

denariorum  secundi  habet  12.  Secundus  cum  £   denariorum  tcrlij  hominis  habet  is. 

Tertius  cum  {   denariorum  quartj  habet  im.  Quartus  cum  £   denariorum  quinti  habet 

20.  Quintus  cum  J   denariorum  primj  habet  23:  ponam  hos  quinque  homines  in  ordinem, 

et  sub  unoquoque  ponam  suam  petitionem,  ut  hic  cernitur. 
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Et  incipiam  a   2,  qui  sunt  sub  uirga  primi  hominis,  et  multiplicabo  2   per  12,  qui 

sunt  super  ipsum  primum,  erunt  24;  de  quibus  tollam  multiplicationem  de  t,  quod 

est  super  2,  in  15,  remanebunt  9.;  que  multiplicabo  per  3,  que  sunt  sub  uirga  se- 

cundi hominis,  erunt  27;  quibus  addam  multiplicationem  de  t,  quod  est  super  2,  in 

t,  quod  est  super  3   ductam  in  .18,,  que  sunt  super  tertium  hominem,  erunt  45.;  que 

ducam  iu  4,  que  sunt  sub  uirga  eiusdem  tertij  hominis,  erunt  180;  de  quibus  tollam 

id  quod  prouenit  cx  ducto  t,  quod  est  super  2,  in  l   quod  est  super  3,  in  t   quod 

est  super  4,  quod  iu  20,  remanebunt  160;  que  ducam  in  5,  que  sunt  sub  uirga  quarti 

hominis,  erunt  soo;  quibus  addam  23,  que  proueniunt  ex  ducto  1,  quod  est  super  2, 

in  1   quod  est  super  3,  |   quod  in  1   quod  est  super  4,  quod  in  t   quod  est  super  5,  M-  ** 
quod  in  23  ,   erunt  H23  ;   que  multiplicaln»  per  0   ,   que  sub  uirga  quintj  hominis  , 

erunt  493$  ,   que  seruabo  super  primum  hominem.  Et  operabor  similiter  in  reliquis 

<jua tuor  hominibus  ,   videlicet  multiplicabo  3   ,   que  sunt  sub  uirga  ,   per  15  ,   et 

tollam  semel  18,  et  residuum  multiplicabo  per  4,  erunt  ios.;  quibus  addam  multipli- 

cationem de  1   quod  est  super  3,  in  1   quod  est  super  4,  ductam  in  .20.,  erunt  128; 

que  ducam  in  5,  ct  tollam  23,  que  ueniunt  cx  uno  quod  est  super  4,  quod  in  1   quod 

est  super  5,  quod  in  23,  remanebunt  617;  que  ducam  iu  6,  que  sunt  sub  uirga  quinti 

hominis,  erunt  3702;  quibus  addam  12.,  que  proueniunt  ex  1   quod  est  super  3,  in  t 

quod  est  super  4,  quod  in  1   quod  est  super  5,  quod  in  1   quod  est  super  0,  quod 

iu  12,  erunt  3714  ;   que  ducatu  in  2   que  sunt  sub  uirga  primj  hominis,  erunt  7428, 

que  seruabo  super  secundum  hominem.  Rursus  multiplicabo  4,  que  sunt  sub  uirga, 

per  18,  et  tollam  semel  20,  residuum  multiplicabo  per  5,  ct  addam  23  ,   que  prouc- 

uiunt  ex  1   quod  est  super  4   ,   in  1   quod  est  super  5,  quod  iu  23;  et  totum  illud 

multiplicabo  per  6   que  sunt  sub  uirga,  erunt  loos;  dc  quibus  tollam  12,  que  pro- 

ueniunt  cx  1   quod  est  super  4,  in  i   quod  est  super  5,  quod  in  i   quod  est  super 

c,  quod  iu  12,  remanebunt  !6S6;  que  ducam  in  2   que  sunt  sub  uirga  ,   erunt  3372  ; 

quibus  addam  15,  que  proueniunt  ex  1   quod  est  super  4   ,   in  l   quod  est  super  5   , 

quod  in  i   quod  est  super  c   ,   quod  in  1   quod  est  super  2   ,   quod  in  15  ,   quod  in 

la  («c),  erunt  3387  ;   que  ducam  in  3   que  sunt  sub  uirga,  erunt  10161,  que  seruabo 

super  tertium  hominem.  Et  cura  eodem  modo  operatus  fuero  in  inucnctionc  quartj 

et  quintj  numeri,  habebo  super  quartum  hominem  11268,  et  super  quintum  15760  : 

deinde  multiplicabo  2   per  3,  que  per  4   ,   que  per  5,  que  per  G   que  sunt  sub  uir- 
gulis,  erunt  520;  ct  multiplicabo  .1.  quod  est  super  2,  in  i   quod  est  super  3,  quod 

in  1   quod  est  super  4   ,   quod  in  1   quod  est  super  5,  quod  in  1   quod  est  super  6   , 

uenient  1;  quod  addam  cum  720,  cum  propositorum  Immitium  numerus  sit  inpar;  quia 

si  csscl  par,  tolleretur,  et  erunt  721;  in  quorum  regula,  que  est  ‘   dc  103,  diuidendi  sunt 
suprascripti  numeri  per  ordinem,  et  halwho  quantitates  uniuscuiusque  eorum,  ut  su- 

perius in  questione  cernitur. 

Iruiestigatio  unde  procedat  i   nuent  io  suprascripta . 

Et  si  unde  talis  inuentio  procedat  |   habere  uolueritis,  nobis  illud  ,   lauquam  do-  r,'i.  is 
initio  ueiieratido  mittere  procurabo.  Soluuntur  etiam  similes  questionis  aliter,  ut  iu 

libro  meo  denominato  uestra  sapientia  poterit  iuucnirc.  Et  si  super  denarios  unius 

cuiusque  adderetur  eadem  pars  denariorum  reliquorum  quatuor  hominum ,   que  ad- 
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clilur  in  dictu  questione  unicuique  tlc  suo  consequente,  et  haberet  priinus  12,  Secun- 

dus 15,  et  cetera  ut  supra,  tunc  questio  esset  insolubilis,  nisi  concederetur ,   primum 

habere  debitum;  quod  debitum  esset  (3.  Et  Secundus  haberet  ;   3.  Tertius^ 

ii.  Quartus  j   ~   ts.  Quintus  ̂    to. 
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Incipit  liber  quadratorum  com/tositus  d   leonardo  pisano. 

Anni.  M.  CC.  XXI ' 

Cvm  Magister  dominicus  pedibus  celsitudinis  uestrc,  princeps  gloriosissime  domine 

•   F.,  me  pisis  duceret  presentandum,  occurrens  Magister  Johannes  panormitanus,  ques- 
tionem mihi  proposuit  infrascriptam,  non  minus  ad  geometriam  quam  ad  numerum 

pertinentem;  vt  inuenirem  numerum  quadratum,  cui  quinque  additis  uel  diminutis, 

scraper  inde  quadratus  numerus  oriretur  :   super  cuius  questionis  solutione  a   me  iam 

inucuta  considerans,  uidi  quod  habebat  originem  solutio  ipsa  ex  multis  que  quadratis 

et  inter  quadratas  numeros  accidunt.  Nuper  autem  cum  relationibus  pisis  positis,  et 

aliorum  reddeuntium  ab  imperiali  curia,  intellexerim  quod  dignatur  uestra  sublimitas 

maiestas  legere  super  librum  quem  composui  de  numero,  et  quod  placet  uobis  audire 

aliquotiens  subtilitates  ad  geometriam  et  numerum  contingentes;  remeraorans  in  ues- 

tra curia  et  a   uestro  phylosopho  suprascriptam  milii  propositam  questionem,  ab  ea 

sumpsi  materiam,  et  opus  incepi  ad  ucstrum  honorem  condere  infrascriptum  ,   quod 

uocari  librum  uolui  quadratorum,  ueniam  postulans  patienter,  si  quid  in  eodem  plus 
uel  minus  iusto  uel  necessario  continetur,  cum  omnium  habere  memoriam,  et  in  nullo 

peccare  sit  diuinitatis  potius  quam  humanitatis;  et  nemo  sit  uitio  carens  et  undique 

circumspectus. 

Consideravi  super  originem  omnium  quadratorum  numerorum,  et  inucni, ipsam  egredi 

ex  ordinata  imparium  ascensione.  Nam  unitas  quadrata  est,  et  ex  ipsa  efficitur  primus 

quadratus,  scilicet  unum;  cui  unitati  addito  ternario  facit  secundum  quadratum,  sci- 

licet cuius  radix  est  s.;  cui  etiam  additioni,  si  addatur  tertius  impar  numerus,  scilicet 

5,  tertius  quadratus  procreabitur,  scilicet  9,  cuius  radix  est  3.;  et  sic  semper  per  or- 

dinatam imparium  collectionem  ordinata  consurgit  et  series  quadratorum.  Vnde  cum 

uolunius  .n.°*  quadratos  numeros  inuenire,  quorum  additio  faciat  quadratum  numerum, 
accipiam  qualem  uolucro  quadratum  imparem,  et  habebo  ipsum  pro  uno  ex  duobus 

dictis  quadratis;  reliquum  iuueuiam  ex  collectione  omnium  imparium  ,   qui  sunt  ab 

unitate  usque  ad  ipsum  quadratum  imparem.  Verbi  gratia  :   accipiam  9   pro  uno  ex 

dictis  duobus  quadratis,  reliquus  habebitur  ex  collectione  omnium  imparium,  qui  sunt 

sub  .9.,  scilicet  dc  t   et  3   et  5   et  7.,  quorum  summa  est  16,  qui  est  quadratus;  quo 

addito  cum  9.  egredientur  25.,  qui  numerus  est  quadratus.  Et  si  geometrica  uti  uo- 

lumus  demonstratione,  adiaccant  quotcumque  numeri  impares  ab  unitate  per  ordinem 
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ascendendo,  donec  extremus  eorum  quadratus  fiat,  et  sint  .ab.  ,bc .   .cd.  .de  .ef 
a   .   *• 

et  sit  .ef.  quadratus:  cl  quoniam  ef.  est  quadratus,  et  .ne.  est  quadratus,  cum  pro- 

creetur ex  ordinata  collectione  imparium  .ab.  et  .b  c.  et  .cd.  et  be .;  et  totus  .af.  nu- 
merus est  similiter  quadratus;  et  sic  ex  duobus  quadratu  a   e   ct  e   f.  fit  quadratus  .af. 

Item  aliter  accipiam  aliquem  quadratum  parem,  cuius  medietas  sit  par  |   ut  30,  cuius 
medietas  est  is;  et  auferam  ab  eo,  ct  addam  eidem  .1.,  egredientur  17  et  49,  qui  sunt 

impares  numeri  ct  continui,  cum  nullus  impar  numerus  cadat  inter  eos  :   ex  liomm 

quoque  addictione  progrcatur  («c)  36,  qui  est  quadratus;  ct  ex  addictione  reliquorum 

imparium,  qui  sunt  ab  uno  usque  in  15,  procreatur  64;  ex  quibus  duobus  quadratis 

procreatur  ido,  qui  est  quadratus,  ct  procreatur  cx  collectione  imparium  numerorum, 
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mil  ■•Uili  frriunl  16  |.ru  icrnnitu  *|«i- 

ilnilii;  il*  qil«nl  n   addulrri*  rum  9   ,   l>4- 
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qui  sunt  ab  uno  usque  in  io.  Vel  accipiam  quadratum  numerum  imparem,  cuius  tertia 

pars  sit  integra,  ut  81.,  cuius  tertia  est  27;  et  accipiam  ipsum  27  cum  duobus  im- 
paribus numeris,  quibus  ipse  est  medius,  scilicet  23  et  20;  et  hi  tres  numeri  coniuncti 

faciunt  .81.,  qui  est  quadratus;  et  ex  alijs,  qui  sunt  ab  uno  usque  in  23,  egredientur 

144,  cuius  radix  est  12:  additis  ergo  144  cum  81  exit  summa  collectionis  imparium  nu- 

merorum, qui  sunt  ab  uno  usque  in  29,  scilicet  225;  qui  numerus  est  quadratus,  ct 

est  eius  radix  15.  Simili  quoque  modo  possunt  inueniri  quatuor  et  plures  continui 

impares  numeri,  ex  quorum  collectione  procreatur  quadratus  numerus;  et  cx  reliquis, 

qui  sunt  sub  ipsis  usque  ad  unitatem,  procreabitur  alius  quadratus;  et  ipsi  duo  qua- 
drati facient  semper  quadratum  numerum.  Similiter  inucnj,  unum  quemque  quadratum 

excedere  ipsum  quadratum,  qui  ante  cuin  est  immediate»  secundum  quantitatem  ad- 

dictionis radicum  ipsorum.  Verbi  gratia  :   121,  cuius  radix  est  .11.,  excedit  100,  cuius 

radix  est  10,  secundum  quantitatem  addictionis  de  10  et  11,  scilicet  radicum  ipsorum. 

Quare  unus  quisque  quadratus  excedit  secundum  quadratum  autc  ipsum,  secundum  quan- 

titatem quadrupli  radicis  quadrati  ,   qui  est  iu  medio  eorum,  ut  117  qui  excedit  81 

iu  quadruplum  de  10;  et  sic  possunt  inucnirj  diflercntie  que  sunt  inter  quadratos  per 

distantiam  radicum  ipsorum.  Et  quando  duc  continue  radices  aggregate  faciunt  qua- 

dratum numerum,  tunc  quadratus  maioris  radicis  equabitur  duobus  quadratis.  Simi- 

liter quando  quadruplum  alicuius  radicis  est  quadratus,  tunc  quadratus  sequentis  radicis 

equabitur  duobus  quadratis,  quorum  unus  erit  ille  qui  creatus  est  ex  quadruplo  pre- 

dicto,  et  alius  est,  cuius  radix  est  uno  minus  radice  quadruplicata.  Yt  si  quadrupli- 

cetur 9,  egredietur  .36.  Ergo  100,  cuius  radix  est  .10.,  cquatur  64,  cuius  radix  est  8.  et 

36  qui  fuit  quadruplum  de  9.  Et  nola,  quia  ex  quadruplicatiouc  alicuius  numeri  non 

egredietur  quadratus  nisi  ipse  fuerit  quadratus  quia,  ut,  Euclides  ostendit,  cum  pro- 

portio numeri  ad  numerum  est  sicut  proportio  quadratorum;  tunc  factus  ex  multi  [di- 

catione eorum  quadratus  eorum;  et  quia  .4.  quadratus  est,  oportet  ut  fiat  quadratus 

ille  numerus  quem  multiplicat,  ut  factus  cx  eis  sit  quadratus.  Et  sic  possumus  mul- 

timode tres  quadratos  numeros  inucnire,  quorum  unus  semper  equabitur  reliquis  ag- 
•!**•  *»nl  1.  S   5.  7.  9.  II.  12.  IS.  17.  19.  21.  23. i   »1  rin»«  additi  fuiiMl  144.  jin»  (artio  iinikiv  Ijutilrilo  ’   cl  idilc  cuin  iiuani  [irdulomm  duorum  qiudrtlortc»  , 

qua  *»i  25,  lwW>ii  169  pru  •   linum  trium  qtuJr.t»run>:  rl  i»l»  modu  mumif.  qiurlimi  quadrulam,  , amendo  «nane 1   imfurr»  ,   qui  tunt  *)■  1   titque  in  169,  «<  innetur*  q«*rlui» 

<|'.i*il  nliiau  r.ie  7uS6  ;   »1  «manu  ,   rrdinoruni  iriain  iiiibi.  nium  erxldilt,  que  r»l  169,  erit  MUUI  «unia»  72t5;  «t  iil»  omhIo,  el  ex  pctdirla  «utiu  iuumiri  qot*>* 
quadratur,  potiendi, imuiri  impare  •   uuiarrn»,  qui  «uui  ali  1   iiu|«  iu  7225  ,   «t  lUUcnixi  pro  quinto  quadrato  rnruau  13046444  ;   cui  qikinlu  ntamrru,  ,i  addideri»  ,nmio»«i.  ;•'< 
rl.imm  qiwlmic  ,   hal.rLi.  pro  «uniai*  oaiaiuw  5   nuainuruai  qmdrjf.iruiM  l|l>53769;  rl  i«lo  aiud»  pilrru  plurn  •|iu.lnl'>.  uunirro.  iaiarairr. 
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gregatis.  Sed  unde  oriatur,  omnem  quadratum  excedere  |   quadratum  antecedentem  sibi, 

secundum  quantitatem  addictionis  nidicum  ipsorum,  ut  diximus  ,   patebit  si  radices 

eorum  ponamus  iu  lineas  ab  et  b   g.  Et  quoniam  ab  et  bg  sunt  numeri  continui, 

erit  unus  eorum  maior  alio  i.  Sit  ergo  bg  uno  plus  quam  ab,  et  auferatur  ex  b   g 

unitas  d   g.y  remanebit  .b  «/.«qualis  .ha.:  et  quoniam  .b  g.  numerus  diuisus  est  induo, 

scilicet  ili  bd  e   t   d   g,  erit  multiplicatio  .b  d.  in  se  cum.  r/gin  se  et  cum  duplo  d   g. 

ili  ,bd.  cqualis  multiplicationi  in  se.  Sed  multiplicatio  b   d   iu  se  equatur  multi- 
plicationi ab  iu  se.  Ergo  quadratus  qui  fit  a   numero  .b  g.  superbabundat  eum,  qui 

Ut  a   numero  .ab.,  secundum  quantitatem  multiplicationis  gd  in  sc  et  dupli  .gd.  in 

b   d.  Sed  multiplicatio  .d g.  in  sc  est  unus,  qui  est  cqualis  unitati  -d  g.t  uel  est  eadem; 

et  multiplicatio  dupli  .d g.  in  .b  d.  facit  duplum  ox  b   d cura  .dg.  sit  .1.;  ergo  duplum 

.b  d.  est  .ad. }   ergo  quadratus,  qui  fit  a   numero  b   g,  excedit  quadratum  qui  fit  a   nu- 

mero .ab.,  secundum  quantitatem  addictionis  radicum  eorum,  que  sunt  .a  0.  et  b   g.  j 

quod  opportebat  ostendere. 

Aliter  quoniam  bd  numerus  equatur  numero  ,ba.f  erit  totus  ad  diuisus  in  duo 

equa  super  punctum  b.,  cui  addita  est  unitas  .d  g.;  erit  ergo  multiplicatio  d   g   in  ag 

cum  quadrato  qui  fit  a   radice  .ab.  cqualis  quadrato  qui  fit  a   radice  quare  qua- 

dratus, qui  fit  a   numero  b   g,  excedit  quadratum  qui  fit  i   numero  a   b,  secundum  id 

quod  fit  cx  ductu  dg  in  .a  g.  Sed  dg  in  ag  facit  numerum  -ag.,  cunirfgsit  unum. 

Ergo  quadratus  b   £   excedit  quadratum,  qui  fit  ab  .a  b.,  secundum  addictionem  radicum 

ipsorum;  que  addictio  est  numerus  .a  g.  Similiter  ostendetur,  omnem  quadratum  exce- 
dere omnem  quadratum  minorem  sui,  secundum  multiplicationem  superhabundanlig 

radicum  ipsorum  in  addictionem  utriusque  radicis.  Verbi  gratia:  sint  due  radices  duorum 

quorumlibet  quadratorum  a   g   et  g   b.;  et  sit  gb  maior  quam  a   g.,  secundum  numerum 

.d  b.  Quare  multiplicatio  a   g   in  se  cum  d   b   in  a   b   equatur  multiplicationi  ,g  b.  in  se; 

ergo  quadratus,  qui  fit  a   numero  .g  b.t  excedit  quadratum  qui  fit  ab  .ag.  in  id  quod 

radix  gb.  excedit  radicem  a   g.  ductum  iu  ulramque  radicem,  scilicet  in  hoc  quod  fit 

ex  ductu  d   b   irt  a   b ;   quod  opportebat  ostendere. 

Est  enim  alitis  modus  inueniendi  duos  quadratos  faticnlcs  coniunctum  ex  eis  nume- 

rum quadratum,  qui  in  x"  euclidis  repetitur.  Adiaceant  duo  quadrati  numeri  simul 
pares  uel  impares  ab.  b   g.;  quare  conpositum  cx  eis  ag  erit  par;  et  esto  a   b   maior 

quam  .bg.,  ct  diuidalur  ag  iu  duo  equa  secundum A. Numerus  ergo  integer  est  .ad.,  cum 

sit  medietas  numeri  a   g.  Et  extracto  a   d   cx  ab.  numero,  remanebit  d   b   numerus  integer. 

Et  quoniam  a   g*  numerus  diuisus  est  cquuliter  |   et  inequaliter  in  .d.b.,  erit  multiplicatio 
ab  in  bg  cum  quadrato  qui  fit  a   numero  .d  b.,  cqualis  quadrato  qui  fit  a   numero 

t/ g.;  sed  id  quod  fit  cx  ductu  .ab  iu  bg  quadratus  est,  cum  quadrati  sint  numeri 

a   b   ct  b   g.,  quadratus  est  etiam  id  quod  fit  a   numero  d   b.;  ct  sic  inuenti  sunt  duo 

quadrati  facientes  coniunctum  ex  eis  quadratum  numerum,  ipsum  videlicet  qui  fit  a 

numero  d   g.;  quod  opportebat  facere. 

Volo  demonstrare  quare  ex  ordinata  imparium  collectione,  ab  uno  incipiendo  iu 

inii  tum.  egrediatur  ordinata  series  quadratorum  :   adiaceant  numeri  continui  ab  uni- 

tate .A.  quotcumque  bg.  gd.  d   e.  ez.  z   i.,  et  componatur  .b  g.  cum  .A.  unitate,  et  egre- 
diatur numerus  similiter  componatur  unusquisque  numerus  cum  suo  antecedente 
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ct  cura  suo  sequente,  et  sit  compositus  nuraerorum  b   g.  et  gd.  numerus  .k.m,  numerorum 
uero  gd  et  d   e   numerus  ,L.}  numerorum  autem  de  et  eo  numerus  .M.,  ipsorum  vide- 

licet qui  sunt  e   z   et  z   i   numerus  .N.i  dico  primum,  numeros  . t.k.l.m.n .   impares  esse 
ct  continuos  ah  unitate;  numerus  enim  .z  i.  aut  par  est  aut  impar:  si  par  est  numerus 

z   i.,  impar  est  numerus  .e  z.;  ct  si  impar  est  numerus  z   i.,  par  est  numerus  .e  z.;  con- 

tinui enim  sunt.  Quare  compositus  numerorum  ez.  zi.,  scilicet .n.,  est  impar.  Similiter 

ostendemus,  compositum  numerorum  de .   er.,  scilicet  .m.,  imparem  esse.  Eodemquc  mo- 
do numeros  l.k.t  impares  esse  monstrabuntur  :   dico  quidem,  continuos  impares  esse 

numeros  .t.k.l.m.n.  Ex  coniuncto  quidem  e   z   cum  z   i   factus  est  numerus  et  ex  con- 

juncto d   e   cum  e   z   factus  est  numerus  .m.  Quot  ergo  superhabundat  numerus  z   i.  nu- 

merum .de.,  tot  superhabundat  numerus  Jt.  numerum  .m. Superhabundat  enim  .zi.  nu- 

merum e   z   in  uno,  in  quo  etiam  numerus  .e  z.  superhabundat  numerum  .de.  Ergo  nu- 

merus zi.  superhabundat  numerum  .de.  in  duobus.  Quare  numerus  .n.  superhabundat 

numerum  .m.  similiter  in  duobus,  in  quibus  etiam  inueriietur  eodem  modo,  numerum 

.m.  superhabundarc  numerum  ct  numerum  /.  numerum  .A\,  et  numerum  .k.  nume- 
rum .t.f  ct  numerum  ,t.  unitatem  .A.:  continui  ergo  impares  sunt  ab  unitate  numeri 

. t .   k.  I   .m.  n .,  ut  prediximus. 

Et  ut  ostensum  est  superius,  quadratus  qui  fit  a   numero  z   i.  excedit  quadratum  qui 

fit  a   numero  .e  z.  in  numero  qui  fit  ex  coniuncto  .e  z.  zi .,  hoc  est  in  numero  .n.  Si- 
militer ostendetur,  quadratus  qui  fit  a   numero  .ez.  superhabundarc  quadratum  qui 

fit  a   numero  .d  e.  in  coniuncta  numerorum  .d  e.  e   z.,  hoc  est  in  numerum  .m.  Et  qua- 

dratus, qui  fit  a   numero  .d  c.,  superhabundat  quadratum  qui  fit  a   numero  gd.,  se- 

cundum numerum  Et  quadratus,  qui  fit  a   numero  gd.,  superhabundat  quadratum 

qui  fit  a   numero  .b  g.,  secundum  .A*.;  ct  quadratus  a   numero  b   g.  superhabundat  qua- 
dratum unitatis,  secundum  numerum  .t.:  est  enim  .t.  ternarius,  et  .bg.es t   binarius;  ergo 

si  super  quadratum  unitatis,  hoc  est  super  . addatur  numerus  .t.,  iu  quo  quadratus 

numeri  .b  g.  superhabundat  quadratum  unitatis,  ucniet  quadratus  numen  .b  g.;  super 

quem,  addito  numero  .A*.,  ucniet  quadratus  numeri  .gd.}  super  quem  quadratum,  |   si  ad- 

datur numerus  ./.,  ucniet  quadratus  numeri  ,d  e.}  super  quem  quadratum,  si  addatur  nu- 
merus .m.,  ucniet  quadratus  numeri  .e  z.;  super  quem  iterum,  si  addatur  numerus  .n.,  iu 

quo  quadratus  numeri  z   i.  superhabundat  quadratum  numeri  .e  z.,  manifeste  ucniet  qua- 
dratus numeri  .z  i.  Sunt  enim  numeri  A.  b   g.  g   d.  d   c.  ez.zi.  continui,  et  eorum 

quadrati  surgunt  ex  collectione  continua  impari  numerorum  .a.  t.k.  I.  m.  n.,  vl  op- 

ortebat ostendere. 
Ixucnirc  duos  numeros,  quorum  quadrati  insimul  iuncti  faciunt  quadratum  factum 

ex  coniunctione  quadratorum  duorum  aliorum  numerorum  datorum:  sint  dati  duo  nu- 

meri .aclb.,  quorum  quadrati  insimul  iuncti  faciant  quadratum  numerum  .g:  oportet 

duos  alios  numeros  inuenirc,  quorum  quadrati  insimul  couiuncti  faciant  cquale  nu- 

mero .g.  quadrato.  Inueniaiitur  ali)  duo  uunieri,  quorum  quadrati  insimul  iunct)  faciant 

quadratum  numerum,  ex  mensura  quorum  faciant  recte  .de.  e   z.,  et  componantur  fa- 

cientes angulum  rectum,  ipsum  videlicet  qui  est  sub  d   c   z.}  latus  quoque  d   z   potest 

super  latera  de.  ct  e   z:  quadratum  quidem,  qui  fit  i   recta  .d z.,  aut  est  equalis  nu- 

mero .g.  aut  non:  esto  piius  equalis;  iuucncli  sunt  ergo  duo  alij  numeri,  quorum  qua- 
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dratj  coniuncti  faciunt  quadratum  numerum  cqualcm  numero  .g.,  quorum  unus  est  «Kiua- 

lis  recte  . d   <*.,  alter  est  cqualis  recte  ,e  z .   Si  nutem  quadratus  qui  fit  i   recta  .d  z ,   lioc 
est  a   numero  .dz.,  non  est  cqualis  numero  .g.,  erunt  itaque  maior  ipso  uel  minor:  esto 

prius  maior;  et  quoniam  quadratus,  qui  fit  a   numero  .d  5.,  maior  est  numero  .g.,  erit 

numerus  .d  z.  maior  radice  .g.:  accipiatur  ergo  radix  numeri  .g.,  que  sit  .1.  numerus,  et 

accipiatur  cqualis  ./.  a   numero  .dz.,  fitque  . tz .;  et  a   puncto  .t.  super  rectam  .es.  ca- 
thetus protrahatur  .l£.;  equidistans  ergo  est  X   k.  recte  . de .   Quare  trintigulus  .t  k   z 

similis  est  triangulo  . d   e   z.;  est  ergo  sicut  .z  d.  ad  .z  ita  . d   e.  ad  .t  k.  Sed  proportio 

.zd.  ad  .z  t.  est  nota;  raciocinatc  enim  sunt  ambe.  Quare  et  proportio  *d  e.  a dtk* 

erit  similiter  nota.  Et  cum  .de.  sit  raciocinata.  Quare  erit  et  recta  .t  k.  etiam  nume- 

rata. Similiter  ostenditur,  rectam  .zh.  esse  raciocinatam,  cum  proportio  eius  sit  ad  ze» 

sicut  .z  t.  ad  .z  d .;  numerate  ergo  sunt  »t  k.  et  .k  z.,  quorum  quadrati  insimul  coniuncti 

faciunt  quadratum,  qui  fit  a   recta  .t  z.  Sed  numerus  quadratus  qui  fit  a   numero  .tz. 

cqualis  est  ei  qui  fit  a   numero  ./,  radix  enim  est  numerus  ./.  numeri  g.  Ergo  quadratus, 

qui  fila  .t  5.,  cqualis  est  numero  .g;  inuenti  sunt  enim  duo  numeri  tk  et  kz»,  quorum 

quadrati  insimul  coniuncti  faciunt  equale  quadr  ato  numero  .g.  Hursus  sit  minor  .d  z » 

quam  ./.,  et  protra|hatur  recta  z   d   usque  ad  ut  sit  zl  cqualis  numero  ./.  Similiter 

protrahetur  z   e   in  .m,  et  copuletur  .1  m.t  et  fit  equidistans  ./  m.  recte  .d  e.,  quoniam  simi- 
lis est  triangulus  .d  e   z.  triangulo  ./  m   z.,  et  est  nota  proportio  .z  d.  ad  .z  erunt  ergo 

noti  numeri  zm.  et  m   /.:  inucncli  ergo  sunt  duo  numeri  .7  m»  et  »m  2.,  quorum  quadrati 

coniuncti  faciunt  quadratum  cqualcm  numero  .g.,  cum  ./ z.  sit  cqualis  radici  cius;  quod 

opportebal  facere. 

Et  ut  lice  in  numeris  habeantur,  sit  .a.  5,  clb.  12;  quare  .g,  qui  est  coniunctura  ex 

quadratis  numerorum  .a.b.y  est  169.,  et  cius  radix,  scilicet  est  .<3.;  et  adiaceant  duc 

linee  .de  et  e   z   angulum  rectum  continentes,  qui  est  »dez»\  et  sit  recta  de  .15,  et  ez. 

•h.;  quare  dz  erunt  .17.,  et  sumpta  est  in  recta  dz  recta  zt  cqualis  ./.;  est  ergo  .zt  .13, 

el  producta  est  recta  .tk.  equidistans  recte  de.;  quare  est  sicut  z   d.  ad  .zt.t  ita  .de» 

ad  .tk.:  multiplicabis  ergo  .z  t.  in  d   e.,  hoc  est  13  per  15,  et  diuides  summam  per  d   2., 

hoc  est  per  17,  exibit  numerus  t   k.  ~   «1.  Similiter  si  mulliplicaucris  zt  per  ze.y  et 

diuiscris  per. zd.,  exibit  A   :   -   et  sic  inuencti  sunt  duo  numeri,  scilicet  .t  k.  et 

k   z.,  quorum  quadrati  coniuncti  faciunt  numerum  .g.,  hoc  est  quadratum  qui  fit  a   z   /. 

Similiter  ostendetur,  si  numerus  .d  z.  fuerit  minor  ./.,  ut  in  alia  figura,  in  qua  potiemus 

ut  sit  d   e   .4  et  e   z   .3.  Quare  d   z.  est  .5.;  et  protracta  est  s   d.  in  /.,  et  est  .z  /.  cqualis 

scilicet  .13.;  et  est  sicut  .zd.  ad..z/.,  ita  .de.  ad  .1  m.  Quare  multiplicabis  .zl  in 

d   e,  et  diuides  per  zd.,  exibit  .1  m.  |   10.  Similiter  diuisa  multiplicatione  ex  zl.  in  ze. 

per  .z  d.,  scilicet  39  per  5,  cxibii  m   z   \   7   ;   et  sic  iiiueucli  sunt  alij  duo  numeri  facien- 

tes compositum  ex  quadratis  ipsorum  169,,  qui  sunt  J   to  et  {   7;  et  sic  ostenditur,  hoc 

posse  fieri  in  infinitis  modis. 

Si  quatuor  numeri  non  proportionales  proponuntur,  et  sit  primus  minor  secundo, 

et  tertius  minor  quarto,  et  agregatus  ex  quadratis  primj  et  secundi  multiplicetur  per 

aggregatum  quadratorum  tertij  et  quarti,  et  neuter  ex  aggregatis  quadratus  fuerit , 

egredietur  numerus,  qui  duobus  modis  equabitur  duobus  quadratis  numeris:  et  si  unus 

tantum  ex  agregatis  fuerit  quadratus,  tunc  equabitur  egressus  numerus  duobus  qua- 

dratis tripliciter:  et  si  ambo  compositi  quadrati  fuerint,  tunc  egressus  equabitur  duo- 
33 

€   i|Uuiit.m  tj«uJrjla   Qnirtf  rl  »   (f,i|. 
21  rrclo.  Imi.  20-29  ;   |U{.  257  ,   I   II. 

4-9}- 

f.riaul  t.jiulc  ....  rl  jin.lrj  hilar  » 

lfi.1.  21  rrW*  ,   Ini,  ullimj  ,   eur^tn. 
Ilfcrim,  lui.  21  rmn  ,   lia.  I   ;   i.»- 
297,  lm.  16  «   17). 

4*.  X-  g.J  |,„  Imk  fmttt  I   (   M.  21 

»'cmt  Ii II.  I9-2J  l   M.  257  ,   lui.  S'1 

11*1 . 

Digitized  by  Google 



M.  22  reti*. 

itm*irrn  ...  rpr-r  .li-il-.ir  »   'Tol.  22  re- 

da I   Illi.  $   «   4;  psig  258,  lia.  &   e   7l. 

<   g   4 

ipurn  if     «il  it  4/  »   |f»l.  22  rrf/#, 

lia.  6.  r>«.  25(1.  lia.  9 e   (01. 

timnu  rmuierl.It  •   |U.  22 

**•<<«,  lm.  10.  1113}  |*re.  258,  lia. 
1117 

i.  m   ....  qu.il ritum  »   (   f.il.  22 

lia-  16;  |mR.  252.  |.p.  19  t   20. 

«•   *   «     r   r 

r.  i. 
22  . 

hu.  O.lftnUai  .--t  t»t  num  •   i. f.-l .   22 
rrrw,  lm.  6;  fug.  258,  lia.  42  e   42). 

258 

Jms  quadratis  quadruplicitcr;  ct  liec  intolligantur  sine  fractione.  Sint  mj.°'  numeri 
non  proportionales  a.  b.  g.  d et  sit  autem  .a.  minor  .b.y  ct  g.  minor  .r/.j  et  si  compo- 

situs quadratorum  ex  numeris  .a.b.  numerus  est  .e.,  compositus  quidem  ex  quadratis  | 

numerorum  .g.d.  esto  .3.;  ct  multiplicetur  .c.  per  .3.,  egrediatur  numerus  .c/.,et  nou  sit 

quadratus  aliquis  luimerorum  .e. 3;  dico  quod  numerus  .c  f.  equatur  duobus  quadratis, 

duobus  numeris  etiam  duobus  modis:  multiplicatur  primum  . a   per  g,  ct  egrediatur  nu- 

merus . tk .,  ct  ex  .1 b .   in  .d.  egrediatur  .kl.t  ct  ex  .a.  in  .d.  egrediatur  et  ex  b.  in  .g. 

egrediatur  .n.o.  Et  quoniam  numeri  a.b.g.d.  proportionales  non  sunt,  et  est  minor  .a 

quam  .b.,  ct  .g.  quam  4/.,  multiplicationes  supradictas  inequalcs  esse  nccessc  est;  ct 

est  minor  tk  quam  k   l.y  quod  sit  n.kl:  ex  kl  sumuiatur  .k p.  equalis  .t  k.  Similiter 

numerorum  .m.n.no  sil  maior  .n  o.  quam  . mu ct  adiaccat  n   q.  equalis  dico 

quod  numerus  .c  f.  equatur  coniunclioni  quadratorum  qui  fiunt  a   numeris  tl.  et  4/0., 

ct  a   numeris  ,m.a.  ct  p   /.;  quoniam  ex  ductu  . e .   in  .z.  proucnit  .c/.,  et  est  .e.  summa 

duorum  quadratorum  qui  fiunt  a   numeris  .a.b.  Ergo  .c  f.  proucnit  ex  multiplicatione 

quadrati  qui  fit  a   numero  .a.  in  .3.,  et  a   numero  .b.  in  .3.  Sit  ergo  .c  i.  id  quod  egre- 

ditur ex  multiplicatione  eius  qui  fit  ab  .a.  in  se,  scilicet  quadrati  ipsius  .a.  ili  z rema- 
nebit ergo  .//.  pro  numero  qui  fit  cx  ductu  quadrati  numeri  .b.  in  .3.  Sed  .z.  est 

coniunclio  quadratorum  qui  fiuut  a   numeris  .g  d.  Quare  multiplicatio  quadrati,  qui 

fit  a   numero  .a.  in  .3.,  equatur  multiplicationibus  duabus,  videlicet  quadrati  qui  fit 

ab  .d.  in  quadratum  qui  fit  a   numero  .g.,  et  in  quadratum  qui  fit  d   nuiucro  .</.  Sit  ergo 

.ch.  id  quod  egreditur  cx  multiplicatione  quadrati,  qui  fit  ab  .42.,  in  quadratum  qui 

fit  a   numero  .g.;  erit  ergo  h   i.  id  quod  egreditur  cx  multiplicatione  quadrati  qui  fit  a 

numero  .a.  in  cum  qui  fit  a   numero  .d.  Item  .1  r.  sit  multiplicatio  eius  qui  fit  a   nu- 

mero ,d.  in  eum  qui  fit  d   numero  g.;  remanebit  ergo  .r  f.  illud  quod  fit  cx  ductu 

quadrati  qui  fit  a   numero  ,b.  in  cum  qui  fit  a   numero  .d.:  diuisus  est  ergo  totus  nu- 

merus .c.f.  in  iiu*'  numeris  qui  sunt  c   h.h  i.  i   r.  r   f.  \   ct  est  quadratus  unusquis- 
que eorum,  cum  factus  sit  cx  multiplicatione  quadrati  numeri  in  quadratum  numerum, 

quorum  radices  esse  ostendam  t   k.  k   l.  m   n.  no:  primum  quidem  ostendam,  quadratura, 

qui  fit  d   numero  .(E,  cqualcm  esse  numero  .c  /2.;  csl  enim  ch  factus  cx  multipli- 

catione quadrati  qui  fit  a   uumero  .42.,  in  quadratum  qui  fit  d   numero  .g.  Sed  /   k   fa- 
ctus est  cx  multiplicatione  .41.  in  .g.;  quare  quadratus,  qui  fit  d   numero  t   ky  equatur 

quadrato  qui  fit  ab  co  cx  g.  Similiter  ostendetur,  quadratum,  qui  fit  cx  «   in  cum  qui 

fit  cx  .d.,  cquarj  quadrato  quod  fit  d   numero  .m  /t.,  id  est  cquari  numero  ct 

quadratum  qui  fit  a   numero  k   l.  numero  .i  r.  r   f.',  ct  adhuc  quadratus,  qui  fit  d   nu- 
mero .n  o.y  equatur  numero  .1  r.  rf:  demonstrandum  quidem  restat,  duos  quadratos,  qui 

fiunt  d   numeris  ,t  i.  ct  q   o.y  vel  fiunt  d   numeris  .m.o.  et  p   /.,  cquales  esse  mi."r  qua- 
dratis qui  fiunt  d   numeris  .t  k.  k   /.  m   n.  no.:  quibus  ostendam  primum  cquales  esse 

illj  |   qui  fiunt  d   numeris  .t  l   ct  q   o.\  quadratus  quidem,  qui  fit  d   numero  .t  /.,  equatur 

duobus  cx  predictis  quatuor  quadratis,  eis  qui  fiunt  d   numeris  ,f  k.  kl.y  ct  duplo  mul- 
tiplicationis ./  k   in  l   k.  Quare  restat  demonstrandum  quod  duplum  multiplicationis  t   k 

in  kl.  cum  quadrato  qui  fit  d   numero  .q  o.y  faciant  cqualcm  duobus  reliquis  qua- 
dratis, eis  videlicet  qui  fiunt  a   numeris  .m  n.  n   o.  Ostendam  primum  quod  l   k   in  k   /. 

equatur  .inn.  in  .no.  Est  enim  tk  id  quod  fit  ex  42.  in  g.,  ct  k   L   est  factus  ei  .b.  in 
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.d.  Ergo  multiplicatio  ./  A.  in  k   l   egreditur  ex  multiplicatione  .a.  in  .g  ducta  in  mul- 

tiplicationem ex  b.  in  d.  Similiter  multiplicatio  .m  n.  in  .no.  surgit  ex  multiplicatione 

.a.  in  . d .   ducta  in  multiplicationem  M   in  g.  Quare  m   n.  in  .no.  est  sicut  ./  k   in  k   l. 

Ergo  opportcl  demonstrare,  duplum  .m  n.  in  .n  o.  cum  quadrato  qui  Iit  a   numero  ,q  o., 

equalem  esse  quadratis  qui  fiunt  a   numeris  m   n.  et  .n  o .:  est  enim  .n  q.  equalis  ,n  m.; 

quare  quadratus,  qui  fit  a   numero  .m  n.,  equatur  multiplicationi  .m  n.  in  .n  q.;  est 

enim  plus  .mn.  in  .no.  quam  .mn.  in  .secundum  illud  quod  est  ex  mn.  in  .qo.  Ergo 

superficies  mn.  iu  no.  superbabundit  (sic)  quadratum  qui  fit  a   numero  .mn.  in  superficie 

.q  o.  in  .m  n .,  hoc  est  .q  o.  in  . q   n.  Et  quoniam  numero  .m  n .   equalis  est  numerus  .q  n., 

comunis  adiaccat  .q  o.  Erit  ergo  totus  no.  equalis  numeris  .mn  et  qo.  Quare  quadratus, 

qui  fit  a   numero  .n  o .,  equatur  duahus  multiplicationibus  que  fiunt  a   numero  .o  n.  in 

.nm.,  cl  ab  .on.  in  oq.  Erqo  quadratus,  qui  fit  a   numero  .no.,  superliabundat  superficiem 

.o  n.  in  .n  m.  iu  superficie  q   o   in  on.  Sed  superficies  .mn.  ili  .no.  siipcrhahuudat  quadra- 

tum, qui  fit  d   numero  m   n.,  in  superficie  .n  q.  in  q   o.  Sed  quadratus,  qui  fit  a   numero 

.n  o   ,   su)Krrbabundat  eandem  superficiem  .mn.  in  .«  o.  in  hoc  quod  fit  cx  n   o.  in 

.oq.  Sed  superficies  .n  o.  q   o.  superliabundat  superficiem  .oq.qn.  in  id  quini  fit  a 

numero  i/ o.  in  se.  Ergo  quadrati,  qui  fiunt  a   numeris  .m  n.  ct  .n  o.,  superba bundaiit 

duplum  superficiei  .mn.  in  .no.,  hoc  est  .tk.  Uikl.  iu  quadrato  numeri  .q  o.  Sed 

duplum  multiplicationis  .t  k.  in  .k  l.  cum  quadrato  qui  iit  a   numero  ,q  o.  equatur 

duobus  quadratis  qui  fiunt  i   numeris  ,m  n.  n   o.  Quare  quadrati,  qui  fiunt  a   numeris 

.t/.  et  .q  o.,  cquantur  quatuor  quadratis  qui  fiunt  a   numeris  .t  k.  kl.  mn.  no.,  hoc 

est  numero  c   /.;  quod  opportebat  ostendere. 

Ex  hoc  quidem  manifestum  est  quod  «piando  duo  numeri  inequales  proponuntur, 

duplum  multiplicationis  unius  in  alium  cum  quadrato  numerj  in  quo  maior  numerus 

superliabundat  minorem,  equatur  quadratis  qui  fiunt  ab  ipsis  numeris.  Quare  mul- 

tiplicatio 1 1   k   iu  A/,  hoc  est  mn.  in  .no.  cum  quadrato  qui  fit  a   numero  .( pl .,  equatur  M.  n 

quadratis  qui  fiunt  a   numeris  tk.kl.  Quare  si  comuniter  addantur  duo  quadrati 

qui  fiunt  a   numeris  mn.no.,  erunt  duplum  superficiei,  que  est  ex  m   n . in  n   o. ,   cum 

tribus  quadratis  qui  fiunt  a   numeris./?/,  mn.no.,  equales  mi.*r  quadratis  qui  fiunt 
a   numeris  .tk.kl.  mn.  no.,  hoc  est  numero  .c/.  Sed  duplo  superficiei  ,   que  est  ex 

mn.  in  no  et  duobus  quadratis,  qui  sunt  cx  mn.no.,  equalis  est  quadratus  qui  fit 

a   numero  .m.o.  Ergo  duo  quadrati,  qui  fiunt  a   numeris  mo  ct  />/.,  cquantur  nu- 

mero .cf.,  ut  opportebat  ostendere. 

Std  sit  unus  cx  numeris  .e.z.  quadratus,  ct  primo  numerus  . e dico  esse  possibile 

jnuenirc  alios  duos  quadratos  numeros,  qui  cquantur  numero  .cf. ,   quorum  unus  est 

ipse  qui  egreditur  ex  multiplicatione  numeri  e.  in  quadratum  qui  fit  a   numero  ,g  ,   ct 

alius  egreditur  ex  ductu  .c.  in  cum  qui  fit  a   numero  .d.,  quoniam  quadratus  est  nu- 

merus .e.;  si  multiplicatur  per  quadratum  numerum,  factus  cx  multiplicatione  qua- 

dratus erit.  Quare  quadrati  sunt  qui  fiunt  ex  ductu  .e.  in  quadratos  qui  fiunt  a   nu- 

meris .g.d.  Sed  coniunctus  ex  quadratis  numerorum  .g.d.  est  .z.)  et  ex  .e.  in  .z.  pro- 

uenit  .cf.’,  quod  opportebat  ostendere. 
Similiter  si  numeri  .ez.  quadrati  fuerint ,   erunt  duo  ali)  numeri  quadrati  ,   qui 

coniuneti  facerent  numerum  .cf.)  ct  sunt  illi  qui  egrederentur  ex  ductu  .z.  in  qua- 
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(Iratis,  qui  fiunt  a   numeris  .ab.  ,   et  ex  ductu  .e  in  quadratis  qui  fiunt  a   numeris 

•gd.:  et,  sicut  dixi,  si  unus  ex  numeris  .e.s.  quadra  tus  fuerit,  equatur  numerus  .cf. 

ter  duobus  diuersis  quadratis;  et  si  ambo  quadrati  fuerint,  equabitur  numerus  .cf. 

quater  duobus  diuersis  quadratis. 

Ixucnire  alio  modo  quadratum  numerum,  qui  duobus  quadratis  numeris  equatur: 

adjaceant  .ui!.“r  numeri  proportionales  . ab.g.d .,  ut  .a.  quidem  ad  .b.,  ita  .g.  ad  et 
compositus  cx  quadratis  numerorum  .a.b.  esto  .e.,  numerorum  quoque  *g.d.  esto  .z.;  et 

multiplicetur  .e.  in  .z,  et  proucniet  .cf.;  dico  quoniam  .cf.  est  quadratus  ct  equalis  con- 

iunctio  cx  duobus  quadratis;  quod  sic  probatur:  cx  .a.  quidem  iu  .g.  proueniat  tk.,  et 

cx  .b.  in  .d.  proueniat  .A:./.,  et  ex  .a.  in  .d.  proueniat  .mn.,  et  cx  b.  in  g   proueniat 

•no.;  dico  primum  quod  numerus  .mn.  numero  .no.  est  equalis  :   sunt  enim  propor- 

tionales numeri  ,a.b.g.d.  in  ca  quam  bahet  .a  ad  .b.  proportione.  Quare  multiplicatio 

cx  .a.  in  .d.  equatur  multiplicationi  ex  .b.  in  .g.,  hoc  est  numerus  .mn.  numero  .no.: 

reliquos  uero  duos  numeros  inequales  esse  demonstrabo,  scilicet  .kt.  et  .kl.:  quare  csl 

sicut  .a.  ad  . b .,  ita  .g.  ad  . d .;  per  cquale  ergo  erit  ut  .a.  ad  .g.,  ita  .b.  ad  .d.  Quare 

si  .b.  est  maior  quam  .a.,  erit  .d.  maior  .g.',  et  si  minor  est  .b  quam  .<2.,  minor  itaque 

esset  .d.  quam  .g.  Quare  numeri  ,ag.  aut  |   ambo  sunt  minores,  aut  ambo  maiores  nu- 

meris .b.d.,  equales  quidem  esse  non  possunt;  quia  si  equales  essent,  iam  numeri .a.g.b.d. 

non  essent  .iinoc. 

Sint  ergo  .ag  minores;  quare  factus  cx  cis,  scilicet  .tk,  minor  est  facto  cx  db ., 

boc  csl  quam  .kl:  et  quoniam  est  ut  a.  ad  .g.f  ita  quadratus,  qui  Iit  ab  .a.  ad  nu- 

merum qui  fit  cx  a   in  .g.,  hoc  est  ad  numerum  .tk.  Burras  quoniam  est  sicut  .a. 

ad  g ,   ita  b.  ad  .d.  Sed  sicut  b.  ad  ita  quadralus,  qui  fit  a   numero  .b,  ad  nu- 

merum qui  fit  cx  b.  in  d,  hoc  est  ad  numerum  .kl.  Per  cqualc  ergo  est  ut  a.  ad  .g.., 

ita  quadratus,  qui  fit  d   numero  .b.,  est  ad  numerum  .kl.  Sed  sicut  .a.  adg.,  ita  fuit 

quadratus  qui  fit  ab  .a.  ad  numerum  .tk.:  quare  et  compositi  ct  proportionales  eruti  t, 

boc  est  ut  a.  adg.,  ita  compositus  quadratorum,  qui  fiunt  d   numeris  .a.b.  ,   est  ad 

compositum  duorum  numerorum  .tk.  ct  kl.,  boc  est  numerus  .e.  ad  numerum  ,tl.  Simi- 

liter ostendetur  quod  sicut  a.  ad  g,  ita  .tl.  ad  2.  Quare  est  sicut  .c  ad  .tl.,  ita  tl  ad 

numerum  .z.  Ergo  numerus  .tl.  medius  proportionalis  est  numerorum  .c.z.  Quare  qua- 

dratus, qui  fit  d   numero  .tl.,  equatur  superficiei  rccliangulj,  qui  fit  cx  numeris  ez. 

Sed  superficies  numerorum,  que  fit  d   numeris  .c.z.,  est  numerus  .cf.  Quare  cf  est 

quadratus,  cuius  radix  est  .tl.  Aliter  quoniam  ostensum  est,  numerum  cf.  in  superiori 

demonstratione  equari  .iui.*r  quadratis  qui  fiunt  d   numeris  .tk.kl.mn.  no.,  demon- 

strabo quidem,  quadratum,  qui  fit  d   numero  .tl.,  c   juarj  eisdem  .mi.“r  quadratis  hoc 
modo.  Quadratus  quidem,  qui  fit  d   numero  .tl.,  equatur  duobus  quadratis  qui  fiunt 

d   numeris  .tk  ct  kl.,  ct  duplo  superficiei  cx  tk  in  .kl.  Sed  superius  demonstraui- 

mus,  superficiem,  que  fit  cx  tk  in  kl,  cqualcm  esse  superficiei,  que  fit  ex  mn.  in 

.no.  Sed  superficies,  que  fit  cx  mn.  in  .no.,  est  cx  equalibus  numeris.  Quare  mn. 

in  .no.  est  sicut  mn.  in  sc,  uel  sicut  .no.  in  se.  Quare  duplum  cx  ductu  .(k  in  kl. 

equatur  duobus  quadratis  qui  fiunt  d   numeris  mn.  no.;  quare  demonstratum  est,  qua- 

dratum, qui  fit  d   numero  .tl.,  cqualcm  esse  cis  qui  fiunt  a   numeris  .tk.  kl.  mn. 

no.,  boc  est  numero  cf.,  ut  opportebat  ostendere. 
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Er  quoniam  minor  est  numerus  .t.k.  numero  .£*/.,  accipiatur  ex  Jk.  numerus  ,kp. 

equalis  numero  .tk.;  et,  ut  superius  diximus,  inucnicntur  quadrati  qui  fiunt  a   nu- 
meris .mo.  et  /?/.,  equarj  numero  .cf. 

Possunt  etiam  duo  quadrati  imicnirj  ,   quorum  aggregatio  erit  quadratus  numerus 

per  quoslibet  duos  numeros  datos.  Verbi  gratia  :   dentur  duo  numeri  m   et  b.  prout 

libuerit:  sit  tamen  . b .   maior;  et  auferatur  a   quadrato  numeri  M.  quadratus  |   numeri 

et  residuum  erit  radix  unius  quadratorum  inueniendorum :   deinde  accipiatur  duplum 

eius  quod  proucnit  ex  ductu  in  .b.,  quod  erit  etiam  radix  alterius  quadrati;  quod 

probatur  per  prcccdcntem  proximam  demonstrationem.  Sic  ponam  quod  sit  proportio 

.g.  ad  sicut  .a.  ad  b   ;   et  sil  ,g.  equalis  .a.,  et  d   equalis  .b.;  et  erit  id  quod  fit  ex 

a   in  se  equale  ei  quod  fit  ex  in  . g et  fuit  id  .tk.;  et  illud  quod  fit  d   . b .   cqualc 

ei  quod  fit  a   . b .   in  scilicet  .kl.z  vnde  si  auferatur  .tk  ex  kl.,  hoc  est  .kp.t  rema- 

nebit .pl.f  que  est  una  ex  radicibus. 

Item  duplum  superficiei  .a.  in  .b.  cquabitur  cis  qui  fiunt  ex  .a.  in  . d .   et  ex  .g.  in 

scilicet  numero  .mo  ,   qui  est  alia  radix. 

IxvEnire  duos  numeros,  (piorum  quadrati  insimul  iuncti  faciant  numerum  non  qua- 
dratum factum  ex  compositione  duorum  quadratorum  factorum  ex  numeris  datis. 

Si.st  duo  dati  numeri  .gd.t  quorum  quadrati  simul  coniuncti  fiant  numerum  .z.  non 

quad ratum  :   uolo  duos  alios  numeras  inucnire,  quorum  quadrati  insimul  iuncti  faciant 

numerum  .z.  Adiaceant  duo  uumeri  .a.  et  quorum  quadrati  coniuncti  faciant  nu- 

merum .e.  quadratum,  non  sit  sicut  g   ad  ita  .a.  ad  .b.m9  et  multiplicetur  e.  per 
2.,  egrediatur  numerus  i.;  et  inucnianlur  duo  numeri,  quorum  quadrati  insimul  con- 

iuncti faciant  numerum  ./.  Sintque  . p.q .,  in  quorum  mensura  ponantur  recte  ,kl.  Im . 

facientes  anguium  rectum,  ipsum  scilicet  qui  sub  klm  copuletur  .km.  Erit  ergo 

km.  radix  numeri  et  accipiatur  ex  .km  recta  ,mn,  equalis  radici  uumeri  .z.;  et 

protrahatur  secundum  rectum  angulum  linea  .no  et  om.,  sunt  recte  rationales  facien- 

tes compositum  ex  quadratis  ipsorum  cqualem  numero  .2.  Quoniam  quidem  quadratus 

recte  .k.m.  est  equalis  numero  ./;  et  numerus  est  factus  ex  x.  in  2.;  ergo  si  niul- 

tiplieaucrimus  radicem  numeri  .e.  per  radicem  numeri  .g.t  habebitur  radix  numeri  /., 

hoc  est  .m.k.  Et  quia  radix  numeri  .e.  est  rationalis,  quotiens  unitas  est  in  ipsa  ra- 

dice, totiens  radix  numeri  .g.,  hoc  est  ,mn.9  est  in  recta  .rnk.  Sic  ergo  ./.  radix  nu- 
meri .e.  Quare  est  sicut  unitas  ad  numerum  ita  m.n.  ad  .mk.\  et  sicut  .mn.  est 

ad  .mk.f  ita  .no.  est  ad  Jti.f  et  orn  ad  ./m.:  per  cqualc  ergo  ut  unitas  ad  nume- 

rum ita  .no  ad  .kl,9  et  mo.  ad  .mi.  Quare  si  diuiscrinuis  k/.  per  numerum  ,f.% 

egredietur  numerus  n.o.  rationalis.  Similiter  si  diuiserimus  ./»/.  per uenict  .om. 

Inuencti  sunt  ergo  duo  numeri  .no.  et  .om.,  quorum  quadrati  coniuncti  faciunt  non 

quadratum  numerum  .m/i.,  hoc  est  numerum  .2.;  qui  2   est  compositus  ex  quadratis 

numerorum  . g.d .;  quoti  oportebat  ostendere. 

Et  ut  lice  in  numeris  demonstrentur,  sit  numerus  .g.  4.,  et  numerus  .d.  5.;  quare  com- 

positus ex  quadratis  |   ipsorum,  scilicet  .2.,  est  .41;  et  ex  adiacentibus  numeris  .a.  sit  .3., 

et  .b.  sit  .4.,  quorum  quadrati  coniuncti  faciaut  .23.,  scilicet  numerum  multiplicatio 

quidem  ex  .e.  in  .s.,  scilicet  de  25  in  .41,  surgit  in  1015.;  et  est  possibile  inucnire  duos 

alios  numeros  dupliciter,  quorum  quadrati  couiuucti  faciunt  .1U25.,  quorum  unus  est 

livnlir  — •   nHt  U   * 
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.22.*  allcr  .i.;  uel  unus  est  31,  ct  alius  .8.:  sit  ergo  ,A7.  32  aut  31,  cl  im  sit  .i.ucl 

s;  ct  accipiatur  radix  de  25.,  scilicet  numerus./.,  et  diuidantur  per  ipsum  numeri  i/ 
et  Im.  ,   et  habebimus  .no.  ct  om.;  videlicet  si  kl  est  32,  ct  im.  est  .1.  ,   erit  no 

|   6,  ct  om.  erit  tantum  \   unius.  Inuencti  sunt  ergo  duo  numeri,  scilicet  {   «,  ct 

quorum  quadrati  equantur  .41.,  scilicet  numero  .2.:  et  si  kl  fuerit  .31.,  ct  Im.  fuerit 

.8.,  erit  .no.  }   o,  cl  om  erit  1 1;  ct  sic  inuencti  sunt  duo  alij  numerj,  quorum  qua- 
drati insimul  coniuncti  faciant  similiter  41.;  quod  oportebat  facere. 

Si  Ab  unitate  numeri  quot  cumque  continui  ,   pares  videlicet  et  impares  ordinate 

disponantur,  numerus  solidus,  qui  (it  ab  ultimo  et  a   sequente  ct  ab  eorum  aggregato, 

equator  sexcuplo  summg  collectionis  omnium  quadratorum,  qui  fiunt  ab  omnibus  nu- 

meris, videlicet  qui  fiunt  ab  unitate  et  a   dispositis  numeris  :   disponantur  quidem  ab 

unitate  .ab.  numeri  contiuui  pares  et  impares  quotcumque  ordinate  .bg.gd.  de.  ez.} 
et  sit  z.i.  numerus  sequens  numerum  .ez.  in  ordine  numerorum,  hoc  est  quod  sit  uno 

plus  eo,  dico,  numerum  soliduin  qui  Iit  a   numeris  ez.  ,zi.  ct  e/.,  Iioc  est  id  quod 

Iit  ex  ductu  ez.  in  .21.,  ct  productum  in  coniunctum  ipsorum  ,   scilicet  ./e,  cquari 

sexcuplo  omnium  quadratorum,  «pii  liunt  ab  unitate  .ab.  et  a   numeris  dispositis  .bg. 
gd.  de.  ez.  Accipiatur  quidem  ex  numero  ,zi.  numerus  .zt.  equa  lis  numero  »e.z.f  re- 

manebit .ti.  unum.  Itein  ex  zt.  auferatur  .kz.  equulis  numero  .de. ,   remanebit  si- 

militer kt  unum,  in  «pio  supcrliabundat  numerus  . ez .   numerum  .de.  ;   equalis  enim 

.zt.  numero  .ez.  Erit  ergo  numerus  ki  duplum  unius,  scilicet  2.  Solidus  ergo  nu- 

merus, qui  fit  a   numeris  .ez.  zk.  et  ck .,  cquatur  solido  qui  Iit  a   numeris  .ze.  ed. 

dz.:  sed  solidus  qui  fit  a   numeris  .ez.  zk.  ek.  cum  solido  qui  Iit  a   numeris  .ez.  zk. 

•   m.i >i-i .   <1*1.  *4  Ai.,  et  cum  solido  qui  fit  a   numeris  .ez.  ki.  ci.y  cquatur  solido  qui  fit  a   numeris 
vrttv.  Im.  ultiliu.  lliii^mr  inferiore,  #   ...  ,   .   ...  ,   ,   , 
w.  t»  mu ,   i.k.  i:  p-r.  im.  .ez.  2i.  et.:  demoiistraliinius  «luidem,  solidas  .ez.  zk.  ki.elez.  ki.  ei.  enuales  esse 
w   .•  27  i 

sexcuplo  «juadrati  qui  Iit  a   numero  .ez.  Ponam  itaque  numerum  .ez.  radicem.  Erit 

“   ergo  zk.  radix,  uno  diminuto.  Quare  totus  -C.i-  duabus  radicibus  et  unitati  cquatur: 
M.  multiplicatio  quidem  .ez.  in  zk.  facit  quadratum,  excepta  radice.  Multiplicatio  qui- 

dem unius  quadrati,  excepta  radice,  in  numerum  .kl.,  scilicet  in  duo,  facit  duos  qua- 

dratas, duabus  radicibus  exceptis.  Ergo  solidus,  qui  fit  a   numeris  ez.  zk.  kl.,  cquatur 

duobus  quadratis  qui  fiunt  a   numero  .ez.,  duabus  radicibus  exceptis.  Rursus  ex  ez. 

in  .ki.  duc  radices  proucniunt;  quibus  multiplicatis  in  duas  radices  et  in  unum,  sci- 

licet in  numerum  .ei.,  faciunt  mi."  quadratos  et  duas  radices.  Ergo  solidum,  quod  fit 

a   numeris  .ez.  k.i.  ei.,  cquatur  1111”  quadratis  ct  duabus  radicibus,  quorum  unusquis- 
que quadratus  Iit  a   numera  .ez. 

Additis  ergo  supradictis  duobus  quadratis,  duabus  radicibus  exceptis,  cum  1111."'  qua- 
dratis et  duabus  radicibus  additis,  faciunt  sex  quadratos,  quorum  unusquisque  fit  a 

numero  .ez.  Ergo  solidum,  quod  fit  a   muneris  .ez.  zi.  ei.,  cquatur  solido  qui  Iit  a   nu- 
mero .ez.  zk.  ek.,  ct  sexcuplo  quadrati  qui  Iit  a   11  umero  .ez 

Sed  solido,  quod  fit  a   numeris  .e-,  zk.  ek.,  cquatur  solidum  .de.  ez.  dz.  Ergo  so- 

lidum, quod  fit  a   numeris  .ez.  zi.  ei.,  cquatur  solido  quod  fit  a   numeris  .de.  ez.  dz, 

et  sexcuplo  quadrati  a   numera  t’  z.  Similiter  ostenditur,  Solidum,  quod  fit  a   numeris 
de.  ez.  dz.,  cqualc  esse  solido  qui  fit  a   numeris  .gd.  de.  ge.,  et  sexcuplo  quadrati 

qui  fit  a   numero  .de.  Ergo  Solidum,  quod  fit  a   numeris  .ec.  zi.  ei.,  cquatur  solido  quod 
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(it  a   numeris  .gd.  de.  cl  sexcuplo  quadratorum  qui  fiunt  a   numeris . de .   cz.: 

ostenditur,  solidum  rursus,  quod  fit  a   numeris  .gd.  de.  ge.,  equale  esse  solido  quod  fit 

a   numeris  .bg.  gd.  bd.,  et  sexcuplo  quadrati  qui  fit  a   numen»  .gd.  Ergo  solidum, 

quod  fit  a   numeris  .ez.  zi.  ei.,  cquatur  solido  quoti  fit  a   numeris  .bg.  gd.  db .,  et 

sexcuplo  quadratorum  qui  fiunt  a   numeris  .gd.  de.ez. 

Similiter,  supradictis  dispositis,  ostendetur,  solidum  quod  fit  a   numeris  .bg.  gd.  bd ., 

equale  esse  solido  quod  fit  ab  unitate  .ab.,  et  a   numeris  .bg.  ag.,  et  sescuplo  qua- 

drati qui  lita  uumero  .bg.  Ergo  solidum,  quod  fit  a   numeris  .ez.  zi.  ei.,  cquatur  so- 

lido quod  fit  ab  unitate  .ab.,  et  numeris  .bg.  ag.,  ct  sescuplo  quadratorum  qui  fiunt 

a   numeris  .bgTgd.  de.  cf.  Sed  solidum,  quot!  fit  ab  unitate  .ab.  et  a   numeris  bg. 

ag.,  cquatur  sescuplo  quadrati  qui  fit  ab  unitate  .ab.  Esi  enim  .bg.  2.,ctag.  3.  Ergo 

solidum,  quod  fit  a   numeris  zi.  ei.,  cquatur  sexcuplo  quadratorum  qui  fiunt  ab 

unitate  .ab.  et  a   numeris  .bg.  gd.  de.ezr,  quod  oportebat  ostendere.  Est  enim  alius 

modus,  per  quem  possumus  ad  idem  deuenire;  qui  in  sequentibus  ostendetur. 

Si  ab  unitate  numeri  impares  ordinale  quotcumque  dispoliantur,  Solidum,  quod  fit 

a   maximo  eorum  cl  a   sequente  impari  ct  ab  eorum  composito,  cquatur  duplo  j   sexcu-  r.a.  21 

pii  omnium  quadratorum,  qui  fiunt  ab  unitate  et  a   dispositis  numeris.  Sint  quidem 

oh  unitate  ab.  numeri  quotcumque  dispositi  impares  ordinate  .bg.  gd.  de.,  et  se- 

quens impar  esto  .ez.}  dico  quidem,  solidum,  quod  fit  a   numeris  .de.  ez  ct  ab  eorum 

composito  .dz.,  equari  duplo  scxcuplj,  hoc  est  duodcruplo  summe  quadratorum,  qui 

fiunt  ab  unitate  .ab.  et  a   dispositis  numeris  .bg.  gd.  de.  Summatur  (sic)  quidem  ex 

numero  .ez.  numerus  .ei.  equalis  numero  .de.}  erit  ergo  numerus  dz.  duo.  Ostendam 

prius,  solidum  quod  fit  a   numeris  .gd.  de.  ct  coruin  composito  .ge.  cum  duodecuplo 

quadrati  qui  fit  a   numero  .de.,  equale  esse  solido  quod  fit  a   numeris  .de.  ez.  dz.  Sit 

itaque  numerus  .de.  radix;  erit  ergo  numerus  .gd.  radix  minus  duobus;  ct  totus  curo 

e.  erit  due  radices  minus  duobus.  Quare  ex  ductu  .gd.  iii  .de.  prouenit  quadratus, 

duabus  radicibus  exceptis;  quoti  totum,  si  ducatur  in  numerum  .ge.,  hoc  est  in  duas 

radices,  duabus  unitatibus  diminutis  ,   prouenient  duo  cubi  numeri  et  im.or  radices 
minus  sex  quadratis;  quibus  si  addatur  duodecupluni  quadrati,  qui  fit  a   radice  .de., 

erunt  duo  cubi  et  sex  quadrati  ct  iui."r  radices.  Rursus  quoniam  .de.  est  radix,  erit 
numerus  .ei.  similiter  radix.  Quare  totus  .ez.  erit  radix,  et  duabus  unitatibus  additis, 

que  sunt  .1.2.,  et  compositus  ex  eis  .dz.  erunt  due  radices  et  due  unitates.  Ex  ductu 

quidem  de.  in  .ez.  prouenit  quadratus  et  due  radices.  Ex  ductu  quidem  horum  in 

numerum  .dz.,  hoc  est  in  duas  radices  et  in  duo,  proucniunl  similiter  duo  cubi  et 

sex  quadrati  et  nn.or  radices.  Quare  ostensum  est,  solidum  quod  fit  a   numeris  gd.  de. 
ge.,  cl  duodccuplutn  quadrati,  quod  fit  a   numero  .de.,  equule  esse  solido  quod  fit  a 

numeris  .de.  ez.  dz.  Eodcmquc  modo  ostendetur,  solidum  quod  fit  a   numeris  .bg.  gd. 

bd .   cum  duodecuplo  quadrati  qui  fit  a   numero  .gd.,  equari  solido  quod  fit  a   nu- 
meris .gd.  de.ge .   Ergo  solidum,  quod  fit  i   numeris  Ae.  ez.  dz.,  equatur  solido  quod 

fit  a   numeris  .bg.  gd.  bd.,  ct  duodecuplo  quadratorum  qui  fuerint  a   numeris  .gd. 

de.  Rursus  etiam  supradictis  dispositis  ostendetur,  solidum,  quod  fit  a   numeris  .bg. 

gd.  bd.,  equale  esse  solido  quoti  fit  ab  unitate  .ab.,  ct  numeris  bg.  ag.,  et  duo- 

decuplo quadrati  qui  fit  a   numero  . bg .   Sed  solidum,  quod  fit  ab  unitate  .ab.,  et  a 
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numeris.. ct  ag.,  est  duodecuplum  quadrati  qui  fit  ab  unitate  .a.b.;  ternarius  est 

numerus  .bg.,  quaternarius  quoque  numerus  ,ag.  Ergo  solidum,  quod  fit  a   numeris 

.de.  cz.  dz equalur  duodecuplum  omnium  quadratorum,  qui  fiunt  a   subjacentibus, 

scilicet  ab  unitate  .ah.  et  a   numeris  .hg.gd.de.;  quod  oportebat  ostendere.  | 

Simili  quoque  modo  si  a   binario  disponantur  pares  numeri  quotcumque  per  ordinem, 

inucnietur,  solidum,  quod  erit  ab  ultimo  eorum  el  a   sequente  ct  ab  eorum  composito, 

equan  duodccuplo  omnium  quadratorum,  qui  fiunt  a   dispositis  paribus  numeris. 

EAdcmqtie  uia  ct  modo  inucnietur  rursus  si  a   ternario  dispositj  fuerint  numeri  quot- 

cumque ascendentes  per  ternarium  ordinate;  solidum,  quod  lit  ab  ultimo  eorum  et  i 

sequente  et  a   coniuncto  ,   cquari  scxcupli  triplo  omnium  quadratorum  qui  fiunt  ab 

ipsis  numeris  ascendentibus  per  ternarium:  et  quando  ascendent  per  binarium,  ut  fit 

ili  paribus,  litue  ultimum  solidum  equalur  duplo  scxcupli  omnium  quadratorum  adia- 
ccnlium  numerorum:  ct  quando  ascendunt  per  unitatem,  ut  fit  in  numeris  continuis, 

tunc  suprascriptum  solidum  equalur  simplo  scxcupli  quadratorum  adiaccnlium  numero- 
rum, ut  in  suprascriptis  demonstrauimus;  que  intclligas  in  quadratis,  qui  fiunt  a   numeris 

qui  ascendunt  ordinate  per  quaternarium  a   iiu.0T  uel  a   per  quinarium  ucl  per 
ascensionem  reliquorum  numerorum. 

Si  duo  numeri  primi  componantur  ad  se  inuicem  ,   fecerjtquc  compositus  ex  eis 

numerum  parem;  si  solidus  numerus,  qui  fit  ab  ipsis  ct  ab  eorum  composito,  multiplicetur 

j»er  numerum,  in  quo  maior  numerus  excedit  minorem  ,   egredietur  numerus,  cuius 

vigexima  quarta  pars  erit  integra.  Sint  duo  uuracri  .ab.  ct  .bg.  primi  ad  se  inuicem,  fa- 

cientes compositum  cx  eis  .a.g.  munerum  parem,  hoc  est  quod  siut  miuimj  in  ipsa 

proportione  quam  habet  numerus  .a.b.  ad  numerum  .bg ct  numerus  .bg.  maior;  et 

summatur  {sic)  ex  numero  .bg.  numerus  .bd.  cqualis  numero  .ab.  Erit  ergo  numerus 

.dg.  id  in  quo  numerus  .bg.  superhabundat  numerum  .ab.  Dico  quidem  quod  si  nu- 
merus .a b.  multiplicetur  in  numerum  .bg.,  et  quod  prouenict  ducatur  in  .ag.,  et  huc 

totum  producatur  in  numerum  .dg.,  egredietur  numerus,  cuius  uigcxima  quarta  pars, 

lioc  est  tertia  octauc  ucl  quarta  sexte  partis  erit  integra  .   Numeri  quidem  ab.  et 

bg.  ambo  impares  sunt;  quia  si  non  essent  impares,  compositus  cx  cis  non  esset  par, 

nec  ambo  sunt  pares;  qui  si  pares  essent  ambo,  iam  non  essent  primj  ad  sc  inuicem. 

Ergo  impares  sunt  numeri  .ab  et  bg.  Et  quoniam  numerus  bd  cqualis  est  numero 

.ab.;  duplus  est  ergo  numerus  .ad.  numero  .ab.  Ergo  par  est  numerus  .ad.  Ergo  re- 

liquus dg.  est  par;  quia  si  par  numerus  auferatur  a   parj,  par  remanet;  et  quia  nu- 
merus .dg.  est  par,  erit  ergo  medietas  eius  aut  par  aut  impar.  Esto  prius  impar ; 

medietas  quidem  numeri  .ad.,  scilicet  .ab.,  est  impar.  Quare  addita  medietate  nu- 

meri ad.  cum  medietate  numeri  .dg.,  scilicet  additis  duobus  imparibus  parem  fa- 

cient numerum  ;   ergo  medietas  numeri  .ag.  est  par.  Quare  totus  .a.g.  est  pariter  par. 

Vndc  quarta  eius  pars  est  integra.  Quare  ex  ductu  |   ag.  in  .gd.  surgit  numerus,  cuius 

octaua  pars  est  integra.  Sed  si  medietas  numeri  .gd.  par,  erit  ergo  quarta  eius  in- 

tegra; quare  ex  ductu  .dg.  in  .ag.  ucnict  numerus,  cuius  octaua  pars  est  similiter 

integra.  Quare  si  quod  fit  ex  ductu  .ag.  ducatur  iu  .bg.,  et  hoc  totum  producatur 

in  .ab.,  prouenict  numerus,  cuius  octaua  pars  erit  integra.  Et  quoniam  numeri  .ab. 

b.g.  sunt  impares  ,   aut  tertia  pars  unius  est  iutegra  aut  non.  Esto  prius  integra. 

Digitized  by  Google 



265 
Quare  ex  ductu  solidi,  quod  fit  ii  numeris  .ab.  bg.  ag.,  in  niimerura  .dg.,  egrediatur 

numerus  .A\,  cuius  tertia  pars  est  integra,  et  cuius  etiam  octaua  pars  inuencta.cst  in- 
tegra. Ergo  uigexima  quarta  pars  cius  erit  integra,  ut  prodiximus.  Et  si  tertia  pars 

numeri  ab  .uel  .bg.  non  est  integra  ,   si  unusquisque  eorum  diuidatur  per  .3.,  rema- 
nebit aut  cqualitcr  aut  inequaliter  :   ex  utroque  remaneat  primum  cqualiter;  quare 

numerus  .gd.  diuiditur  integraliter  per  .3.  Ouare  c.x  ductu  solidi  supradicti  in  nume- 

rum .dg.  egreditur  numerus,  cuius  tertia  pars  est  integra.  Sed  non  remaneat  equa- 
liter  ex  numeris  .ab.bg.,  cum  diuiduntur  per  .3.,  remanebit  ex  aliquo  ipsorum  .t. ,   ct 

cx  alio  .2.  Quare  cx  coniunctionc  ipsorum,  scilicet  ex  numero  .ag.,  tertia  pars  erit  in- 

tegra. Yndc  solidi,  qui  fuit  a   numeris  .ab.bg.  ag .,  tertia  pars  eius  erit  integra.  Quare 

ex  ductu  ipsius  solidi  in  numerum  .dg.  egreditur  numerus,  cuius  tertia  pars  est  integra: 

et  quoniam  eius  octaua  pars  inuencta  est  similiter  integra;  erit  ergo  uigexima  quarta 

pars  eius  integra,  ut  oportebat  ostendere.  Et  hoc  idem  erit,  si  numeri  .ab.  et  .b  g.  non 

fuerint  primj  ad  se  ad  inuiccin. 

Et  si  unus  ex  numeris  .ab.bg.  fuerit  par,  coniunctus  ex  eis  erit  impar;  tunc  osten- 

detur similiter  si  solidum,  quod  fit  a   duplo  unius  cuiusque  et  ab  eorum  coniuucto 

ag.,  ducatur  in  numerum  .dg.,  s urgere  in  numerum,  cuius  etiam  uigexima  quarta  pars 

erit  integra,  siuc  numeri  sint  primj  inter  se,  siue  non;  et  factus  numerus,  videlicet 

cuius  uigexima  quarta  pars  est  integra,  congruum  appellati j. 

Si  circa  aliquem  numerum  adiaccant  numeri  quotcumque  minores  et  maiores  co , 

et  sit  multitudo  minorum  equalis  mtillitudinj  maiorum;  ct  quot  unusquisque  ex  ma- 

ioribus supcrhalmndat  ipsum  numerum,  tot  ipse  numerus  supcrhabundcl  minores,  erit 

summa  adiacenlium  cx  ductu  ipsius  numeri  in  numerum  multitudinis  ipsorum.  Circa 

numerum  .d.  adiaccant  numeri  .a.b.g.e.z.  et  sit  minor  eorum  numerus  .a.,  maximus 

numerus  equot  superhabundit  ($/c)  |   numerus,  f.  numerum  .d.,  tot  superbahundat 

numerus  .d.  numerum  .a.  Similiter  quot  supcrhalmndat  numerus  ,z.  numerum  . d .,  tot 

superhabnndct  numerus  .d.  numerum  J>.  Rursus  quot  superbahundat  numerus  .c.  nu- 

merum .d.,  tot  superhahundet  numerus  .d.  numerum  .g.  Dico,  si  ducatur  .d.  in  numerum 

multitudinis  numerorum  .a.  b.  g.e.z.i.,  proucnict  summa  ipsorum  omnium  numerorum; 

quod  sic  probatur  :   minvam  quidem  ex  numero  ./.  superbabundantiam  quam  habet 

ad  numerum  .d.,  addamque  eam  numero  .a.,  erit  unusquisque  numerorum  .a.  I .   equalis 

numero  . d quod  etiam  faciam  cx  numeris  .zb.  ct  .c.g.,  et  erit  unusquisque  eorum 

equalis  numero  .d.  Quare  quot  sunt  numeri  .a.  b.  g.  e.  z.  i.  ,   tot  numeri  cquales 

numero  .d.  sunt  in  summa  coiiiunctionis  numerorum  .a.  b.  g.  e.  z.  i.;  quod  opor- 
tebat ostendere. 

In  VE  ni  re  numerum,  quo  addito  super  quadratum  numerum,  ct  diminuto  ab  ipso 

faciat  semper  quadratum  numerum;  et  sic  oportet,  tres  quadratos  et  unum  numerum 

inuenire ,   quo  numero  addito  super  minorem  quadratum  facit  quadratum  secundum. 

Super  quem  si  addatur  idem  numerus  ,   facit  quadratum  tertium ,   hoc  est  maiorem. 

Et  sic  addito  ipso  numero  super  secundum  quadratum,  et  diminuto  ipso  ab  eodem, 

facit  semper  quadratum.  Quoniam  quadrati  numeri  omnes  ordinate  ascendunt  per  con- 

tinuam ascensionem  imparium  numerorum,  erit  minor  quadratus  summa  aliqua  impa- 

rium numerorum  ab  unitate  acceptorum;  super  quem  quadratum  proponitur  addere 

34 
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numerum,  rl  lien  quadratum  secundum;  qui  quadratus  rursus  constat  et  (ne)  aliqua 

multitudine  imparium  ab  unitate  ordinate  disposita;  super  quem  etiam  secundum  qua- 

dratum, si  addatur  numerus  idem  qui  uocetur  congruum,  quia  congruit  li is,  facit  ma- 

iorem quadratum;  qui  etiam  maior  quadratus  egreditur  ex  aliqua  multitudine  impa- 
rium, similiter  ab  unitate  accepta  ,   in  qua  multitudine  tota  est  multitudo  imparium 

facientium  primum  quadratum:  et  alia  multitudo  facientium  congruum  idem:  et  alia 

multitudo  facientium  eundem  congruum.  Quare  multitudo  imparium  facientium  maiorem 

quadratum  diuidenda  est  in  tres  partes  predictas.  Sed  multitudo  imparium  facientium 

primum  congruum  est  in  aliqua  proportione  cum  mulLitudiuc  facientium  secundum: 

plurcs  enim  numeri  impares  sunt  in  multitudines  facientium  primum  congruum,  quam 

multitudine  facientium  secundum,  cum  minores  numeri  sint  in  ipsa  propter  ordinem 

numerorum;  quia  in  ipsa  sunt  antecedentes  impares ,   et  iu  alia  sunt  consequentes. 

Ynde  qualiter  congruum  inucniatur  in  aliqua  data  proportione,  in  qua  esse  poterit, 

ostendere  procurabimus.  Adiaceant  duo  quilibet  numeri  . nb.bg .;  compositus  quidein 

ex  ipsis  est  .ag.;  ct  sit  .bg.  |   maior  quam  .ab.y  secundum  quantitatem  numeri  .dg. 

Si  numerus  quidem  .bg.  ad  numerum  ab.  minorem  proportionem  habuerit  quam  nu- 

merus .ag.  ad  numerum  *dg.t  tunc  possibile  erit  inucnirc  congruum  ex  una  multi- 
tudine imparium  babenlc  proportionem  ad  multitudinem  sequentium  imparium ,   eam 

videlicet  quam  liabct  numerus  .gb.  ad  numerum  .ab.  :   ct  si  maior  fuerit  proportio 

numeri  bg.  ad  numerum  .ba.  quam  numeri  .ag.  ad  numerum  .dg.  ,   tunc  impossi- 
bile erit  inuenirc  duas  multitudines  imparium  numerorum  continuas  in  proportione 

quam  habet  numerus  .ag.  ad  numerum  .dg.',  tunc  possibile  erunt  (sic)  inuenirc  duas  mul- 
titudines imparium  numerorum  continuas  in  proportione  quam  liabet  numerus  .ag.  ad 

numerum  .dg.;  et  est  (sic)  summa  uniuscuiusque  multitudinis  egredietur  congruum. 

Esto  prius  proportio,  quam  liabet  numerus  .bg.  ad  numerum  .a b.y  minor  ea  quam 

habet  numerus  .ag.  ad  numerum  .dg.;  oportet  ergo  inuenire  duas  multitudines  im- 

parium immediate  in  proportione  quam  liabet  numerus  bg.  ad  numerum  .ab. ;   et 

summa  unitatum  utriusque  multitudinis  sit  eadem  :   coniunctio  quidem  ex  numeris  .ab. 

et  bg.y  scilicet  .agy  aut  est  par  ,   aut  impar.  Esto  prius  par.  Quare  numerus  .ad.y 

scilicet  duplus  ad  .ab.y  par  est.  Vndc  residuum  Mg.  parem  esse  nccessc  est.  Ex  ductu 

quidem  .dg.  in  bg  proucniat  numerus  .e.z.y  ct  ex  ductu  .dg.  in  .ab  proucnial  z.i. 

Est  ergo  sicut  gb.  ad  ,ba.y  ita  numerus  .ez.  ad  numerum  .3/.;  ct  sunt  numeri  cz. 

.3/.  pares. 
Rursus  ex  ductu  ag.  in  numeris  .gb.  et  .ba.  proucniant  pares  numeri  .km.  kl. 

Est  ergo  sicut  gb.  ad  .ba.y  ita  .km.  ad  .kl.  Sed  sicut  .gb.  ad  .ba.y  ita  ez.  ad  .ci; 

ergo  sicut  .ez.  ad  .ziy  ita  km.  ad  kl.:  denique  ducatur  .ez.  in  kl.y  proucniat  .op.; 

et  cx  ductu  .31.  in  .km.  proucniat  .pq.  Et  quoniam  est  sicut  .ez.  ad  .31,  ita  km 

ad  .kl.  Ergo  id  quod  fit  ex  ductu  .ez.  in  kl.  cquale  est  ei  quod  fit  cx  ductu  zi 

in  km.;  quare  equalis  est  numerus  .op.  numero  .pq.'.  ostendam,  utrumque  ipsorum 
esse  congruum.  Quoniam  cx  ductu  .ez.  in  .kl.  proucnit  .op  ,   quot  unitates  sunt  in 

numero  .cz.y  tot  numeri  cquales  numero  .kl  sunt  in  numero  .op.  Sed  quot  numeri 

cqnales  numero  .k.l.  sunt  in  numero  ,op.y  tot  continui  numeri  impares  existentes  circa 

numerum  .kl.  sunt  in  eodem  .op.  Ergo  quot  unitates  sunt  in  numero  ez. ,   ct  tot 
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nuincri  impares  continui  existunt  circa  numerum  .A7.;  ita  quod  medietas  eorum  sint 

minores  numero  ,A7.,  et  alia  medietas  sint  maiores;  «pii  omnes  faciunt  numerum  equalcm 

.op.  Similiter  ostendetur  quod  quot  |   unitates  sunt  in  numero  .zi.,  tot  numeri  impares  fo!  2H  ntu. 

existentes  circa  numerum  .km.  sunt  in  numero  .pq.  Krgo  sicut  numerus  .ez.  est  ad 

.zi.,  ita  multitudo  imparium  facientium  numerum  .op.  est  ad  multitudinem  imparium 

facientium  numerum  .pq.,  qui  ostensus  est  equalis  numero  .op.:  dico  etiam  continuam 

esse  utramque  multitudinem.  Quia  ex  ductu  ag .   in  .bg.  proucnit  .km,  et  est  .bg. 

«qualis  numeris  .gd  et  db. ;   ergo  ex  ductu  .ag.  in  numeris  .dg.  et  db.  proucnit 

.km.  Sed  ex  ductu  .ag.  in  .hd.,  hoc  in  .ab,  prouenit  .A7. ;   reliquus  ergo  dm  pro 

ueuit  ex  .ag.  in  dg.:  sed  ei  numero,  qui  proucnit  ex  ag.  in  .dg.,  cquales  sunt  nu- 

meri qui  proucniunt  ex  gd.  in  gb.  et  in  .ha.,  lioccst  numeri  .ez.  zi.  Quare  equalis 

est  uumerus  dm.  numero  .ei.  Accipiatur  itaque  ex  numero  dm.  numerus  .In.  equalis 

numero  .ez.  Reliquus  ergo  .nm.  reliquo  zi.  est  equalis.  Item  ostendendum  est,  nu- 
merum .kl.  maiorem  esse  numero  .ez.  ,   <|uoniam  proportio  .gb.  ad  .ha.  est  minor 

proportione  numeri  .ag.  ad  .gd.  Hrgo  aliquis  numerus  minor  numero  .ag.  ad  numerum 

.gd.  habet  eandem  proportionem  «juam  numerus  .gb.  ad  .ba.:  silque  numerus  .af.; 

et  quoniam  est  ut  gb.  ad  .ba.  ,   ita  .af.  ad  .dg.  ;   multiplicatio  ergo  .af.  in  .ba. 

equatur  multiplicationi  bg.  in  .dg.,  hoc  est  numero  .ez.  Sed  multiplicatio  .ag.  in 

.ab.,  hoc  est  numerus  .kl.,  maior  est  multiplicatione  .af.  in  .ab.,  hoc  est  numen» 

.ez.  Accipiatur  quidem  ex  numero  .kl.  numerus  dh.  equalis  numero  dn.  ,   hoc  est 

.ez. ,   erit  totus  .h.n.  duplus  numero  .ez.  Rursus  super  numerum  .km.  addatur  nu- 

merus .me.  equalis  uumero  mn .,  hoc  est  .zi. ;   duplus  ergo  est  .ne.  numen»  .zi.  Et 

quoniam  par  pst  numerus  .kl.,  si  auferatur  ah  eo  numerus  .lh.,  hoc  est  .ez.,  qui 

est  par,  remanebit  numerus  k/i.  par.  Similiter  si  super  .kl.  addatur  .In,  erit  totus 

.kn.  par.  Verum  et  uumerus  .ne.  est  par;  quare  totuS  .kc.  est  par.  Et  quoniam  k/i. 

est  par,  «juol  unitates  sunt  in  medietate  eius,  tot  impare  («e)  numeri  intercidunt  ah 

unitate  usque  ad  numerum  .kh.,  «piorum  imparium  sutna  (sic)  facit  quadratum  nu- 

merum, «jui  proucnit  ex  multiplicatione  medietatis  numeri  .kh.  in  se :   sit  ille  qua- 

dratus numerus  .ro.  Item  quot  unitates  sunt  iu  numero  .hn.,  tot  numeri  numerantur 

ordinate  iuler  numerum  kh.  et  numerum  .kn.,  quorum  multitudo  est  par,  cum  nu- 

merus dtn.  sit  par.  Sed  dimidium  numeri  .hn.  est  .ez.  Ergo  quot  vnitates  sunt  in 

numero  .ez.,  tot  impares  numeri  intercidunt  inter  numeros  .kh  et  .kl.;  ex  quorum 

multitudine  ostensum  est  prouenire  numerum  .op.,  cum  sint  circa  numerum  .kl.,  me- 

dietas quorum  intercidunt  inter  numeros  .kh  et  kl.,  et  alia  medietas  |   inter  kl  et  m*  **  *••*»*. 

kn.;  ergo  ex  omnibus  imparibus,  «pii  sunt  ub  unitate  usque  in  numerum  kn.,  pro- 

uenit  . rp .,  et  est  quadratus,  cuius  radix  est  medietas  nuiueri  .kn.  Rursus  quot  uni- 

tates suut  in  numero  .no.,  tot  numeri  intercidunt  inter  numeros  .kn  et  kc.,  quo- 

rum medietas  est  ex  imparibus  numeris;  ergo  quot  uuitates  sunt  in  numero  .m.n., 

hoc  est  in  .zi.,  tot  numeri  impares  intercidunt  inter  numeros,  kn  et  kc.  ;   et  suut 

continui  cum  imparibus  «pii  sunt  inter  .kh.  et  .kn.,  ut  prodiximus.  Sed  ex  numeris 

imparibus,  qui  suut  inter  .kn  et  Are.,  colligitur  numerus  pq.,  cum  sit  circa  nume- 

rum .km.  Ergo  ex  omnibus  imparibus,  qui  sunt  ab  unitate  usque  in  numerum  .kc., 

proucnit  numerus  .rq.;  ergo  quadratus  est  numerus  . rq et  est  eius  radix  medietas 
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numrri  .kc.  Krgo  congruum  esi  unusquisque  numerorum  op.  et  pq.,  ut  plediximus. 

Iiiuentus  quidem  numerus  est,  scilicet  •/* 7*»  quo  addito  super  quadratum,  scilicet  super 

.. rp .,  facit  quadratum  nuincrum,  qui  est  .rq.;  et  diminuto  ipso,  scilicet  .pq.  ,   hoc 

est  .op.,  cx  eodem  quadrato,  scilicet  ex  rp,  remanet  quadratus,  scilicet  .ro.  ;   quod 

opportebat  facere.  Que  etiam  ut  clarius  uideaiitur,  potiam  numerum  .ab.  3.,  numerum 

quoque  .bg.  5.;  quare  totus  . ag .   erit  .8.;  residuum  quoque  dg.  est  .2.:  pares  enim 

suut  numeri  .ag.  et  dg.'.  ex  ductu  quidem  dg.  in  bg.  proucnit  .18. ;   et  ex  ductu 
.dg.  in  .ab.  proucnit  ergo  .ez.  est  .to.  et  zi.  est  .g.  Est  ergo  sicut  .bg.  ad  .ga, 

ita  .ez.  ad  .zi.,  hoc  est  sicut  .5.  ad  .3.,  ita  .10  ad  .6.;  et  io  est  numerus  prime  mul- 

titudinis imparium  facientium  congruum,  et  .6.  est  numerus  sccundf  multitudinis  fa- 
cientium idem.  Item  cx  ductu  .ag.  iu  .gb.  ct  iti  ba.  ,   hoc  est  cx  .8.  in  .5.  cl  in 

.3  proucniuut  .km.  40.  et  kl  24.;  residuum  Jm.  est  .16.,  que  equatur  numeris  .ez.  .zi. 

Addantur  quidem  super  .kl.  numerus  .In.  equulis  numero  .ez.,  scilicet  .10.,  erit  .ktt. 

34.;  ct  super  km.  addatur  .nm.t  scilicet  .zi.,  qui  est  .6.  exit  {sic)  . kc .   46.;  et  aufe- 
ratur cx  kl  numerus  .kl  cqualis  .In.,  scilicet  .to,  remanebit  kh.  t4;  et  ducatur  .ez., 

hoc  est  .In.  in  .kl.,  scilicet  .to  in  .24.,  proucnit po.  210.,  qui  est  congruum;  et  sum- 

ina decem  numerorum  imparium  cxislcutinm  circa  .24.,  qui  sunt  inter  numeros  .kh  et 

kn.,  hoc  est  inter  .m.  ct  34. 

liem  cx  ductu  zi.  in  .km.,  hoc  est  dc  .6.  in  .40.,  proueuit  .240.,  hoc  est  .pq.  est 

summa  sex  imparium  existentium  circa  .40.,  qui  sunt  inter  .kn.  et  kc. ,   hoc  est  inter 

.34.  et  .46.  Ex  numeris  quidem  imparibus,  qui  sunt  ab  uno  usque  iu  uumerutn  .kh., 

scilicet  in  .14,  prouenit  .ro.;  et  est  .49.,  quia  ab  uno  usque  iu  14.  sunt  septem  nu- 
meri impares,  ct  sunt  circa  septenarium;  quare  ex  ductu  |   7.  in  .7.  proucnit  summa 

imparium  ,   qui  sunt  ab  uno  usque  in  .14.  Ergo  .ro.  est  quadratus.  Ex  multitudine 

quidem  imparium,  qui  sunt  inter  .kh.  et  hn.,  proucnit  op.  Ergo  ex  multitudine  im- 
parium ,   qui  sunt  ab  uno  usque  in  .kn.,  scilicet  in  .34.  ,   proucnit  numerus  .rp.  ; 

et  sunt  illj  numeri  impares  .17.,  quorum  summa  surgit  ex  ductu  .17.  in  se;  ergo  •#•/>. 
est  quadratus,  el  est  289.  Nam  addito  .ro  cum  .op.  ,   scilicet  .49.  cura  .240.,  faciunt 

.289.,  quorum  radix  est  .17.,  scilicet  dimidium  .kn.  Item  ex  multitudine  numerorum, 

qui  sunt  inter  .kn  ct  kc.,  prouenit  numerus  .pq.,  qui  est  cqualis  numero  .op.  Est 

enim  .2(0.  Ergo  cx  multitudine  imparium,  qui  suut  ah  uno  usque  in  .46.,  prouenit  nu- 

merus rq.,  ct  est  quadratus,  cuius  radix  est  dimidium  muneri  .kc.,  scilicet  .2j.  Nam 

addito  .pq.  super  .rp.,  scilicet  240.  cum  289,  faciunt  .529.,  quorum  radix  est  .23. 

Seu  si  proportio  .gb.  ad  .ba.  maior  proportione  .ag.  ad  .gd.;  et  sit  iterum  nu- 

merus .ag.  par  ,   dico  possibile  esse  inucnirc  duas  multitudines  imparium  continuas 

facientes  congruum  in  proportione  quam  habet  numerus  .ag.  ad  numerum  .gd. :   et 

ut  liquidius  appareat,  sit  .ab.  i.,  et  bg.  a;  quare  .ag.  est  .4.,  ct  .dg.  est  .2.;  et  mul- 

tiplicetur .ag.  in  .ab.,  proueniat  .ez.;  et  ex  .ab.  in  .dg.  proueniat  .zi.;  est  ergo 

ul  .ag.  ad  .dg.,  ita  ez.  ad  .zi.  :   ct  quia  ab  est  .1.,  numeri  .ez.  zi  sunt  equales 

numeris  .ag.  dg.;  ergo  .ez.  est  .4.,  ct  .zi.  est  .2.  Item  cx  ductu  .bg.  in  .ag.  pro- 

ueniat km.,  et  cx  ductu  .bg.  in  .gd  proueniat  .kl.;  est  ergo  .km.  12  ,   etA/.  est  .6.: 

est  ergo  sicut  .ez.  ad  .21.,  hoc  est  sicut  .ag.  ad  .dg.,  ita  km  ad  .kl.;  ct  cx  ductu 

ez.  in  .kl.  proueniat  .op.;  et  cx  ductu  .zi.  iu  .km  proueniat  . pq .   Equales  etenim 
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sunt  .op.  et  .pq.  Vnusquisque  eorum  est  .24.  Mani  .0/1.  constat  ex  mi.nr  imparibus, 
qui  sunt  circa  . kl .   e,  hoc  circa  .kl.  propter  ez  qui  est  .4.;  quibus  .4.  additis  super 

.kl.  faciat  . kn ergo  .kn.  est  .to.:  similiter  extractis  .4.  ex  kl.  remaneat  .k h.y  ergo 

.kh.  est  .2.  Rursus  addito  numero  scilicet  .2.  super  .kmt  faciat  .kcr,  ergo  .Ac. 

est  .14.,  et  .nc.  est  .4.,  in  quibus  sunt  duo  impares,  scilicet  .tt.  ct  .13  ;   et  sunt  circa 

numerum  .km.,  scilicet  circa  .»2.,  qui  faciunt  numerum  .pq.  Ergo  primus  quadratus, 
scilicet  .r.o.,  est  .1.,  cuius  radix  est  dimidium  numeri  .A7i.,  scilicet  .t.  Secundus  uero 

quadratus,  scilicet  .rp.,  est  .25.,  cuius  radix  est  dimidium  numeri  . kn .,  quod  est  .4. 

Tertius  quidem  quadratus  ,   scilicet  ,rq.  ,   est  49.  ,   cuius  radix  est  dimidium  numeri 

,kc»t  cjucxl  est  .7.  Et  uotum  quia  .24.  est  primum  |   congruum  ,   cum  sit  wiuor  nu- 

merus, cuius  «)"•  4.1*  pars  sit  integra;  et  oriatur  ex  duobus  minoribus  numeris  parem 
numerum  facientibus,  scilicet  ex  uno  et  3.  Rursus  cx  numeris  ab  et  bg  commictus 

Iit  impar,  ct  aufleratur  .ab.  c\  bg.,  et  sit  residuum  eorum  numerus  gd.  Et  sit  pro- 

portio numeri  gb.  ad  ba.  mitior  proportione  .ag.  ad  .gd.  Inueniam  rursus  duas  mul- 
titudines continuas  imparium  iu  proportione  quatn  habet  gb.  ad  .ba.,  cx  una  quoque 

multitudine  procreabitur  congruum  unitatum  idem:  adiaceat  itaque  numerus  t.  duplus 

numeri  .bg  ,   et  numerus  .r.  duplus  numeri  . ba.\ ;   commictus  quidem  ex  numeris  Js. 

par  est;  ct  est  .t.  ad  .s.,  sicut  bg.  ad  .ba.:  ct  ducatur  .gd.  iu  numeris  .ts. ,   ct  pro- 
ueniant  numeri  .ez.  et  zi.  Est  ergo  sicut  t.  ad  .s.,  hoc  est  sicut  .gb.  ad  .ba.,  ita  ez. 

ad  ,zi. :   et  ducatur  iterum  numerus  ag.  in  numeris  . t.s .,  et  proucuiaul  .km.  et  kl. 

Est  ergo  ut  .t.  ad  .s.,  hoc  est  ut  ez.  ad  zi.,  ita  km.  ad  kl:  ct  quoniam  pares  sunt  nu- 

meri .t.s.,  pares  sunt  numeri  .km  et  kl.:  ct  ostendetur  per  promissam  ea  que  dicta  sunt 

in  numeris  .k  h.  hl.  In.  nm.  ct  mc.  ,   et  in  reliquis  etiain  . ro .   op.  pq.  :   est  ergo 

congruum  .op.  ticl  pq.  elc.  Que  etiam  ostendemus  cum  numeris.  Sit  itu  ut  bg.  2.  , 

et  ba.  sit  .1.,  erit  ag.  3.  et  gd.  1.  ct  t.  4.  ot  .s.  2   et  ez.  4.  et  zi.  2.  ct  .km.  12.  ct 

.kl.  6.  ct  .hn.  s.  et  nc.  A.  et  k.h  2,  ct  quadratus  .ro.  unum  congruum  .op.,  uel 

.pq.  24.  Quare  quadratus  .rp.  est  23.,  et  quadratus  .rq.  .49.;  que  operiebant  (ric)ostendcre. 

Et  quoniam  numeri  bg  et  ba.  ,   scilicet  unum  ct  duc  sunt  minores  qui  siul  in 

numeris;  ct  ex  coniunctionc  eorum  proucnit  impar  numerus;  et  cum  ipsis  habuimus  24. 

per  congruum,  sicuti  habuimus  superius  cx  positiouc  ternarij  ct  unitatis,  qui  sunt  mi- 
nores numeri  qui  esse  possint  facientium  parem  uumerum.  Ideo  manifestum  est,  24. 

esse  minus,  ct  primum  congruum  quod  cadat  in  tribus  quadratis,  qui  sint  ex  inte- 

gris numeris;  sed  cum  fractionibus  possunt  inucuirj  minores  co,' ut  iiisequentibus  de- 
motis trabi  mas. 

Sld  sit  proportio  gb.  ad  ba.  maior  proportione  .ag.  ad  gd.,  tunc  erunt  multi- 

tudo imparium  primj  congrui  ad  multitudinem  secundi  ,   sicut  .ag.  ad  gd. ;   ct  sit 

iterum  ag.  impar:  que  ut  liquidius  demonstrentur,  sit  g.b.  5.,  et  .ba  2;  erunt  ergo 

.ag.  7.  et  dg.  3.:  duplum  quidem  ex  .gb.  est  .10,  et  ex  ba.  est  4.;  et  ducatur  .4.  in  nu- 

meris .ag.  ct  gd.,  et  ucniet  pro  multitudine  imparium  primi  congrui  .2S.,  et  pro  mul- 

titudine secundi  .12.:  et  multiplica  unumquemque  numerorum  |   ag  ct  dg  per  duplum 

bg.,  et  habebis  .70  pro  numero,  circa  quem  sunt  12  impares  numeri  facientes  secundum 

congruum,  et  30.,  circa  quem  erunt  23  impares  facientes  primum.  Quare  extractis  2S. 

de  30.  remanent  .2.,  quorum  medietas,  scilicet  unum,  est  radix  primi  quadrati;  ct  adde 

foj.  tV  iwn. 

uni»  ct  I       4.1.  ,   |>j/ci  »   {fui.  29 
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is  cum  .30.,  erunt  .ss.,  cuius  medietas,  scilicet  29,  est  radix  secundi  quadrati.  Item  adde 

.12.  cum  .70.  faciunt  ai,  quorum  medietas,  scilicet  .41.,  est  radix  tertij  quadrati;  et  ex 

ductu  .».  in  .30.,  uel  n   in  .70.,  luibcntur  sto  pro  congruo.  Egreditur  autem  idem  .sto. 

ex  alijs  duobus  adiacentibus  numeris,  scilicet  ex  septenario  et  quinario;  quia  si  so- 
lidum, quod  fit  ab  cis  et  ab  eorum  coniuncto,  ducatur  iu  binarium  ,   scilicet  id  in 

quo  .7.  excedit  .5.,  prouenict  .sto.  Egreditur  enim  multitudo  prima  imparium  facientium 

ipsum  ex  ducto  binario  iu  septenarium.  Quare  ipsi  impares  numeri  sunt  14.,  et  sunt 

circa  60,  qui  egreditur  ex  quinario  ducto  in  u.:  multitudo  quidem  secunda  proucnit 

ex  binario  ducto  iu  quinarium;  et  est  illa  multitudo  circa  .st.,  qui  proucnil  ex  septe- 
nario ducto  in  .11.  Nam  decies  st.,  uel  sexagesies  .14.  equantur  solido,  qui  fit  a   s   et  7   et 

11.  ducto  in  biuarium.  Vnde  cuiuslibet  congrui  vigesima  quarta  pars  est  integra,  ut 

superius  ostensum  est:  et  est  .11  primus  congruum,  quod  inucnirj  potest  cum  integris 

quadratis  numeris;  et  ab  ipso  it  gcucrautur  omnia  congrua.  Quotiens  enim  mul- 
tiplicabitur per  quadratum  numerum,  totiens  congruum  procreabitur,  et  erunt  minor 

quadratus  ex  tribus  quadratis,  quibus  congruit  ipse  ille,  per  quem  multiplicabitur  .11. 
Medius  autem  quadratus  erit  numerus,  qui  procreabitur  ex  ipso  quadrato  ducto  in 

.23.  Tertius  quidem  quadratus  erit  numerus,  qui  prouenict  ex  eodem  primo  quadrato 

ducto  in  .49.,  cuius  numeri  radix  erit  numerus  factus  ex  multiplicatione  radicis  primj 

quadrati  in  .7.,  qui  est  radix  de  .49.;  et  erunt  multitudo  prima  imparium  facientium 

congruum  dupla  multitudinis  facientium  idem.  Similiter  egredietur  congruum  si  mul- 
tiplicabitur 24  per  aliquam  summam  quadratorum,  qui  (lunt  ab  ordinalis  numeris  ab 

unitate  ascendentibus  per  impares  et  pares,  uel  per  impares  tantum,  uel  ipsa  res  tantum, 

aut  per  cos  qui  ascendunt  per  ternarium,  seu  per  quaternarium,  uel  per  reliquos  nume- 

ros, quorum  quadratorum  summas  superius  inuenire  docuimus;  et  erunt  proportio  impa- 

rium facientium  secundum  congruum  ad  impares  facientium  primum,  sicut  radix  ultimi 

quadrati  est  ad  radicem  sequentis  quadrati  in  ordine  assumpte  collectionis.  Verbi  gratia: 

summa  quadratorum  trium  imparium  numerorum,  scilicet  unius  et  notiern  et  xxv.,  est 

35.;  quibus  ductis  per  24  faciunt  840.,  |   qui  est  congruum;  proucnit  etiam  ex  quinario 

et  septenario  adiacentibus:  quare  proportio  prime  multitudinis  imparium  ad  multitudi- 

nem secundam  est  sicut  .7.  ad  .5.,  ut  superius  ostensum  est. 

Si  congruum  aliquod  cum  suis  quadratis  multiplicetur  per  aliquem  quadratum,  nu- 

merus factus  ex  multiplicatione  congrui  in  quadratum  congruum  erit;  reliqui  qua- 

drati erunt  congruentes,  facto  congruo.  Sit  .a  b.  quadratus,  et  bg.  sit  congruum,  et 

.gd.  sit  equalis  numero  . bg quadrati  ergo  erunt  numeri  .ag.  et  .ad.:  et  adiuceat 

quidam  quadratus  numerus  .e.  Dico  quod  id,  quod  fit  ex  .e.  in  congruo  .bg  ,   congruum 

erit;  et  numeri,  qui  fient  ex  .e.  in  quadratis  *ab.  ag.  ad.,  quadrati  erunt  congruentes, 

congruo  facto  ex  .e.  in  .bg.  Ex  ductu  quidem  ex  .e.  in  .ab.  proueniat  .zi\;  et  ex  ductu 

.e.  ili  .ag  proueniat  .z/.,  et  ex  .e.  in  .a.d.  proueniat  zk.  Et  quoniam  ex  .e.  quadrato 

iu  .ag.  quadratum  proucnit  .zt.  quadratus.  Est  ergo  etiam  zty  et  est  ♦ zi  equalis  duo- 

bus numeris,  qui  fiunt  ex  quadrato  .<?.  in  quadratum  ab.y  et  congruum  .bg.  Sed  id 

quod  fit  ex  quadrato  .e.  in  quadratum  .ab.  est  numerus  zi.  Reliquus  ergo  .it.  pro- 
creatur ex  .e.  iu  congruum  .bg.  Et  quoniam  quadrati  sunt  numeri  .e.  et  .ab.,  factus 

ex  eis  quadratus  est;  quadratus  est  ergo  numerus  .si.  Rursus  quoniam  ex  quadrato  .e. 
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in  quadratum  ,a  d.  factus  est  numerus  .z  A*.;  quadratus  ergo  est  .zk.  ,   et  est  equulis 
duobus  numeris»  qui  fiunt  ex  ductu  .e.  in  numeris  .ag.  et  gtl.  Sed  ex  .e.  in  .ag.  factus 

est  quadratus  .zt.  Reliquus  ergo  zk.  fit  ex  e.  in  .gtl.  Et  quoniam  equalis  est  numerus 

• bg .   numero  . gei .,  equalis  erunt  factus  ex  .e.  in  .bg.  facto  ex  . e .   in  .gd.:  factus  autem 

ex  . e .   in  .bg.  est  .it.  Ergo  .it.  equalis  est  numero  ,tk.:  si  super  quadratum  autem  .zt. 

addatur  numerus  .tk.,  faciet  quadratum  .zk.;  et  si  a   .zt.  quadrato  auferatur  ./A*.,  hoc 
est  .ti.t  remanebit  . si .   quadratus;  ergo  congruum  est  .iV.,  et  congruunt  ei  tres  qua- 

drati, qui  sunt  .21.  et  .zt.  et  .zk.;  que  oportebat  ostendere.  Similiter  ostendetur  pro- 

uenirc  idem,  si  aliquod  cungruum  cum  suis  quadratis  diuidalur  per  aliquem  quadratum 
numerum. 

Volo  inucnirc  congruum,  cuius  quinta  pars  sit  integra:  sit  unus  ex  adiaccntibus 

numeris  .5.,  alter  sit  numerus  quadratus  facientes  coniunctum  ex  eis  numerum  qua- 

dratum; et  extracto  minore  ex  maiore  remaneat  quadratus  numerus.  Erit  itaque  ille 

quadratus  .4.;  quo  addito  cum  quinario  facit  .0.,  qui  est  quadratus;  el  extracto  .4.  de 

.8.  remanet  .1.,  qui  est  etiam  quadratus;  dico  ex  bis  numeris  adiaccntibus  egredi  con- 

gruum, cuius  quinta  pars  erit  quadrata  :   prouenit  enim  congruum  ex  bis  numeris  ex 

ducta  .t.  in  duplo  quiuarij;  quod  totum  multiplicatur  per  duplum  quatemarij;  et  illud 

quod  egreditur  ducitur  per  noucnarium,  |   hoc  est  multiplicare  superficiem,  que  fit  ab 

uno  in  duplo  quinarij,  in  superficiem  que  fit  a   duplo  quatemarij,  in  .9.,  hoc  est  .10. 

in  .72;  sed  ex  ductu  quatemarij  in  noucnarium  proucuit  quadratus  numerus,  cura  ambo 

sint  quadrati.  Ergo  ex  ducto  duplo  quatemarij  in  .9.  facit  duplum  quadrati;  et  ex 

ductu  dupli  quadrati  in  duplo  quinarij  prouenit  quadruplum  quadrati  ductum  in  qui- 

narium. Sed  quadruplum  quadrati  facit  quadratum  numerum;  ergo  quadruplum  qua- 

drati ductum  in  .5.  facit  quincuplum  quadrati,  et  ductu  quincuplo  dicti  quadrati  ducto 

in  .1.  qui  est  quadratus,  facit  iterum  quincuplum  quadrati.  Ergo  congruum,  quod  fit 

ab  bis,  quinta  pars  erit  quadrata. 

Hec  questio  pr edicta  in  prologo  libri  huius . 

Volo  inucnirc  quadratum,  cui  addito  .5.  uel  diminuto  faciat  quadratum  numerum, 

Adiaccat  congruum,  cui  quinta  pars  sit  quadrata,  eritque  720.,  cuius  quinta  pars  est 

.144.;  in  quo  diuidc  quadratos  congruentes  eidem  .720.,  quorum  primus  est  .901.,  secun- 

dus est  .1081.,  tertius  autem  est  .2401.;  et  est  radix  primi  quadrati  .31.  Secundi  .41.,  tertij 

.49.,  exibit  pro  primo  quadrato  ̂ c,  cuius  radix  est  ̂.2.,  que  prouenit  ex  diuisione 

.31.  in  radicem  de  .144.,  hoc  est  in  .12.;  et  pro  secundo,  hoc  est  pro  quesito  quadrato, 

ucnict  11,  cuius  radix  est  ̂ 3,  que  prouenit  ex  diuisione  .41.  in  .12.;  et  pro  ultimo 

quadrato  ucnict  16,  cuius  radix  est  ̂    4. 

Si  duo  quilibet  numeri  componantur  facientes  compositum  ex  bis  parem  numerum, 

proportio  compositi  ad  residuum,  in  quo  niaior  excedit  minorem,  non  erunt  eadem 

quam  habet  maior  numerus  ad  minorem.  Adiaceant  duo  numeri  .ab.  et  bg.  ;   et  sit 

.gd.  id  in  quo  maior  .gb.  excedit  minorem  ba.;  et  sit  par  numerus  .ag.;  dico  uon 

esse  ut  .gb.  ad  .ba.t  ita  .ag.  ad  .gd.  Sed  si  possibile  est,  esto  .ag.  ad  . gd .,  sicut  .gb. 

ad  .ba.;  erit  ergo  .d.  superficies,  que  fit  ex  bg.  in  . gd.t  equalis  superficiei  que  fit  ex 

.ag.  in  .ba.  Sit  ergo  .ze.  numerus  superficialis  qui  fit  ex  .bg.  in  gd.;  el  numerus  .kl. 

proueniat  ex  ag.  in  .ba.;  equalis  est  ergo  numerus  ,ze.  numero  .kl.:  ex  ductu  autem 
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•se.  iu  .A7.  proueniat  . op .;  numerus  ergo  .op.  equulis  est  numero  qui  Ct  cx  ductu  .ba. 

in  .gd.  »n  ductum  cx  ag.  in  .bg.  Sit  ergo  ductus  .ab.  in  gd.  numerus  .zi.j  et  ductus 

ag.  in  .bg  esto  .km.;  maior  est  enim  .km .   quam  .A*/.,  cum  maior  sit  numerus  .gb. 
quam  .ba.;  ergo  .op.  equalis  est  numero  qui  fit  cx  .si.  in  .km.  Esto  itaque  numerus 

qtq.  factus  cx  .zi.  in  .km.;  ergo  numerus  .op.  equalis  est  numero  .pq.  $cd  op.  qua- 

st  •   .   dratus  est,  cum  sit  factus  a   duobus  e   qualibus  numeris,  qui  sunt  .ez.  kl.  |   Ergo  ct  pq, 

quadratus  est.  Ostensum  est  superius  in  primo  congruo  inucnicndo,  numerum  Jm .   equa- 

lem  esse  numero  .ei ;   maior  est  enim  .ei  quam  .ez. ;   ergo  maior  est  /m.  quam  ez.  : 

accipiatur  ergo  cx  numero  Jm.  numerus  Jn  equalis  numero  .ez.,  hoc  est  numero  .kl. 

Reliquus  .nm  equalis  est  numero  .zi.  :   addatur  itaque  super  km.  numerus  me.  equa- 

lis numero  .m.n.;  ct  quoniam  .kn.  duplus  est  numero  .kl.,  par  «erit  kn.  Ex  multitu- 

dine quidem  imparium,  qui  sunt  ab  uno  usque  in  .kn.,  proucnit  quadratus  .op.;  sunt 

enim  circa  numerum  .kl.:  quare  kl.  est  radix  numeri  op.  Rursus  quoniam  ex  zi.  in 

km.  proucnit  quadratus  .pq.  Sed  quot  unitates  sunt  in  numero  .zi.,  tot  impares  nu- 

meri sunt  inter  numerum  A*»,  ct  numerum  .kc.;  duplus  est  enim  .ne.  numeri 

ergo  quadratus  .pq.  constat  cx  imparibus,  qui  sunt  inter  .kn.  ct  .km.  Ergo  duo  qua- 

drati .op.  ct  .pq.  constant  cx  onmibus  imparibus,  qui  sunt  ab  unitate  usque  in  nu- 
merum .Ac.;  ergo  numerus  .oq.  quadratus  est,  et  est  duplus  quadrati  .op.:  proportio 

ergo  quadrati  oq.  ad  quadratum  op.  est  sicut  .2.  ad  .1.,  hoc  est  sicut  numeri  non  qua- 
drati ad  numerum  quadratum;  quod  est  inconucniens.  Non  ergo  proportio  coniuncti 

.a.g.  ad  residuum  dg.  est  sicut  .gb.  ad  ,ba.;  quoti  oportebat  ostendere. 

Ifoc  idem  demonstraretur,  si  numerus  .ag  esset  impar;  quia  que  proportio  est  nu- 

meri bg.  ad  .ba.,  eadem  dupli  gb.  ad  duplum  .ba.  Yude  numerus  .ez.  ostenderetur 

equalis  numero  .kl.  ctc.  Ex  hoc  enim  ostendetur  quod  nullus  quadratus  numerus  po- 

test esse  congruum;  quia  si  possibile  esset,  cLiam  esset  proportio  coniuncti  duorum 
adiacentium  numerorum  ad  residuum,  sicut  inaior  eorum  ad  minorem. 

Quare  subintclligilur,  multos  numeros  esse  qui  congruum  esse  non  possunt;  sed 

omnis  numerus  potest  esse  congruum,  si  ex  diuisionc  alicuius  congrui  per  ipsum  pro- 

ueniat numerus  quadratus;  ucl  si  ipse  fuerit  unus  cx  mi.*r  adiaccntihus  ,   ct  reliqui 
tres  fiant  quadrati:  ut  si  ponamus  .9.  ct  .16.  qui  sunt  quadrati;  ct  coniunctus  ex  eis, 

scilicet  .23.,  est  quadratus;et  aufleratur  9   de  «9, remanent  .7.;  qui  .7.  potest  esse  congruum: 

multiplicatio  quidem  dupli  de  .9.  in  duplum  de  .ia.  facit  quadratum  numerum,  scilicet 

.576.;  qui  si  multiplicetur  per  23.,  fuciot  iterum  quadratum  numerum;  qui  si  ducatur 

per  faciet  congruum  ;   ergo  .7.raI  cius  pars  erit  quadrata. 
Volo  inuenire  numerum  quadratum,  cui  addita  radice  ipsius  faciat  quadratum  nu- 

merum; et  si  ipsa  radix  aufleratur  ab  eo,  remaneat  similiter  numerus  quadratus. 

Adiaccat  congruum  similiter  cum  suis  tribus  quadratis,  qui  sunt  numeri  ab.  ag. 

ad.  Quare  congruum  erit  numerus  bg.  et  gd.;  ct  diuidatur  unusquisque  quadratorum  | 

^   ab.  ag.  ad.  per  congruum  .b g.  ,   ct  proucniaut  numeri  .ez.  ei.  eh. ;   et  constituatur 

super  .ei.  tetragonum  .cA.,et  compleatur  superficies  .l/i.;  ct  a   puncto  .z.  cquidistans 

rectis  Jk  et  .e/,  protrahatur  recta.:/.;  ct  quoniam  numerus  .ez.  prournit  exdiuisionc 

nuiucri  .ab.  per  bg.;  et  numerus  .e.i.  proucnit  ex  diuisionc  numeri  .a  g.  iu  congruum 

.bg.;  numerus  quidem  zi.  proucnit  cx  diuisionc  .bg.  in  se.  Ergo  .zi.  est  i:  similiter 
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quia  diuiso  .ad.  per  congruum  .gd.,  lioc  est  per  .bg,  proucnit  numerus  .eh.,  et  ex  di- 
uisioue  ag.  in  .gd.  proucnit  .ei.  Ergo  ,ih.  proucniet  ex  diuisione  .gei.  in  se.  Quare 

.ih.  est  similiter  . i.;  cqualis  est  ergo  Ai.  recte  Jz. s   et  quoniam  super  rectam  .ei.  con- 

stitutum est  tetragonum  .ek.,  et  Ai.  est  .1.}  superficies  itaque  .kh.,  uel  A-  z.  est  radix 
telragonj  .ek.  Ergo  super  tetragonum  .ek.  addatur  cius  radix,  scilicet  superficies  ,kh.9 

proueniet  superficies  Jh,}  et  si  cx  quadrato  .ek  aulTeratur  cius  radix,  que  est  .As., 

remaneliit  superficies  .zl.:  et  quouiam  cx  diuisione  numerorum  .ab.  et  .ag.  et  .ad.  iu 

aliquem  numerum,  scilicet  in  Ag.t  prouenerunt  numeri  .cz.  ei.  eh .   Est  ergo  sicut  .ab. 

ad  .ag.9  ita  ,ez.  ad  ei.',  sunt  enim  quadrati  numeri  ab.  et  ag.  :   ergo  proportio  nu- 
meri .cz.  ad  ei  est  sicut  proportio  quadrati  numeri  ad  quadratum  numerum.  Quare  ex 

ductu  .er.  in*  ei.  proucniet  quadratus  numerus.  Sed  ei.  recte  equalis  est  recta  . zt ., 

cum  sit  equalis  rcctc  .ik.}  tetragonum  enim  est  superficies  .ek.}  ergo  superficies  .et. 

est  quadratus  numerus. 

Similiter  quoniam  proportio  ei  ad  e/i.,  lioc  est  le  ad  eh. 9   est  sicut  quadrati  nu- 

meri ad  quadratum  numerum,  factus  quidem  cx  numeris  .eh.  le.  quadratus  erit,  lioc 

est  superficies  III.  Inuenctus  est  enim  quadratus  numerus  .ek.  ,   cui  addita  radice  , 

que  est  kh9  proucnit  quadratus  numerus  dh. ;   ct  si  ex  quadrato  .c.k.  auferatur  eius 

radix,  remanebit  quadratus  numerus  .et.}  quod  oportebat  facere. 

Sjmilitcr  si  oportuerit  inucnire  quadratum  numerum,  cui  additis  duabus  radicibus, 

uel  diminutis  ab  eo,  fiat  semper  quadratus  numerus:  diuidautur  tunc  adiacentes  qua- 

drati .ab.  ag.  ad.  per  dimidium  congrui  .bg.,  ct  proucniaot  numeri  .e  .z.  ei.  eh., 

et  erit  numerus  .zi.  2.,  cui  equabitur  numerus  .ih.:  quare  unaqueque  supcrficierum  kh 

ct  kz.  erit  cqualis  duabus  radicibus  quadrati  numeri  .k.}  et  erit  similiter  proportio 

.ez.  ad  .zt.,  sicut  quadrati  .ab  ad  quadratum  .ag.  Quare  numerus  qui  fit  ex  ez.  in  .zt., 

lioc  est  superficies  .et.,  quadratus  est;  propter  eandem  et  superficies,  scilicet  numerus 

.lh.,  est  quadratus  :   inucnlus  est  ergo  quadratus  .ek.,  cui  additis  duabus  radicibus, 

scilicet  .kh,  prouenit  quadratus  numerus  .lh.}  et  demptis  ab  eodem  .ek.  duabus  ra- 

dicibus, scilicet  ,k z.,  remanet  quadratus  numerus  .zl.:  lioc  idem  intclligas  |   dc  tribus, 

uel  pluribus  ruditibus  additis  uel  diminutis. 

Ei  ut  hec  in  numeris  habeantur,  quadratus  .ab.  sit  .1.,  et  quadratus  .ag.  sit  .23.  ; 

quadratus  quoque  .ad.  sit  .49.;  cruilt  ergo  congruum  .bg.  uel  gd.  s«.t  in  quo  diuidantur 

i   ct  23  et  49,  proueniet  .es.  7 j ,   et  ei  erit  ̂    1;  numerus  quoque  eh  erit  ̂ 2. :   ex  ductu 

quidem  .ei.  in  se  proucnit  quadratum  e   k.,  quod  est  4“f-r  >   cu*  addatur  id  quod  fit 

cx  ki.  in  .ih.,  scilicet  ~   1,  proueniet  ,   cuius  radix  est  —   ,   lioc  est  t   :   similiter 

si  auferatur  ̂    i,  hoc  est  °   *   cx  *   *   *■ ,   hoc  est  numeros  As  cx  numero  ke.,  rema- 
nebit pro  superficie  .et.  ,   quorum  radix  est  ̂    :   et  si  super  quadratum  aliquem 

proponatur  addi  et  diminui  duas  radices,  duplicabis  quidem  numeros  .ez.  ei.  eh.,  pro- 

ucnicnt  ~   ct  ~   2   et  ~j  4.;  qui  etiam  proueuieut  si  diuidatur  .1.  et  23  ct  49.  per  dimi- 

dium congruum,  scilicet  per  12.;  ct  sic  radix  quesiti  quadrati  erit  2;  ct  sic  intelligas 

de  tribus  uel  pluribus  radicibus  additis  et  diminutis. 

Oxnium  triuiu  quadratorum,  qui  sunt  continui  impares,  maior  quadratus  addit  super 

medium  octo  plus  quam  medius  super  minorem.  Adiacearit  tres  radices  .ab.  bg.  gd. 

trium  datorum  quadratorum,  qui  sunt  impares  et  continui  ;   ct  sit  radix  .ab.  minor 
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quam  .bg. ,   ct  minor  quam  dico  quadratum,  qui  lit  i   numero  .gd.,  addere 

octo  plus  super  quadratum,  qui  lit  a   numero  bg .,  quam  addat  quadratus,  qui  fit  a 

numero  .bg.  super  quadratum,  qui  fit  a   numero  .ad. 

Quare  numeri  .ab.bg.gd.  sunt  radices  trium  continuorum  quadratorum  imparium; 

impares  quidem  sunt  et  continui.  Quare  bg.  supcrlialmndat  ,ab.  in' duobus,  et  in  tot 

superliahundat  numerus  .gd.  numerum  .bg.  Auflerantur  ergo  duo  a'  numero  .bg.,  re- 
maneatque  ex  eo  numerus  b.i  propter  eandem  si  a   numero  .gd.  auficrantur  duo,  sci- 

licet numerus  . cd.,  remanebit  .gc.  cqualis  numero  .bg.  Rursus  si  a   numero  . cg .   aufle- 

rntur  numerus  ,gf.  cqualis  utrique  numerorum  .ab.  be.,  remanebunt  duo  pro  numero 

/c.;  quare  totus  .fd.  est  4.  Et  quoniam  numerus  .ge.  est  id  in  quo  numerus  bg  su- 

perliabundat  numerum  ab.;  ct  est  .e.g.  duo ;   addit  ergo  quadratus,  qui  fit  i   numero 

.bg.,  super  quadratum,  qui  fit  i   numero  .ab.,  duplum  numerorum  .ab.  . bg .,  hoc  nu- 
meri .ag.  Similiter  ct  quadratus,  qui  fit  a   numero  .g.d.,  addit  super  quadratum  bg. 

duplum  numerorum  .bg.  gd.'t  ergo  quot  excedit  duplum  numerorum  bg.  gd.,  duplum 
numerorum  .ab.  bg.,  tot  excedit  numerus  qui  est  inter  quadratos,  qui  fiunt  a   numeris 

.gd.  gb.,  numerum  qui  est  inter  quadratos,  qui  fiunt  a   numeris  .gb.  ba.:  comuiiitcr 

aulVcratur  duplum  numeri  .bg.,  quot  |   ergo  supoihabimd.it  duplum  numeri  .gd.  duplum 

numeri  .ab.,  tot  superliahundat  numerus  qui  est  inter  quadratas,  qui  fiunt  a   numeris 

.dg. gb.,  numerum  qui  est  inter  quadratos,  qui  fiunt  a   numeris  .gb.  ba.  Sed  dupluin 

numeri  .ab.  est  sicut  duplum  numeri  . gf ;   ergo  duplum  uumeri  .g d.  superhabundat 

duplum  numeri  .a  b.,  lioc  est  duplum  numeri  .gf.  in  duplo  numeri  .fd.  Sed  duplum 

numen  .fd.  est  octo;  quaternarius  est  enim  . fd.;  ergo  quadratus,  qui  fit  a   numero  .gd., 

addit  octo  super  quadratum,  qui  fit  d   numero  .bg.,  plus  quam  addat  quadratus,  qui  fit 

a   numero  .bg,  super  quadratum,  qui  fit  a   numero  .ba.,  ut  oportebat  ostendere. 

Et  quoniam  secundus  quadratus  impar,  scilicet  .9.,  addit  unum  octonarium  super 

primum  quadratum  imparem,  scilicet  super  t.,  inuenietur  ex  bis  tertium  quadratum 

imparem,  scilicet  .25.,  addere  duos  octonarios  super  secundum  quadratum  imparem;  ct 

sic  semper  inuenietur  ordinata  ascensio  quadratorum  imparium  ascendere  per  ascen- 

sionem numerorum,  qui  ascendunt  per  octonarium:  hoc  idem  accidit  in  quadratis  pa- 

rium numerorum  preter  ascensionem  secundi  quadrati  paris,  scilicet  .ig.,  qui  addit  .12. 

super  primum  quadratum  parem,  scilicet  super  .4.:  deinde  pares  quadrati  ascendunt 

per  octonarios  in  infinitum  numerando  supra  .12.  V   el  secundus  quadratus  par  addit  super 

primum  quadratum  parem  tres  quaternarios;  et  tertius  super  secundum  addit  quinque 

quaternarius;  ct  quartus  super  tertium  septem  quaternarios;  ct  quintus  super  quartam 

noucni;  ct  sic  semper  adduntur  duo  quaternarij  per  ascensionem  imparium  numerorum 

usque  iu  infinitum  secundum  hanc  proportionem.  Vel  primus  quadratus  parium,  scili- 

cet .4.,  constat  cx  uno  quaternario.  Secundus  super  primum  addit  tres  quaternarios. 

Tertius  super  secundum  quiuquc;  ct  sic  inucnitur,  pares  quadratos  ascendere  per  ascen- 

sionem quaternariorum,  qtic  ascendit  per  impares  numeros  ordinale.  Similiter  inucni 

quadratos  numerorum  qui  ascendunt  per  ternarium  ordinate,  ascendere  per  ascensio- 

nem nouenariorum,  qui  ascendunt  similiter  per  impares  numeros.  Verbi  gratia  :   qua- 

dratus ternarij  est  semel  .9.  Sexnarij  addit  super  primum  tres  noucnarios,  cum  sit  .36.; 

super  quem  quadratus  nouenarij  addit  quinque  noucnarios.  Sequens  uero,  scilicet  qua- 
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«Iratus  duodenarij  ,   addit  .7.  nouciiarios  super  quadratum  noucnarij  ;   et  sic  deinceps 

illud  idem  inucnj  ex  ascensione  quadratorum,  qui  sunt  a   numeris  ascendentibus  per 

quaternarium,  et  per  alios  numeros  in  infinitum;  ex  quibus  omnibus  collegi  solutiones 

quarumdam  sequentium  questionum,  | 

Volo  inucuirc  in  data  proportione  duas  differentias  trium  quadratorum.  Esto  data 

proportio  numeri  .a.  ad  numerum  . b .,  et  sint  numeri  .a.b.  prirnj  ad  se  inuiccm;  numeri 

quidem  .ab,  aut  sunt  continui  aut  non.  Sint  primum  continui,  et  esto  numerus  .b. 

maior  quam  .a;  et  udiacct  unitas  .e;  et  ab  unitate  .e.  in  ordine  disponantur  tot  numeri 

impares,  quot  sunt  unitates  in  numero  .b.  maiori,  qui  sunt  .d.e.f.g.\  et  accipiantur 

quadrati  numerorum  -«*./.g.,  qui  sint  numeri  hi.l\;  dico  quod  proportio  differentie  que 

est  inter  quadratum  h   et  quadratum  ad  dificrcnliam  que  est  inter  quadratos  .iA*, 
est  sicut  numerus  .a.  ad  numerum  .b.;  quod  ita  probatur;  quoniam  unitas  est  .e.,  et 

ab  ipsa  depositi  sunt  numeri  impares  ordinate  .r/.c./.g.,  erit  .d.  3.  et  .e  5.  et./.  7.  et 

.g.  9.;  et  quadratus,  qui  lit  a   numero  .e.,  scilicet  numerus  ,/i.,  est  15.;  et  quadratus,  qui 

fit  a   numero  ./.,  scilicet  numerus  .*\,  est  .49.;  et  quadratus,  qui  fit  a   numero  .g.,  scilicet 

numerus  est  8!.:  et  quia  numeri  .d.e.f.g.  sunt  secundum  quantitatem  unitatum  , 

que  sunt  in  numero  .b.;  et  numeri  .d.e.f.g.  sunt  .1111°*.,  erit  manifestum  quod  numerus 
.b.  est  .4.,  et  numerus  .a.  est  .3.;  et  manifestum  quod  quadratus,  qui  fit  d   numero  .d.f 

scilicet  a   ternario,  addit  super  quadratum,  qui  fit  ab  unilatc  .e.  unum  octonarium;  et 

quadratus,  qui  fit  d   numero  .e.,  addit  super  quadratum  numeri  .d.  duos  octonarios.  Et 

quadratus,  qui  fit  d   numero  ./.,  scilicet  numerus  .4.,  addit  super  quadratum,  qui  fit  d   nu- 
mero hoc  est  super  numerum  Ji.  tres  octonarios,  videlicet  secundum  quantitatem 

unitatum,  que  sunt  a   numero  .a.;  nec  non  et  quadratus,  qui  fit  a   numero  .g.,  addit  su- 
per quadratum,  qui  fit  d   numero  ./.,  scilicet  super  quadratum  .4  ,   quatuor  octonarios, 

scilicet  secundum  quantitatem  unitatum,  que  sunt  in  numero  .b.:  quare  proportio  dif- 

ferent ig,  que  est  inter  quadratos  ./i.i.,  ad  di  Ile  re  tiliam,  que  est  inter  quadratos  ./.A\,  est 
sicut  . a .   ad  A,  hoc  est  sicut  3.  ad  4.  Et  si  numerus  .a.  esset  .10.,  et  .b.  li.,  secundum 

ea  que  dicta  sunt,  addendi  essent  simul  io  et  it.  et  11,  que  inde  proueuiunt,  essent  radix 

mediari)  quadrati:  quare  .t9.  erit  radix  minoris  quadrati,  et  23  erit  radix  maioris.  Sunt 

enim  19.  et  21  et  23  continui  impares;  et  est  .21.  decimus  numerus  impar  ab  unitate.  Quare 

quadratas,  qui  fit  ab  ipso  .21.,  scilicet  -441.,  addit  super  quadratum,  qui  fit  a   .19.,  scilicet 

super  .361.,  decem  octonarios.  Etquadratus,  qui  fit  a   23.,  cum  sit  undecimus  numerus  impar 

ab  unitate,  addit  super  quadratum,  qui  fit  a   si,  scilicet  529  super  441,  undecim  octona- 

rios; quare  differentia,  que  est  inter  361  et  441.,  scilicet  .80.,  esi  ad  differentiam,  que  est 

inter  441  et  529.,  [scilicet  ad  88.,  sicut  .10  ad  11.  Nam  quam  proportionem  habet  .80  ad 

88.,  camdcin  habet  -   de  bo.  ad  ̂    de  88.,  scilicet  10  ad  11;  quod  oportebat  ostendere. 

Et  si  11011  sunt  numeri  .a.b.  continui,  erunt  ipsi  numeri  aut  impares  collaterales,  aut 

11011.  Sint  primum  collaterales  impares;  et  quoniam  quadrati,  qui  sunt  a   paribus  nu- 
meris, ordinate  ascendunt  per  quadruplicatam  ascensionem  imparium  numerorum,  ut 

4.,  qui  est  quadratus  biliari j,  scilicet  prirnj  paris  numeri,  qui  ascendit  per  quantitatem 

unius  qualertiarij;  et  16.,  qui  est  quadratus  secundi  paris  numeri,  scilicet  quaternarij, 

qui  snrgit  per  quadruplicatam  ascensionem  duorum  imparium  numerorum,  scilicet  de 

.1.  et  3.,  erit  manifestum  quod  unusquisque  quadratus  par  addit  duos  quaternario*  plus 
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super  antecedente  quadratum  parem  super  quaternarios,  quos  addit  ipse  antecedens 

quadratus  super  suum  antecedentem  quadratura;  hoc  quod  tertius  quadratus  par  addit 

super  secundum  quadratum  parem  quinque  quaternarios,  cum  secundus  quadratus  par 

addit  super  primum  tres  quaternarios,  scilicet  .16.  super  .4.;  et  quartus  quadratus  par 

addit  super  tertium  quadratum  septem  quaternarios;  et  ita  accidit  omnibus  per  or- 

dinem. Yndccum  nolumus  inucnire  duas  differentias  inter  tres  quadratos  numeros, quarum 

proportio  sit  sicut  duo  numeri  impares  collaterales,  ut  dicamus  sicut  il.  est  ad  13. 

Accipiemus  inter  pares  quadratos  continuos,  quorum  medianus  quadratus  addat  super 

antecedentem  quadratum  parem  .11.  quaternarios.  Qui  tres  quadrati  ita  possunt  inucnirj. 

Addantur.it.  cum  .13,  erunt  .24.;  quorum  quarta  para  multiplicetur  per  .2,  scilicet  per 

radicem  primj  paris  quadrati,  erit  .1*.,  qui  sunt  radix  medianj  quadratj;  ct  to  erit  radix 

primj  quadratj,  ct  it  erit  radix  secundi  quadratj  :   possumus  etiam  hoc  idem  inucnire 

inter  quadratos,  qui  fiunt  a   numeris  ascendentibus  per  ternarium.  Verbi  gratia:  iuh 

lumus  inucnire  duas  differentias  inter  tres  quadratos  numeros,  quarum  proporto  sil 

sicut  19.  est  ad  .21.,  qui  sunt  collaterales  impares;  addemus  .19,  cum  .21.,  ct  40.  que  pro- 

ucniunt,  diuidcnuis  per  4.;  et  ioquc  inde  proucniunt,  mulliplicnlmnus  per  3,  scilicet  per 

radicem  primj  quadratj  ipsius  ordinis,  erunt  .30.,  que  erunt  radix  medianj  quadratj. 

Quare  radix  minoris  quadrati  erit  .27,  et  radix  maioris  erit  .33.  Nam  quadratus  qui  fit 

a   30.,  scilicet  900.,  addit  super  quadratum  qui  fit  ad  27.,  scilicet  super  729,  nouenarios 

.19.;  ct  quadratus  qui  fit  a   .33.,  scilicet  .1039.,  addit  super  .9uo.  nouenarios  .21.;  et  sic 

proportio  differenti^,  que  est  inter  729  ct  900.»  scilicet  171.,  est  ad  differentiam  que  est  \ 

inter  ooo  ct  ios9,  scilicet  ad  189,  sicut  19  ad  st;  lioc  uolumus:  quod  etiam  iriucnictur  inter 

quadratos,  qui  fiunt  a   numeris  ascendentibus  per  quaternarium,  uel  quinarium,  uel  per 

alium  quemlibet  numerum. 

Et  si  proportio  duarum  differentiarum,  que  sunt  inter  tres  quadratos,  fuerit  sicut 

aliquis  quadratus  .a.  ad  aliquem  quadratum  ,b.y  uoluero  ipsos  tres  quadratos  iuuenire. 

Ponam  numerum  .c  medium  inter  .a.b.  in  proportione  continua  cum  possibile.  Quia  , 

ut  in  Euclide  habetur,  inter  duos  quadratos  numeros  unus  medius  intercidit  numerus, 

ct  procreabitur  numerus  .c.  ex  multiplicatione  radicis  numeri  .a.  in  radicem  numeri  .b.; 

et  erit  sicut  .a.  ad  .c.,  ita  .c.  ad  b.’t  et  sicut  .c.  est  ad  .&.,ita&  sit  ad  .d.;  ct  erunt 

numeri  .a.c.b.d.  continue  proportionales:  quare  erit  sicut  .a.  ad  ita  .c.  ad  ct 

sit  quadratus  numeri  numerus  .c/.,  et  quadratus  numeri  .c.  numerus  .eg.  Insuper 

et  quadratus  numeri  .b.  numerus  ,c.h.'t  dico,  differentias  que  sunt  inter  quadratos  .e/, 

et  eg.  ct  eh.t  scilicet  numeri  ./ ‘g .   ct  .gh.y  proportionem  habere  ad  se  inuicem,  eam 
quam  habet  quadratus  numerus  .a.  ad  quadratum  numerum  . b .   ;   quod  sic  probatur. 

Quoniam  numerj  .a.  c.  b.  continuo  proportionales  sunt,  est  sicut  .a.  primus  ad  . b .   ter- 

tium, ita  quadratus  numeri  .a.  primj  ad  quadratum  numeri  .c.  secundi,  ut  in  geome- 
tria aperte  monstratum  est.  Est  enim  quadratus  numeri  .a.  numerus  .e/.,  et  quadratus 

numeri  .c.  numerus  .eg.‘,  ergo  est  sicut  .a.  ad  .b.y  ita  numerus  ,ef.  ad  numerum  eg. 

Rursus  quoniam  numeri  .c.  b   d.  continue  proportionales,  est  sicut  .c.  ad  d.y  ita  qua- 

dratus numeri  .c.,  scilicet  numerus  .cg.,  ad  quadratum  numeri  7/.,  scilicet  ad  nume- 

rum .eh.  Sed  sicut  .c.  est  ad  .d.y  ita  fuit  .a.  ad  ergo  sicut  .a.  ad  b ita  nu- 

merus eg.  ad  numerum  .c/*.;  fuit  etiam  sicut  .a.  ad  b.y  ita  .ef.  ad  numerum  eg. 
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Numeri  ergo  .ef  et  eg.  et  eh.  continue  proportionales  sunt.  Et  quoniam  est  sicut 

.ef.  ad  .eg.,  ita  .eg.  ad  .eh.  :   disiunctim  ergo  erit  sicut  .ef.  ad  ,fg.  ,   ita  eg.  ad 

.gh.:  permutarim  ergo  sicut  .ef.  ad  .eg.,  ita  .fg.  ad  gh.;  sed  ef.  ad  eg.  est  sicut 

.a.  ad  .b.;  ergo  sicut  .a.  ad  b.,  ita  .fg.,  scilicet  differentia  que  est  inter  quadratos 

.ef.  ct  eg.  est  ad  *gh.,  scilicet  ad  differentiam  que  est  inter  quadratos  .eg.  et  .eh.: 

que  etiam  ostendantur  cum  numeris.  Esto  quidem  numerus  .a.  16.,  et  numerus,  b.  23.; 

quare  numerus  .e.  erit  .2«.,  qui  procreatur  ex  ductu  radicis  de  16  in  radicem  de  .25;  ct 

est  sicut  .16.  ad  .20,  ita  .20  ud  .23.;  et  erit  quadratus  numeri  .<7.,  scilicet  numerus  .ef., 

230.;  ct  quadratus  numeri  .c.,  scilicet  numerus  .eg.,  4oo.*,  et  quadratus  numeri  .b.,  hoc 

est  numerus  .eh.,  |   est  .623:  vnde  si  ex  .eg.  auferatur  .ef,  remanebunt  .144.  pro  numero  m.  js 
.fg.;  et  si  auferatur  quadratus  .eg.  cx  quadrato  .eh.,  scilicet  .400.  de  .623.,  remanebunt 

.223.  pro  numero  .gh:  sunt  enim  .144.  ad  .225.  sicut  .10.  sunt  * nd  23.;  ct  hoc  uolui  de- 
monstraro. 

ET  Si  data  proportio  duarum  dilfereutiarium  cadentium  inter  tres  quadratos  non 

fuerit  aliqua  suprascriptarum,  videlicet  ex  continuis,  uel  ex  imparibus  collateralibus 

numeris,  aut  cx  duobus  quadratis.  Solutionem  quarum  cx  ascensione  octonariorum  ca- 

dentem inter  quadratos  impares,  que  fit  cx  minieris  continue  ascendentibus  ab  uni- 

tate, ex  ascensione  quaternariorum  cadente  inter  pares  quadratos  numeros,  que  lit  ex 

numeris  ab  unitate  ascendentibus  per  impares  numeros.  Inueniemus  hoc  ordine.  Po- 

namus ut  proportio  duarum  differentiarum  cadentium  inter  tres  quadratos  numeros 
liat  sicut  .2  est  ad  0. 

Accipiam  primum  quadratum  qui  fit  a   quinario,  qui  addit  super  quadratum  sibi 

antcccdeutcm  imparem  duos  octonarios.  Et  habebo  ipsum  pro  primo  quadrato,  si  pos- 

sibile fuerit;  et  proportionabo  ipsos  duos  octonarios  cum  octonaiijs,  quos  addit  se- 

quens quadratus  impar  super  quadratum  quinarij,  scilicet  cum  .3.  octonariis:  ct  quia 

proportio  dc  .2.  ad  3.  non  est  sicut  .2.  ad  9,  super  tres  octonarios  addam  quatuor  octo- 

narios, quos  addit  quadratus  nouenarij  super  quadratum  septenarij,  ct  erunt  septem 

octonarij;  ct  erit  proportio  duorum  octonariorum  ad  septeni  octonarios  sicut  .2.  ad  .7. 

Sed  proportio  de  .2.  ad  .7.  est  maior  proportione  quam  habet  .2.  ad  9.  Ouarc  super  .7. 

octonaiijs  addam  multitudinem  octonariorum  additionis  sequentis  imparis  quadrati  , 

eius  videlicet  qui  fuit  ab  .11,  erunt  octonarij  .12.;  ad  quem  numerum,  cum  duo  habeant 

minorem  proportionem  quam  ad  .9.,  duplicabo  numeros  proportionis,  scilicet  .2.  et  .9., 

et  habebo  4.  et  .1$.  Et  considerabo  proportionem  quam  habet  .4.  ad  sequentem  sibi  nu- 

merum, scilicet  ad  .5.,  uel  ad  duos  sequentes  numeros,  scilicet  ad  .s.  et  ad  e.,  uel  ad 

tres  sequentes  numeros,  donec  inucuiam  inde  proportionem  quam  habet  .4.  ad  .13.;  ct 

hoc  erit  cum  accepero  a   quaternario  tres  sequentes  numeros,  scilicet  .5.  et  .6.  ct  .7., 

qui  faciunt  .13.;  ad  quem  numerum  .1.  habet  proportionem,  eam  quam  Imhct  .2.  ad  .9.: 

et  propter  hoc  inuenta  est  solutio  questionis,  et  habebo  pro  muiorj  quadrato  ipsum 

qui  est  a   13.,  scilicet  223.;  que  .15.  habentur  cx  duplo  de  .7.,  uno  addito;  et  est  qua- 

dratus, qui  fit  a   15.,  addens  super  quadratum,  qui  IU  ad  13,  ̂ septem  octonarios;  j   ct  M   w   iwr/ 
quadratus,  qui  fit  a   13,  addit  super  quadratum  qui  fit  ab  11.  sex  octonarios;  ct  qua- 

dratus, qui  fit  ab  n,  addit  super  quadratum  qui  fit  a   9   quinque  octonarios;  ct  sic  qua- 

dratus, qui  fit  ad  is,  addit  super  quadratum  qui  fit  a   9,  octonarios  .is.;  et  quadratus, 
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qui  fit  a   9y  addit  super  quadratum  qui  fit  a   7,  quatuor  octonarios;  cl  sic  proportio 

diffcrcnlig,  que  est  inter  quadratum  qui  fit  a   7,  et  quadratum  qui  fit  a   9.,  scilicet 

inter  .49.  et  81.,  erit  ad  dilTereutiam,  que  est  inter  8i  et  225,  sicut  .2.  ad  9;  et  hoc 

est  quod  uoluj  demonstrare. 

Soluuutur  etiam  omnes  suprascriplg  questiones  et  eorum  consimiles  in  quadratis 

qui  fiunt  a   duplo  ucl  a   triplo  ucl  a   quolibet  alio  multiplice  numerorum,  a   quibus 

fiunt  quadratj  snprascriptoruin  (*/c)  inuentionum.  Verbi  gratia:  fuerunt  quadrati  supra- 

scriptp  questionis  a   7   ct  a   9   ct  a   15.  Quare  si  dupricatiimus  bos  tres  numeros,  ha- 

bebimus pro  radice  minoris  quadrati  14.,  ct  pro  radice  medianj  .ts.,  ct  pro  radice 

maioris  .30.;  et  erit  similiter  proportio  di  Ile  rcuti  arum,  que  sunt  inter  quadratos,  qui 

fiunt  ab  ipsis  numeris,  sicut  2   ad  9.;  quod  ostendam  in  lineis:  sit  linea  .ab.  49.,  sci- 

licet quadratus  septenam  ;   et  ac.  sit  hi.  ,   scilicet  quadratus  nouerarii;  ct  ad.  sit 

quadratus  qui  fit  15.;  et  . cz .   sit  quadratus  qui  fit  a   14.;  et  ei.  sit  quadratus  qui  fit 

a   is;  ct  .e.t.  sit  quadratus  qui  fit  a   30.  Et  quoniam  numeri,  a   quibus  fiunt  quadratj 

ez.  ei.  et.  ,   dupli  sunt  numerorum  ,   a   quibus  fiunt  quadrati  .ab.  ac.  ad.  ,   erit 

unusquisque  quadratorum  .cz.ei.  ct.  quadruplus  sui  similis,  scilicet  ez.cx.ab. 

et  ei.  cx  ac.  ct  et.  cx  .ad.  Et  quoniam  totus  .e.i.  ex  toto  .ac.  quadruplus  est, 

et  ez  cx  ab.  similiter  est  quadruplus  ,   reliquus  .zi  ex  reliquo  bc.  quadruplus 

est.  Similiter  ostendetur,  .it.  quadruplus  esse  ex  .cd.;  quare  est  sicut  bc.  ad  cd  , 
ita  .zi.  ad  .it.  Est  enim  .bc  ad  cd.  sicut  2   ad  9.;  ct  zi.  ad  .it.  est  similiter  sicut 

2   ad  9.  Similiter  si  numeri,  a   quibus  essent  quadratj  .ez.  ei.  et.,  essent  tripli  nu- 

merorum, a   quibus  quadratj  .ab.  ac.  ad. ,   esset  unusquisque  quadratorum  ♦ca.  ei.  et. 

nomi  plus  sui  similiter;  quare  differentia  .zi.  esset  uonupla  ex  differentia  .bc.,  et  dif- 
ferentia .it.  cx  differentia  . cd .;  quare  esset  sicut  bc.  ad  cd.,  ita  zi.  ad  it.;  ct  hoc 

uoluj  demonstrare. 

Er  Si  proportio  dvamm  differentiarum,  que  sunt  in  tres  quadratos,  fuciit  sicut  .11. 

est  ad  43,  erit  primus  quadratus  .25.  Secundus  729.  Tertius  3481.  ;   quos  hoc  ordine 

inucnj.  Posui  primum  pro  mediano  quadiato  quadratum  |   qui  fil  a   23,  cum  ipse  addat 

11  octonarios  super  quadratum  qui  fit  a   21.;  ct  inuestigaui  proportionem  quam  habet 

.11.  ad  primum  sequentem  sibi  numerum,  uel  ad  duos,  ucl  ad  plurcs,  el  nou  inucnj 

cum  ipsis  numeris  proportionem  quam  hahet  ti.  ad  .43.;  quia  si  addatur  12  ct  13  ct 

u,  qui  sccuntur  it.  iu  ordine  numerorum,  nou  faciunt  ultra  .39.;  ad  quem  numerum 

.11.  habet  maiorem  proportionem  quam  ad  43.:  ct  si  cum  ipsis  39.  addatur  sequens 

numerus,  scilicet  .13.,  ueniunt  54.;  ad  quem  numerum  .11.  habet  minorem  proportionem 

quam  ad  43;  el  propter  hoc  duplicauj  .11.  ct  43,  cl  tripi icauj  etiam,  ct  per  unumquem- 

que numerorum,  qui  sunt  usque  in  .7.,  multiplicauj  eas,  ct  non  inucnj  inter  continuos 

numeros  proportionem  quam  querebam:  ad  extremum  octuplicauj  .11.  et  .43.,  ct  habui 

hs.  ct  344.;  et  diuisi  .88  per  .11.,  ct  prouencrunt  .8.;  circa  quem  posui  decem  numeros 

sibi  continuos,  ct  fuit  8.  medius  inter  cos;  et  fuerunt  .tt.  nuincri,  qui  insimul  aggre- 

gatj  faciunt  .88.,  ex  quibus  minor  numerus  est  .3.,  maior  .13.:  et  duplicauj  13.,  et  ad- 

didi .1.,  ct  prouencrunt  .27.,  cuius  quadratus  addit  octonarios.  13.  super  quadratum  qui 

fit  a   25;  ct  quadratus,  qui  fit  a   25,  addit  12  octonarios  super  quadratum  qui  fit  a   23; 

et  sic  inuesligaodo  inucnj,  quadratura,  qui  fit  a   27,  addere  super  quadratum  qui  fit  a 
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5,  octonnrios  .88.,  qui  proucniunt  ex  aggregatione  numerorum,  qui  sunt  d   13  usque  iit 

.3.,  scilicet  ex  undecim  numeris  ordinatis. 

Deinde  accepi  .14.  cum  suis  sequentibus  numeris  usque  iu  29,  et  aggregauj  eos, 

et  habui  .344.,  scilicet  octuplum  de  43.;  et  super  duplum  de  29.  addidj  .1.,  et  liahui 

.59.  pro  radice  maioris  quadratj,  scilicet  de  3481,  qui  addidit  octonarios  .29.  super  qua- 

dratum sibi  antecedentem  imparem  ,   scilicet  super  eum  qui  fit  d   .5“.;  qui  quadratus 
addit  super  quadratura,  qui  (it  a   55.,  octonarios  28.;  cl  sic  addendo  omnes  octonarios, 

quos  addunt  antecedentes  quadrat),  qui  sunt  d   quadrato,  qui  fit  a   59.  vsqucad  qua- 

dratum qui  fit  d   27,  super  suos  consequentes,  collegj,  quadratum,  qui  fit  d   50.,  addere 

super  quadratum,  qui  (it  d   .27.,  octonarios  344.:  quare  proportio  diflTcrcnlig,  que  est  in- 

ter quadratum  qui  (it  a   quinario,  ct  quadratum  qui  fit  d   27,  est  ad  differentiam  que 

est  inter  quadratum  qui  fit  d   27.,  ct  quadratum  qui  (it  a   59,  sicut  .11.  ad  43;  que 

etiam  proportio  inuenictur  in  quadratis,  qui  suut  d   duplo  uel  ab  [   alio  quolibet  mul- 
tiplice radicum  inuentarum. 

V'Olo  innenire  tres  quadratos  numeros,  ut  additio  primj  et  secundi,  nec  non  ipsorum 
trium  numerorum  faciat  quadratum  numerum.  Inucuiain  primum  duos  quadratos  nu- 

meros, cx  quorum  addictione  proueniut  quadratus  numerus,  et  fiant  a   numeris  primus 

adsc  intricem.  Sinique  0   cl  16,  cx  quorum  additione  proucniunt  25.,  qui  est  quadratus 

numerus:  ct  accipiam  quadratum,  qui  colligitur  cx  aggregatione  omnium  imparium  nu- 

merorum, qui  sunt  infra  .25.;  qui  quadratus  est  .144.,  cuius  radix  est  medietas  duorum 

extremorum  ipsorum  imparium  numerorum,  scilicet  dc.i.ct  .23.  Kx  aggregatione  qui- 

dem de  144  ct  25  proucniunt  .169. ,   qui  numerus  quadratus  est;  et  sic  inuenti  suut 

tres  numeri  quadratj,  quorum  duo,  nec  non  ct  omnes  simul  aggregatj  faciunt  qua- 
dratum numerum:  super  quem  etiam  quadratum  si  addatur  quadratus  numerus,  qui 

colligitur  cx  omnibus  imparibus  numeris,  qui  sunt  ab  uno  usque  in  167.,  cuius  qua- 

drati radix  est  .84.,  scilicet  medietas  de  M8,  proucniunt  7225,  qui  numerus  est  qua- 

dratus, et  eius  radix  est  .85.;  et  sic  inuenti  sunt  qualuor  quadratj,  quorum  duo  uel 

tres,  nec  11011  ct  omnes  simul  couiuncti  faciunt  quadratum  numerum  :   super  quibus 

etiam  7225.  possumus  tres  quadratos  diucrsos  addere,  et  cum  unoquoque  ipsorum  fa- 

ciet quadratum  numerum,  ex  quibas  primus  csl  quadratas  proueniens  cx  omnibus  im 

paribus  numeris,  qui  sunt  infra  .7223.,  cuius  radix  csl:  3612.  Secundus  uero  quadratus 

proucnit  cx  aggregatione  omnium  imparium  numerorum,  qui  sunt  sub  quinta  p;  rtc 

de  .7225.,  detractis  inde  duobus  imparibus  eidem  quinte  parti  collateralibus,  cuius  qua- 

drati radix  est  720.  Tertius  quidem  quadratus  proucnit  ex  imparibus  omnibus,  qui  sunt 

sub  ~   de,  7225,  dentis  cx  eis  duodecim  imparibus  ipsius  ̂    partis  collateralibus,  cuius 

quadratj  radix  est  132.;  et  sic  possunt  infinitj  quadratj  numeri  inuenirj,  qui  disiuocti 

cl  simul  agregatj,  secundum  istum  ordinem,  facicut  numerum  quadratum. 

Questio  mihi  proposita  a   magistro  Theodoro 

domini  imperatoris  phj  losopho. 

Volo  inuenire  tres  numeros,  qui  insimul  aggregati  cuin  quadrato  primj  numeri  fa- 

ciant quadratum  numerum.  Super  quem  quadratum,  si  addatur  quadratus  secundi,  egre- 

diatur inde  quadratus  numerus;  cum  quo  quadrato,  addito  quadrato  lerlij,  similiter 

quadratus  numerus  inde  proucniat.  Iituenicndi  sunt  primj  tres  numeri  quadratj,  qao- 

«.  3C 
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mm  cluo  simul  aggregatj  faciant  quadratum  |   ex  aggregatione  ipsorum  trium  ucniat 

item  quadratus  numerus.  Et  minor  eorum  sit  plus  radicibus  reliquorum  duorum 

quadratorum.  Sintque  36  et  64  et  576,  et  erit  radix  sccundj  numeri  .8.,  tertij  .24.; 

que  radices  habeantur  pro  secundo  cl  tertio  numero  quesitorum  trium  numerorum. 

Et  Ponam  pro  piimo  numero  radicem,  et  aggregabo  bos  tres  numeros  simul,  ct  lia- 

bebo  32  ct  radicem;  super  quem  addam  quadratum  radicis,  et  habclx»  32  et  quadratum 

ct  radicem;  que  omnia  uolo  ut  cqnentur  primo  posito  quadrato,  scilicet  .36.;  et  au- 

feram ab  utraque  parte  32  ,   ct  remanebunt  quadratus  cl  radix  cquales  iiner  unitatibus. 
Vndc  qualiter  in  similibus  operandum  sit,  ponam  pro  quadrato  quadratum  .ac.,  cuius 

unumquodque  lutus  sil  equalc  posite  radicis;  ct  addam  ei  supcrliciem  .de.  rectiangu- 

lum, que  sit  una  radix  quadratj  .ac.;  quare  .ce.  erit  .!.,  ct  dc.  est  radix,  cum  sit 

unum  cx  luteribus  quadrati  .ac.;  ct  dimidiabo  ce.  super  cl  erit  uuaqueque  sectio- 

num .cf.  et  fe.  medietas  unius. 

Et  quia  inucnimus,  quadratum  et  radicem  equarj  im.or  unitatibus,  erit  manifestum 
quod  superficies  .ne.  rectiangula  erit  .4.;  que  superficies  proucnit  ex  ab.  in  . be ,   hoc 

csl  ex  .bc.  in  .be.:  et  quia  liueacc.  diuisa  est  in  duo  equa  super  ct  iu  directo 

eius  addita  est  quedaiu  recta  .cb.,  erit  superficies  .bc.  iu  be.  cum  quadrato  linc$  .cf. 

cqualis  quadrato  lincg  ,bf.  Sed  ex  bc.  in  be  proueniunt  .4.;  quibus  si  addatur  qua- 

dratus numeri  .c/.,  qui  est  J,  habebuntur  |4  pro  quadrato  numerj  .bf.\  qui  numerus 

cum  non  habeat  radicem,  dicemus,  numerum  .bf.  esse  radicem  dc  ~   4;  dc  quo  si  au- 

feratur numerus  .cf.,  qui  est  i   unius,  remanebit  pro  radice  .bc.  radix  de  -   4   minus  , 
unius;  qui  numerus,  quamuis  sit  inratiocinatus,  habebitur  pro  primo  numero  quesito, 

ct  secundus  erit  .8.,  tertius  21*  \crbi  gratia  :   cx  aggregatione  quidem  horum  trium  nu- 

merorum habentur  |   31  ct  radix  de  [   4;  super  quam  aggregationem  si  addamus  qua- 

dratum primj  numeri,  qui  est  t   4   minus  radice  dc  \   4,  habebuntur  36;  qui  numerus 
quadratus  est.  Super  quem  si  addantur  .61.,  scilicet  quadratus  sccundj  numeri,  ucuicnt 

106.;  qui  numerus  quadratus  est,  ct  radix  cius  est  .10.;  super  quem  quadratum  si  ad- 

dantur 570.,  scilicet  quadratus  tertij  numeri,  habebuntur  676;  qui  numerus  quadratus 

est,  ct  radix  eius  est  26.;  ct  hoc  uolumus. 

Et  ut  solutio  questionis  suprascriptp  habeatur  in  numeris  ratiocinatis,  Ostenden- 

dum |   est  primum,  quod  quando  quarta  unius  iutcgrj  additur  sup^r  aliquem  numerum 

contemptum  sub  duobus  numeris  ratiocinatis,  quorum  unus  excedat  alterum  in  .1., 

procreatur  inde  quadratus  numerus  ;   quod  ostendatur  iu  superficie  . ag .   ,   que  con- 
tineatur sub  duobus  numeris  ratiocinatis,  quorum  maior  excedat  alterum  in  .1.,  qui 

sunt  .ab.  et  .bg.\  ct  maior  eorum  esto  bg.,  ct  auferatur  d   maior j   .bg.  unitas  .gd.,  re- 

manebit numerus  .bd.  cqualis  uunicro  ab.',  ct  diuidalur  unitas  .gd.  in  duo  equa  super 

c ct  erit  de.  medietas  unius  iutcgrj.  Quare  de  medietas  est  ratiocinata.  Est  enim 

et  numerus  bd  ratiocinatus.  Quare  totus  .be.  numerus  ratiocinatus  est;  ct  quadratus, 

qui  fit  ab  ipso,  ratiocinatus  est:  cuj  quadrato  cquatur  superficies,  que  fit  ex  bd.  in 

bg .,  hoc  est  cx  ab  in  bg.  cuiu  quadrato  qui  fit  a   .de.  Sed  quadratus,  qui  fit  cx 

dc.,  c»t  J   unius;  et  numerus,  qui  proucnit  cx  ab  in  bg,  est  contemptus  sub  duo- 

bus numeris  ratiocinatis,  quorum  unus  excedit  alium  in  i.  Ergo  cum  additur  *   cum 
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numero  facto  a   duobus  numeris,  quorum  unus  addat  super  alterum  proucnit  inde 

quadratus  numerus;  et  hoc  nolui  demonstrare. 

Kt  notandum  quod  omnes  numeri  integri,  qui  fiunt  ii  duobus  collateralibus,  sci- 

licet continuis  ,   proueniunt  ex  ordine  ex  ordinata  parium  numerorum  aggregatione. 

Nam  .2,  qui  proucnit  ex  unitate  ducta  in  habetur  ex  primo  parj  numero;  et  6,  qui 

fiunt  ex  ductis  .2.  in  3.,  habentur  ex  aggregatione  primorum  duorum  parium  nume- 
rorum; et  .12.,  que  ucniunt  ex  3   ductis  in  4.,  habentur  ex  aggregatione  trium  parium 

numerorum,  scilicet  de  .2  et  4   et  6.;  et  hoc  eodem  ordine  ex  decein  paribus  numeris 

proucnit  numerus  factus  ex  10  uicihus  11:  quod  idem  intelligatur  in  omnibus  reliquis 

numeris,  qui  fiunt  a   duobus  continuis  numeris  integris.  Et  sciendum  quod  omnis  impar 

numerus  est  aggregatio  duorum  numerorum  continuorum.  Yiulc  quilibet  impar  numerus 

potest  diuidj  in  duos  numeros  continuos,  ut  7.  qui  diuidilur  iu  .3.  et  4. 

Nvxc  ostendere  uolo  quod  quando  de  aliquo  quadrato  numero  tolluntur  aliquot  ra- 
dices eius,  et  numerus  ipsarum  radicum  diuidatur  in  duas  partes,  quarum  una  addat 

super  alteram  .1.;  et  multiplicetur  una  ipsarum  partium  per  aliam,  et  quod  prouenerit, 

addatur  cum  residuo  quod  de  quadrato  remanet,  radicibus  dentis,  veniet  inde  numerus 

contemptus  sub  duobus  numeris  inc qualibus,  quorum  maior  addit  .1.  super  minorem. 

Ad  quod  demonstrandum,  Adiaccat  |   tetragonum  .ag.,  et  tollatur  ex  eo  aliquot  ra- 

dices eius,  que  radices  contineat  (s/c)  superficiem  .eg.‘t  quare  numerus  fg.  continet 

tot  unitates  quot  radices  ex  quadrato  .ag.  sunt  in  superficie  .eg.;  et  diuidatur  nu- 

merus .fg.  in  duas  partes,  quarum  maior  addat  l.  super  minorem,  que  sint  .f.i.  i.g .;  el 

tnaior  carum  sit  Jg.  Dico  quod  cum  de  quadrato  .ag.  tollitur  superficies  <*g,  residuum, 

scilicet  superficies  .af  cum  superficie  que  fit  ex  Jf.  in  .1 g.,  facit  numerum  factum 

ex  duobus  inequalibus  numeris,  quorum  maior  addit  .1.  super  minorem;  et  h'*c  est  de 

quadrato  .ag.  tollere  superficies  cg  minus  sujflhficie  que  Iit  ex  Jf.  in  Jg  Ponamus 

siquidem  numerum  .gh.  cqualcm  numero  Jf.,  et  remanebit  .ih.  unmn;  quod  diuidatur 

in  duas  medietates,  que  sunt  21  sh.,  et  erit  totus  .fg.  diuisus  iu  duo  cqualia  super 

.3.,  et  iu  duo  inequalia  super  J.  Quare  multiplicatio  .fi  in  Jg.  cum  quadrato  qui  Iit 

ab  is.,  cquatui  quadrato  numeri  .fz.  Rursus  quoniam  numerus  .fg.  diuisus  est  in  duo 

equa  super  .3.,  et  ei  additus  est  numerus  .bf.,  erit  multiplicatio  .b g   iu  bf.,  hoc  est 

multiplicatio  .ab.  in  .hf.  cum  quadrato  numeri  ./s.v  cqualis  quadrato  numeri  .bz.  Sed 

quadrato  numeri  .fz.  cqualis  est  superficies  .fi.  in  Jg.  cum  quadi  *to  qui  fit  ab  .iz 

medietate.  Ergo  multiplicatio  a   b.  in  .bf.,  hoc  est  superficies  af.  cum  multiplicatione 

fi  in  ig,  et  cum  quadrato  numeri  .iz  equatur  quadrato  numeri  hz.  Rursus  quoniam 

ih  linitas  diuisa  est  in  duo  equa  super  punctum  .3/.,  et  ei  additus  est  numerus  .bi, 

erit  multiplicatio  hi.  in  bh  cum  quadrato  .iz.  cqualis;  sed  quadrato  bz.  equales  suut 

superficies  af,  et  superficies  fi.  in  Jg.  cum  quadrato  iz.;  ergo  superficies  .b  i.  in  bh 

cum  quadrato:  Jz.  cqualis  est  superficie bus  .af.  et  .fi.  iu  Jg.  et  quadrato  .iz.  Comu- 
niter  aulfcralur  quadratus  ex  iz  ,   remanebit  superficies  .af.  cum  superficie  .fi.  in 

ig  cqualis  superficiei  .bi.  iu  bh.  :   sed  superficies  bi.  in  bh  fit  ex  duobus  nume- 

ris, quorum  unus  addit  .1  super  alterum,  qui  sunt  bi.  et  bh ;   est  enim  .ih.  1.  Que 

etiam  ostendatur  cum  numeris:  quadratus  quidem  .ag  sit  loo,  et  erit  unumquodque 

latus  .10.;  et  auferantur  a   quadrato  .ag.  “   radices  cius  minus  multiplicatione  fi.  in 
3G 

fol.  JS  recti. 
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jg’i  que  radices  sint  superficies  .eg.,  remanebit  superficies  .af.  oo;  cum  quibus  si  ad- 
datur multiplicatio  .fi.  in  Jg.t  boc  est  de  .3.  in  .4.,  ucnicnt  .42.;  qui  numerus  surgit 

ex  bi.  in  ,bh.t  boc  est  de  0   in  .7.  Est  |   enim  totus  bg.  10.;  de  quibus  si  auferatur  .fg 

numerus,  qui  est  .7.,  remanent  .3.  pro  numero  .bf.\  quibus  si  addatur  qui  est  .3., 

erit  .6.  totus  numerus  . bi.\  cui  si  addatur  unitas  .1/3. ,   habebuntur  .7.  pro  numero  .b/i. 

Et  postquam  hec  omnia  demonstrata  sunt,  redeamus  ad  questionem  phylosoplii  ,   et 

procedamus  prodicto  inodo,  donec  habeamus  quod  census  et  radix  ct  32  cquautur  qua- 

drato de  30.:  deinde  uideamus  quot  radices  sunt  32  de  36.,  hoc  est  quod  diuidamus 

32  per  radicem  de  36.,  venient  radices  £   5;  et  propter  hoc,  ut  iuueniamus  solutionem 

prodicte  questionis  in  posita  proportione  trium  quadratorum  supradictorum,  scilicet 

de  30  ct  de  64  ct  de  576;  oportet  ut  iuueniamus  quadratum  aliquem,  dc  quo  extractis 

radicibus  J   3.  ipsius  remaneat  numerus,  qui  procreatur  ex  multiplicatione  dictorum 

numerorum  iiicquulium,  quorum  maior  addat  .1.  super  minorem.  Quod  inueniemus  si 

posuerimus  numerum  aliquot  radicum  superhabundantein  prodictas  radices  J   5.  Quod 

quidem  possumus  facere  iu  infinitis  modis.  Vnde  ponamus  ad  libitum  radices  .7.,  et 

diuidamus  .7.  in  duas  partes,  quarum  una  addat  .1.  super  alteram,  cruntquc  3   ct  4.;  ct 

multiplicetur  3   per  4,  faciunt  .12:  et  nos  scimus,  per  ca  que  dicta  sunt,  quod  quando 

de  aliquo  quadrato  tolluntur  .7.  radices  cius  minus  .ts.,  remanebit  de  ipso  quadrato 

numerus  procreatus  cx  duobus  numeris  incqualibus,  quorum  maior  addit  .t.  super  mi* 

norem.  Et  nos  uolunius  inuenire  quadratum,  de  quo  extractis  radicibus  \   5   ipsius,  re- 

maneat similiter  numerus  procreatus  cx  duobus  numeris,  quorum  unus  addat  .t.  su- 

per alium.  Ergo  radices  J   5   ipsius  quadrati,  quem  querimus  ,   cquautur  radicibus  .7. 

eiusdem  quadrati  minus  .12.:  quare  si  addamus  12.  utrique  partj,  erunt  radices  J   $   ct 

12  dragme,  que  cquautur  .7.  radicibus.  Tollamus  ergo  ab  utraque  parte  radices  \   5., 

remanebit  radix  |   l,  que  cquanlur  unitatibus  .12.  Triplicemus  ergo  hec  omnia,  et  erunt 

quinque  radices  equales  .36.  Vnde  si  36  diuiseriraus  per  5,  habebimus  £   7.  pro  radice 

quesili  quadrat j,  scilicet  priinj  :   fuit  quidem  radix  primj  quadrati  .6.;  ergo  propor- 
tionalitcr  est  sicut  .6.  ad  j   7,  ita  8   ct  24  ad  radicem  sccundj  et  tertij  quadrati.  Sed  {   7 

addit  super  6.  quintam  partem  ipsius;  quare  si  super  8   et  super  24  addamus  quintam 

eorum,  habebimus  pro  radice  secundi  quadrati  \   9,  ct  pro  radice  tertij  j   28;  et  erit  *   9 
secundus  numerus  ex  tribus  quesitis  numeris,  ct  J   ss  erit  tertius:  ct  csl  adhuc  pri- 

mus numerus  ignotus,  qui  cum  |   fuerit  additus  cum  secundo  ct  tertio  numero  prodi- 
ctis et  cum  quadrato  ipsius  primj  numeri,  faciet  quadratum  dc  j   7   ;   qui  quadratus 

est  £-$31.  Quare  ponemus  pro  primo  numero  radicem,  ct  addemus  cain  cum  *   9   et 
cum  J   2S.,  ct  habebimus  radicem  et  f   38.;  quibus  addernus  quadratum  radicis,  et  ha- 

bebimus quadratum  ct  radicem  ct  J   38.,  que  cquautur  dragmis  £--  si.  Tollamus  ergo 

ah  utraijuc  parte  \   38,  remanebit  census  et  radix,  que  cluantur  dragmis  13;  super 

quem  addamus  ~   ,   scilicet  quadratum  medietatis  radicis,  ut  superius  fecimus,  et  ha- 

bebimus -iVt*1'  *3>  Tuc  *un*  ccntcxime  1369.:  diuidamus  ergo  radicem  dc  1369.,  scilicet 

37,  per  radicem  dc  100.,  uenicut  ̂ 3;  de  quibus  tollamus  £   pro  medietate  radicis,  re- 

manebunt j   3   pro  primo  numero;  et  sic  soluta  est  hec  questio  in  numeris  ratiocina- 

tis; et  secundum  hunc  modum  potest  solui  infinitis  modis. 

Solui  etiam  hanc  questionem  in  numeris  integris,  quorum  primus  fuit  35.  Secun- 
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(Ius  H4.,  tertius  360.,  quorum  aggregatio  surgit  in  .539.;  super  quibus  addito  quadrato 

priinj  numeri,  scilicet  1225.,  veniunt  1764.;  qui  numerus  quadratus  est,  et  eius  radix 

est  .42.:  super  quo  quadrato  addito  quadrato  numeri  secundi,  qui  est  20736,  iieniuiit 

22500.;  qui  numerus  quadratus  est,  et  radix  eius  est  .150.:  super  quo  quadrato  addito 

quadrato  tertij  numeri,  scilicet  129COO.,  veniunt  .152100.;  qui  numerus  quadratus  est,  et 

radix  cius  est  .390.  Quos  numeros  inuenj  cx  positione  horum  trium  quadratorum,  sci- 
licet dc  49  et  576  ct  de  3600.,  quorum  duo,  nec  non  et  ipsi  tres  simul  additj  faciunt 

quadratum  numerum.  Et  aggregaui  radices  secundi  et  tertij,  scilicet  24  et  60,  fuerunt 

84.;  que  diuisi  per  radicem  prinij  quadrati,  scilicet  per  7.,  ct  uencrunt  .12.:  et  propter 

hoc  oportuit  me  inuenire  quadratum  numcruin,  de  quo  cum  tollerem  .12  radices  eius, 

remaneret  numerus  factus  ex  duobus  numeris  inequalilms,  quorum  unus  adderet  .1. 

super  alium.  Yndc  accepi  13.,  ct  diuisi  ipsum  in  partes  continuas,  scilicet  in  .6.  ct  7.; 

que  multiplicam  insimul,  ct  fuerunt  42.:  ct  oportuit  me  inuenire  quadratum,  cuius 

13.  radices  minus  .42.  drngmis  cquarctur  12  radicibus  eiusdem;  et  processi  postea  pro- 

dicto ordine,  ct  habui  numeros  suprasmptos;  cx  quibus  etiam  quadratis  inuenj  bos 

alios  tres  numeros,  scilicet  1 10  et  6»  et  igo.  Et  non  solum  per  hunc  modum  tres  nu- 

meri diuersis  modis  possunt  inucnirj;  sed  etiam  inuenientur  quatuor  cum  quatuor  nu- 

meris quadratis,  quorum  duo  per  ordinem  ct  tres,  nec  11011  et  omnes  simul  coniuncti  j 

fecerint  quadratum  numcruin.  Ergo  autem  cum  bis  quatuor  quadratis  numeris,  scilicet 

cum  ....  et....  ct  ....  ct  ....  (•)  Inuenj  bos  quatuor  numeros,  quorum  primus  est  1295, 

Secundus  -   4566,  Tertius  -j  11417,  Quartus  uero  est  79920.;  ct  eorum  aggregatio  est  97199. 
Super  quo  numero,  si  addatur  quadratus  priinj  numeri,  scilicet  1677025,  venient  1774224; 

qui  numerus  quadratus  est,  et  eius  radix  est  1332.  Super  quo  etiam  quadrato  (*•) 

(*)  Lt*  quattro  lacunc  indicati*  con  punti  nclla  linea  20  (h£*iasta  pagina,  trovansi  nel  rorescio  delta  carta 
39  dei  Codice  Amhrosiano  E.  75,  Parie  superiore. 

(**)  l.a  parte  srriltj  dei  rovcscio  della  carta  39  dei  Codice  Amlirosiano  E.  75  ,   Parte  tuperiore,  finisce 

in  troncu  alia  parola  quadrato,  non  Contando  che  otio  linee,  1'ultimi  dellc  quali  i*  incompleti.  Ilramancnb* 
di  questo  Codice,  e   interainentc  bianco. 
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